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Evyoprotieg

®a NBera va evyoploTom tov avorAnpwt kadnynt K. [av. Exdpov yio
duvVaTOHTNTO TOV HOL £0MCE VO, LEAETNOM® KOt VoL EMEEEPYAGTD TO PIAOGOPIKO OVTO
Oépa, TV EUTOTOCLYN TTOV HOL £0€1&e KOl TNV VRTOGTAPIEN TOV HOL TaPEl e oTNV
emitevén TV GTOY®V LOV.

Oo emBvpovoa Vo ELYOPICTACH TNV Emikovpn KoOnyqTple K. Anp.
XpiotomovAov yia tn Pondela Tov LoV TPOGEPEPE KATA TN SLAPKELD TNG EKTOVNONG
QLTAG TNG €PYACIaG Kol KLPIWS, Yo TN SIUOPE®CT] TOV GTOYOL TNG €PYyACiag, TNV
kaBodynomn, TG empereic VWOOEIEEIC 6TO KEIPEVO LOV Kot TO YPOVO TTOV OPIEPMOE
TPoKEEVOL va €pBet 6 TEPOC N Epyacia aVT.

Oa M0eha, axopa, Vo ELYOPIGTIC® TOV KaNynt K. O@0d. Zoyaptadn kot v
kafnyntpw k. Bao. @opudkn yio v COPPETOYY] TOVG 6TV ZVUPBOVAELTIKY] Kol GTNV
E&etaotikn Emitponn avtictorya kot T1g cuUPovAEG TOvg KaBOAN TN SidpKeEl TMV
OTOVOMDV LLOV.

Oa NTav TopAAEWYT VO LNV €LYXOPICTNOW TIG KK. Atov. Mraxoyidvvn kot EA.
KA vy ™ ovpPor] tovg otV KOADTEPT OPYAVMOCT, TOL UETOTTUYLOKOV
TPOYPALUATOC KO GE TPOCOTMIKO EMIMEDO, Y10 TNV TAVTO AUECT AVTOTOKPIOT) KOL TNV
npoBupia mov Ederyvay va e eEummpeTnoovy.

Oa MBeka, Téh0og, Vo gvuyoplotio® Tov ocO{LYO poL AvVidvVn Yoo TNV
evBappovon, ™ ompiEn kot T SVVAUN TOL HOL EOVE VO CUVEXICH TPOG TNV
OAOKANP®OT TOV CTOVIMV HOL Kol TIS KOPEG pov, Aptdovn ko HAéktpa, mov mapd

TNV TOAD HIKpn nAkia Tovg £0e1&av vopovn divovtag vomuo og kébe otiyun).
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Iepiinqyn

Ta tedevtaio ypdvia  epeykeavy Bempia Yo TO VOO Ko TNV avapopd £xet
avayBel 610 KVPlOPYO OVTIKEIILEVO GTO OMOI0 EMIKEVIPMOVETAL 1| PIAOGOPIKY] UEAETN
oV épyov tov Frege. Amd tn okomid TG GUYYXPOVNG OVOALTIKNG QLA0GOoPiag, M
Bewpla aVT ATOTEAEL TNV TTLO YOPAKTNPICTIKY KoL TV TAEOV EVOLOPEPOVTA 1€ TOV,
npoteivovtag £tol évav Tpomo avdyvoone tov Frege. Av kor m @lhocoeio ToV
LOONUATIKOV TOL KATEPPEVOE UETO TNV avokaivyr e avtivouiog tov Russell, ta
Aoyikd emtedypoto tov Frege éyovv kotd €vo peyGAo HEPOC evompatwbel ot
oLYyxpovn Aoyikn B€tovtag 6to emikevIpo TG GLUPOANG TOV TN Bewpia TOL VONUATOG
KOl TNG 0VOPOPAC.

H 6sopnom g Bswpiog tov vouotog kot e avapopds 610 TANIGIO NG
e€EMENG ™S PLAOCOPIKNG oKEYNG Tov Frege €yl 10 MAEOVEKTNLO TG TOPOLGIUGNG
¢ Bewplag amd T S1K1 TOL OTTIKY GKOTLA KoL TNG OVOYVOPLONG TOV KLUPIOV GTOY®V
TOV GTO GUVOAO TV 10edV Tov. O Frege emonuotve eravelnuuévae 6t avt 1 Bewpia
10V glye empépel peYdAn alhoyn OTIC AVTIAMYELS TOV. AVOADOVTOG QT THV OAAXYY|
Kot avoyvopilovtag tig d1opbdcelg mov Eyvav amd T Bewpia ovt o€ oYéomn UE TIC
TPOYEVECTEPEG AMOYELG TOV, OTOKTOVLE LI TTLO COPN EIKOVO Y10l TO TPOPANLATO TOV
N Bewpio oo glye KANOEl va EMADGEL Ko Y10l TOL YOPOKTNPIGTIKE OMUEIN TV OPIULOV
okéyewv Tov Frege. H katovonon mg Bempiog Tov VONLATOg Kot TG ovapopds cov
LEPOG TOL YeEVIKOTEPOL Aoywol mpoypdupatog tov Frege kot cav Peitioon twov
TPOYEVESTEPOV ATOYEDY TOV OVOAOEIKVUEL, EMOUEVAS, L0 GUGTNIATIKY KOl IGTOPIKN
TPOGEYYION QLTG.

[a 10 Adyo avtd, opywd Oa AdPovpe vmdyn Tic Pacikés apyxés g
euocopiog tov Frege ota 1880, Tig onoieg avémtuée ota dVO peYAAa £pya TOL, TV
«Evwoioypagpion ko 1o «Ocguéhia s ApiBuntikncy. To €pya avtd agopovv o
OLYKEKPIUEVN QVOY TNG OKEYNG OV EMTLYYAVETOL HEGH OO Wio CLVOPTNOLOKN
avEALGN TOV TEPLEYOUEVOL TNG KPIOTG KOl OMTOCKOTOVV GTOV TPOGOLOPIGHUO TNG OOUNG
LG TUTIKNG YAMOOOG KATAAANANG Y10 TV avay®Y TG oplOunTikig ot Aoyikn, M
omoia vo EMTPEMEL TOV OPIoUO TV aplOU®V HEGH OO L0 EKTAGLOKN TPOGEYYION TOV
evvolv. H memoiBnon tov Frege o6t1 m Aoywn aoyoAeiton pe TOVG VOHOLS NG
aAnBelag Ba aviukoTonTplotel ot cuvéyeld pEco omd TN AEmTOpEPN UEAETN TOV
Kuplov onueimv Tov dokipiov «Nonuo kor Avapopay, dmov yivetal 1 E100YOYN TOV

TGOV aAnBeloc, N omoio cLVICTA 16MC TO GTOVOATEPO EMiteLYHA TG Bewplag TG



avaeopds. Téroc, Ba eEetaotel N cvvelcpopd g Bempiog TOL VONUATOC KOl TNG
avaeopdg tov Frege otn oculntnon mepi tng mpofAnpatikng mov £yl eysipel n Evvola

™G TOVTOTNTOC.

A&Ee1g KAEWOWA: Kpiom, KPITO TEPLEYOUEVO, AVTIKEILEVO, Evvola, Apyn Tov ITAaciov,

vonua, avopopd, T aAnbelog, avTIKATooTAGIULOTNTO, TAVTOTNTA, YVOOTIKY adio
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Abstract

In recent years fregean theory of sense and reference has become the dominant
subject in which the philosophical study of Frege’s work focuses. From the
perspective of contemporary analytic philosophy, this theory is the most characteristic
and his most interesting idea, thus suggesting a way of reading Frege. Although his
philosophy of mathematics collapsed after the discovery of the antinomy of Russell,
the logical achievements of Frege are in a large part incorporated into modern logic
by placing the focus of its contribution to the theory of sense and reference.

The consideration of the theory of sense and reference within the context of
the development of Frege’s philosophical thought has the advantage of presenting the
theory from his point of view and of identifying its main targets within the framework
of his ideas. Frege pointed out repeatedly that this theory had brought about a major
change in his views. By analysing this change and by recognising the corrections
made by the theory with regard to his earlier views, we get a clearer picture of the
problems that this theory was meant to solve and about the characteristic features of
Frege’s mature thoughts. The understanding of the theory of sense and reference as
part of Frege’s general logical programme and as an improvement of his earlier views
reveals therefore a systematic and historical approach to this.

For this reason, we will first consider the basic principles of Frege’s
philosophy in the 1880s, which he developed in the two major projects,
“Begriffsschrift” and “The Foundations of Arithmetic”. These projects concern a
particular nature of thought achieved through a functional analysis of the content of a
judgement and aim at determining the structure of a formal language appropriate for
the reduction of arithmetic to logic, which allows the definition of numbers through
an extensional approach of concepts. The belief of Frege that logic deals with the laws
of truth will be reflected subsequently through a detailed study of the main points of
the essay “Sense and Reference”, where the introduction of truth values first appears
and is perhaps the most important achievement of the theory of reference. Finally, we
will examine the contribution of Frege’s theory of sense and reference in the debate

on the problem which has been raised by the notion of identity.

Keywords: judgement, judgeable content, object, concept, Context Principle, sense,

reference, truth value, substitutability, identity, cognitive value
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Ewoayoy

Koatd tov 1010 tpoémo mov o Evkheidng petapdpemoe 1n yeoueTpio
apBpdvovtac t o aélwuatikny Baon, £tol kou o Gottlob Frege 0éAnoe va avaydyet
™V opOunTIKy 61N Aok otnpilovtdg v oTov oTépeo Ppdyo TS AOYIKNG.

Iepuavoc pobnuoticodg, Bewpnrtikdg g Aoyikng kot eulocoeoc, o Frege
Bempeiton oyt LOVO 0 TOTEPAG TNG GVYYPOVNG TUTIKNG AOYIKNG OAAG Kot £VOG At TOVG
wWwputég g Avolvtikrg Plocopiag. Zovtog Katd Tn  OdpKEW CNUAVTIKOV
avakotatdéemv Kot e€eMEemV NG OLTIKNG CKEYNS TOV OPOPOVGAV T LAOMUOTIKA
Kol tn Ogpedioon tovg, TIC PLOKES emotnueS Kabmg kot alldhoyes eEeliéelc oe
nmqpota téxvng kot Kowoviag, ondnke mpog v avalnmon MG KoADTEPNG
Beperioong g padnpatikng emomung. H dwamictwon tov 6t ) kabnuepvn yAdcca
dgv EMAPKOVOE Y10 TO GKOMO OVTO OMOTEAEGE TO VOGO TNG GTPOPNS TOVL TTPOG TN
AOYIKN TPOKEEVOL va B€oel To. LoONUOTIKG o€ pio SPOPETIKT PLA0cOPIKN Pdon
and eketvn g emoyng tov. ['a tov Frege ta pabnuotikd orotelodcav and pdva toug
YVOOT, GLYKEKPIUEVO, Eva GOOTNUE & Priori oAnBewdv, kol £rpene PILOGOPIKE Vo
KatavonBovv oe avt 1 Pdor. Ao v apyr| PAoice To yyeipniLd TOL GTOV KAVTIOVO
anplopopd. Xvvropa, OUmG, M LVIEPAoTIon avT EAOPE UL OVTIKOVTIOVY HOPON
kaBoTL emiyeipnoe va amodeifel Oti, o avtiBeon pe v dmoyn tov Kant, ot
aplOuntikéc ainbeteg eivor avolvtikég kot Oyt cvvBetikég a priori, dniadn Ot M
apluntikny mopdystor amd AoyKd aSidpaTo Kot AoykoOs Kovoveg. AvAayovtog tnv
apuntikn otn loywkn, o Frege Bo dwwopdlle étol po poper a priori yvoong
EVAVTIOL GTNV KVPLOpYN EUTEPLOKPOTIO KO PUGLOKPOTIO TNG ETOYNG TOV.

O Frege cuppwvel pe v kavtiovn Topddoot Katavonons Tov Hodnuatikdv
peBddV oV TEPITTOON NG YEOUETPIOG, COUE®VO LE TNV OToiol To HoBMnpUoTiKd
amoteAoVV cuvletikég @ priori mpotdoelg, dMAad| TPOTACES amoTEAOVUEVEG A
évvoleg ol omoleg diémovv v avBpomivn gumepio. 0ALd TaLTOYPOVOL TPOGHETOLV
KOvouplo, 6Totyelo o€ TN Kot amottohv vo SoVUE TomofeTnéva Ta TPAYLOTO Kot VoL
T VTN PBOVE GTO YDPO Yo vaL TG avarTuéovpe — T Aeyouevn emonzeia. H 0éom,
ouwg, tov Frege dwgopomoteitan amd oavt tov Kant omv mepimtoon g
apOuntkne. INa tov Frege n Oewpia aptOuodv avarticoel £vvoleg ol omoieg d1€movy

OAN Vv avBpomvn eumepia, Evvoleg amOALTNG YEVIKOTNTOG, KOOMDS OV VLIapyEL
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timota mov va unv umopel vo apfundei. X Pdon avty, po opibunon omodidel oe
pio évvola évav oplBud ¢ YopoKINPIoTIKO NG, ONAadn M évvoln Tov aplfuod
eMKAOeTOl pe KATO0 TPOTO GtV £vvold €VOG GUYKEKPIUEVOD OVTIKEUEVOL KOl TO
TPAYUATO TOV LAGAYOVTAL GTNV £VVOlo OVTOD TOV OVTIKEWWEVOL aplBpodvTal, apov
TpOTO pecoiafnoet n évvown Pacel g omoiag ta Bewpovpe. Avtiy n amdAvTy
yevikotnta. onuaiver yioo tov Frege ot m apOuntikr eivar a priori aAld oy
ovuvletikn. Zoppowva pe TV koviwovy Oedpnon  elvar avoivtikn, kabog ot
aplOuntikéc aAnbetec pmopohv vo avamtuyfovv cav vo Ppiokovtal Kotd KAmolo
TPOTO HEGH OTIS aplOUNTIKEG EVvoleg Kot 0 HoONUOTKOG amAd oviAel amd avtég O,Tt
nepExovy NoM, apkel va enelepydletor cLUPOAIKA TIG aplOUNTIKES £vvoleg Ympig va
EMKAAEITOL KATOLOV E100VC EMOTTEIN Y10 TNV TOPAYDYT OTOTEAECUATWDV.

H Oswpio apBuov, smopévoc, avarntdiceeTol 6 TPOTAGELS TOV TEPLEXOVY
€vvoleg Ko meptypdpovy Tovg aptBpovg kot tig 110t Tég Tove. Ol TPOTAGELS OVTES
amoteAovvTal amd GUUPOA, TO «OTUELO, KOl £(0VV Eva TEPLEXOUEVO. G UEPT LLOG
YADGGOG TPEMEL VO LITOPOVV VAL XOPOKTNPIETOVV ¢ aAndeic, ywpic va mapafractel n
YAOOGIKN 0pYAVMGT KOl Ol KOVOVEC TOL SIETOLV TV 0pO1| ¥PNoN TOV EVVOLOV TNG
YADOGCOG, £T61 MOTE VO OlGPaAISTEL 1| avolvTikdtnTa TG dtog ™G YAdoooc. H
AVOADTIKOTNTO TG YADGGOS EYKELTOL OVGLOGTIKG GTNV TAVTIGN TNG XPNONG TNG LE TNV
ambei g Kobodg n aplBuntikn oeoaivetor va puAdel yuoo (o GUYKEKPLULEVT
EMIKPATELD OVTIKEWWEVOV UE TN OIKY] TOVS 1O106VYKPAGIO, OPYOVOUEVEOV HE TN OKN
Toug Wwitepn doun, av givol TPAYHOTL OVOALTIKY, TOTE TPEMEL Vo Umopel va
petaypapel oe por GAAN  YA®GGA, 1 oVOALTIKOTNTO NG omoiag vo  givon
KATOYLPOUEVT. e avTdV aKpIdS T0 oKomd cuvictoton To Tpoypappa tov Frege, o
omoiog and vopig Katdrape OtL 1 Kabnueptv] YA®CGO dEV NTOV 0PKOVVTMG TLTTIKT] Y10
va ekppdoet e akpifela kot KaBapdtnTo VOUOUS Kol oXEGELS TNG aplOUNTIKNG KaboTL
amotelel éva 10TOPIKO TPOIOV  OOUOPPOUEVO OO  KOWMVIKEG, TOMTIKEG Kot
YUYOAOYIKES OUVAELS.

H avalnmon tov katdAiniov pécov mov B pmopovce vo avadeietl To oynua
™G YAOooog TG aplduntikng odqynoe tov Frege otnv emvonom oG eVIEANDS
KOVOUPLOG AOYIKNG, apoD 1 LOVI AOYIKN TNV EMOYN TOL NTOV 1 OPICTOTEAIKT 1) OTTOlN
dgv NTAV TEYVIKA EMAPKNG Y10 TOVG GKOTOVG Tov. H Aoyikn aut| avantucoeTol 6To

. ’ ;1 7 I 7
npoto PipAio tov Frege «Evvoioypapion” wxou €ykewwor oe o véo uéBodo

! Begriffsschrift, 1879
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OVOTOPACTACNG TNG AOYIKNG Ooung twv obvletwv mpotdcewv. H apiototehxn
aVOAVOT «UTOKEIPEVO — KaTtnyopnuoy amoppintetonl kol tn 0€om tng maipvel o
OLVOPTNOOKY OVAAVOT), COUE®OVO LE TNV ONOiol ol TPOTOCT EVOMOUOTOVEL £V
UNYOVIGHO GLGYETIGHOD, pia cuvaptnon. O Frege avalvetl v mpdtacn o€ o £vvola
Kol £VOL OVTIKEIPLEVO PE TPOTO DOOTE M £Vvold Vo €XEL TO POAO TNG CLVAPTNONG TOL
AapPaver to avrikeipevo wg opopa (Xpiotoroviov & PoArog, 2008) kot divel to
TEPLEYOUEVO TNG KploMg, TO kpito mepigyoucvo, Ommwg to ovoudlel o Frege. o
Aoyikn, Aowdv, tov Frege voeictavior pOVO OaVTIKEIUEVA KOl GULVOPTNGELS, IO
TePINTOOT TV 0moiwV givor Kot ot EVVOLES.

Modi pe tn véa Aoyikr| avdAvon Tov Tpotdcemy, o Frege avadeucvoet pa véa
avTiAnyn vy v kpiorn, cOUQOVO HE TNV Oomoiol KAt TO EEKIvMUA TG AOYIKNG
avdivong divetor mpotepadtnTa oty Tpotaon (PePaimon 1 kpion) €vovit twv
LEULOVOUEVOV LEPDOV TNG. AVt elvon M Agyoduevn «apyn tov mlouciovy. Katd v
apyn outh, 1o TEPLEYOUEVO oG oAOKANpNG PePaiwong Aoywd mpomyeitor Tov
VONUOTOG TOV HEUOVOUEVOV Op®V MG TPOG TNV  OVTIKEWWLEVIKOTNTO TOV. XTO
nepleyopevo avto o Frege Oa avapépetar apyotepa pe tov 6po «okéymy». Ta pépn g
OKEYNG TPOKVTTOVV UOVO HECH avAALGONG. AgV VTAPYOVY HEHOVOUEVO VoLt £EW
ano Peforwoeic Ko péca and Pefoardoelg eBdvove 6To0 vOnUa £vOg PELOVMOUEVOL
opov.

Koatd v avtiinyn avt, n kpion otov Frege Bswpeiton wg cvvictapévn 6vo
GLVIGTOG®MV: TOV TEPLEYOUEVOD TNG Kl TNG alnbelas TG, ZOUQ®VA e TO GYNLO 0VTO
TO TTEPLEYOLEVO EIval TO KPTd TTEPLEYOLEVO Kot 1) aAnBela Tov avayvopiletatl otny oo
mv TPaEn TG Kpiong Tov Kprtov mepleyopévor g ainbovg. Metd to 1890 to
nepleyOueEvo daomdtol oto «vonuay (Sinn) kol v «oavagpopdy (Bedeutung) g
kpiong, wo O1dkpion mov efetdleton oto dokipo «Nonuo xai Ava(popo'c»z. Yno
ALTOVG TOVG OPOLG, TO VoMU gival 1 1d1a | okéyn mov exepalet | Kpion pag, n onoio
elval amOlvTa aVTIKEWEVIKN Kol aveSdptntn omd tov Kpivovia, eved 1 avaeopd
exepalel avtd oto omoio avapépetor 1 okEyn, 10 «AANBEc» N To «Pevdégy eivan
onAadn n Tt oinberog g oxkéyng. Emopévac, ot mpotdoelg Asrtovpyoldv ¢
ovOLOTO: apPYLKA KOTOVOUAlovv Kpitd ovTikeipevo kol Votepa TEG oANnOsloC.
Opoimg, o1 PpeyKeavEg EVVOLEG KoL TOL PPEYKENVA OVTIKEIHEV £YOVV TO VOO KOl TNV

avaeopd tovg. To vonud tovg €yketton 610 A Kotovopdlovrol amd v kibe AEEN

? Uber Sinn und Bedeutung, 1892
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OV YPNOLUOTOIOVLLE Y10L OVOUE TOVG, GTOV TPOTO ONANOT TOL TO KATOVOUALOVE, EVD
N avoeopd Tovg 6To TL Katovopdlovpe pe Tig Aééelc avtég. H dwdkpion avty tov
TEPLEYOUEVOD EMTPETEL TNV EVIOiX AOYIKNY avAALGT TOGO TV TPOTACEMY OGO KOl T®V
LEPDV TOVG: TOV KLPIWV OVOUAT®V KOl TOV KATNYOPNUATOV.

2 YADGGO TNG PPEYKEAVIG AOYIKNG £mpene TAEOV VoL 0p1oTovV ot aptfuoi. H
perAétn ovty avomrtvooceton omd tov Frege oto Pipiio tov «Ta Ocuélio g
ApiOuntiriicy®. Onog eEnyRdnke mopamivo, aroppintovog T Oedpnon Tov apdpod
¢ mANBovg Tpaypdtov 1 110TNTOGS £VOG GLVOLOL, 0 Frege déyetat 0Tt ol aptBumTikng
oMiwon elvar o dMAwon yur pa évvola (Xpiotoroviov & Poiiog, 2008) ko
TOVTOYPOVE, Mo ovTikelevikn PBePainon yia v évvolwa avt. H avtikepevikommd
™™g oacoriletal amd ™V «apyn tov whaigiovy. Ot aplBuntikoi 6potl dev TPEMEL Vo
QTOCTOGTOVY ammd TNV aplOunTikn TpoTact, d10TL T0Te ol appol Kvdvvebouv va
Bewpnbodv  youyoloywd avtikeipeva 1M omAdg  apluntikd  ovuPora  Kevd
nepeyopévov. H dwamictmon avty onuaiver 6tt 6tov aplBuntikd O6po mpémel va
avtiotoyel éva avtikeipevo, kaBotL TANpol ta Kpuriplo TPOKEWEVOL O OPOG V.
amotelel KUPLO OVOUOL KoL ©G TETOWO TPEMEL VA OVOPEPETOL GE GULYKEKPIUEVO
avtikeipevo. To avrikeipevo 6to omoio avrtiotoryel €vag aplBuog mpémel va eivon
AOYIKO avTikeipevo, n yvodon tov omoiov oev Ba efaptdror amd TV emonTElR [LOGC
OAAG, AOY® NG apyns Tov TAaigiov, omd TV e€okelwon Hog pHe To 1010 To GVGTNUO
™G aplOunTIKNG Kot v ekpadnon tov aplfuntikov oniocewv. 'Etot, OAn 1 pekét
avdyetot otV e£€tacm mpotdoewv Omov epueavifovtat aplduntikoi 6pot.

H &&étaon tov mpotdcewv mov Pefaidvoviar 6e oyéomn pe TOLG aptBrovg
KaBmG KAl 1 VAALGN TN CLUTEPLPOPAS TOV APOUNTIKAOV OPOV GTO TEPIKEILEVO TV
npotdoemv ompilovrol o1 O1dKpIon UETOED AOYIKOU avTikeEvoy Ko £vvotlac. [a
tov Frege 1o mepikeipevo towv aplOuntik®dv Tpotdoemv gival ol LETPNTIKEG SNADCELS,
J10TL o1 POl ¥PNOUOTOOVVTAL KUPIMS Yol VO LETPANE TTPAyHaTa. QG LETPNTIKN
povaoda Ba Exovpe v €vvola, e TETOL0 TPOTO MOTE TO UETPNUO VO, CLVICTOTOL GTN
oVYKPIoN HETOED TOV TPAYUAT®V TOV LIAYOVIOL GE OUPOPETIKEG EVVOLES, LE OTOYO
TOV 0plopd UG EvVo — TPOG — EVaL AVTIOTOLYI0G HETAED TOV TPAYUAT®V TOV OVIIKOLV
TNV L0 £VVOL0 KOl EKEIVOV OV OVIIKOLV GTNV GAAN).

O oplopdg tov aplBpod apyikd otnpixdnke oty 10€a ™¢ 16OTANOIKOTNTOC

KOTQ TV omoio To OvTIKEipevo mov vmdyovtor oe pia évvown F o pmopovv va

* Die Grundlagen der Arithmetik, 1884
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avtiotoynBobv éva — mpog — €va pe To avTiKeipeva Tov vadyovtol og pio évvola G.
To eyyeipnua, OH®C, VT amETVYE, O10TL VOGS OPIGUOC OVTOV TOV TUTTOV OEV ONAMVE
TG 0 apuog Eexywpilel amd ailo avtikeipevo (Xpiotorovlov & Poiiog, 2008).
"Eva. avtikeipevo Bempeitar KaAdg optopévo (Aoykd ovTIKEIEVO) HOVO oV UTOPOVE
va kafopicovpe eqv ocoumintel pe €vo GAAO avtikeipevo 1 dapépel amd avtd Pacet
kpunpiov tovtdéttag. O oplopds Tov aptBuod HEca amd TO TEPIKEIUEVO OEV UTOpPEl
Vo 0moOMGEL pio ToVTOTNTO 6E Evay aplipo, amAmg ToV GUGYETIEL e TNV £VVOlo TOV
ioov TAn0Bovc.

Mo va emivbei n Tapandve ducyépela, o Frege otpépeton mpog v oAdTHTO
TOV TPOYUAT®V ToL LIdyovion o€ pio €vvola, tn AeyOUevn éktaon NG £vvolns. Av
vroBécovpe 0Tt ot apBuol eivor avtkeipeva — ovtOTNTEG KATOWOL TOMOV, TOTE
TOPUTNPOVUE OTL UTOPOVUE VO [UAT|COVUE Y10, TPOTAGELS TOVTOTNTAG. LVOUPOVO UE
tov Frege, (o kKAdon aviikelpévoy, o olotnta, puropet va Oempnbei dedopévn katd
KaBoplopévo Tpdmo POVO EPOGOV UTOPOVUE VO OTOOMCOVIE GLVONKES TAVTOTNTAG 1)
&val KPLITNPLO TOLTOTNTOG Yo TO, LEAN TG KAAONG. Zektviel, Aoutov, pe o Evvola F
g omoiag tov oplud Intder va opicel. Qg €vvown g omoiag m €KTOGN TOV
evOLQEPEL, EMAEYEL TNV évvola «toomAnbés ue v évvoro. Fp, dnhadn o¢ éxtaon
Aappdver v oAOTNTA TV Evvol®Y Tov givar wiov mAnBovg pe v F. 'Etot, opilet
mv €éKTaon g évvowg «ioominbéc ue v F» og¢ tov apBud pog évvolag F. H
€KTaom, Kotd avtdv tov TpOTo, amoteAel To (NTOVUEVO AOYIKO OVTIKEILEVO TO 0moio
avTioTolyel oty €vvola tov aptBpov kot EACEAAIlEL TNV U EUTEPIKY| 1O10GVOTAGIN
™mg.

IMoati n éktaon eivor éva Aoyikd aviikeipevo oev eEnyeitan ota «Osuéiio g
Ap1Quntixncy. O Frege emotpépel oto {fTnuo ovTtod apydTepPa, KATA TN GLYYPOPY| TOL
tekevtaiov tov Pifriov «Baoikoi Nouor e ApiQuntikicy”, vid 1o emyysipnuo 6Tt
KPUTPOL TOVTOTNTOG Y10 [0 GUVAPTNOT OV UTOPOVLE VO EXYOVUE UEAETOVTOG LOVO
TIG TPOTACELS HEGH OTIS omoieg avt| epeaviletar. O Frege odnysitan oty sloaywyn
TOV TOPEIDV TIUOV, Ol OTOIEC OPOPOVV OAOTNTEG TTOL OVTIGTOLYOVV GTIG YEVIKELUEVEG
ouvapTtNoEL TOL Kol Bewpodvion un Bewpnrikéc €vvoleg, OMMC Ol EKTAGELC.
[Tpokeévov va kieioel to kevd oto «Osuétion, o Frege Bewpel 11 ekTACEG TOV
EVVOLDV (G EOIKEC TEPUTTAGELG TOV TOPEIDV TILDV TMOV GLUVOPTINCEMV Kol TPOoTade

va arodei&el 0Tt elval Aoykd avtikeipevo. H amddeién tov €yketton otn Bempnon tov

* Grundgesetze der Arithmetik, 1893/1903
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Aoywko¥ yapoaktipo tov ACiwuaros V > CUUP®VO, LLE TO OTt0l0 oTNV 10100 TopEiD TIUDV
aVTIGTOYO0VV 000 GLUVOPTNCELS, AV Kol LOVOV oV TTaipvouy Tig 1d1ec TIHES Yo TaL 101
opiopata. To a&lopo avtd oV TLAKNY TOV HOPPN TPOKELTOL Y10, W0 LGOJVVOUIN
avdpeco og pio SNAMON avaEOopIKd e aptBovg Kot 6E ptio TPOTUGT TOV OVAPEPETUL
o€ mopeieg Tinav. H amodoyn tov and tov Frege cav Aoywkn aAndea Boacileton oty
TaPadOYN TOV OTL N avapopd piag Tpdtaong eivarl o Ty aAndelag. Etopévmg, oe
avt ™ Pdon n VAKY 1oodvvopio Tov 00 TPOTACEMY AVAYETAL GTNV TOVTOTNTO TOV
avapOPAOV TOVG.

Qo1660, 10 Aliwua V givar exeivo g€artiog Tov omoiov 10 cuoTnua Tov Frege
ot0vg «Baagikoig Nouovs tns ApiQuntirncy watéppevoe. H ampocdiopiotion Tov
TANO0VE TOV TOPEWDY TAOV 00MYoVsE G avIpdoels, Ommg eneonuave to 1902 o
Russell pe ) yvoot avtivopio katd tv omoio. umwopodoe Vo, KATOCKEVOOTEL Eval
oUVOAO TO omoio va givol Kot Tovtdypova va punv elvar péAog tov gowtod tov. H
dwmictwon 0tL N atélela mov gvodpkwve to Aciwuo V ftav advvatov va 610pBwbet
péco ot1o TMANIGLO TOV @PEYKENVOD TPOYPAUUATOS, OmOv M 10€d TOV AOYIKOD
AVTIKEWEVOL KaTelye Kuplapyo poro, ETEPePE TO TEAOG oTNV avalntnon tov Frege yia
pio «koAvtepny Bepedimon Kot avaymyn g aptOunTiking 6t AoyKn.

21V Topovca SIMAMUOTIKY EPYACIH, OOV AVATTOCCOVTOL TEGCEPO. KEQPAALOL,
apywd yivetor pio mopovciaom g Tpdung eriocopiog tov Frege pe pio eotioon
oTo emipayo {NTMHOTA TOL TOV 001YNoaY GTNV AvAdElEn ¢ Bempiog vonpotog. X
ovvéyela, eEeTdleTan AETTOUEPOG 1 O1AKPLION LETOED VONLLATOG KOl OVAPOPAC, 1| OTTOid
amotelel TNV evapknplo Bacn yw v avamtuén g Yotepng errocogiag tov Frege.
O tpdmog mov o Frege epappolet t dudkpion ot Pacikd GLOTATIKE TG YADGGOC,
(QULGIKNG N TUTIKNG, TPOSEYYILEL SLAPOPETIKA TO TPOPANUA TNG TAVTOTNTOG Ko TEIVEL
vo  Katadeifer oOtt Satnpeiton M TOLTOTNTO  OVOQOPES  €VOG  OVTIKELUEVOV.
YUYKEKPUEVO 0V KEPAANLO:

210 POTO KeEPAAoo yivetow pio aviivon tov Pacikov onueiov mov
OVOTTTOOOOVTOL OTO. 000  HEYAAD @UA0GOQIKE &pyo TOv mpmiuov Frege, v
«Evvowoppagpion woav 1o «Ocuélia s ApiQuntikncy. Tmv  «Evvoroypogpion
evromilovtal yio TPMOTN QOPA Ol amapy€S NG OKPIong HETOEDL VONUATOG Kot

avaeopds HEca amd T EVVOLEG TOV KPITOD TEPLEYOUEVOD KO TNG TowtotyTag. T'ivetal

®> O Frege napovoiaoce 10 Aéiwua V 610 6OGTNE TOV pE TNV akoAovdN LopeH:

éf(e) = ag(a) = vx[f(x) = g(x)]
070V 0 GULUPOAIGLOG TOL EAANVIKOD YPAUUOTOS [LE TO TVEVUA OO TAV® OVTITPOCHOTEDEL TNV TOPEiL
TILDV TNG GLUVAPTNONG TOL AKOAOVOEL.
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plo meptypoer] TOL mpoypaupotog tov Frege, 1o omoio elye ®g o©T1OXO TOV
TPOGOOPICUO  TNG KOTAAANANG YAMOOoOG Kol €KEIVIIC NG CULUTEPOUCUOTIKNG
dwadkaciog wov Bo Tov enéTpene va avaydyel TV aplduntikny otn Aoyikr. Kabog to
eyyeipnuo tov Frege cuviotatar oty £€K@POot O0LONTOTE €lval GYETIKO UE TOV
OLUTEPACUO, TOPOVGLALETOL O OPIGUOG TOV  EVVOIOAOYIKOD TEPLEYOUEVOL Kot
eneEnyeltan ekTevog TL givon ovvénela (emakoiovBo) yia tov Frege kot mog oyetileton
pe v Tpadn mg kpiong.

H Bedpnon 1tov kprtov &vvoloAoyikov mepleyopévov amd tov Frege tov
00MYNGE OTNV OVIIKOTAGTACT TOL GYNUATOG VTOKEWEVOL — KOTNYOPTLOTOG HE pia
KaBapd cuvtaxkTikn aviivon Poaciopevn oTic LanUoTkég £VVOLeS TG GUVAPTNONG
KOl TOL 0pioUATOC, MG KATOAANAGTEPNS Y10 TO GYNUATIoUO evvolmy. E&nyeitan 6t
JLIKPIOT AVAUESH GE VITOKEIIEVO KOl KT YOPT LA OTTOTPETEL TO JAYWPIGUEO OVALEGH
GTNV LLAYWYN EVOG OVTIKELEVOD GE o VVOL0L KOt GTNV VTOTAYT| (oG £vvolag o€ pia
GAAN kol yapdooel TN OIKPIoN OVOUESH GE OPOPETIKES TMPOTAGES TOL OEV
dtakpivovtor KaBOAOL MG TPOS TO EVVOIOAOYIKO TOVG TEPLEYOUEVO, OONYDVTAG GTO
ocoumépaopa 0Tt 1 d1dkpion ot dev eyeipel ovte Paciletal ot AOYIK HOPET HLOG
okéyne. Xtov avrtinoda, mapotifetor pie cvlnmnon yopw omd Tovg O1dPopovg
TPOTOVG oL pmopel va dlacmactel pi TPOTACY GE EKPPAGELS OPIGULOTOC KO
EKQPPAGELS cLVAPTNONG YWPIG va emnpedleTat TO0 TEPEXOUEVO NG TPOTAONC, 1| Omoial
EMEKTEIVETAL GTNV AVAALGY] TOV 11OV TOV TEPIEYOUEVAOV TOV UEPDV TNG EKPPOCTC
TPOKELEVOD vt dlapopemBovv évvoles. H dapdpomon twv evvoldv pésa amd 1o vmo
— TPOTACLOKO TEPLEYOUEVO TOV TPOTAGEMV NG «Evvoioypopiogy cuvictatol 6€ pia
dwadkacio Tov dEmETOL Amd TV apyH TS COVOETLOKOTHTAG.

H gumhoxn tov Frege pe mpotdoeig mov, eved £xovv pio pukpn d0popd 6To
vonua, potpdalovior 1o 1010 €VvoloAoYKd TEplEXOUEVO, TOV ®Onocav oto Vo
ocoumephdpel otV «Evvoioypagioy TV £VVOlo TNG TADTOTHTOS TEPIEYOUEVOD KOL VO
glodyet enionuo To cOUPOAO TNG TOVTOTNTOG LE TETOLO TPOTO MOTE 1 TPOTOCH a = b
va INA®VeL O0TL Ta @ Kot b EQovv To 1510 EVVOI0AOYIKO TEPIEXOUEVO, ETOL MGTE TO £Val
vo pmopel va avtikataotofel pe to dALO Kot KOT' EMEKTOCT), TO GLUTEPUCUATIKO
neplEYOeEVo G a = b va dnpeitar. Xto mhaiclo avtod, yivetal yio TpdT Popd
avapopd GTOVG SLUPOPETIKOVS TPOTOVG TPOGOIOPICHOD TOV 1010V AVTIKEUEVOD Kot
g emmpedletan To mEPLEXOUEVO oG Kpione. 26TOc0, emonuaiveTon OTL 1 E160YMOYN

™G £VVOloG TOL TPOTOV TPOGOLOPIGHOV JEV EIVAL TKOVOTOUMTIKY KABMG 1 avTiAnyn
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tov Frege 011 Ta onpeio avimposonevovy dALOTE Ta TPAYUOTO TOV Katovopdlovv
Kol GAAOTE TOV £0VTO TOVG ONOVPYEL TPOPA LT TOGO GTOV OPIGUO TNG TAVTOTNTOG
TEPLEYOUEVOV OGO KO GTNV TANPOPOPLOKOTNTA KOL TNV OVOAVTIKOTNTO TOV ONADCEDV
TAVTOTNTOG.

O devtepog otabUOg oty e£EMEN ™ okéyne tov Frege, ta «Osustia ¢
Ap1Quntikncy, epeaviCetor mévie ypovia apydtepa and v «Evvoroypagioy Kol
OTOCKOTEL GTO VO KATAGTHGEL SuVaTOV OAEG 01 ki Bgteg g Bewpiag apBumv va eivar
avaAvtikée. H avolvtikomto e opiBuntikig kotd tov Frege £€ykertor oty
amodel&dTTa TV 0ANOEIDOV TG HEG® AOYIKOV KavOvemv Kot optopov. [ va yivel
KatavonTdg 0 optopog TG avoivuTikodtTos Katd Frege, yiveton apykd pio mapdbeon
TOV EVVOIMV TNG AVOADTIKOTNTAG KOl TG cLVOETIKOTNTOS KOODG Kol TOV SLoY®PIGHOV
™¢ oAnBelag tov mTpotdoemv 6€ @ Priori kot a posteriori, 6mwg £xovv wpotadel amod
tov Kant. 'Eyovtoc o Frege cav otoyxo 1t Oguehioon g Pefainong wog kpiong,
TPOYLOTOTOEITOL GTN GLVEXELDL L0 KPLTIKY OTIS OAAEG PIAOGOOIES TNG aplOUNTIKNG
mov PBacilovtor 6ToV YuXOAOYIGUO, TOV EUTEPIGUO KOl TOV QOPUAAGHO Kol OlveTan
EUOOOTN  OTNV  OVTIKEWLEVIKOTNTO TOV  podnuotikov  oAnfeidv  xKou oty
avTikeevokpatio Twv opliudv mov ta pobnuotkd peietovv. Ileprypdeoviar ot
Tpelg Oepeldostg apyéc tov mPoypaupaTog tov Frege: o) o dwyopiopds Tov
YUYOAOYIKOU amd TO AOYIKO, TOU VLTOKEWEVIKOD 0Omd TO OVIIKEIUEVIKO, ) M
avalftnon tov vonuatog oG AEENG oTo meEPKEiEvo oG mpoTAoNS, KOl Y) M
duakpion g évvolag amd 1o aviikeipevo. Amd avtéc, e€etdletol ektevdg 1 devTEPN
apyn oL vl YVOGT ®G apyy Tov Tloigiov Kou pe Bdon avt epunvedoviol Kot ot
dAAeg dVo apyés. EmmAéov, mpooeyyiletar n ¢Oon twv aplBudy Kot eEnyeiton ) xpron
TOV aplOunTIKOV Aéemv e PBEPALDOEIS YO TIC TPAYUATMOGELS EVVOLDV OONYAOVTOG
§T0L  OTOV  YOPOKTNPWOHO TV  opliudv ©g¢ ovBuTOcTOTOV — OVIIKEILEV®V,
AVOOEIKVVOVTOG KOTE 0VTO TOV TPOTO TNV W1OTNTA TOVG VO lval avayvopiciot og to
0 avtikeipeva Eova (Xpiotomoviov & YoArog, 2008), otav ekepalovior o€
OMADGELS TOVTOTNTAG.

To {pmpoa mov epgaviCetor agopd oV VTapEN evog KPLINpiov ToVTOTNTOG
OV Vo, EMTPENEL U0 ONA®oT TS popens «O apBuog g évvolag F glvar o 1d10¢ pe
tov aplBud g évvolag G» va elvor oAndng. Xto onueio awtd mapartiBevror ot
OVOKOAEG TOV TPOKVTTOLV UEGA OO TN XPNON TOV TEPIKEWEVAOV TAVTOTNTOS GTO
TAOICl0 TG OvTIKEWEVOKpaTiog oto «BOeuéliay oe oyéon pe 1t OBedpnon g

tavtotToag ™S «Evvoroypopiacy. H dyvowo tov mpodyov Frege g dvvatdtntog
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VIapENG Un TETPYUUEVOV INADGE®Y TOVTOTNTOS KO TOL YEPICUOD TNE TOVTOTNTOG MG
oY£0MG AVALESO GE OVTIKEILEVO TOV 00NYEL o€ pia diepedvnon Tov {NTNUATOC 1 omoia
Exel oav amotéAeGLO TV ovAdELET g Bewpiog VONUOTOS Kot ovapOpag.

Kieivovtog 10 mpmdto Ke@dAloto, €oTidlel oTa ONUAVTIKOTEPA onpeio NG
euocooioc Tov Frege mov pecorafodv tov «Ogueiivvy kol Tov dokipiov «Nonua
Kar Avapopdy Kol O1TUTOVOVTOL GE GAAN SNUOVTIKA Epya Tov Frege. Xvykekpiuéva,
ToPOLGIALOVTOL Ol KVUPIEG YPOUUES TNG TOAEUIKNG ToL Frege otov yuyoloyioud kot
pio. culNNoN YL TNV AVTIKEEVIKOTNTA TOL KPLTOO TEPLEYOUEVOV TTOV TPOETOLUALEL
TN UETOYEVEGTEPT] OLAKPLION OVAUESH OTr) OKEYN Kot TNV T oAndeiog, kot v
avtioToryn J1IKPIoN AVALESH GTNV KATAVONGoT TS OKEYNG KOl TV OVOyVOPLoT TNG
abewog. o 10 okond avtd, emeEnyodvtal Ta AOYIKE GLOTATIKA TNG Kpiong Kot 1
0éom mepl TG TPOTEPAUOTNTOG TOV KPice®wV €vavtl Tov gvvolmy. H didomacr tov
TEPLEXOUEVOL LG Kpiong pécsa amd T oidkpion tov Frege oe dpiopa Kot Guvdptnon
eovep®vel pion avTimapdOeon ovTIAyYe®mV Yoo TNV €KOPACYT GLVAPTNONG GTNV
«Evvoroypagpio» kol 1o «BOguédiay, n omoila avipetoniletor and tov Frege pe v
EIG0YMYN EVOC VEOU YOPOKTNPIGHOV Ylol T GLVEAPTNON Kot TN cHVOEST aVTOL UE TNV
évvola ¢ akopeototTos. H Katavonon g £vvolog tg akopesTdTNTOS EVIGYVEL TNV
KATOvOnon NG QPEYKEOVNG £€VVOlNG TNG OVTIKEWEVOKPOTIOG Kol OvadLEL TOV
KOTNYOPIKO YOPOKINPO TMOV EVVOUDY, O OMOl0g JSlotnpel T yeEVIKOTNTO KOl TNV
eEdptnomn avtdv amd 1o TEPLEYOUEVO Hag Kpiong.

Téhog, mapatiBetar n wpoPfAnpartiky mov amacyolel tov Frege v mepiodo
pwv 10 « Nonuo. kar Avagopady» Kot a@opa TV £Vvola TNG TOVTOTNTAS GE GYECT LLE TNV
£VVO10. TOL EVVOIOAOYIKOV TTEPLEXOUEVOL Kot pall e T emipaya onpeia yo tnv évvola
TOV OVTIKEWLEVOD KOl TNV £VVOL0 TOV KPLTOU TEPLEXOUEVOL TPOETOUALETAL TO £60LPOG
Yo TNV avdAvon g Bempiog Tov VONUATOG Kot TNG 0vapopdag.

To dgvtepo kepaharo enelepydaletar ) Bewpio vonpatog tov Frege. Tiveton
pio. Topovsioon TV ONUOVTIKOTEP®Y ONUEl®V TTOL TEPLYPAPOVIOL GTO OOKIO
«Nonuo. koar Avagopay, dmov lodyeTon 1 O1KPIoN HETAED VONUATOS KO OVOPOPAC.
To gpodTpa OV dlepeLVATUL APOPH GTNV INAMCN TAVTOTNTOS «a = b» Kol TO €160¢
TOV ONUEl®V TOL aVTH CLVOEEL MOTE va KabioTatol TANPOPOPLOKY Kol Vo €YEL
TEPLOGOTEPT YVOOTIKY oo amd TNV TETPUPEV] ONAMOT TOVTOTNTOS «& = a».
Apyikd, yivetonr pio EKTEVAC EMOKOMNGCT KOl AVAALGON TOV ERIPAY®V GNUEI®V TOV
&xouv avadvbel amd ™ Be®pnorn Tov KPLTov TEPLEYOUEVOL KOl TNG TAVTOTNTAS GTNV

«Evwoioypagpior. And v avdivon ooty avadewvoeton 1 avaykn e&étaong g

23



QPEYKENVNG aVTIANYNG TOL TEPLEYOUEVOD, ONANOY TG TTPAENG TS Kpiong Kot kot
EMEKTOON, TNG 100G TNG YVAOONS, M omoila omoutel piot avaAvomn TG onuaciog Tov
TEPLEYOUEVOD TOGO TOV KLPI®V OVOUATOV OGO KOl TMV TPOTAGEMV TNG QUGIKNG
YADGGOG.

H avédivon ¢ onuociog tTov TePEYOUEVOD TV KLPI®V OVOUATOV KOl TOV
TPOTAGEMV TPOYLUTOTOLEITOL LESO OO TV ELCAYMYN TS OAKPIoNG LETAED VONLOTOG
KOl ovopopic. Xtnv mepintmon Ttav Kuplov ovopdtov avoyveopiletor o tpdmog
TOPACTOCNG €VOC OVIIKEWEVOL OC E€KEIVO TO YOPAKTNPIOTIKO TOV OVOUOTOS 7OV
amoteAel HEPOC UG TPATAONG KOl TNG EMTPEMEL VO OLOLPOPOTOLEITAL G TPOG TIC
ouvEnelEs g amd pio GAAN. ‘Eva ovopa cvvdéetan pe avtd mov pmopel vo ovopoaotel
N avopopd Tov Kot vl KATO0 GUYKEKPIUEVO OVTIKEIIEVO KOl 0LTO TTOV UTOPEL val
OVOUOOTEL TO VOud TOv, SNAOON pia £VVola KT TNV 0moia 0 TPOTOg TOPAGTAoTG TNG
avagopds Tov meplExetal. e avtny ™ Pdon, egetdlovral mepumTdoElg VmapENG
OVOUAT®V 6Ta 0Toie KATO10G UITOoPEl VO ATOdMGEL SLUPOPETIKG VONLLATO OAAGL £YOVV
™V 1010 ovapopa KOl KOTOGTAGELS, OTMC Yo TapAdelypa, 1 pobictopoypoeio M M
moinom, OmOL YPNOUOTOOVVTOL OVOUOTO 7OV £YOVV VONUO YoPIS Vo LITAPYEL
avagopd. Avadeikvbovtal, £Tol, Kol epUnvVeEDOVTOL Ol dVO BeueMdOeS apyég ™G
euocopiog Tov Frege mov di€movv TN GTAGT TOV O TPOG T OVOUATO: 1) advvapio
Vmapéng avagopdg yopic vomua kot 1 mhoavotnta VIapENG VONUATOS YWpig avapopd.
EmnAéov, yivetar avagopd oty enidpacm tov mAayiov Adyov GTO VOMUA KOl TNV
avapopd evOS OVOULATOC.

H petdPaomn omv avédivorn g onuoaciog Tov TeEPEXOUEVOD TOV TPOTAGEDV
emyepeiton péoa and pio mopovoioon Tov oviiyewv Ttov Frege yia v
OVTIKELEVIKOTNTO TOV CKEYEMV KoL TN O1KPIGN TOVG O TIG TAPAGTACELS, 1| OToia
amooKOTEl 6T oLVOESN NG OKEWYNG e TO TepleyOuevo pog mpodtaons. o v
eMITEVEN TOV EYYEPNLATOG OLTOV EKTIOEVTOL EMYEPNUATO Y10l TO OTL &) 1] GKEWYT] TOL
exepaleTon elvatl to vonua tg TpodTaonS, Ol 1 avagopd TG, B) Ha TPOTUCT TPETEL
0€ KOMOEC TEPIMTMOELS VAL EXEL KAl OVOPOPE EKTOC amd vONUo, Y) 1N avaeopd Hog
npoTaong ivorl N T aAnBelag g, Kot d) ot Tirég aAnBetag lvan avtikeipevo Kot ot
TPOTACELS €ival Ta ovOpaTo aVTOV TOV avtikewévov. EmmAéov, 1 avtiinyn tov
Frege 0t «dev umopei mote va. ag evolopéper Hovo 1 avopopa TS TPOTOoHS Kol GPOoD
N OKEWYN QIO UOVH THG OEV TOPEYEL VWO, TPETEL VO, AT0OeYOel Ot ovo n oréyn uali
HE TV avapopa g, oniaon v tun oinbeiag g, mopéyer yvaany (Frege, 1892, o.

26) odnyel oty epunveio g Bempiog TOL VONUATOG KOl TNG OVOQOPAG UE TETOL0
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TPOTO MOTE Vo mePAapPdvel po avdivon g Evvolag g yvaoonc. Ilpoxonrel, €tot,
TO EPOTNUO GYETIKA HE TO TAOC 1 GLGYETICN TOVL VONUOTOS KOl TNG OVOQPOPAS H0G
npoTOoNG Umopel va mapéyel éva €idog yvaoong. H amdvinon oe avtd aArd kot m
Katavonon g EVvolg TNG yvmdong TPayHatomoleital péca omd pio ovaivon g
Kpiong Ko g Pefaimong.

To xepdloro olokAnpoveTon pe 10 gyyeipnuo tov Frege vo epappdcel
JLIKPIoN HETOED VONUOTOS KO OVOPOPAS GTNV TEPIMTOOT TOV KATNYOPNUATOV Kot
GAL®V CLVOPTNCIOK®V LN TANPOV EKPPAGE®MV, OTMG TAPUTNPEITAL OE LETAYEVETTEPN
GULVEYELD TOV €PYOV TOV, «2ydiio ato Nonuo kar Avagpopdy. O Frege vrootpilel 6Tt
ol N TANPELS EKPPACES OTMG TO KOTNYOPNUATO EXOVV GOV OVOPOPE GUVAPTNGELS
mov amewoviCouv avtikeipeva oe TIREG aAndelog Kot enekteivel Tov 1GYVPIGUO TOV
aVTOV £TGL MOTE O GLGYETICUOG AVTIKEWLEVOV UE THES aAnBglog HEGm piag £vvolag va
oLVIGTA TNV avaeopd pag évvolag. Aapfdavovtog pa dedopévn Evvola Gov KATL Tov
OVTIPOCMOTEVETAL  amd  &vo  Koatnyopnua, OonAadn oav v  avagopd  €vOg
KOTNYOPNLLOTOG, YIVETOL GUVOESN TNG £VVOLOG TNG EVVOLOS LE ODTAV TNG GLVAPTHONG.
Opiletar 1 mopeio OV pog cuvdptnong kot Bewpeitor o¢ 101K TEPITTOON VTG,
N éktaon pog évvolag. Xtn ovvéyew, eényelton m avdioyn pe ) oxéon g
TOVTOTNTOS  TOV  OVIIKEWWEVOV  GYECN  OVAUEGH OTIS  £VVOLEG, OLTN NG
OLVEKTACLOKOTNTOG, TOVILOVTOG £Tol TNV EKTACOKY TPocdyylon Ttov Frege oto
oo g towtodTTaS. XN Ao avTn, dlEpELVATOL OO Elval TO KPITNPLO MGTE SO
KOTNYOPNLLOTA VO EXOVV TNV {1010 avapOpE TPOKEUEVOD VAL IKOVOTOLEITOL 1) 0Py TNG
QVTIKOTOOTAGILOTNTOG YU aLTA OAAG Kot Toto givat To vonpa evog Katnyopnpatog. H
YVOOT TOV VOTNLLOTOG TOV KOTNYOPLOTOG 0dNYeEl GTOV TPOGIOPIGUd £vOG Kpltnpiov
EQOPUOYNG TOL KOTNYOPNHOTOG, TO OTOI0 LE TN GEPA TOL EMTPEMEL TN YVAOOT TOV
YOPOKTNPIOTIKOV OTUAdIDV TNG ovTioTOyNG £vvolag, pe dAla Adywa ) cbvBeon g
évvolog omd GAheg EVvoleg.

210 TPiTo KEQAAOIO emyepeiton pio e€Taom O14POPMV GTAGEMY ATEVOVTL
oTNV TPOPANUATIKY) OV €xel €yelpel M peTayA®ooiky] Bedpnon g £vvolag Tng
ToVTOTNTOS. O TVTIKOG OPIGHOG TG TAVTOTNTOG TopovGLdaletal cav pio cvlevén 60
owvOnkadv, g un drokpioiuotytos v 1iwv (Indiscernibility of Identicals) kot tng
tavtotnTog v un okpioywwy (ldentity of Indiscernibles), kafe pio ex twv omoimv
e€etaletal ¢ mPog TNV emdpAon TNG Kol TN OWOCQPAAIST) TOCO NG OPYNS TNG
ovvbeclakdtnTag 660 KOl TNG apyNS TG avtikatactoouotntoc. H apeispfimon g

TOVTOTNTAS TV U Jlaxpioymy otnpiletal og éva meipopa okéyng 600 LELOVOUEVDV
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MmMAOTLIIOV GPAPOV oL glodyetar amd tov Black, to omoio amewovilel pev kaidg
v amoymn Ott umopovv va VIapEOLY 0VO TPAYUOTO TOL VO PNV €ivol amoAivta
dwkpiowa oe pio yAooco pe €va TEMEPOCUEVO €0POC TOLOTIKAOV KOl GAA®V
KOTNYOPNUATOV OV deV £xovv gubeia avapopd o€ Kamolo Wdaitepo mpaypo oA dev
UTOpEl Vo apPIGPNTACEL OMOTEAECUATIKG TNV AVTIANYN OTL VITAPYOLV SLOPOPETIKEG
1010TNTEC TOV OMOKTOVY VIOGTACT OO TIC dVO AVTEG GPaAipes. ATO TNV GAAN TAELPA,
M U1 O10KPLEIUOTHTO. TV 10wV EAEYYETOL GTO TAOIGLO TNG PLGIKNG YADOCOAG HECH OO
™mv mpocéyylon tov Quine, o omoiog YPNCOTOLEL [0 16OdVVOUN UETAYAMGGIKY|
LOPON TNG CLVONKNG, TNV apyh THS AVIIKATOOTAGILOTHTAS, TNV oTtola e£eTAlel ™G TPOG
mv eykupdmTa TG og mEpKeineva mAayiov Aoyov. H avtipetodmion tov Quine
enpaviet kowd onueio pe ovty tov Frege. O Quine efetdler dnimdoelg mov
EUTEPLEYOVV TPOTIKG EMPPNUATO Kol EKPPALOVV TETOIONCELS KOl OOMIGTMOVEL OTL
dedopévne o aAnfovg OMAMONG TaVTOTNTAS, O £€vag Omd TOLG dVO OPOLS TOL
enpaviCetar 6to £va LEAOG TNG TAVTOTNTOG UITOPEL v avTikaTaoTadel amd tov AoV
010 GAALO péAOG NG TowTdTNToS ot kéBe aAndn ONA®om Kol TO OMOTEAEGUO VO
napapével aAn0ég, 0tav o dpog mov dvvartol va avtikatactadel £xel kabapn (evbein)
avaQopd 6e £vol AVTIKEILEVO.

Amd tov Frege, topa, yivetar pia amodoyr] e SUANG GUVETAY®MYNG OG TOV
OpPWOHO NG TAVTOTNTOG oTNV aKOAOLVON popen: «Tdio eivou tor mpdyuata Omov To0
kobéva umopei va. ovtikataotalel ue 1o dllo ywpic ammdieia e ainbeiog (Salva
veritate)» (Frege, 1884, §65). Exovtog oav yvdpova 6Tt 1) avapopd oG TPOTUCIOKTS
ékppoong etvar n Ty aAnBeag e, o Frege mpémer va dtuceaiicel exeiveg Tig
ovvOnkeg Aoyov Omov vo pnv mopofraleTor n apyn TG OVIIKOTAGTOUGIULOTNTOC.
E&etalovrag t Owdkpion petad vONUATOS Kol OvOQOpaS TOV EKQPACE®V GE
nepikeipeva mAayiov Aoyov, 6mov M ovaeopd oG Ekepaocng oAAGCEl omd T
cuvnoopévn avagopd 6to cuvndiopévo VoMU NG, Kotaeépvel va deiel 0Tl m
TAVTOTNTO TNG AVAPOPAg dtotnpeitar 6tov VOV AdY0 evd aipetal otov mAdylo Adyo.
X ovvéxewn, yivetor pio mopdbeon oloonueiotwv moapatmpnocwv tov Frege
OXETIKA HE TIG ouvOnKes towtdHTNTOG TOV OKEYE®MY TOL ek@pdlovtal amd dvo
TPOTACELG TPOKEUEVOD OVTES VO YIVOVTOL OTOOEYTES WG TPOG TNV TIUY 0ANOELNG TOVG
KOl VO LWITOPOVV VO, AVTIKOTOGTIICOLV 1] Mol TV GAAN.

To kepdloro katadryetl oe pio su{Tnon yopw omd T O1POoPd GTN YVOGTIKY|
a&lo TV TPOTACEMV «a = a» Kol «@ = b» amd v omoio cuvayeTon OTL 1] TAVTOTNTA

NG OVaPOPAg 0V SGPAAMEEL TNV TOWTOTNTO OC TPOS TN YVOOTIKN a&io, emEWN 1
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yvootikn a&lo poag mpotaong Paciletor 1060 61O VONUO 0G0 KOl GTOV TPOTO TOV
eykafwpvetan n Tun aAndelog g okéyng mov exkepaletor. H avtinyn g kpiong
oav o mpoodoc omd T okéym omnv Tn aAndelag odnyel tov Frege oto
ocoumépaopa 0Tt 1 dpopd ot YvooTik a&lo avAUESH OTIC TPOTAGELS OMUAivel
dpopd otig kpioelg mov ekppalovtal amd TN ¥pNon avtdv. o v Katavonon g
0éonc avtc, mapovotaleTon pio €EETOON TOV GYEGEMV OVAUECO GTNV Kpiorn, Tov
CLUTEPOCUO KOL TNV YVAOT, £T61 AGTE 1 Bempio TOL VONUATOG KOl TG 0VOPOPAS Vo
yivet katoAnmmy Oyt cav  eme£ynon  TOV  QOIVOUEVOV OV JETOLV  TIG
CUUTEPOUCUATIKEG  OAANAETOPAOES TV Kpioewv TavTOTNTAG 0VTE OOV  UECO
SCPAMONG €VOC KOGLOL OVTIKELEVOV HECH CYEGEMV GLUTEPAGLOV OVAUECOH GE
TEPLEYOUEVA OKEYNG, AAAL cav £va LEGO YEPIGUOD TOV GYEGEMV TOV TEPIAALPEVOLY
OMADGELS TOVTOTNTOS GE TETOO0 TANIGLO OOV TO VO LUAGUE YO TOL OVTIKEILEVA GTA
omoio avaPEPOLOOGTE KO TO VONLOTE HEGO amd TO OToio AvaPEPOLUGTE GE QVTA VO
etvat ooy va Aépie 1o 1010 Tpdypa pe dStopopeTikods TPOTOVG.

210 TéTOPTO KEPAAOLO YiveTOn GVUVOESoN NG Bewpiog voruatog tov Frege pe
™ @awvouevoroyio tov Husserl. Katd ™ @awvopevoroyikny mpocéyyion, n tavtoOTN T
EVOG aVTIKELLEVOL OlakpiveTal omd OAOVS TOVS TPOTOVS LLE TOVG OTO10VG JTVETOL KO LLE
TOVG 0ToioLG emaveRPavICeTaL TO avTiKeEipevo — dotnpeitan péca amd TV ToALdTNT
TOV ELEAVICEDY TOV. XAPUKTNPIGTIKO EIVOL TO TAPAOELY LA TOV OVTIKEIUEVOL «KOBOCH
(Sokolowski, 2000), 6mov evd 1 OTTIKY EUmeEpio. TOV SLAKPIVETOL GE TPia EMImESA: TIG
€0pec, TIG OYEIS KOl TIC OKIIOELS, WEGO amd OAM OVTA TO TOAALOTAG oTOlXElN
TapovctaleTat 0 vag Kot avtds KOG, divovtag Katd avTov Tov TpOTOo TV TaLTOTNTA
TOV 1M omoia dlaTnpeiTol HECH KOt LECH OVTAOV TMOV GTOLYEIWV.

Amo ™V GAAN TAgLPA, 1 OOTPNCT TNG TOVTOTNTOS TOV OVTIKEILEVOL GTOV
Frege emtuyydveton péow tng Stdkpiong Hetald VONUOTOS KOl 0vapopds. ZOUO®VOL
pe Vv opeykeavny Bedpnomn, 1 TOLTOTNTO NG OVOEOPAS €VOG  OVTIKEWEVOD
dwtnpeitor pésa omd TOLG SPOPETIKOVS TPOTOVS TOPACTOCNC OV EUTEPIEXOVTOL
OTO OLOPOPETIKA VONLLATO TOL GLVOEOVTAL UE TO 1010 ko to avtd avtikeipevo. H
avtiinym ovtn emPePfordvetor péca and mapadeiypaTo LabNUATIKOV OVTIKEILEV®V,
10V KOKAoVL kot Tov [TuBayopeiov Oewpnuatog, TOv £XOVV STNPNCEL THY TOVTOTNTA
TOUC UECH OO TOVLG JAPOPOVS TPOTOVS EUPAVIONG TOVG GE OLAPOPEC EMOYEGS,

ovpemva pe v lotopia toov Mobnpatikov.
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Kepdaiaro 1

Nonuo kat Avagpopa: O1 omwopyés TS OLOKPLONG

H o1dxpion tov Frege peta&d tov vonuatog Kot tng ovopopdc £xel amoTeAEoeL
plo. amd TG HEYOADTEPES GULVEIGPOPEG TOV OTN PLAOCOPI0. TNG YAMOOoOG Kol EYEL
VIAPEEL KEVTIPIKOD EVOLAPEPOVTOS GTIG TPOSMOTIKEG TOL HeAéTeG. To dokipo «Nonuo
kar Avagopdr® &xel avortomwbei oe avboloyles, éxel petappootel kot Stofactel
TEPLOCOTEPO OO OMOL0ONTOTE GAAO Keipevo tov Frege. Metd tmv Katdppevon tov
GLGTNLLOTOG OVAY®YNG TNG apOUNTIKNG 6T AoYiKT] AOYm g avtvopiog tov Russell,
N epeykeavny Bewpia TOL VONUOTOC Kot TG avagopds £xsl avaybel oe éva amd to
KUPLOPYOL AVTIKEIUEVO, EVOLUPEPOVTOG GTO OTTOL0L EMIKEVIPAOVETOL 1| PLAOCOPIKY| LEAETN
TOV £€pPYOL TOV, OVAYOVTOG TN OIAOCOQIKN AOYK Tov o aAnOwo Bgpého g
podnpotikng Aoywng (Sluga, 1980, 6. 321).

Ov amopyés g Owdkpiong HeTaEL TOL VONUOTOG KOl TNG OVOPOPAS
evromiovtal 6T0 TPMTO GMOLOAI0 AOYIKO — QLAOGOPIKO £pyo Tov Frege, tnv
«Evvoioypagia» (“Begriffsschrift”)’ to 1879, 6mov emyepeitar o opopds tov
nepleyopévov. To mpdTO OKEAOC NG OAKPIONG, TO VONUO, EUTEPIEXETAL GTNV
QPEYKENVN £VVOL0L TOV KPLTOV TEPLEYOUEVOL, OTMG eKPPAleToL amd TG TpoTdcels. To
deVTEPO GKENOG, N avapopd, BacileTat 6T CTOVINOTNTA TOV TPOTAGEMY TAVTOTNTOG
Kol 6TV €nakOA0VON 1Wéa TV TpdénV Kabopiopnod tov mepeyopévon. H pedét tov
EVVOLDV OLTOV OVOOEIKVIEL KATOEG OVGKOAIEG TTOL EVOAPKDOVOVTOL GE OVTEG KO KAVEL
EMITOKTIKN TNV OVAYKN OVATTUENG TNG OKplong METAED TOL VOMUOTOG KOl TNG

avaeopdg (Kremer, 2010, . 220).

To kp1t6 mepreydpevo oty «Evvoroypapion

O ot6y0¢ tov Frege omv «Evvoroypopioy givor 0 cagng mpocolopicidc Tmv

Bactkdv evvoudv TG oplOUNTIKNG He AOYIKOUS OPOLE KOl 1] CLVOYWYN TOV PAGIKOV

® Uber Sinn und Bedeutung, 1892

7 Metagppaotnke wg “Concept Script” amd tov S. Bauer-Mengelberg oto J. vanHeijenoort
(ed.), From Frege to Gidel: A Source Book in Mathematical Logic, 18791931, Cambridge, MA:
Harvard University Press, 1967
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apYOV TG aPOUNTIKNG amrd Aoyikd aStdpato kKot optopots. O kabopiopdg avtodc Tov
EMIOTNUOVIKOV Status twv apluntik®v aAnbeidv amortetl vo diepevvndel av mpdypott
ot apluntikég aAndeleg pmopovv va amodeyBovv uoévo HEGH AOYIK®OV VOU®V M
yperalovtar kdtt emmAéov, Ommg 1 kabapn eronteio Tov Kant.

SuyKeKpPUEVa, £xovTag EEKIVIAGEL amd Tov pobnuatikd Aoyo, o Frege ypriyopa
OLVEIINTOTOINGE OTL Ol YOPOKTNPIOTIKOL CLUTEPACUOL TG aplOunTIKng Ogv
UTOpoLGAV Vo ovaAVBoUV 1KOVOTOINTIKA 6T BACT TOV GLALOYIGTIKOV KOVOV®OV TOV
Apiototén kol oe éva mo Oegpehokd eminedo, kATEANEE OTO CLUTEPACHE OTL 1|
Kanuepv YAOcooo Kotd kKavovo, TOPoTO UE TPOMO OTEAN TO EVVOLOAOYIKO
nepleyOpevo pag oMAwone. To peovékmmuo avtd tov odynce oty 1W0€a oG
gvvoloypapiog ¢ omoiag okondg frav o kabopiopdg pe tov mAéov aSlomoto Tpdmo
™G EYKVPOTNTAG HOG OAVGIONG CUUTEPACUAV YioL TNV avATTLEY amodei&emv ympic
«KeVay», £tol wote va givor dtokprtég OAeg ot mpobmoBécelg Kot ot voBEGES OV
ypewlovial. Me 10 @A0GoQd T0V aVTO TIPdYpappa, o Frege katdpepe téooepa
mpdyunata (Sluga, 1980, . 175):

o) Vo ONOVPYNGEL Ul GUUPBOAKT) CMUEWOYPAPIN, L0 KTLTTIKY YADGGO
™me kabapng okéyng», M omoio Vo EMTPEMEL TNV EKEPOACT TOL EVVOLOAOYIKOV
TEPLEXOUEVOL oG Kpiomg pe amdivtn axkpifeta,

B) vo kotodeifel mdg pmopel KAMOOC VO TPAYUOTOTOMGEL AOYLKOVG
OLUTEPACUOVE GE QLTI TN YADGGO KOl Vo XEPIoTEL pe Kabapd aSlopatikd Tpomo 0,1t
oNUEPA OVOULALETOL GTOLYEUDONG AOYIKT,

Y) va opicetl T padnpotiky) £vvola tng akoAoLBing aVTIKEILEVOV Kot Vo,
amodei&el Eva BepelmdOeg OedPMLLO GYETIKA LLE TNV EVVOLOL OLTT), KATOYLPDOVOVTAG £TGL
TN YPNOOTNTO TNG VENS AOYIKNG Y1 TNV aVAADGT TNG aptOUNTIKNG, Kot

d) VO TPOYUOTOTOMGEL ALTO OV O 1010¢ Bempovoe ®¢ TO0 TP®TO Prjna
TPOKELUEVOD VoL KOTaOELDEL 0 @ Priori YopakInpog TV VOU®V THG apliunTiknig.

Avoivtikd, 1o eyyeipnua tov Frege ocvvictator omv ék@pacn olovdnmote
elval oyeTkd PE TOV GUUTEPOUCUO (CLUTEPAGUO GLAALOYICHOV), KATL TOL OVOUALEL
ewororoyiko mepieyouevo (Kremer, 2010, 6. 221). Ywobetdvtog v kavtiovh Evvola
TOV TEPLEYOUEVOL OTNV TEPIMTOOT TV TAPOTACEW®V, COLUPOVA LE TNV Omoid
mepleyoOpevo Bempeiton oTONTOTE VIOVoeitol omd 1 gumepiEyeTal o€ pio Kpiom,
emyepel TpoOTo por Odkpion petald g mpdéng e Kpiong tov mEPIEYOUEVOD Kol
TOV TEPLEYOUEVOL TIOL KPIVETOL, TOL KPITOD TEPLEYOUEVOD. AVTH VTOONAMVEL OTL

oynuatiCoope €va kprtd meplexOprevo ovvovaloviag TOPAcTACELS — 10€eG Kot
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Kpivovpe Bewpavtag To ®g aAnbéc 1 yevdéc. H Aoyikn yia tov Frege dev acyoleiton
HE TO TTAOC Kol Yioti Kpivoope, oAAd povayo HE TIG WO0TNTEG TOV EVVOLOAOYIKOV
TEPLEYOUEVOV TMV KPIGEDMV OGS Kot TIG LETOED TOVG GLUVOEGELC.

Yuykekpéva, n Bewpia tov Frege yio v kpion kupiog apopd ™ didkpion
avapeca otn ypnon Mg mpdtacng mov ekepalel o kpion N pa Befaimon otov
Bpioketor oe éva dedouévo mepKeipevo Kot v 101 pdtacn Otav ekEpalel pia
okéyn. H idwo mpodTtoon pmopel va ypnoilonoteiton o€ S1opopeTiKa mepikeipeva ympic
va voBéTovpe O0TL KABe opd mov ypnoyomoteital ekppdletl o kpion. H didkpion
avt €lvol omOPOATNTN Y VO KOTOVONGOLUE TN GYECTN OVAUEGH OTO KPLTA
neplEYOpeva Kol TIG okéyels. Méoa oto mepikeipnevo evog emyepruotog, 1 dw
TPOTACT TOV eKEPALEL TNV 1O oKEYN Umopel va ypnoonoteiton g kpion N uropet
va givat éva pn Befaioticd pépog piag TpodTacng n onoio g 6Aov va Befardvetat. Ot
SPOPETIKEG YPNOELS TNG TPOTOOTG CNUATOIOTOVV T YPNOT TOV KOTYOPT|LLATOS, Y1
10 AOY0 awtd o Frege avapépetal otn Peformtiky) SHVoLN TOL KOTYOpHLOTOC.

H onuocio g dudkpiong avauesa ot xpnomn UG tpdtacnsg mov ekepalet
wa kpion N e Pefaiowon étav Ppioketal oe Eva d00UEVO TEPIKEIIEVO Kot TNV 1d10
npoTocn Otov ekPpalel pion okéym pmopel vo mapatnpnOel Otav eréyyovpe TIC
ovvénelég me. H mpdén g kpiong eivar capds doy®piGuévn omd ta TeEPLEYOUEVA
g Kpiong kot amoterel Pacikd ototyeio OA®V TV kpicewv. Ot Kpioelg wropovv va
SPEPOLV e TOTKIAOVG TPOTOVG, KATL TOL UITOPEl Vo TopacTadel amd T0 TEPLEYOUEVO
Kot T AOYIKN TOL HOPOT|. AV VILAPYOVY SLUPOPETIKA €10 KpiGE®V OALL VTLAPYEL Hia
TPAEN NG Kpiong mov oyetiletor pe mePLEYOUEVO OLOPOPETIKAV AOYIKMOV LOPODOV
(Carl, 1994, . 56).

"Exovtag opicel v évvola tng kpiong, o Frege wBoduevog amd v avaykn
OlIKPIONG TOL VROKEWEVOL omd TO Kotnydpnuo odnyeitor otov opiopd Tov
EVVOLOAOYIKOD TEPIEYOUEVOD KOl TN UEAETN TPOTACE®V TOL ek@PAlovv Kpioelg Le
SPOPeTIKO evvolohoykd meplexduevo. Kdébe kpion ovvtiBeton oe Poacikd eminedo
and éva vmokeipevo kal éva kartnyopnuo. Kata tov Frege (Frege, 1879, §3) 1o
VTOKEIIEVO €lval anTO 6TO OToilo avaEEPETAL Lo Kpion katd kvplo Adyo. Tlepiéyet
OAOKANPO TO TTEPIEXOUEVO KOt XPEALETOL TO KATNYOPTLLO TPOKEUEVOL VO, LETATPOTEL
10 mepleyduevo o kpion. Ta mepieydueva 600 kpioewv eivar dvvatd va dapEpovy
KaTd 0VO TPOTMOLG: €ITE Ol GLVEMEIEG TOV UTOPOLV Vo GuvayHodv amd TV TPOT
kpion Otav v ocvvdvdlovpe pHe oplopéveg GAleG Kpioelg pmopoldv mAVTIOTE Vo

cuvayBovv kal amd TN OgvTEPN Kpiom Otav v ovvdvdlovpe pe owTéG TIC 1O1Eg
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kpioelg, eite oxl. O Frege emiyeipel vo mpocdlopicel tnv £vvola TOV EVVOIOAOYIKOV
TEPLEYOUEVOD, OATVITAOVOVTOG TO aKkOAOLOO TapAdetypa amd TN ELOIKN YA®ooo: «Ot
"EXAnveg viknoav toug [1époeg otig TAatanégy ko «Ot [Tépoeg viknnkav amd tovg
"EXnveg otig IMAataécy. Ot 600 mpotdoelg Tapovstdlovy KATOEG AETTEG SLOPOPES
0TO VONUO, M CLUEMVIO TOVG OU®G elvarl emPANTIK KaBOTL GuVAyovTol Ol 101EC
OLVETELEG KOl OO TIG 0V0 GE GLVOVOGO LE OTOIECONTTOTE KPIoELS BempPnoel KATO0C.
AVTO aKpIBADC TO HEPOG TOV TEPIEXOUEVOD OV Eival KOO Kot 6Tl 00 TPOTAGELS
ovoudlet o Frege evvoroloyixo mepieyouevo.

o tov Frege n Aoykr| acyoleitar pe Tn HEAETN) TOV AOYIKOV GYEGEDV TOV
VEICTOVTOL OVAUESH GTO OVTIKEWLEVIKA meplexOpueva tov kpicewv. To yeyovdg Ot
avTéG o1 Kpioelg AapPavouy ydpoa KAT® 0md GLYKEKPUYEVES EUTPAYUOTEG GLVONKES
oAlag meptPardopeveg amd €vo TANO0G GLUVOSELTIKMY QUIVOUEVMV EIVOL TOVTEANDC
a0164Popo. To avTiKeeviKd evvoloAoYKO TEPLEYOUEVO TG KPIoNC, TO 0010 EMOIDKEL
va cupPoricer n Aoywkn tov Frege, eivor avtd mov emdpd otTig duvatég Aoyikég
ouvvéneleg, mote OAa oo gival avaykaio yio po opdn aAvcido CLUTEPACUDV Vo
exQpactovV TANpwg (Sluga, 1980, . 202).

Ia tov Frege cvvénela, pe tv évvoln tov cuumepacpov, givor pio oyéon
avapeco oe KPItd mePleXOUEVO TOL EMTPEMOVY G io Kpion va dtkatodoyeitor o
Baon aArov kpicewv. [Ipayuatonoteital and kdmolov mov cuveldnTomolel wg oAndeig
TIG Tpokeipeveg pog akoAovdiag kpicewv. H cuveldnronoinon tov ainbeidv avtomv
OULVIGTOTOL GTN YVOOTN TOV TEPEXOUEVOV Kpicewv o¢ oAndov. 'Etol, cvunepacpol
TPOKVTTOVV HOVO amd YVOOoTEG aAndeteg. Mo amAn okéym, mov dev eival YVOGTH ¢
aAnOng, dev umopel va amoteAécel TpoimdOeon GLUTEPAGLOV, OTWG emionNg Kol Ot
anAég vmoBéoelg. Emumiéov, dev pmopel va cuvoryBet kdtt amd KAt Wevdés. AkOpa Kot
CUUTEPOCOL TOV GUUUOPPDOVOVTOL LE TOVG VOUOLS TNG AOYIKNG OEV €YYLMVTOL OTL
Kdmolog kpivel opBd. Mdvo o6tav kdmolog Eekvdel amd onueio mov amroTeAoHV 1o
aAnBeig kpioeig eaocpariletarl 6T Oa 0oMmyNn0el oe aAnbeieg (Textor, 2011, o. 80). Me
AL AOY10, Ol £YKLPOL GLUTEPAGLOL £XOVV TO YOPAKTIPO TOL 0pHOY 0TV EMTALOV Ot
npokeipeveg etvor aAnOeic.

Ynd auty TV OKOmd, TO OMOOEIKTIKO cLoTHUATO Tov Frege otepovvran
CVALOYIGU®OV 7oL movtanl omd Yevdelg vmobéoelg kol Kavovemv Omm¢ eivol M
vrofetikn andoeEn N €1¢ dromov omaywyn (Kremer, 2010, o. 226). Katd ™ cvviOn
TPOKTIKY, OTOV €Qopuolovpe TV €1 ATOTO EMAYWOYN, OPYIKA OLUTUTMOVOULE Lo

vdOeom, Omwg Yia mapdderypa n wpdtact «O apBuog 2 éxel tetpaywvikn piloy. Xt
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OCLVEXELN, OIKOLOAOYOVUE TNV VITOOESN GKLOYPAPOVTOG GUVETEIEG oL Pacilovion og
avtv. Otav TeEMKA TOPAYOLUE €VO OVTILPATIKO GULUTEPOUCHO, OT®MG OTL KATOL0G
aKEPOLOG apPOUOS etvar TAVTOHYPOVO TEPLTTOG KOL APTIOS, GLUTEPAIVOVUE TO WYEHOOG
g vrobeong, omodte 10 ovumépacpa oev Paciletar mAéov otnv vmobeon avTy.
Xoupova pe tov Frege, avt n dtadikacio dev amoterel cmotn Bedpnon piog vOuung
aAvoidag cvumepacumy. X Baon avt, kébe o TS oToAdYNoNG HOg TPETEL VO
BePardverar evBémc: n TpdTACT TOV EMAEYONKE GTNV TPOTYOVLEVT TTEPLYPAPT) OC M
EKQpOoT Yo TV opyIkn vdbeon wpénetl va BewpnBel 0TL amotedel mpovmOBeST oG
oElPic cLVONKAOV OV SLoPPOVOLY KAOE PriLa TOV EMYEPNUOTOS EKTOG amd TO
terevtaio. Tote, 10 mpotedevtaio Prpa Oa wpémel va elvar g popeng «Av 10 2 €xel
pnt pila, tOTE KAMOL0G aKEPOLOG aptBUOC glvarl TaVTOYPOVE TEPITTOC Kol (PTIOCN,
®oTE Vo cuvayovpe t0 cvopmépoopa 0Tt «O aplBuog 2 dev €xel PN TETPAYOVIKN
piCo» (Dummett, 1991, 6. 26).

YVVENMS, Ol GLALOYIGHOL avamapioTAVTOL GTN HOOMUOTIKY TPAKTIKY] Ol ®G
nepleyOpeveg vmobécel aAAd ¢ pntd  PePoropévec  vmobetikég mMPOTAGELS
npogpyoueveg omd oinbeic vmobéceic. Ilpog tovto, ONAdvovtag EexdBopa 1
duakpion petald asopdtov kot kavoévov, o Frege dev mapaieinel va S10TVTMOGEL TOVG
KAVOVEG GLVOYMYNG TOV €ivall amapaitnTol Yo Tn dtkatoAdynon tov Kébe frpatog g
amodektikng owdikaciog (Kremer, 2010, o. 227). T'a tov Frege, ot emaymywoi
oLALOYIGHOL dgv OMOTEAOVV Unyovikn dwdikacio, kabdg avtikatomtpilovv v
Katavonon HoTifomv mov eumeplEyovial oTiG OKEYELS TOL €KPPALOVYV KOl GYEGELS
HETOED TOV CKEYEWMYV, TOV OEV OMALTOVVTIOL 1) divovion omd TIG OKEYELS aVTEG Kab’
eavTés. AdY® aVTOV TOL XOPOKTNPO TOV GLAAOYICU®MV, 1 YVAOOT T®V TPOKEIUEVOV
evOg emaymywol PLOTOg OEV GUVETAYETAL TN YVMOGT TOV GUUTEPAGLOTOS, OKOMO Kl
av o, €EETAGOVLE TOVTOYPOVOL. ZVVETMG, 1| EXAYMYIKT GUAAOYIGTIKY UTOPEL vaL eYEipet
vEoL YVOOM, YEYOVOS TOL Oavopgofnmrta v kafotd Kopmo@dpo Kol £yKvpn
(Dummett, 1991, c. 42).

O Frege otv «Ewvworoypopion emyelpel vo, amodeilel d164popovg Aoytkovg
VOHoLG amd £va GHVOAOD PACIKMOV AOYIKAV apy®dV. ZVYKEKPIUEVA, OLOTLTMOVEL TV OPYN
(Frege, 1879, §13) 611 eiva puokod va cuvdyovpe Tic mo cvvleTec kpioelg omd Ti To
amA&g, Oyt Yoo va TIg Kavovpe mo BEPatec aAAd yio vo avadeiEovpe TIC GYECELS
avdpeco otg kpioelg. To va yvopilovpe amAdc TOLS VOUOLS €ivol TPOPAVAS
SPOPETIKO amd TO VO KATAVOOUUE TMG KATOL0l EUTEPLEYOVTAL GE AAAOVG. Me avTod

Tov Tpdémo Eexwvape pe Evav pkpd aplud vouwv. H svvatotmta va avayvopilovue
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TOV VPNV OVTO OMOTEAEL TAEOVEKTNHO TOV EMAYOYIKOD TPOTOL OVATOPACTUONG.
Kabog etvar advvaro va amopifuncovpe tov oameptopioto oplBud tov vopmv,
UTTOPOVLLE VO ETLTHYOVUE TNV TANPOHTNTA LEGH TNG avalTNONG EKEVOY TTOL dLVNTIKA
ouvvendyoviat OAOLG TOVG AAAOVG. XT0 TAaiclo avTd, 0 Frege mapadéyetal 0Tt OAEC Ot
npotdoelg e «Evvoioypopiocy €xovv emapkég (IKOvO) TEPIEYOUEVO, UE TNV EVVOld
Ot etvon emopkeic yioo TNV omdoelln g terevtaiag mpodtaons tov PiAiiov. Tapora
avtd, dev Kabiototon coEss and Ty mopandve Bemdpnon 0tL kdbe vopog pmopet va
napayBel and omolovonmote dAro. ' awtd, o Frege oyoldlel 6tL ¥peldoTnKE OTIC
amodeifelg va emkaleotel TEPITTEG GLVONKES MG amapaitnTa petafatikd onpeia.

H ovvénewa vy tov Frege (Kremer, 2010, 6. 229) anoteAet 1on pia Evvola pe
EMOTNHOLOYIKT omovdaidtnta. H mapoywyn cvvensumv péco Pacik®v AOyIK®V
KOVOVOV €ivarl pio S1adtKacion Tov mopdysl TEPIEXOUEVO, LE TOV 110 TPOTO TOV PEXPL
OTLYUNG TO GUUTEPAGLLOTO OV GLVAYOLUE, EUTEPLEXOVIOL GTOVS POGIKOVG VOLOLG
OLALOYIKG Kot Oyl pepovouéva. Xt Baon avtr, o Frege amoppintel v dnoyn Ot
Kké0e avalvtikn 1 Aoyikr| aAndeta eivar cuvéneia kdbe GAANG.

o tov Frege, avalvtuxn ainbBeia elvan exeivn m aAnbelo g omoiag m
amodell Kol M avaymyn o€ TpOTapy ke aAnbeieg otnpiletor pOvVo o€ AoyKovg
vopovg kot optopovg (Frege, 1884, §3). Qg loyixn ainbeio pnopovpe va Bewprioovpie
po ONAwon n omoia ivor aAndng Ko mapapével aAndng vd OAeg TIg epunveieg TV
CLUVICTOOMV HEPOV TNG EKTOG TV AoYKaV otabepav. Elvar pia yevikn ainbeia oto
péyworo Pabud (maximally general truth) pe v évvolwa 61t dev mpocdiopilel kdmolo
Wwitepo mpaypo 1 Kamola waitepn 1010TNTO Kot 1 ONA®GT TG OV amattel T yp1ion
Kémoov AeEAoyiov oL v aVKEL GE KATTOW €01KN EMGTNUT. Av Bempricovpe pio
oo dNToTE AANOELN KOl KAVOVLE TN YEVIKELGT| (G TTPOG TOVS UM AOYIKOVS OPOVS TOL
eupaviCovtor oe avt, tOte T0 amotéAecpa givor pia yevikn oAndelo oto péEYIoTO
Babud kot vd TN cLVTAKTIKY vvola, eivar o Aoykr aAndeto. H évvola g Aoyikng
aAnBelog Katéyel onUavIIKO EMGTNUOAOYIKO pOAO Yia Tov Frege kot yia 1o Adyo avtd
ekTIndTon 0Tt ivan évog TOmog avaivtikng MAmong (Greimann, 2007, o. 37).

Mnyv enekteivovtag mepattépm T Bempio TOV Y10 TIG GYECELS GUUTEPAGLOV, O
Frege Baciletor oty enelepyacio tov 1pdmwv e Toug omoiovg Bewpovpe TPoTacelS
mov €movtol amd N 0ev €movtal omd dAAeg. O o1dY0g ToL elvar va eykaBdpvoeL T
0éon o1t N kabopn okéym eivor wovny oamd POV TG Vo TOPAyEl, HEG® TOV

TEPLEYOUEVOD O TO OMOI0 TPOKVTTEL, TIG OKEG TNG PUOIKES KPIGEIS Ol OMOiEC €K

34



TpOTG Oyemg Qoaivovior va eivar dvvatég ot Pdorn kdmowng emomteing. Etot,
TPOTAGELS TOV EMEKTEIVOLV T YVAGOT HOG LUTOPOVV VO TEPLEYOVV OVOAVTIKEG KPIGELS.

H mpaktikn avtiinym tov Frege yio to 11 Oempeiton cuvémeia Kot yio To moteg
TPOTACELS YopakTnpilovial mg 1iov mePLEYOUEVOL, TaPoLGLalel GoPapég SVOKOAES
0€ OLVOLACUO HE TN YEVIKN OVTIANYM TOV EVVOLOV «AOYIKOG VOLOG» Kol «AOYIKN
CUVETIELO) KOl KOT' EMEKTOCY TOV «EVVOLOAOYIKOV mepteyopnévouy. Eivar guoikd va
vroBécovpe OTL Ot Aoywkol VOpHOL glval Ol TPOTAGELS 7OV OTOJEIKVOOVTAL GTHV
«Evvoroypagpioy. Qotdéco, avty 1 Bswdpnorn Oa vrovoovoe OTL OTOLOWONTOTE dVO
Aoyikol vOpOl omoTeEAOVV GULVERELES O €vag TOov dAAoL ki TGl €xouv TO 1010
TEPLEYOUEVO, YEYOVOS TOV EVOEYOUEVMS VO XPpealoTay o avafempnuévn Evvola g
Aoywng ovvénetlag (Kremer, 2010, o. 230). Zuykekpipéva, mpénet va apeiofnoei to
KOTA TOGO KATOL0C UIopel VoL GUUTTEPAVEL KATL LOVO 0O YVOGTEG 0AN0eteg. Av 1oy VEL
KaBOAIKA avTl, TOTE dev UMOPEl KAmMOLOG va cuvdyetl kdtt amd pio yevon kpion,
emopéVmG Oheg ol yevdels kpioelg €xovv 10 1010 €VvOlOAOYIKO TEPIEXOLEVO,
WoYLVPIoUOg Tov avtitiBetoan ot SaicOnon. ‘Eva mapddetypa 6mov dapaivetor 1
TOPOTAV® OLGYEPELD. €lval TO OKOAOLOO, OOV TO EVVOLOAOYIKO TEPLEYOUEVO TNG
npotaong «To eeyydpt etvon peyoardtepo and ) I'n» eivarl capdg dtapopeTikd and to
EVVOL0A0YIKO TTEPIEXOUEVO TNG Ekppaons «1 = 2». EmmAéov, dev pmopel omorodnmote
EVVOLOAOYIKO TtepleyOpevo vo. amotehel mepleydpevo pog Kpiong, kabdg vmdpyovv
TPOTAGELS TOV OMOIMV TO €VVOLOAOYIKO mepteyopevo oev umopel va kpifel. T
napddetypa, oev pumopel va kpifel n éxppaor «1 = 2». Mo tétola yevong dnimon
TPOPAVAS amoppintetol opéows aedtov katovondel. AAAG oty mepinT®omn Tov
KAamo1og dev pmopel vo kpivel o0te TV ékepacm «1 = 2» ovte v €Kppacn «2 = 3y,
tote dev umopel va Eexwpioel ta EVVOIOAOYIKA TTEPIEXOUEVO TOV EKQPPAGEDV OVTMV
EEKIVOVTAG OO TOVG GUUTEPAGOVS TTOL Uopel va ekAAPEL amd avTéc. ATd Vv dAAN
mAevpd, cOUEMOVO pHe TO Kpurhplo mov mpoteivel o Frege ywo v tawtion tov
EVVOLOAOYIKMV TEPLEYOUEVMV, TPOKVTTEL OTL OAEC O KPIoELS £Vl AVOYKOGTIKG OLLOTES
®¢g mpog TV oAnbotun Tovg, OomOTE KT EMEKTAOT OAeg Ol aAnbdeig aplOuntikég
aAnBeieg Ba Exovv 1o 1d10 mepieydEVO, damictwon mov PePfaing elvar avtiBetn pe
v anoymn tov Frege (Textor, 2011, c. 82).

EminpocHétmc, n Bewpia tov Frege yio tov «Aoyikd mopnivoy g tpodtaons
evoapkmVveL Kamota onpeia mov ypnlovv mepartépw eEnynong. [Hapdéro mov o Frege

avoADEL G€ UEYAAN £€KTOon TN OldKpPlon OVAUESOH OTnV KPion Kot TOo KPLto
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TEPLEYOUEVO, OV TTapExEL pion cuvaer] Bedpnomn Yo Tov TpOTo oL 1 Kpion oyetileton
LE TO TEPLEXOUEVO, Kol OV O1EVKPIVIEL TN O1KPION AVANESH GTO CNUEIO TTOV OPOPA
Vv Kpiomn Kot 10 onueio Tov avamaplotd to TepLEyopevo. Etol, n dtdkpion avapeca
oT1§ Kpioelg kot To mepleyopeva mapapével Bon. Emmiéov, o Frege dev divel onpacio
o1 GYECN TOV TEPIEYOUEVOL HE TNV aANOE1 1] TO WYEVOOG TOV KOl MG EK TOVTOV, KON
eEnynon vy to TL onuaivel vo avayvopilovpe v ainbelo evog meplexopéEVov,
onradn va mpaypotonoovpe pio kpion (Carl, 1994, 6. 75).

[Tpokeévov vo emAvBodv ot mopamdve dvoyépeteg, o Frege katamdverot
TOAD apyodtepa and Vv «Evvoioypagioy pe 10 BENA TOL KAADTEPOL YOPUKTIPIGLOV
NG GULVEMELNG KO TNG TOVTOTNTOG TOV TEPLEXOUEVOL T, OT®G apydtepa ovoudlet,
TAVTOTNTOG TOV oKEYE®V. ['o TV TavtdTNTa TV okéyewv (Kremer, 2010, 6. 231), o
Frege ypagper o011 givor amopoitnto €vo OVIIKEWEVIKO KPITNPLO TPOKEUEVOL VO
avayvoplotel pio okéyn o¢ Opow pe KOmOw GAAN Kol GUUTANPGOVEL OTL Yo Vo
amopovOovpe av pia Tpdtaon A ekppdlel v 0o okéyn pe pia tpodtaocn B, mpénet
va. vrmoBécovpe Ott Kopio amd TG dVO TPOTAGELS Oev TEPLEYEL KAmOw Aoy
OLTOOVAPOPIKT) GLVIGTOGH ©T0 vonud g Ou mpotdoeg A ko B mpémer va
Bpiokovion oe Tétol oOyEom HETOEL TOVG MOTE v KAmowog avayvopilel To
neplexOpevo g mpdtacng A og ainbéc, tote mpénel apéoms va avayvopilel kot to
neplexOpevo g npodtacng B og aAnbég kat avtiotpoea. 'Etol, Ba mpénet kamotog va
Eexopilel amd 10 MEPLEYOUEVO L0 TPOTAOTC EKEIVO TO HEPOG TNG OV Uopel LOVO
TOV VO KATOPAGKETAL 1] VO ATOQACKETOL. XVVETMG, 0 Frege ovoudlel og oréyn mov
exepaleTon Ko amd tig 600 mpotdoelg A kol B ekeivo 10 puépog mov pmopel va kphet
og aAnbéc N yevdég ota mepieyoueva TV mpotdoemwyv A kot B, 1o omoio &ivon
TOVOLOLOTLTTO. AVTO TO PEPOG TOL TTEPLEYOUEVOD ALPOPA T1 AOYIKN.

H évvola tov kprtod mepieyopévov me «Evvoroypopiosy eivon pio piCo tng
duakpiong peta&h Tov vonpatog kot g avagopds. Eivar o mpdyovog g votepng

£Vvolag NG oKEYNG, TOL OMOTEAEL TO VOO OGS TTPOTOGTC.

To vrto — mpotaclaKko mepreyOpevo oty «Evvoroypopion

H 6sdpnon tov gvvolohoyikov mepieyopuévov and tov Frege tov odfynoe otnv
ATOPPYTN NG TOPASOGLOKNG OLAKPIoNG UETAED VITOKEUEVOD Kol KOTNYOPNHOTOS MG

un oxetikd pe 1o mepeyopevo. Ta apyucd tov mopadeiypota tpotdoemy e 1o 1o
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TEPLEYOUEVO £JELYVAV OTL TO 1010 TPpAYHO Umopel vo epeavileTon gite ®¢ LITOKEINEVO
elte o¢ kot yopnua yopic va petafdiletar to mepieyouevo. O Frege avtikatéotnoe
VT TNV TOPAdOGLOKY OVAAVOT TV Kpicemv pe pio ovéivon Paocilopevn otig
HoONUOTIKEG €VVOlEG TNG GLVAPTNONG Kol TOL opiouatog, vrootnpifovioag Ot 1M
KOTOVONOT TOL TEPIEYOUEVOD OC GLVAPTNOT EVOC OPIGUATOG 00MNYEL GTO GYNUOTIOUO
evvolov (Frege, 1879, 6. 7).

Tnv emoyn tov Frege, ot paBnuatikoi ypnoipomolovcay Tovg Opovg
«OVVAPTNON KOl «OPIGHO» OVOPEPOLEVOL GE OPIGUEVA EION EKPPACEDV EVTOG £VOG
pofnpatikod tomov. Xopeova e tov kKhaotkd opiopd tov Euler, «i covaptnon wiog
UETOPINTHG ToooTNTAS €lvon uio avolotiky Ekppacn 1 ormoio, covtibetar kotd &vav
opiLouEvo Témo amd ™ uetafinti moodtira ka otablepoic apiBuoic 1 mosdTHTE®,
AVTOG 0 YopaKkTPIopog delyvel, omd T pia, 6Tl G cuvaptnomn ekhapupdvetor n idla N
EKQpPOoT Kot Oyl oVTO TOL 1 EKEPOACT| OVTITPOCHOTEVEL, KOL OO TNV GAAN, OTL M
GLYKEKPLUEVN avTidnym dOev tnpeiton pe cuveneln péypt TéAovs, Kabdg 1 cuvaptnon
Bewpeitar emiong 6t1 cvvtiBetar and apBuovc 1§ tocodTTES (Sluga, 1980, 6. 203).

O Frege, akolovOmvtog AP avt) v avakpipn pobnuatikn xpnon tov
Opov «ovvdptmon» otV «Evvoioypagioy, 6tav €60yl Tn O1dkplon avapeso oe
oLVAPTNOT Kol OPIGO, KANGTA GaPEG OTL TNV EVVOEL e TN CLVTAKTIKY onpacio. Ot
CLVOPTNOELS KOl To opiopota amotelobv yio tov Frege puépn npotdoemv. H didkpion
dev oyetiletar koBOAOV [E TO EVVOIOAOYIKO TEPLEXOUEVO, TPOKVTTEL LOVO Kot LOVO
emeldn epeilg mpocropPdvoope v €kepaocn pe €vav cvykekpipuévo tpomo (Frege,
1879, §9). O Frege dievkpivilel OTL TO YpAUUOTIKO VITOKEILEVO oG TpdTAoNS Elvan
po 0éon péoa o pia mpotaon O6mov Kamolwog tomobetel kdtl 610 omoio emBupel o
OKPOOTNG TOL VO €6TIACEL TNV TPpocsoyn Tov. To va Ppioketar pia ékppacn o€ Béon
VTOKEWEVOL elvar amAd évag TpoOmog va glvarl oe €ugaot ki £€T6l vo, amoterel v
ékppaon opiopa oty mpdtacn. Kdamolog apyiler va kotarafaivel mog pia mpdtoon
UTopel Vo SoTOCTEL PE OLAPOPOVS TPOTOVS GE EKPPACELS OPIGUATOG KOl EKPPACELS
ouvéaptnong yopic vo ernpedletol To TEPIEYOUEVO TNG TPOTAOTG, OV YEVIKEVGEL OUTY|
™ Oedpnon (Textor, 2011, 6. 90). Zvven®dg, ov 1 S1AKPICT AVAUESH GE GLVAPTNON
Kot Opiopa eényeitar pe dpovg EReacnc, ToOte yivetor mPoeavES Tl Ot O10POPETIKOL

TPOTOL JIUCTAONG TN TPOTACNG GE EKQPAGELS OPIGHOTOG — GLVAPTNONG £ivol povo

® Moporifeton oto Becker, O (1954). Die Grundlangen der Mathematik in geschichtlicher
Entwicklung. Freiburg: Alber, . 219
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0éna Katavomong tov mepieyopévov. H €upaon eite 610 ouvioktikd &ite otov
EMTOVIOUO 0V OALALEL ALVTO TOL INADVEL | TPOTUOT, OAAG TNG Olvel pio GAAN dour).

Ag Bewpnoovpe, yuo mapadetypa, ) PePaioon g mpodtaong «To vdpoydvo
etvar eAappOTEPO 0o 10 810&€id10 TOL AvBpaka» ¢ amdvinon oty epmtnon «Ilow
ovcia etvar eEAappPLTEPT At TO SLOEEISI0 TOV AVOpaKa;». TNV aTAvVINoT, 1 £KPPOT)
«to VOpoyOvVo» Ppiloketal oe BEomn vmokeévov Kt €161 divetal ERpacn o€ avto.
[Tpdkertan yro Epeacn emtoviopov, n onoio avadvel ) véa TANpoeopia Tov divetot
amd TNV amAvVINoN Kol TauTdYpove, oviumapadétet to vopoydvo pe €va TAn0og
EVOALOKTIKOV €mA0Y®OV ovcldv. H €upacn avt) petatpénetor Kot' €méKTaoT OF
éupaon aviurapoBoins. To €1dog avtd g Epupaocng eyelpet £va €DPOG EVOALAKTIKMOV
ATOVTCE®V TOL JLOPOPOTOLOVVTAL OO TNV OPYIKN TPATACT OC TPOG TO AVTIKEIUEVO
nov tonobeteitan oV gpeatikny Béon. Avrikabiot®vtag To VOPOYOVO GTNV ELPATIKN
0éom mpokHNTOLV EVOALAKTIKEG avTimapafaAlopeves anavinoets, onmg «H appmvia
etvar ehappoutepn amd 1o d10&eidio Tov avBpaxo» 1 «To vopoyrlwprodyo aéplo eivar
eAapOTEPO OO T0 d10&Ed10 TOV AvBpakay. H apykn andvinon umopet va OewpnOet
®¢ otoyeio evOg GLVOAOL EVOALOKTIK®OV avTutapafarropevov aravtinoewv. Kade
OTOYYEl0 TOL GLVOAOL OVTOV JEEPEL Omd TNV apPyIKN omdvrnon oto OTL o
SPOPETIKN EKPPOCT) Katéyel TN BEom vIToKeEVOL TOL amoterel TNV epPaTiky o).
Eivar, Aowmdv, o¢uowkd vo avomopoctoovpe OAEG OVTEG TIC TPOTACELS ©C
OMOTEAECUOTO CUUTANPMONG UG TPOGOIOPIGUEVNG KeVNG Béong oe pia mpdtao,
omv mpokeévn mepintoon ™G «() elvar ehappvtepo(m) oamd T0 O10E€i010 TOL
dvBpaxa.». H ékppaon ommv omoia diveton éueoacn kotéxel tn 0éom exeivn mov
pmopel voo copumAnpwbel and AAleg eKQPPAGELS HEGO OTIG GAAES TPOTACELS OO TO
GUVOAO TOV EVOAAAKTIKOV OVTITAPUPAAAOUEVOV ATOVTIGEDV.

Avtipetoniloviag pio mpodToon ¢ oTolxelo €vOg GLVOAOL EVOALOKTIK®V
AVTITAPOPOALOUEVOV TPOTACEMV, LOG EMTPEMEL VO, TOPATPNCOVUE EVa Koo Hotifo
0TO €VPOG TOV TPOTACEMV TOV TAPAYOVTOL OO VO GLYKEKPIUEVO TAPAOELYLLOL.
Mmnopovpe vo StaKpivOuE Lo GUVIGTMOGH TNG TPHTACNS OV va. eivor 1) 1d1a 6€ OAa TaL
HEAN TOL GLVOAOVL, €va oTOBEPO HEPOG, KOL LU0 CLVIGTMGCO, TTOL VO TNV Ol0POPOTOLET
amd to vorowma PEAT TOv GLVOAOV, £vol LETAPANTO uépoc. To petafintd pépog sivon
avtd mov Ba Bewpeitor ®g EkPpacn opicratog, KaBmG OToV PPICKETOL GTNV EUEOTIKN
0éom, puropel va avtimapoaPAndel pe éva gvpog dArmv emdoyav (Textor, 2011, . 92).

Xoppova, Aowodv, pe tov Frege, Eekivavtag Le pua EKQpaot, He N xopis éva

KPLTO TEPLEYOUEVO, LITOPOVUE VO TTOPATNPICOVUE OTL Eva amAd 1] 60VOETO onueio g
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éxppaong oe pio M meprocotepeg BEcelg umopel va aviikotactadel and Katt GALo o€
OAeg avTéG TIg Baelg N og oplopéveg amd avTéG, dALA Tavtol amd To 1010 Tpdyuo. H
TPOGEYYIOT OLTH OVAOVEL Lo VAAVOT) OANG TNG £KPPaoNS G€ €va otabepd LEPOG, TN
ovVapTHOoN, Kol 0 €vo, LETAPANTO OVTIKOTAGTATO HEPOC, TO Oplaua. Emopévag, otnv
TePINTOON OOV KATL pUmopel va eivar Opiopa aALd emiong va epeavifeton péca ot
ocvvdptnon oe 0€oelg mov va pnv Bewpeitol OVIIKOTACTAGIHO, YPEldleTon v
Eexympioovpe péoa otV GLVEAPTNON ToleS Eivat ot BEGEIC TOL OpiGHATOG Kot Toteg Ot
(Frege, 1879, §9).

Méypt oTryung Qoivetot vo. unv VIEPYEL CNUOVTIKY Slpopd OVALEGH GTNV
avdAivon tov Frege kot v ApioToTeEAKY] 0VOAVLOT) Yol Lo TPOTOGT). XTO TOPATAVED
mapadetypa, Kafe pio amd Tig mpotdoelg mepiEyxel va TOAD KOAO OPLGTOTEMKO
Katnyopnua Kot éva moAd KaAd vmokeipevo yio v kev 0éon g €kepaong «( )
etvar ehappitepo(n) amd 10 S10&€id0 Tov AvOpaka.». Ouwe, amd T okomd g
avaALONG TV INADGEMY GE GLVAPTNOT Kol OPIGUA, VIAPYEL piot OKOLO CTPATYIKN
TOV UTOPOVLE VO, AVTILETMOTICOVE T ONAMON QTN TOL OV VILAYOPELETAL OO TNV
Apiototelkn| avaivor). Mropovpe va doUE Kot «TO VIPOYOVO» Kol «To d10EEIS10 TOV
dvBpaxa» ¢ opicpata pag cvvaptnong dvo Bécemv «( ) eivar ehappotepo(n) amnd
(». Katd v avdivon avtn, dev vdpyet vokeipevo kat 11 MA®CN 0popd TG0 TO
VOpPoYSVO 660 Kot To 010&€id10 Tov AvOpaka. Ovte VIdpyeL Katnyopnua. ‘Exovue pia
ocuvéptnon mov pag moapéyxel pio wANPN ONAmomn Otav ot dvo Kevég G Béoelg
coumAnpavovtal pe dvo opiopata. Avti n cuvdptmon umopel vo Bempndel og o
oyxéon dvo Bécemv, pia oyéomn mov veicToTot avipesa oe 600 avTIKEiLEVA OTAV TO £V
elvar eAappOTEPO 0md T0 AAAo (Weiner, 2004, c. 44).

Exetl, Aowrov, mov 1 mapadoctokt|] avtidnyn Oewpel 011 KaOe TpdTaon amodidet
Kt og éva avtikeipevo, 1 véa Bemdpnon tov Frege aviyetonilel T TPpoTAGELS TOV
Aodid0VV WOOTNTEG GE OTOUIKE OVTIKEILEVO MG EWOKESG TEPIMTMOGELS TPOTAGEWYV, OOV
po v — Béola ocuvdptmon epopudletar oe v opiouato. H mpdtaon g popong
VTOKEIUEVO — KATNYOPN O EUTEPIEXEL Lot LOVOBESIOL GLVAPTNOT pE Eva OPIGHA, EVO M)
TPOTACT TOL eKEPALEL o oxéon HETAD dV0 OVTIKEWEVOVY EUTEPIEXEL Lo dBéotia
ouvvaptnon kKot 6vo opicparto (Sluga, 1980, . 203). Katd avtov tov 1pdmo, 1 Aoyikn
™G Katnyodpnong Kot 1 AOYIKY| NG oXE0NG EVOMOLOVLVTOL EVINCCOUEVES OGNV 1010
Katnyopia, pe v €vvola OTL ol SBEC1EG GUVAPTNOELS, MG GLOTATIKG UEPT TOV

EVVOLOAOYIK®V TEPLEYOUEVDV, emTpémovy otov Frege vo exppdaler 1o €100g g
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TOAVTAOKOTNTAG OV XPELALETOL TPOKEIUEVOD VoL Oe1Eet OTL 01 YeVIKEG aANDELES Y TIG
mpotdoelg umopobv va mapoaybodv povo péco g Aoyikng. Oco pmopovue va
Jdwkpivovpe, ot yevikég oAndeleg Yoo TIC TPOTACES €EAPTOVIOL OmO  TO
YOPOKTNPIOTIKE TV O10éc1v cuvaptioewv (Weiner, 2004, . 44). ['evikedovtag, M
duakpion ovvdptmong — opiopotog kabiotd ™V avdilvon TOV  TPOTACEWV
neplocotePo evéMkn. H 1w mpdtaon ¢ (a, b) pmopel ) o otryun va Bewpndet g
oLVAPTNOT €VOG OPIGUHOTOC @, TNV GAAN ¢ cuvapTnoT €vOg opiouatog b kot o
TpiTn oTIyUn, ®G GVVEPTNON Kol Tov a kot Tov b. Edv il n @ (a) Bewpnbel yevikd
®¢ GLVAPTNON TOV a, gival SuvaTov 6e AALEG oTIyUEG va BewpnBel wg cuvdptnon pe
opwopa to ¢ (Sluga, 1980, c. 203).

Qo1660, N d1dkplon GuvApPTNoNG Kol opicpatog péoa oe pio TpoOTaot Ogv
elvar mavtote amAr, AOy® ¢ Wopopeiog Kamowwv Aégewv T eLGIKTg YAdooas. H
dwriotwon avtn eEnyeitan and tov Frege péoa and t ovykpion tov tpotacemv: «O
apBpoc 20 pmopel va avaroapactadel g 10 ABPOIGUA TEGCAPWOV TETPAYDVAOVY» KOl
«KéBe Beticog axéporog pmopel va avamoapaoctabel og 10 dBpoicua 1E6GAPWV
tetpayovovy (Frege, 1879, §9). H Oesopnon ¢ £Ekeppaong «umopel va
avamopactadel g T0 ABPOIGUA TEGGAPOV TETPAYDVOV» MG GLVAPTNONG, 1) OTTOi0 GTN
plo mepintoon €xer o¢ Opwopa «o apBuoc 20» kor oty GAAN, «kdBe BeTucog
axépatogy, vrootnpiletar and tov Frege o6tt elvan ecpaipévn, 61Tt 01 VO EKPPAGELS
dev gtvan évvoteg g dog TENg. Avtd mov PePfardverar avapopikd pe Tov aptdpd 20
dev pmopet va PePormbel pe 1o 1010 vompa avapoptkd pe tov «kabe BeTiKd aképato.
H éxppaom «xdbe Betikdg axéporog», o avtifeon pe v €Kppacn «o apBpnog 20y,
dev dtvel amd puovn g o aveEdptn mopdotactn (10€a), 0ALL AToKTA VOTUL LOVO
EVTOC TOV TTEPIKEUEVOD TNG TPOTOCTC.

H amdppryn g d1dkpiong avdpeso oe VTOKEIEVO KOl KOTNYOpM L 0peiAeTON
0TO YEYOVOG OTL 1 O1dKploT avT 0dnyel o€ pio AvemapKn KOV TNG AOYIKNG LOPPNG
TOV OKEYEMV TOV eKQPALoVTal amd TIS TPOTACELS. Agv EMTPENMEL GE KATOOV V.
dwympicel ovapeco oV VIAY®YN €vOg aviikelévov o€ pion évvoln Kol oTtnv
vmoToyn MG €vvolag oe pio GAAN Kot yopdocel Tn OlKplon  avapeco o€
SPOPETIKEG TPOTAGELS TTOL OEV dlakpivovTal KaBOAOL MG TPOG TO EVVOIOAOYIKO TOVG
nepleyopevo. Emopévmg, n dudkpion avtn dgv eyelpel T AOYIKN HOPON MG OKEYNMG
Kol 1 €QOpUOYN NG o€ mpotdoelg Paciletor oe kpltnplo. mov €ivol GYETIKA pe

EMKOWVMVIOKOVS GKOTOVS Kot Oyl L TNV oviADGT TNG OOUNG TNG OKEYTG.
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To Paocwkd AGBog oT0 emiyeipnuo vo TOPAYOLUE TN OLAKPIOY] OVALECO CE
OVTIKEINEVO Kol £vvola omd TV OVAALON TV TPOTACEMV OCE VTOKEIUEVO Kot
Katnyopnua givatl 0Tt pe avtd TOV TPOTO EMXEPOVUE VO YOPOUKTPIGOVUE TN AOYIKN
HOPON HOG OKEYNG HE YpoppoTikovs 6povs. H 1d1a okéyn pmopel va ekppactel and
TPOTAGELS TOL GLUVTIOEVTOL A0 OLAPOPETIKEG GLVOUPTNOELS Kol OLOPOPETIKA opicpoTal
KOl Ol CUUTEPAGLOTIKEG OYEGELS OVALESO OTIS OKEYELS UTOPOLV VO OVAKOALPHOVV
amo TNV avayvapion g idtog cuvaptnong oe dlapopetikég tpotdoels. H avaivon og
oplopo Kot cuvapTnon tvon TV 101 oTIyp| To €AedBepn ®G TPOG TN OKEYN TOL
exppaletor and v mpdtact. Elvar mo eledBepn amd v mopadocloky] ovTidnym
EMEON EMTPEMEL OLUPOPETIKEG OCTAGELS NG 101G TPOTACNG OE OPIGHA KOt
OULVAPTNOT KOl ATOPPITTEL TIG TAPUIOCIUKEG OOYHATIKEG VITOOEGEIS OTL VTAPYEL Hia
Kol LOvo AOYIKN avdAvomn ™ TpdTaonG Kot pic AOYIKN HOPPT) TNG OKEYNC.

Avtumopafdriovtag T 014KpIoN AVALESH GE OVTIKEILEVO Kot évvold amd N
OLIKPIOT GE VIOKEILEVO KO KATNYOPTLLAL, LTOPOVLE VO OO OPIGOVUE EVIKEG CKEYELS
and yevikéc yopic va mapamiovnBovpe omd 11 YAOCGIKN OUOOTNTO AVAUESH GTOV
EVIKO 0p0 «0 aplBudc 20» kot v ékppaon «kabe Betikdg axépatocy. H avéivon
LG TPOTOONG GE OPIGHO KOl GLVAPTNGT KAVEL TN AOYIKT HOPOY| HOG OKEYNG TO
EVKPIVY, EVD 1] AKPLOT 08 VIOKEIPEVO Kat Kotnyopnua dnpovpyel acapeieg (Carl,
1994, c. 66).

Avo mopatnpnoelg eivoar onuovtikd vao dwtvrmBodv oto onueio avtod
(Kremer, 2010, c. 234): mpotov, moapd v 1O10popPio TOV AEEEWV TNG (QULGIKNG
YADOOOG, N AvAALON LKG EKEPACTG GE GLVAPTNOT Kot OpLopo puopel va emttevyDel
pe d1dpopovg tpdmovg. Av Bewpnoovpe, ylo Tapddetypa, Ty tpdTAcN TG PLGIKNG
yAoocoag «O Kdarov okdtwoe tov Kdtwvay, 1016 vt pmopel va ympilotel oto
opwopa «Kdtovy kot otig cvvaptoelg «() okotwoe tov Katovay, «O Kdartov
okotwoe ()» N «() okotwoe ()». Agbtepov, ol GUVAPTACELS, AveEAPTNTA ATO TIG
EKQPPACELS HEGO OO TIG OTOiEg OLOHOPPMVOVTOL, £ivol pn TANPELS, ONAadn €xouvv
Kevég Béoelc mov ypetdletal vo copumAnpmBodv pe to OpicHOTO TPOKEUEVOL V.
OmOTEAECOVV TPOTACELS pe TANpes mepleydpevo. H televtaion mapatipnon Oa
avaAvBel og axdAoVON evoTTa.

H avdivon ekppldoewv Kprtov TEPIEYOUEVOL GE CLVAPTNOTN Kol Oplopo
EMEKTEIVETAL GTNV AVAALGT] TOV 01OV TOV TEPIEYOUEVOV TOV UEPDV TNG EKPPOCTC

TPOKEWEVOL va SopopewBovv évvoleg. 'Etol, av 610 mopamdve mopaderyua,
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EexvavTag e To mepteyopevo g Ekppoons «O Kdtov okdétwoe tov Kdtovay kot
yvopilovtag Tt onuaivel yuoo éva ATOHO X VO OKOTAOGCEL £vo. ATOHO Y, dEXTOVUE TO
nepleyopevo e AéEng «Kdatov» mg avTikaTaoTAoo Kol 6T dV0 EUPUVIGELS TOV,
éoto amd ™ AEEN «Bpovtogy, kot mapatnprioovpe 6t tpodtacn «O Katov okotmwoe
tov Kdtwvo» axolovbel 1o id1o potifo pe v apdtacn «O Bpovtog okdtwoe tov
Bpovton, 101e drapopedvovpe po Evvota, otn g avtoyelpiog (Dummett, 1991, o.
173). H d1apoppmon piag Evvolog OoLTEL TNV KATUGKELT TOV KPLTOD TEPLEYOUEVOD LE
TPOTO AVAAOYO TNG KOTAOKELVNG TNG TPOTAOTG TOV TO EKQPALEL, DOTE, LEGO GTO KPLTO
TEPLEYOUEVO OV M TPOTACT] EKPPALEL, VO LITOPOVLE VO OVTIANPOOVLE TO TEPLEYOUEVA
TOV VIO — TPOTAGLOKMOV LEPOV TNG TPATAGNS KOl VO OLOKPIVOVLLE TIG ELPAVIGELS TOVG
OV QUVOVTOL VO OVTIKATOGTOO0VV. Avti M ddikacio OEmetal amd ™V apxn e
ovvleaioxotnrag (principle of compositionality): to mepieyduevo pag ovvletng
EKQpaong cuvtifeTal amd Ta TEPIEYOUEVA TOV LEPOV TNG EKPPAONG LE TPOTO AVALOYO
pe avtdv mov pa Ekepaoct cuvtifetat amd o PéPM TS, Avti 1 GLVOECIIKOTNTO TOV
TEPLEXOUEVOD €XEL OVO GUVETELES: TPATOV, TO TEPIEXOUEVO EVOG LEPOVG TNG EKPPAONS
elval HEPOG TOL TTEPLEYOUEVOL OANG TNG EKPPACTG KOl dEVTEPOV, AV OVO EKPPAGELS
£XOVV TO 1010 TEPLEYOUEVO, TOTE 1) OVTIKATACTOGT TOL EVOC TEPLEYOUEVOL OO TO GAAO
péca oe pion peyoAddtepn ovvletn Ekepoon dev HETOPAALEL TO TEPLEXOUEVO TNG
ordmrog (Kremer, 2010, o. 234). H de0tepn ovvémewa ekopalelt v apyn ¢
avuikatootoouotnroag (principle of substitutability) ywo to mepieyduevo. Toppmva pe
mv apyn ™¢ ocvvBectokdtTnTog, 1 ovvheon wag Tpdtaocng kotd tov Frege avrovoakid
™ obvBeon ¢ okéync. Otov pog divetan 1o TEPLEYOUEVO LOG TPOTAGNS, LITAPYEL M
mOavOTNTO VO poG ETEADEL GTO VO O TPOTOG H1AGTTAONC TNG TPOTAGNG, OAAL VTN M
dvvatdtTo O0gv €lval OomopoitnTn Yoo TNV KATOvVONon Tov meplEyopévov . H
mhavoTTo, OUMS, VTN EIVOL OVCIUCTIKNG CNUAGIOG OTOV OVOPEPOUOCTE GTN OOUN
g mpdTacNS, Yioti oe avtny T dvvarotnta Paciletonr n eERynon tov Frege yia tov
TPOTO dlapdpPmong evvoldv (Dummett, 1991, . 175).

H dudkpion avapeco ce cuvaptnon kot Opiopo EVTOS HOG EKOPAONS, TNV
omoio. 0 Frege apywd Oewpel xabopd GLVTOKTIKY, WITOPEl, KOT® OTO OPIGUEVEC
ovvOnkeg, va Tpoordfel oNUacloAoyKd vonua. Avtd cuppaivel EXedN 1 oKEYN TOL
exepaletorl amd TV TPOTOoT AAUPAVETOL GOUPOVA HE TNV EPATNON GYETIKA LE TO
€100g ¢ oyéong mov Bewpeitan 6T VIAPyEL avapesa ota pEpn ¢ Tpdtacns. Etot, n
0 mpdtaon umopel vo avadvBel o€ SPOPETIKEC GLVOPTNCES TOL  EYOLV

SpopeTikd opicpata. Agv Exel vonua 1 ONAMOT TG GLVAPTNONG Kl TOV OPIGUATOG
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HG 0€00UEVNG TPOTAONC, TOPE LOVO UE OVOPOPE GTOV TPOGOIOPICUEVO TPOTO TG
avAAVONC NG OTIS ekEpaocelg mov v amoteAovv (Carl, 1994, o. 61). I'la 10 Ad6YO
avtd, amd 1t pio o Frege Oewpel Bepitd va vmootpiler 611 kdmolog pmopel va
avTneBel To TEPLEYOUEVO MG GLVAPTNOT €VOG OPIGHOTOC, OAAL amd TV GAAN, GTO
Babuod mov cuvaptnomn Kot OPIGHA Eival TNV TPAEN TPOCIIOPIGUEVO GE Lo OEOOUEVN
TpATaoT, N O1dKplon dutnpel Evav Kabopd GUVTAKTIKO YopaKTHPO Kot OV £YEL Koo
Aoy onpacia (Sluga, 1980, . 205).

O Frege vmootmpiler ™ 0éom oavt) oty «Evvoioypagioy Kol €PIOTA TNV
TPOCOYN OTNV TEPITTOON OTOL TO OPIGUA YIVETAL ATPOCIOPIGTO, OTWS GTNV KPiom:
«umopelg va Bewpnoelg og Oplopa Y 1o ‘eivor avomapacTdcilo g abpoicua
TEGGAP®V TETPAYDOVOV’ 0molovonTote OeTikd aképato Ko n tpdtaoct Oa eivar mavtote
opOn». Tote, n 01dKpIoN CLVAPTNONG KOt OPIGLATOG ATOKTO OVGLOCTIKT CNUAGTO MG
TPOG TO MEPLEYOUEVO TNG. ATO TNV GAAN, UTOpel TO OPIGUA VO ELVOL TPOGIIOPIGUEVO
Kot 1 ovvapmnon anpoodtopot. Kot otig ovo mepumtdoelc, yapn oty avtifeon
TPOGIOPIGUEVOD KOl OTPOGOLOPIGTOV, TO OAOV SCTATOL GE GLVAPTNOY Kol OPIGHOL
COUP®VO, HE TO TEPLEYOUEVO TOV KOl OYL OTAQ LE TOV TPOTO OV TO EVOTEPVILETIL
kdmolog (Frege, 1879, §9). Qot6c0, otV «Evvoioypagioy Oev LIAPYEL OLGTNPN
€100mo10¢  Olbkplon  peTaEh GLVOPTACE®Y Kot  Opopdtev, Kabdg, HOAOVOTL
apatnpeital 0Tl OPIGUEVES EKPPACELS ELEOVICOVTOL KOTA YOPAKTNPIOTIKO TPOTO (G
OLVOPTNOELS, M O1Kplon TiBeTon e TETO10 TPOTO MOTE VO EMTPENMEL GE OMOLAONTOTE
Ekppaon va £yl AAAOTE TO pOLO cuVApTNONG Kol dAlote To poAo opicpatog (Sluga,
1980, o. 292). Mia té€t0100 £éKQpOcT Hmopel, yio mapdostypa, vo Bewmpnbel otL etvon
«To vopoyovoy oy mpdtact «To vdpoydvo eivar eEraEpOTEPO amd TO O10EEIO10 TOV
dvBpaxay. H mpodtacn avtn pmopel va daonactel oty ékepacrn cuvaptnong «( )
elval eha@pOTEPO amd TO S10EEIS10 TOV AVOpOKA, 1 OTTOI0L CLUTANPDOVETOL OO TNV
éxppaon opiopatog «To vVOpoydvVoR», aAAE pmopel vo SOCTACTEL KOl 6TV EKOPOON
ouvaptnong «To vdpoyovo givar E», N omoia AVTITPOCOTEVEL TNV £VVOLN GTNV OTToix
avikel oTONTOTE Yapoktnpilel N eivor oe kdmown oyéon pHe TO0 VOPOYOHVO, OTMOC M
gkppaon «etvat eELaepuTEPO amd To S10EE1010 TOV AVOpPOKY.

Me aAlo Adyla, 1 0 mPOTOOT EMOEYETOL OLOPOPETIKEG OVOADGELS OF
EKQPPACELS OPICHOTOG KOl EKQPAGEIS CLVAPTNONG. YTAPYOLV TPELS OLOPOPETIKES
TEPIMTOGELS: AVO TPOTAGEIS Umopel va TePEXOLV TO 1010 OPIGHO AAAL SLOPOPETIKES
OLUVOPTNOEL;, OVO0 TPOTAcES Umopel vo mePEYovy TNV 101 cvvaptnon oAAA

SLLPOPETIKA OPICHATO, 1| LTOPOVV VO SLAPEPOVY KOl MG TPOG T, dVO €101 EKQPACEDV
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oAAG vo popdlovtal 1o 1010 mepleyOdpevo. Avtd 10 TEPLEYOUEVO UTOPEL, TOTE, Va
BempnOel 011 TpocdopileTan amd SAUPOPETIKEG GLVAPTNOCELS YO TO 1010 OPIGUA, OO
NV 1010 GLVAPTNOT| Y10 JAPOPETIKE OPICUATO Kot OO SLUPOPETIKEG GUVAPTHCELS Yo
dwpopetikd opicpata. Tov Frege tov amacyolobv ot TPOTAGEIS TOV, EVD £XOVV LLd
pikpn o@opd oto vomua, polpdlovtar 1o 1010 €vvoloAoyIKO meptexduevo. Ot
TPOTAGELS OV OAPEPOVYV MG TPOG TIG EKPPACELS GLVAPTNONG OAAE £xovv TO 1010
opopa N Ta 1010 opicpato PTopovV va, eKkePALovy To 1310 EVVOLOAOYIKO TEPIEXOEVO,
ToPOTL TO TEPLEYOUEVO AVTO SLOOTATAL GE SPOPETIKES €vvoleg 1 oxéoels. Emeidon
OVTEG OLLULOPODOVOVTOL HECH OO TNV OVOAVOT) VO 0£00UEVOL KPLTOD TTEPLEYOUEVOL
KO ENXEWN LIAPYOLV SLAPOPOL TPOTOL Y1 VO, Yivel avtd, avTd TOv avopévovpe glvat
ot éva mepteyOuevo dev Tpoodlopilel Tavta TV Evvola 1 TN oXE0MN TOL TEPIEXEL KO
01 OLPOPETIKOL GYNUATIGUOL EVVOLDV OVTIKOTOTTPILOVY TOVG SLOPOPETIKOVS TPOTOVG
nov ovTihapPoavopacte avtd kabeavtd to mepexdpevo (Carl, 1994, c. 69).

To Pacwuo emyeipnpa tov Frege cuvictatot 6to 41t kémoog pmopet, OGS dgv
ype1dleTar, va dloKkpivel 6TO TEPIEXOUEVO HLOG TTPOTOGNG LEPT] TTOV VO OLVTIGTOLYOVV GE
EKQPACELS OPICUATOG KOl GLUVAPTNONG AV AdpBavovTal VITOYN HUOVO TPOTAGELS YWPIC
YEVIKOTNTA, OGN «3 > 2». Téroteg TpoTAGEIS O100TAOVTAL LE O1APOPOVS TPOTOVS GE
EKQPACELS OPICUATOG KOl GLUVAPTNONG, OALNL OV VILAPYEL AOYOG TO TEPLEYOUEVO TOVG
va glvan opowa dounpévo. H katdotaon airdler 6tav Aapfdvovtor vedyn yevikég
npotdoelg (Textor, 2011, o. 95). Xe yevikéc mpotdoelg 1 O14KPIGN GLVAPTNONG —
opioparog givor Aoyikd onpovtikn. To va modue 0t kb Tpdypa eivor @ 1codvvapet
pe 1o vo, movpe Ot  cvvdptnon eivor Eva YeEYOovOas, OTIONTOTE KOl AV TAPOVUE MG
opwopd ™. Muw yevikny dniAwon eivar, Aowmdv, pioe ONA®CT OVOQOPIKE HE Lo
ouvapmnon. And tov Tpdmo mov pddetl o Frege oty «Evvoroypagpion goivetor cuyvd
OTL [ yevikn ONA®OT, Yoo TOPAdEYUa, o ONA®GCN Yoo TNV TouTdTNTe dVO
TEPLEYOUEVOV, Elval po ONA®GON avapoptkKa Le To i1 Tow onueia Kot OxL ovopoptKd
pe avtd mov T onueio  avtimpoommevovy. AnAadr, n OMAW®GCN TOLTOTNTOG
TEPLEYOUEVOD £QOPUOLETAL GTA CMUEID Kol Ol GTO TEPLEYOUEVO TOVG UE TNV €Vvola
Ot dev ekepalel pion oxéon ovapeESH oTa avVTioTOY(M TEPLEYOUEVO OAAG amAd TNV
nepiotaon 0Tt Ta dVo onueia Eyovv to 1010 mepieyouevo (Frege, 1879, §8). O dpog
KOVTITPOGMTEVOVVY) eKPPALEL avtn akpP®dg TN oxéon mov £xel €va onueio pe To
neplexopevd tov. Edv pia yevikn onAwon eivor po SMA®ON ovaQopikd pE o
oLVAPTNOT, TOTE COUPMOVO, LE TOV OPIGUO, TPOKELTOL Y10, [io ONAWGCT OVOPOPIKE LE

pla ékppoon. H yorapdtmro, Opmg, g opoAoyiag, WG emtpémel emiong v
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Oempnoovpe pia yeviky ONA®MOTN ®¢ Ul ONAMGCT| AVAPOPIKA LE TO TEPIEYOUEVO TTOL
exepaleton and to cvvaptnolokd onueio (Sluga, 1980, . 206). Avtd cuvictd 6Tt TO
EVVOLOAOYIKO TEPLEYOUEVO TTEPLEXEL £VOL OVTIOTOLYO HEPOC, L0 GUVAPTNON.

Otav kpivovpe po yevikn mpodTaot, TOTE OEXOHOOTE MG YEYOVOG OTL 1|
ocuvéptnon amodidel Eva yeyovog yia kabe Opicua mov Oéyetal. Mia yevikn Kpion
glvon plo kpion ywoo o cuvaptnon omd aviikeipeva 6e yeyovoto M po oyéon
avapeco 6€ CLVOPTNOELS. AVTEG Ol GLVOPTHCELS Kolobvtat amd Tov Frege évvoies. Ot
EVVOLlEG LVTTAPYOVV KOl Elval o€ KATOWL GYECT HETAED TOVG €TE LVILAPYOVY TPAYUATO
nmov avtiotoryilovior amd ovtég oe  yeyovota eite Oyl Emopévmg, Otav
TPOYLOTOTOLOVE L0l YEVIKY] KPIoT), OEYOUOCTE TEPICTAGELS TTOV APOPOVV EVVOLES MG
yeyovota. EmmnpocOétwg, 1 d1bpOpwon pag mpdtacns o€ EKPPACELS GLVAPTNONG Kol
opiopatog katd v «Evoroypopior amotelel ™ Pdon g SdpbHpwong Tov
EVVOLOAOYIKOD NG TEPLEYOUEVOL GE GLVAPTNON Kot OPIGHO, OV Ol EKPPAGELS
oLVAPTNONG Kot opicpatog ogv ivar mpocsdlopicuéves. Ta evvolohoyikd mepleyopeva
TOV TPoThoewv NG «Evvoioypopiocy TeEPEYOLV £VVOLEG KOl OVTIKEIUEVO OE
ouvovooud. AAAMG ©E UN YEVIKEG TPOTACELS OEV VLEAPYEL AOYOG OLUKPIONG OTO
TEPLEYOUEVO TOVG CLVOPTNCEWMV Kol OpIoAT®V. 'ETot, Ta Kpltd mepleyOpeva Toug dev
ypealetar va SlooTacTOVV GE GLVAPTNGELS Kot opicpata. Movo otnv mepintmon g
YEVIKOTNTOG UTOPEL KATO10G VO EEKIVIGEL LUE OTE T TEPLEYOUEVO KOL VO, TTPOYMPNGEL
011 01dKpIoN EVVOLDV 6Ta evvoloroyikd mepieyopeva (Textor, 2011, o. 97).

Emotpépovtag oty aviivon pog mpotacng, mTopatnpoviUe 0Tt 1| mo oAy
LOPPN] VO — TMPOTACLOKNG EKEPaACcTG €ivar 10 KVUpLo Ovoua, omwg «Kdatwv» o610
napamdve topddstypa. To mepleydpuevo Tov OVOUATOS VTOV EIVOL TO OVTIKEILEVO TOV
Katovopdletarl pe autd 10 OVOUW, GTNV TPOKEWEVN Tepimtwon o 1010 o Katwv. Ta
avtikeipeva yoo to omoio kpivovpe Kotackevalovior péco oto i o KPTd
nepleyopeva. To povtélo, emopévms, Tov Kpitod mepieyouévou tov Frege svoaprmvet
000 VOPUEG OV OLEMOLV TIC YVIOOTIKEG KOl YAWGOIKES TPAEELS TNG KPIoNG Kol TNG
BePaimong evog mepleyopévov. And ) pia, elvor ot vOpUEG TG AOYIKNG CUVETELNG,
TOV GLUTEPAGHOL Kot yevikotepa TG adlomiotiog (reliability) tov kpicemv peta&y
TOUG Kot amd TV GAAN, Ot VOpUES TG aAnBelog kot yevikdtepa 1 a&lomotio Tov
Kkpicewv otov KOopo. Ta kpitd mepiexdpevo TanTilovion Mg TPOG TIG CLVETELEG TOVG.
‘Eto1, 6tav xamolog kpivel wg aAnbéc éva mepieyouevo, kabopileton mola emmAiov

nepleyopeva Ba kpivet og aAndn. To meplexdpevo, OU®G, MOV KATOL0G KPIvel ™G
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aAN0ég mePLEYEL OC PEPT TO OVTIKEILEVO Y10 TOL OTTOT0L KATO10G KPivel Kol To. Omoin
kaBopilovv v opBdtTa TG Kpiong (Kremer, 2010, c. 235).

O ovvdvaouds, ®otoc0, TG astomiotiog (reliability) Tov kpicemv peta&h tovg
Kot TG 0E0MOTIOG TMV KPIGEMV GTOV KOGUO HEGH OTO KPITO TTEPLEYOUEVO ONovpyel
pia aotabeio. Kataokevalovtog to ovTiKeipeva yio to omoio, LAGUE KOl CKETTOUEVOL
Kkatevbeiay pHEca o€ KPITA TEPIEXOLEVA, PLOKAPOVLE VO TAVTICOVUE TEPLEXOLEVO TOV
0élovpe va Eeywpioovpe WG TPOG TOV CLUTEPACUO. ZVYKEKPLUEVA, TO TPOPANUA TOV
eyeipetan £yl g axkorovbwg (Kremer, 2010, 6. 236): Ag vrobécovpe 6TL a = b, 6TOL
0 a kot b glvar to 1010 mpdypa, Kot ag Bewpncovpe TIC TPOTAGES «a = a» Kot
«a = b». AvTéc 01 TPOTAGCELS £YOVV OPOPETIKEG GUVETEIEG, EMOUEVOS TPETEL VOl
SpEPOVY MG TTPOG TO TePLEXOUEVO. ATd TV TpodTaon «a = by pall pe | cvvénela
«Fa» pmopovpe vo coumepdvoovpe v «Fb». Amd v «a = a» dgv €metal T€1010
ocoumépoopa. Qotdco, aeov a = b, to ovopata «a» kol «b» €yovv to 1010
nepleyopevo. ‘Etot, aviikadiotdviog 1o éva e 1o dAlo dev mpémel va petofAndel to
TEPLEYOUEVO TOL OAOV. AAAG VTN M OVTIKOTAGTOOT] LETOTPETEL TV «a = b» otV
«a = a». Apa, aVTEG 0L TPOTACELG TTPETEL VAL £XOVV TO 1010 TEPLEYOLEVO.

IMa va aroeevyBel avt Vv avtigaon, o Frege mpoteivel pia petoyAoooikn
Bemdpnon tov cvuPforov ™¢ TavTOTNTOS CLUTEPIAaUPavovTas otV «Evvoioypapion
MV EVVOLlL TNG TaDTOTHTOS TTEPIEYOUEVOD. Y TepaoTileTor TNV dmoyn Ot pio TonTOTNTA
aQopd To 1010 Ta. ovouaTo Kot Oyl To TEPEXOUEVA TV ovoudTtomv avut®dv. ['evikd Ta
ovopata (onueio) omoTEAOVV OAG OVTITPOCSAOTOVS TOV TEPIEYOUEVAOV TOVG. XE Hia
dMAwon TavTdTNTOS, MGTOCO, OVTITPOoONTELOLVY ToV £0wTd Tovg (Frege, 1879, §8).
‘Etol, n mpdtaon «a = b» Aéel 0TL To. «a» Ko «b» €yovv To 1010 mEPLeyOUEVO. Agv
ypewletarl va coumepavovpe 0Tl av a = b, T0TE Ol TPOTAGELS «a = by Kol «a = a»
£Youv 10 1010 ePLEYOUEVO. L& OVTO TO TANIGLO, AKOUM Kol oV @ = b, To «a» Kot «b»
dev €ovv To 1010 TEPlEXOUEVO €QOGOV g€ivol O0POPETIKA ovoupata, KaBOTL ®C
neplEYOpEVE TV «a» Kot «b» AouPdavovion ta idwo tor ovoparta (Kremer, 2010, o.
236).

Ao avTr) TN GKOTLY, Ol IGYLPICUOT TOVTOTNTAG OPYLIKA PAIVETOL VO TPOGT|KOVY
otV €KEPOoT Kot Oyl 6T OKEYT], ONANOT] VO POPOVV GTI| LOPPT TNG EKPPOCNC LG
Kol Oyl oTo TPAyHaTO Yo ToL omoia puAdpe. Mia tétotla dtamictmon, Opme, oonyel 6to
ovunépacpa 0Tt o pio Evvoloypagia dev yperdlovtor d10popeTikd ovopata Yo To

010 mepeyodpevo M €va ovuPforo tovtdOTHTOC. AV éva Ovopo. mpoopileTor va
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OVTUTPOGMOTEVEL TO MEPIEYOUEVO TOV KO TOPOUUEIVOVUE TPOCKOAANUEVOL GTNV APy
«&va. ovufolro yia éva okomoy, TOTE T0 GVUPOAO NG TavTOTNTOG YiveTal meptrtd. O
Frege otv «Evvoioypagio» €vovIIOVETAL GE OLTH TN Be®pnomn ¥PNCUOTOIDOVIOG TO
akolovbo mopdaderypo and ™ yeopetpio (Frege, 1879, §8): Eekivovtag and éva
otafepd onueio A TAVEO oOTNV TEPLPEPEID. TOL KOKAOL YOp® amd TO Omoio
TEPLOTPEPETOL U0, OKTIVA, UTOPOVUE VO KOTACKEVACOVUE éva GAAo onueio B 1o
omoio va glval To onueio TOUNG TG CLYKEKPLUEVNG OKTIVAG e TOV KUKAO, OTOV 0T
dépyeTon omd to KEVTIPO TOL KUKAOL. Avtd to onueio B Bo elvar tétolo dote ot
ovveyels petaforég ot B€om g axtivag va avtieToryoOv o€ cuveyels HETOBOAES TNG
0éong tov. 'Etol, 10 Ovopa B dnmidver ka1t ampoodidpioto oto Pabud mov n
avtiotoyn Béon g axtivag dev éxel mpoadiopiotel. Otav n Béon g axtivag eivon
KaOetn ot S1dpeTpo Tov KOKAOV, TOTE TO OPYIKO KOl TO TEMKO onpeio givat 1o 1010
Kot 10 ovTd. LVVETMS, To Ovopa B €xet 1o 1010 mepieyduevo pe 1o dvopa A.

O Frege vmobéter Ot 0 1TpOMOG MPOGOOPIGUOV TOV  TEPIEXOUEVOV
avtkotontpileTon 6to Ovoua To omoio cuoyetileton pe to mepeyduevo. H Bewvpnon,
Aowmdv, OTL 10 1010 onuelo oV MOPUTAVED YEOUETPIKY KOATOOKELY] WTOPEl va
Katovopaotel e 000 SLPOPETIKOVG TPOTOVG, dlapaiveTton amd 1o yeyovdg OTL TO
onpeto divetor pe 600 SAPOPETIKOVG TPOTOVS, TNV TPAOTN POPE EMONTIKE KOl TNV
GAAN, ®G TO oMNUEIO TOV TANPOL L0 GUYKEKPIUEVT] YEOUETPIKN TTEPLYpaT). To mpdTo
ovopa gtvar éva amAo ypdppo, To dg0TEPO o oploTikn weprypaer] (Sluga, 1980, o.
311).

To emyeipnua tov Frege avtoavakid ) 6idkpion tov Kant avdapecsa otnv vAn
(matter) ko T popen TG yvoong (cognition), cOUE®VA He TNV omoia 1 VAN NG
yvoong eival to 1010 T0 OVTIKEIPHEVO, v M HopeY| €lval 0 TpOTOG e TOV Omoio
avayvopilovpe 1o avtikeipevo (Kremer, 2010, c. 237). To mapddstypa mov @Epvet o
Kant givar 1o aéﬁggz av €vag «ayplogy Ogt éva omitt amd andoTacn, TN XPNON TOL
omoiov Oev yvwpilel, TOTE 1 AVATOPACTOCT TOL £YEL UTPOOTA TOL €lval TO 1010
avTIKEIEVO TOV KAmOl0¢ dAAOG avayvopilel g katowkia yoo avtpes. g mpog
LOPON, 1 YVOGN TOL £VOG Y10. TO 1010 TO OVTIKEIUEVO €lval SLOPOPETIKY O TN YVOON
0V GAAov. o Tov évav etvon amAn enomteio, vod Yoo Tov GAAov givorl emomteio Kot
évvola tavtoypova. To mapaderypa tov Frege, omwc kot tov Kant, gumepiéyel éva

OVTIKEIPEVO TTOV diveTO EMOTTIKA Ko vvoloroyikd. QotdG0, M aviiAnyn tov Frege

° Topatifetan oto Kant, |. (1800). Logik: Ein Handbuch zu Vorlesungen. Ronigsberg:
Friedrich Nicolovius, c. 40
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YL TOVG OLOPOPETIKOVG TPOTOVE TPOGIIOPIGHOD TOV 1010V GNUEiOL TPOTOMOlEL TNV
avtiotoyn avtiknyn tov Kant, amd v dmoyn 6Tl S10QOPETIKE avTIKEIHEVL OgV
umopovv va tpocdiopifovtar pe tov idto tpdémo. Katd tov Kant, dtav n popon sivor
010, TOTE MPEMEL KoL 1) VAN va givat 110

O Frege ypnowomotel 10 TopAderyld Tov Yoo vo 0AAAEEL TNV dmoymn OTL TO
ovpPoro g tavtottog ivon meptrtd (Frege, 1879, §8): 1o 1010 mepieyduevo pumopet
Vo TPOGOOPIOTEL TANP®G HE OPOPETIKOVG TPOTOLS, OAAL TO OTL o¢ pio
OLYKEKPIUEVN TTEPITT®ON 600 TPOTOL TPOGOOPIGHOL TOV 1310V TEPIEXOUEVOD divouv
10 1010 amotédecpa anoterel To mepleyodpevo wog kpione. Ilpw and avt v kpion,
pEnEL va, arrodofovv 600 daKPLTA OVOUATO GE 0VTO TOL TPOGdLopilovy ot dVO TPOTOL
TPOGOLOPIGHOV TOV TEPIEYOUEVOV, TO OO0, VAL OLVTIGTOLYOVV GTOVG TPOTOVS awTovg. H
Kpion, ®oTOGO, amortel Yoo TNV EKEpocn TG €va onueio ywoo TNV TOLTOTNTA
TEPLEXOUEVOL, €Vl oMpEL0 TO 0moio var cuVOEEL avTd Ta dVO ovopata. To cupPoro TG
TOVTOTNTOG LOG EMTPEMEL VO EKPPALOVLE TETOL TEPLEXOUEVAL.

Ot 310POPETIKOL TPOTOL TPOGOIOPIGUOD APOPOVY SLAPOPETIKOVS TPOTOVS LUE
TOVG OTOI0VG UTOPOVLE VAL EYOVUE YVOGIOAOYIKT TPOGPACT] GTO TEPLEYOUEVO, KOl TO
av avaeépovtol 6To 1010 avtikeipevo arotekel v Kapdd Tov {ntuotoc. H évvola —
KAl etvar M yvoololoyikn €vvola «Tpomos mpoadoiopiauody, N onoia e&nyeitor Vo
TOV 0pO NG YVOGL0A0YIKNG TposPaciuotras. Oco éva dvopa £xet Evav kafopiopuévo
TPOTO TPOGOOPIGLOV EVOG TEPIEXOUEVOL, 1] AVAYVAPLOT] EVOG OVTIKEWEVOL GTO 0010
gyovpe TPOGPRAGT LE TOV VAV TPOTO O TAVOLOLOTLTTOV LE £VOL AVTIKEILEVO GTO 0010
&yovpe TpoOcPacmn pe Evav AAlo Tpomo amoterel Koppdtt S yvoons. Ta ovopato tov
potpalovrtotl To 1010 mepteyoduevo tvat SuvatdV va SLAPEPOVY MG TPOS TOLG TPOTOVG
mpocdlopiopov tovg (Carl, 1994, c. 72).

Emopévoe, otav dtapopetikd ovopoata «a» kot «by» oyetilovtar pe dvo
SPopeTIKOVS TPOTOVE TPOGOOPIGHOL TOL 1010V avTIKEWEVOL, TOTE aVTO B TO
dilwcel M tavtotikn Tpotaon «a = by (Kremer, 2010, o. 237). Xe ovtég TIC
nepimtocel o Frege oyvpiletor 0TL dtopopetikd ovopato yuoo 1o 1010 avTiKeipevo
a@opovV TNV ovcia TG VANG Kot Ot KPIGES OV ova@EPOVTAL GTNV TOVTOTNTO
TePLEYOUEVOL €lvarn, KATA TNV KavTlovy évvola, cLvOeTikés, Kabmg emekTeivouy
yvoon péoa amd véoug cvumepacspovs. 'Etot, o Frege eiodyet emionuo to soppforo g
TAVTOTNTOG LE TOV aKOAOVOO TPOTO: M TPOTACN «a = b» INAGVEL OTL TOL «a» KO «by»

éyouv To 1010 €VvololOYIKO TePlEXOUEVO, £TGL MOTE TO £vo. Vo UTOpeEl va
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avTIKoTaoTodel e To GAAO KOl KOt €MEKTOGCT), TO CUUTEPAUCUOTIKO TEPLEXOUEVO TNG
«a = b» va, dtatnpeiton (apyn s aVIIKOTOTTOTIUOTHTOG).

Avtoc 0 TpOTOC €ENYNONG TG Asttovpyiag Tov GLUPBOAOL TNG TOVTOTNTOG
eyeipel Kamoteg dvokorieg oty katavonon tov. O Frege apywkd vroompile 6t1
TPOTACT] «a = b» dNADVEL OTL Ta OVOLOTA «a» Kol «b» €xovv 1o 1010 TTEPIEXOUEVO.
Apyotepa, oyvpiotnke OTL M wpdtaon «a = b» exepdlel v Kpion O0TL TO 1d10
AVTIKEIPLEVO TPOGO0pileTal e SLAPOPETIKOVS TPOTOVG. AVTH N KATACTOON (OIVETOL
Vo HoG ToPEYEL OVO TPOTOVS AVAYVAOPLONS TOV TEPLEYOUEVOV TNG TPOTOONG «a = by»:
TPMOTOV, O 1GYLVPIOUO OTL TAL OVOUHOTA «a» Kot «b» éyovv 10 1010 mepleyOUEVO Kot
JeVTEPOV, MG IGYVPIGUO Y10 TOVS GYETILOUEVOVS TPOTOVE TPOGIOPIGHOD, ONANdT OTL
npocdopilovve To 1010 TEPLEYOUEVO. Agv givar gpEavES av ot dVo avtol oyvpiouol
etvar ovpParot petad toug (Kremer, 2010, . 238).

EmumAéov, n eloayoyn g €vvolog Tov TPOTOL TPOGOIopIGHoy dev gival
IKOVOTIOTIKY YloTi Tap€yet pia €101kn Ao mov dgv €netan and TIC PacIKES 10£€G TNG
Bewplag Tov Aoywdv otoryeiov pag kpiong. H Bewpia ovt mepiéyel 600 Paoikd
otoryeia, TN o1dkpion HeTalld avTIKEWEVOL Kot EVVOLOG LE OVaPOPH GTO TTEPLEXOUEVO
g Kpiong kol Tn OoNUOCIOAOYIKN OldKplon avdpeco o€ éva onueio Kot To
nepleyOuevo tov. Av tpocsBécovpe ™ péBodo avdivong pag 0e00UEVIC TPOTAONG GE
OPIoHO KOL GLVAPTNOT GTNV apYIKN dtdKkplomn, Aapfdavoope ) Bewpia Tov Frege yio
™ SWUOPP®SN eVVOlDV, TN AeyOuevn Oéon mepi THS TPOTEPAIOTHTOS TWV KPIoEWV
évavtt twv evvoiwv. Mg Bdon tn 0g0tepn O1dKpion, 10 mEPLEYOUEVO EVOG OPIGLOTOG
avayvopiletor and ™ onuacio evog ovopatog Kot 1 évvoln and t cvvdptnon. H
EMGTNUOAOYIKT] £VVOLlXL TOV TPOTOL TPOGOIOPICUOV EVOG OVTIKEIUEVOVD, OGTOCO, OEV
pmopet va e€nynbel péoa oe avtd 1o mhaicto. H pébodog avérlvong oe Opiopa Kot
oLVAPTNOTN 08V TOPEYEL WO EKTIUMON TNG EMGTNUOAOYIKNG ONUOVTIKOTNTOG TNG
TAVTOTNTOG TEPLEYOUEVOD SLOPOPETIKMY CNUEIMV KOt 1 S10KPIoN AVAUESH G ONUETD
Kol TEPLEYOUEVO OeV apnvel Teplldpla Yoo TOV TPOTO TPOGIOPIGUOD TOL MG
ONUOGLOAOYIKO YopaKTNPLoTIKO ToL onpeiov (Carl, 1994, . 72).

Emmpocbétmg, o opiopds g tantdmrag oty «Evvoroypopion dev eTIAVEL TO
TPOPANUA TOV TPOKLITEL OTAY, XEPILOUEVOL T AVTIKEILEVA Y10 TOL OTTOT0L KPIVOVUE MG
HépN TV TEPlEYOUEVOV oL avayvopilovpe ©¢ oAndn, KOTAANYOLHE GTO Vv
oLyy®vevov e TEPLEYOUEVO TOL BEAOVE Vo aprioovie EexmPloTd emeld| dev £yovv

T1G 1016 ovvémeleg. O oplopdg TG TOLTOTNTOS OV «Evvoroypapioy ovtipuetomilet
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avTo 10 €PN LOVO GTNV TEPIMTOON TOV TPOTACEMV TAVTOTNTOC, OOV, OKOUO, KO 0LV
a=D>b, oL TPOTACEL «a = a» Kol «a = b» UTOPOLV VO £YOVV  OUPOPETIKO
TEPLEYOUEVO. AALA YEVIKG O 0PIOUOG TOV TTEPIEYOUEVOV OTNV «EVvvoroypapioy VIOVOEl
otL, 0tav a = b, o1 cvumepacuol «Fa» xor «Fb» €povv to 110 TEPEXOUEVO KL £TGL
apoBaio cvumepaivetat o £vag amd Tov GAA0, YEYOVOS Tov avtitifetol ot SaicOnon
pog tov 1t énetan anod T (Kremer, 2010, . 239).

AAMN wo mpotaon Omov dapaivetar 6Tt M avtiAnyn tov Frege ywo v
OUPIoTUI0. TOV OMNUEIOL TNG TOVTOTNTOG TEPLEYOUEVOD, KATA TNV omoio To onueio
AVTITPOCMOTEVOLV AALOTE Ta TPAYUATO TOV KATOVOUALOLVY KOl AAAOTE TOV E0VLTO TOVG,
etvar mpoPAnpatikn, etvar n akdiovdn: To aviikeipevo a &yt v W10 T F Ko 10 @
toutiletor pe 10 b, emopéveog 10 b et v wWwwmta F. Zoppovo pe v
«Evvoloypagpion, 10 a v TpOTN QOpA TOL eUPOVILETOL OVTITPOCGHOTEVEL TO
KOTOVOUOLOUEVO OVTIKEIIEVO, €VA Tr OELTEPN QPOPE OVTITPOCMONEVEL TO 1010 TO
onpeto. Avtifeta, T0 b ™V TPAOTN EOPA TOV EUEAVILETAL AVTITPOGMOTEVEL TO 1010 TO
onueio, evd Tt 0£0TEPN TO KATOVOUALOUEVO OVTIKEILEVO. AV AVTIKOTOGTI|COVLE TOPO
0 @ kol b pe 300 GALOLG OPOLS, £0TM TOVG X KOL Y OVTIGTOLO, TO EPMTNLL TOV
mpokLITEL Ko dgv umopel va anavtnBel and v «Evvoioypapion givor av mpémel vo
OVTIKOTOOTHOOVUE To @ Kot b Ko Tig 600 @opég mov gppavifovral 1 poévo ) pio
@opd. Avtd mov ypetdleTon vo dlevkpviotel givarl pia 01dkpion avapesa ot YpNon
(use) ko ™ pveia (mention) evog onueiov (Sluga, 1980, o. 313).

Yvvoyilovtag, avagopwkd pe ™ Oewpio yio o Aoywkd pEpn €vOS KPLTOv
nepleyopévon, mpémer va Eekabopiotel 01t 1 pébBodog pe v omoio divovran
EVOALOKTIKES OVOADOELS LOG TPATOONG KOl TOV TEPLEYOUEVOL TNG GE JLOPOPETIKEG
OLVOPTNOELG Kol opiopoto amontel (ol €£NYnon TS YVOGIOAOYIKNG ONUAGTOG TNG
TaVTOTNTOG TOV Kpicewv, KaBdg ovte m Mon vrdpyovca péBodog ovte 1O
ONUOGIOAOYIKO HOVTELD OV TNV aKoAovBel pmopel va mapéyet pa tétown e€nynon. O
Tpomog pe tov omoio o Frege aviipetonilel TIC TPOTAGEIS TOL TEPLEYOVYV OVOLOTOL
Yopic meplexdpevo deiyvel OTL 01 AMOYELS TOV Yol TOV TPOTO OV CKEPTOUAGTE KOL TNV
010 ™ okéyn givor TOAD TEPLOPIOTIKOL Kol OV AAUPAVEL LITOYN TOL TNV CVTOVOIN
OLTOV GE GYECN UE TN YVAOOT Kol Pe ovTO oL ival aAnBéc 1 wevdéc (Carl, 1994, o.
75). EmmAéov, ocvppova pe v Bempio yio Ty tantothTo mov mopovotdlel o Frege
omv «Evworoypopioy, npénet vo dtokpdel 1o mpdypo mov Kotovopdletor amd o

EKQPOOT KOl 0 TPOTOG TTOL 1| EKEPOGCT oVt Katovopdlel to mpdypa. O TpoOTOS TOL
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po ékepaon katovoudlet éva mpaypo kabopiletor amd 1oV OTAOVGTEPOVS OPOVG
amd Tovg omoiovg cuvvtifetal 1 £KEPACT Kol TOV GLVOLOCUO TOLG. Mio dMAwon
TOVTOTNTOG oANOevEL EMEON TO TPAyHo TOL Katovopdletal omd T 600 EKPPAGELS
etvat 1o 1d10. Mo aAnBng dMMAwon tavtdtntag elvar Thypogpopiaxy (informative), S10TL
01 dV0 eKPPAGELS TPOGdLOPiLovy T0 TPy TOV KATOVOUALoVV LE dVO dLOPOPETIKOVS
tpomove. Ilpokeévov va eEnyndei 10 yeyovog OTL o1 OMAMGELS TOVTOTNTAG Elvar
TANPOPOPLOKES, TPETEL Va BepnBel OTL 01 INADGELS AVTEG APOPOVV TOV TPOTO LE TOV
omo10 01 EKQPAGELS GLVOLOVTAL LE T TPAYLOTO TOV KATOVOUALOVV Kot Oyl oAl To
dw ta Tpaypata (Sluga, 1980, 6. 312). Téhog, 1 avtiinyn tov Frege ot o aAndng
dNAmon TovtdHTNTOS 6TV 0Toia To 1010 Tpdypa kotovopdletal pe dV0 SPOPETIKOVGS
TpOmovg elvar ocuvBeTikn pe TNV KOvTav onuocio tov Opov ypeldleTon va
avaBempnOet. [Tpokepévou va edpatmbet 1 avarvtikdTTa TG apOUNTIKNG, OTWS Bat
emdunéel o Frege, mpémer va de1yBel 011 OMADGES TavTdTTAS OTIS Omoieg To 1010

TPAYLLO KOTOVOUALETOL Le SLOPOPETIKOVS TPOTOVG LTOPOVV VAL VAL oVOAVTUKES.

AVTIKELPNEVIKOTNTO, AvVTIKENEVOKpOTIO Kou 1 Apyn Ttov IMlhowsiov ota

«Ocuélia tns Ap1Buntixnc»

O otoyog tov Frege otv «Evvoroypoagio» NTov vo SLOUOPPDCEL U0 TUTTIKN
YADOOOO KOTAAANAN Yo TNV akpiPn SlTOTOOoT TPOTACEMY KOl EMYEPNUATOV YOPIg
TIG OUEIONUIESG KOl TIG ACAPELES TG PUVOIKNG YADGGOS. 26T0G0, 1| GLUPOAKY| AV
YADGGO HEG® €VOG GLGTNUOTOG TOPAYWYNG TOPElYE €V ETICTNUOVIKO €PYOAEIO OV
umopovce va ypnoiponombel ylo £ykvpeg mapaywykés dtadkosiec. Avtnv NAmie va
EPOPUOCEL OTNV TEPIMTOON NG OPLOUNTIKNG YO VO ETTVYEL TNV OVAY®OYT TNG OTN
Aoy, Mn amodeyduevog 1 0éon mwg Kabe amdn mpodToon dwpeitor Aoywkd og
VTOKEIUEVO KOl KOTNYOPNUO, TOPAOEYTNKE TWG 1 TPOCEYYIGY] TOV OTN AOYIKN
dlakpvotay emeldn Eekvovoe Oyt amd ™ ohvleon evvoldv péoa o€ KPIGELS, AALL LE
™V 10€0 ™G 0AN0E0g Kol 68 aVTA oL 1 10€0 VTN EPPLOKE EPAPLLOYY], ONAAOT TO
vrokeipeva oty Kpion meplexOpeva 1 T oKEYELG TOV EKEPALOVTOL HECH ONADCEWV.
Molovott woyvpildtay 0Tt 1 aAndeia amotehel T0 6TOYO TG AOYIKNG, OEV MIGTEVE TG
elvai dvvarr n GOAANYN NG WEag TG aAndetog aveSdptnto amd T AoyiKY. ATépuye

v v1oBéton oG Bewpiag e ainbelog og aviiotolyiog 1 cvvoyng, actalolUevog,
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avtifeta, poo TAeovaoTikn Bedpnon tov kotnyopnuatog aindelag (Audi, 1995, o.
329).

H mleovaotikny Bemdpnon tov katnyopnuatog ainbeiog foaciletor oto oyfua
«Eivar aAnbég 6t p av ko povov av p». ' tov Frege, n BePainon, yio mapddetypa,
Ot «etvar aAnBég 6t To vepo g BdAacoag sivar aipvpd» givarl Befaimon Tov 1diov
TpAypatog mov ekepaleton amd 1N PePfaimon O0tTL «10 vepd g OBdAaccog elval
oAppd». H AEEn «aAnBécy éxel vonua 1o omoio dev cuufdAlel og timote 6To VOO
™G OANG TPATAONG GTNV OTOi0 OTAVTE MG Kon:ny(')pnualo. Yno6 avt v €vvola, To
«OANOEC» eV OVaPEPETOL GE KATOL0 OVGLMOT O1OTNTA 1) GYECT TV TPOTAGEMV, OTMG
N avtietotyia 1 1 GLVOYY], CAAG GE EVa EMPAVELOKO YVAPICLL: TO VO TEL KAVEIG OTL 1
«p» givar aAndng wodvvapet pe to va Peformoet 6t p. To «oAnbéc» dev elvar éva
avOEVTIKO  KOTNYOPNUO. TOL OVAPEPETOL O KAMOWL TPAYUOTIKY 1010TNTa NG
TPOTACNG, OAAL OVOPEPETAL GE L OPIGULEVT YAWGGIKN 1 AOYIKY| Agttovpyio, avT TG
BePaimong, mov Bo TpayUaTOVOTOY HE SUPOPETIKO TPOTO e TN STHTOON Hid GAANG
TPOTOONG OV AOdIdEL TNV p. ZOUP®VA, AOTHV, LLE QLTI TNV OVTIANYT], TO «OANOECH
etvat évol 100G AOYIKOV TELECTN TOV TPOTAGEWV OV TTPENEL va Tebel oTo 1010 eminedo
LE TOVG AOYIKOUG GUVOEGLOVG TNG YADGGOS KOl EMOUEVMG, OMOTEAEL Lo OPIGUEVN
Aoy Aertovpyia mov cvvictatat 610 va Befaidvel kaveig v aviictoyn tpodTAoT).
Yvvenwg, vrootnpiletar O6tt omv oAnbela dev evumdpyel timote mEPa omd TNV
odvvopio Tov kaboTd TO KaTNYOpNUo «OANBECH, éva Katnyopnuo mAcovootiko
(Engel, 1998, c. 59).

I'a tov Frege, n Béomion g aAnbelag og otdxov TG AOYIKNG onpaivel
oxéom NG AOYIKNG UE TN oLvay®YN (TOV GLUTEPUGHD), dNACOT LE TNV OVOYVOPLOT
g aAnfetog pog okéyng (kpion) ot Pdaon g avayvopiong g oAndelog pog
6AAnc. Todtm m avayvopion e ainbsiog Ooev exepaletar AekTKO HEGH €VOG
KOTNYOPNUATOG, OAAL LAAAOV pe TN BeforwTikny dVVOUN HE TV Omoio EKQPEPETOL Lo
npotacrn. To oaeetnplakd onueio yw T Aoywkn &ivor o otoYacpOg €ml TOV
OTOWEIMOMYV  CUUTEPACUATIK®OV TPOTOI®V 7OV  OVOAVOLV  TIG OKEYELS Ko
OTOKOADTTOVV o AOYIKT TUNHOTOTTOINGT 6T YA®Goa. To apetnplakd avtd onueio,
KoOADGC Kol 1 CLYYDOVELST] TOV AOYIKMOV KOl OVIOAOYIK®V KATNYOPIDV TOV TAPAYEL,
elvar Baoa avtd mov o Frege katadeikvoet pe v apyy tov whaigiov ota «Ocuéiia

¢ ApiBuntiknsy (Audi, 1995, 6. 329).

** Haparifeton oto Frege, G. (1969). Nachgelassene Schriften. Aufovpyo: F. Meiner Verlag,
6.271-272
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Ta «Ocuéhia t™mc Apibuntincy, mévie ypovie  apyotepa  omd TNV
«Evoioypagpior, givon o devtepog otabpudg oty e£EMEN g okéyng tov Frege. O
010)0¢ tov Frege oto PifAio avtd sivar va kotaostiost duvatdv OAeg ot oAnbeleg g
Oewplag aplBpuodv va eivar ovoAvTIKEG, e TNV évvola OV €KEIVOG €YEl ODCEL GTOV
KAvTIOVO 0pO NG oVOALTIKOTNTOG. [0 va To emTuyEL avTd, OV EMOIDKEL Va. EEETACEL
oAa To Bewpnpata oe Kamolwo yyepioo g Oewploc apBumv, aAld apkeital 6To va
emdei&et KATL TETO10 Y10 TIC OepeMMDIELG apyES TNG APLOUNTIKNG, YEYOVOS OV ToV wBEl
oto vo e€gtdoel €qv avtég ot OepeMddelg apyég avayovtar otn Aoywkn (Dummett,
1991, 6. 16).

H ovolvtikdémra g opiBuntikng katd tov Frege éykewtar oty
amodelEUdTTO TOV 0ANOEIOV TG HECH AOYIKOV Kavovev kot opiopav. H B€om tov
Frege épyeton o€ avtiBeon pe ) 0€on tov Kant, katd v onoia n apOuntikn eivon
ovvBetikn. O Kant Baciotnke oto dwywpiopd tov aAnddv mtpotdocemv, Onmg eiye
npotadei and tov Leibniz, cOpemva pe tov omoio mg avorvtikég yopaktnpilovat ot
TPOTAGELS TV OMOIWV Ol APVNGELS EIVOL TPOTAGELS AVTIQATIKEG, EVD MG GLVOETIKES
elvar ekeivec twv omoiwv ot apvioelg dev eivol mpotdoelg aviwpatikés. O Kant
TPOYDOPNCE OTN OIKplon ovt) pe Pdon 10 yeviKd oynue Tov mpotdacewv «To
Ynokeipevo eivar Kammyopnuo», ondte n Pdon g ddkpiong agopd TG GXECGELS
HETOED VITOKEUEVOD KO KATNYOPTLOTOG TOV TPOTAGE®Y. AV 1 avdAvon deiéetl Ot 1
£VVOl0. TOU KOTTYOPNUATOS TEPIEXETOL GTNV EVVOL0L TOV VTOKELUEVOD, TOTE LAALE Yo
avaALTIKN TPOTOGT). AvTifeta, OTOV 1 £VVOl0 TOL KATYOPTLLOTOG OEV TEPLEYETOL GTNV
£VVOl0. TOV LITOKELEVOD, TOTE [AduE Yoo cuvBeTikn mpdtaot (Frege, 1884, Eicaymyn
utoep., c. 28).

[Ma va Tetvyetl Eva AerTOTEPO KOl ETAPKESTEPO JUYWPIGHO TOV TPOTACEWDYV, O
Kant eionyaye g €évvola t@v a priori, aAld Kot v ovtifetikny g £vvola Tov a
posteriori aAn0dv mpotdoewv. A posteriori aAndeig mpotdoelg givar avtéc oL M
damiotmon TG aAn0g10g TOVG £XEL EUTEIPIKO YOPAKTIPA, LE TNV EVVOLN TG L0 GAAN
eumePIKd mpocsdlopiciun kotdotacn Oo pmopovoe mbavodg vo oAAdEel TV TN
aAn0etog Tovg. A priori aAnbdeic Tpotdoel eivatl ovtég Tov N damicTmon TG oAN0elog
TOVG OgV €YEL EUMEIPIKO XOPAKTAPO, LE TNV Evvola OTL vt dev e€aptdtatl amd TV
EKGOTOTE EUMEIPIKA TPOGOIOpicIUN KaTdotaon mpoypdtov. M a priori ainbng
npoTaon elvar oypovikd aAndnc. Mo a posteriori ival ainbng oe oyxéon mavto e

CLUUPMVIO TNG UE YOPO — XPOVIKA TPOGIOPIGILES KATAGTAGELS Tpaypdtwyv. [Ipotov
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VILAPEOVY OVTEC O1 YOPO — YPOVIKA TPOCIOPICIUEG KATAGTAGEIS TPUYUATOV, Koo
amddoon TG aindelag oty avtiotolyn Tpdtacn Oev ivat dSuvor.

H swoayoyn tov napondveo evvouwv amd tov Kant odnynoe oe pia véa
Bedpnon Tov GLVOLOL TV OANOMOV TPOTAGEWYV, GOUE®VA UE TNV OToio ot aAnBelg
TPOTAGELS UTOPOLV VO, Y®PLoTOOV G€ TPELS EEvec peta&d Toug katnyopies. H mpodn
Katnyopio elvat auth TOV avaALTIKOV @ Priori tpotdoswv, 1 oroia mepthapuPavet tig
avolvTikég Tpotdoelg. H dedtepn katnyopia gival ot Tov cuvOeTikdv a posteriori
aAnbov mpotdcewv, M omoia TEPLEYEL TIG TPOTACELS TOL €€ OVTIGTOLYOVV GOF
TEPLYPOUPES CGLYKEKPIUEVOV  ctoONTNPOKOV SE00UEVOV, 1| AOYIKA GLVETAYOVTOL
TPOTAGELS OV OVTIGTOLYOVV G€ Tétoleg meprypagés. H tpitn katnyopia ainbov
Tpotdoewv amoteleital and owTég Tov ovoudlovtal cLVOETIKES @ Priori. LOpEmva e
tov Kant, ot cuvhetikég a priori dev eEaptmdvton and v asOnmplaky avtidnyn kot
elvar amotéhecpo  cvvovacpoy 000  avoueVIKA  avTifetv  1810TTOV, Elval
ovvBeTIKég (dNAadN PEPOVY TANPOPOpPIa) Kot cuYXPOVEOS a Priori, dSnAadn aypovikd
aAnBeig, yeyovog mov divel Eva yopakTmpo avaykodtntog oty aAndsia toug.

Ot ovvbetikég a priori mpotdoelg oyetiCovrar pe ta Pacikd  Sopukd
YOPOKTNPLOTIKAE TNG aucOnTNpLakng avtiAnyng mov givatl o ydpog kat o xpovoc. Kabe
acOnmplaxd dedopuévo yapaxtnpiletal amd 10 ooONPKO TOL LAKO Kot omd TO
YOPO — YPOVIKO TOV LITOJOYEN HEGO GTO 0TOi0 TO VAIKO avtd givar drevBetnuévo. O
Y®POg givar To @ priori otoTikd TAMIG10 ToToOETNGNG TOL st TNPLEKOD VAIKOD Kot O
¥POVOG, TO a priori ypoppikd mhaiclo gite ¢ oAlayng ¢ tomofétnong avtod Tov
VAKOV, €ite TG HEPKNG N OAMKNG avikatdotacng tov. AAnbeic mpotdoelg mov
oyxetiloviot pe TV TEPLYPAPT CVTOV TOL OVAYKOIOL Yo TNV VTaPEN TS SVVATOTNTOG
QVTIKEWEVIKNG eumEpiog TAoGiov givorl cuvBeTikéc a priori. Lopemva, Aowmdv, pe Tov
Kant, ot podnuatikég aAndeieg dev eivar avodvtikés, aAld cuvletikég a priori, yuti
TEPLYPAPOVY TOV OTOYVUVOUEVO, OO TO 0IGONTNPLOKO TOL VAIKS, Y0poxpOvo. AT
pla mAevpd, ot ainbeig mpotdoelg g Tprodldototng evkAeidelng yemuetpiog eivor
oLVOETIKEG a Priori, emewdn ovaEEPOVIOL OTIV TEPLYPUPN] TOV YDPOL, O OTOI0C
amotedel SOKN TPOHTOBEST TNG SLVATOTNTAG OVTIKEYWEVIKNG EUTEIPIOG KOL OO TNV
GAAM, ot aAnbeic mpotdoelc TG apOunTiKng eivor cvvBetikég a priori, yori
avVaQEPOVTOL OTT| LOVOILAGTAT KATELOVVOLEVT YPOVIKT pON.

Yvykekpyévo yuoo v apiduntikny, o Kant vmootmpiler 6tt M emdAAnAn
KOTOGKELT] oplOUNTIKOV HOVAd®V £ival d1adtKaciol Tov GUVTEAEITOL PE TO YPOHVO Kot

avTOVOKAG To dtokpltd Tpdmo pe tov omoio Asttovpyel n vonon. Ot Tpotdoelg g
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aplOUNTIKNG €XOVV GLYKEKPIUEVO YOPOKTNPIOTIKE KOTAGKEVACIUOTNTOS VONTIKMOV
avTIKEWWEVDY. Q¢ €K TOVTOV, TO QVTIKEIPEVA OVTA EYOovV évav a Priori yapoktipa,
yoti 1 SuvaTdTTO KOTAGKEVTS TOVg otnpileTor oty a priori xmpo — ypovikn doun
¢ eumelpiog pog. To yapoaKTNPIoTIKA TG KOTAGKELNS TV apludv gival xpovikng
VONG, LE TNV EVVOLN OTL TO OVTIOTOLYO OMOTEAECHO OVTITPOCMOTEVEL TO TEMKO YPOVIKO
0TA010 OAOKANPONG NG dtadkaciog apiBunong mov 0d1yNoe GTOV GLYKEKPIUEVO,
VIO Katookevt, apBpd. H katackevn evog apBuov pmopetl va emtevybel péoa oe
OLYKEKPIUEVO YpOVIKE mAaiclo To omoio €lval TAVIOTE WIKPOTEPL TOV YPOVIKDV
duvatot)TeV Tov EAAoyov 6vtog. H avtiAnyn avt oev ompiletor oty dmapén 1 un
™G SLVATOTNTOS TPAYUATIKNG KATAOKELNG KaBevdg amd ta avtikeipeva avtd, Omwg
avt) kaBopileton amd to MEMEPAGUEVO TG Vmopéng tov avBpaomivov 6vtog. To
oTHpPLypd g eivor n vmapén cvuykekpipévov alyopifuov yia v wpaypdroon kabe
TETOL0G KOTOOKELNG, O YOPOUKTHPAS TOV 0Toiov givor a priori kabmg otnpiletar 6to
TPOTEPO Kol TO AVAALOIWTO TOL Y®PO — Ypoviko mhasiov (Avamoitdvog, 1985, co.
150 - 156).

YYETIKA e TNV KATNyoplomoinomn Tov aAndeidv g aptOuntikig o mpog v
avaAvtikomta, o Kant woyvpiletar 011, v, yo mopadetypa,  tpdtacn 7 +5 = 12
eatvetal, apykd, vo etvor ovaAvTik kpion, TeAkd dev givat, KaBdg po avdivon tov
evvolv 0ev opkel yo va avoakaAvyoovpe Ott o opluog 12 aviupocwmnedel To
dBpotopa v apBpmv 7 kot 5. O 1oyvplopds avtdg GLVAdEL pe TNV amoym OTL M
AplototeMK] AOYIKY], 1M OTolo. AmOdEXETOL TO YEVIKO GyNUe TV mpotdoewv «To
Ynokeipevo eivar Kamnyopnuo», pmopel vo pog dMceEL OAO TO OMOTEAEGHLOTO TNG
evvoloAoykng avaivonc. Kot dev pmopovpe va mépoovpe po AptototeMkn amddeién
6tt7 +5 = 12 and Toug OPIGUOVG TOV EVVOLDV TTOV TEPLEYOVTOL GTNV TPOTUGT OUTY).
Etvan yeyovog 6t1 p 60vdeon TG APIoTOTEAKNG AOYIKNG LE TV AVAAVOT EVVOLDV £XEL
Wuaitepn onpoacio yo Ty Kotavonon g eUong Hog ovaivTikig aAnoetag. Qotdco,
EVO 1 APoTOTEMKY AOYIKN HOG EMTPENEL VO avayvopilovpe évav peydio oapOud
EMYEPNUATOV ©OC £YKLPA, Ol ATOJEIEEIC TNG OEV OGS TOPEXOVY OVGLOGTIKY| YVMOT).
Av, Aowmdv, ot avoAvTIKEG aAnfeleg eivarl aVTEG TOV UITOPOVLE VO GUVAYOVLE HOVO
HEC® OPIOUDV Kol TNG APIOTOTEMKNG AOYIKNG, TOTE 1 OVOKAALYN TOvg Ogv Oa
odnynoetl o véa yvoon. O oyvpiopdc tov Kant cuvvictator akpipdg ce ovt)
dwmiotmon, omAadn OTL 1 avokdAvyn oG OVOALTIKNG oAndelag d0ev cuviotd

OVGLOOTIKY] YVAOOT. ZUVETMG, ENEWON 01 pabnuotiKés aAnbeleg enekteivouy ) yvoon
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uag, o Kant 11 yapaxtipioe cuvhetikéc. EmmAéov, apov, amd avtn T oKomid, 1 Lovn
OVLGLOOTIKY] YVAOON €ivol 1 Yv®OOT TV cUVOETIK®OV aAndeldv, povo n kabapn eronteia
Kol M eumepio p€ow TV actoe®v Hog HUmopodV Vo, amoTeEAEGOVY TNYEG YVAONG
(Weiner, 2004, c. 26).

Y10 «Ocuélion o Frege divel Toug 01kovg Tov 0plopols Yo TIG dV0 KAVTIOVES
dryotopieg, Tov a Priori évovtt tov a Posteriori Kot TG AvVAALTIKOTNTAG EVAVTL TNG
ovvletikdmTag. Exepdlel 0Tl 0 KOVTIOVOG OPIGHOS TNG EVVOLOG TG OVOAVTIKOTNTOG
TV Kploewv eivol apketd oTevog Le amoTEAECUO 1) OlOPEST) GE OVOALTIKEG Kol
ouvletikég Kpioelg va unv elvan e€aviintikn. H kprtuen oot dopbwon agpopd tov
TEPLOPICTIKO YOPOKTNPA TOV AOYKOV oyYNfuHotog tv mpotdoewmv «To Ymokeipevo
etvar Kamnyopnuo» («To Y eivor K») mov ypnoonotei o Kant. H 61dkpion tov Frege
Baciletar ot Beperiioon g PePaimong (justification) pag kpiong: Oyt 6tO0 TMOG
EEpovpe OTL pa TpoTaoT elvar aAndng, aAld oto mdg Bepeidveror n aAndea ™G
npoTacng ovtng. BOewpel ovt) v Bepedioon ©¢ amdOeldn Kot HAMOTO O
EMAYMYIKOV yopaxtnpa, pe e€aipeon wa mbovy enikAnon 6tovg 0piopods TV Opwv
nov gumepEyovral. Otav yivetan po térota e&aipeon, mpémet va Aopupdvovpe vroyn
TG mpotdoel ot omoieg Pociletor M mapadoy] Tov opiopov. Ot amodeifelg
OTMOLOVINTOTE TETOL®V PONONTIKAOV TPOTAGEWV TPEMEL VO GUUTEPIAAUPAVOVTOL GTNV
anddeén g TpoTaoNg G onoiag To status egtdlovpe (Dummett, 1991, o. 23).

O Frege oaiveton va yopaxtnpilel 10 status t@v mpoTtAcE®V KOl Ol TOV
nepleyopévav tovg. ‘Evag optopog dnAdvel tu onpaivel po €Kepocn M oG Tu
¥pnoonoteitol vo onpaivel. ATd v GAAY, devV 1GYVEL KATL AVAAOYO Yo Lol EVVOLLL.
Ot évvoleg pmopovv va avaAvfodv aAld Oyt va optotovv. Movo ot AEEELG ko Ta
oVUPOAC AmOTEAODV TOL VITOKEILEVO TV OPIGUMV Kol O,TL TAPAYETOL OO OVTE TPETEL
va gival o AekTikn 1 ovpfolikn mpdtacn. Xe avtn T faon, To status pog tpodTaomg
Baciletar otic apywés ovvOnkeg pog amdoens. O Frege odwaxpivel avtég Tig
ovvOnkeg oe yeyovota, to omoio eEnyel oG pn amodeiyueg aAndeleg otepovuEVE]
YEVIKOTNTOG TOV OmolwvV To TEPLEYOUEVO &lval ONAMGELS YO GULYKEKPIUEVOL
OVTIKEIEVO, KOl GE YEVIKOVG KOVOVEG, Ol OTTOT0L OEV UTOPOLV OALG Kot Oev ypetdleTat
vo amodelyfodv. Av ot apyikés ovvOnkeg oG omolacdnmote Oepeiimong g
anBeiog TG TpdTAoNG CLUTEPIAAUPBAVOVY GLYKEKPIUEVO EUTTEIPIKE YEYOVOTA, TOTE M
npoTaon eivor @ posteriori. Av pmopei va amodeydei udvo omd yevikobg Kavoveg,
gtvo a priori. Avapeco otig a priori Tpotdoelg S1oKpivovTot ol AVOAVTIKEG TPOTAGELS

®¢ AVTEG TOV UTOPOVV va TtapayBodv amd yevikovg Aoyukols kovoveg pali pe toug
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OPIGHOVG OV Umopel va emkaiesOovv katd TN owdikacio ™ Bepelimong g
BePainong. Av, ®o1d6G0, Ol apyKéC oLVONKES, v cuviotavior eE0AOKANPOL G€
YEVIKOUG KOVOVES, TEPLEYOLV OTOPULTITMG KATOLOVS KAVOVEG TOL OEV Elval YEVIKNG
AOYIKN G @OoNG aAAd oyetilovTat pe Kamolo €101k Tedio Yvadong, T0Te 1 TpdTaon eivat
uev a priori alAd cvvBetikn. O Frege dnlmvel pntd 0tt 00T GLYKEKPIUEVA YEYOVOTOL
00TE 01 YeviKol Kavoveg givor amodei&iol. Mo Tpopavig ETEKTAGT] TOV OPIGUOL TOV
0o yapaxmpile To. cLYKEKPIUEVO YEYOVOTO MG A POSLEriori, Tovg yevikovg AOYKoUS
KOVOVEG (G OVOAVTIKOVG KO TOVG YEVIKOUS KOVOVEG TTOL OVIKOLV GE £vol avoTtnpd
nedio wg ovvBetikovg a priori (Dummett, 1991, 6. 24).

Me édAha Aoy, odpemva pe tov Frege, o mpdtaon sivar avoivtikn ov
umopet va amoderybetl amd yevikovg vOHoLg TG AoYIKNG pe T Ponbeio optopmy mov
dev mopafralovv avtohg TOLG VOUOVLS KOl TTOV £XOVV MG YOPOUKTNPIOTIKO TOVS TN
Aoy mpotepdtnTa TG £vvolag TS cuvdptnong. o v avoempdtepn mapovoio
OUTAG TNG YEVIKNG OUO0GOoQIKNG 6Oéomg Kot TN  pHeTOTpOmM|] NG O éva
TPOYLOTOTOWCIHO  EPELVNTIKO TPOYPOUU, QPOVTICE VO TapofEseEl OAOVG TOVLG
OepeMdoelc Aoyikovg vOpovg amd Tovg omoiove Bewpovoe mwg o mpémer va
napdyeTol KAOe ovoAVLTIK) TPOTOOT), KOOMG KOl TOLG EMITPENTOVS OTOOEIKTIKOVS
KavOveg e Tovg omoiovg Ba mpémet va devepyeiton ke petdfaon and pio tpdtaom
o€ kamota AAAN. H diepehivnon g évvolag g avaAvTikOTN TG SIGPAAIGTNKE e TNV
pocOnKn opoudv mov Emonlov pOAO OVIOAOYIKNG KOTOYVPMONG CLYKEKPUUEVMV
ponpoatik®v avrikelpévoyv (Avamotdvog, 1985, o. 231).

O Frege mpoetodlel to £30¢00¢ Yo ta « Oguélion pe pio KPLTIKN oTIg AAAEG
euoocopieg ™¢g apBuntiknis. o va ompilel 1o emyeipnud TOL YL TNV
avOALTIKOTNTO TNG oplOunTikng, divel £UEacn TOGO GTNV OVIIKEWEVIKOTNTO TOV
poOnuotik®v oAndelidv, 660 Kol OTNV OVIIKEWWEVOKPATIO TV aplBumv mov 1o
podnuatika peretodv (Kremer, 2010, 6. 240). To mhaico tov avalnmoedv tov o€
ocvvéptnon pe 1o aitnua eEAcEAMONG TG LOONUATIKNG YVAOONS SIOUOPPDOVOVTaL ATd
nmquoto Om®mg N CAPNVEL TOV OPIGUAV, N ALGTNPOTNTO TOV OTodEiEemy Kol M
axpiPng datdhnwon Tev BepeMmddv apydv e apBuntikns. [a po téroa Epevva,
TOL TUTIIKG PO TOV ovTIpeTOTIlEL 0 Frege sival ot vatovpolotikéc mpodiabécelc,
OT®G aVTEG EKPPALOVTAL OO TOV YLYOAOYIGUO, TOV EUTEIPIGUO KO TOV POPUOMGHO.
Tavtilovtag ta padnuaTiKd avTiKeiplevo Le VONTIKEG TAPUGTAGELS, 10£EG TNG OTOUIKNG
oLVEIONONG, VLTOKEWEVIKEG TEMOONGCES (WYLYOAOYIGUAC), eEMTEPIKEG GULAAOYEG

OVTIKEWWEVOV  (EUTEPIGUOC), oLUPOAD KeEVE Tepleyopévov (QoppoAlopds) M
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OO UOTIKY YVOOT LE TN YVOGT TOV TPOKVTTEL LEGM YUYOAOYIKMY SLOOIKOGIOV 1 LE
LT 7OV TPOKLATEL Omd T aloONTNPlOKd dedouéva, OV KATOPEPVOLUE VO,
OTOOMGOLLE TOV  OVOYKOIO KOl OVTIKEWLEVIKO YOPOKTAPO 7OV Toupldlel oTa
pobnpoatikd avtikeipeva ko otig podnupatikéc mpotdoeig (Frege, 1884, Ewcaywyn
utoep., . 31).

SVYKEKPILEVO, O YUYOAOYIOUOG OC Kuplapyovoa Taon e&étale Tt podnuotikny
YVOON MG OMOTEAECUO, WYLYXOAOYIK®V Oladikaci®v. H mapddoon Tov eUmEIPIGUOD
Bewpovoe OTL M Yvdon TV TPoTdcewv TG apuntikng Paciletor oe gumelpikd
YEYOVOTO KOl YEVIKEVDGELS KOl OTL €0Kd ot appol TpokHTTOLY MG WOTNTES TOV
GLALOYDV OVTIKEILEV®V TOL DAKOD KOGLOL HEGH KATAAANA®V apalpécemv. ATo TV
GAAN, N Tapadoon tov 0pHoAoYIGHOD avTIHETOTILE TIG AANOElg TPOTAGELS OC AOYIKEG
Kol avaykoieg aAnfeleg Kot 0 eOpUAAMGUOC TaOTICE TIC apOUNTIKEG OVTOTNTEG UE TIC
(PULGIKEG OVIOTNTEG TOV GUELOVOVUE GTO YOPTL.

Ta «Ocuétion 100 Frege acyolovvior 6to peyaAdTEPO HEPOG TOVG UE TNV
avéivon tov apluntikav evvoldv. To Bacikd Ttoug avtikeipevo givor n Oepedioon
¢ PePainong towv mpotdcemv ¢ Bempiog aplOpdV, Kot GAA®V OV EUTAEKOVV TOVG
@voKovg apdpove. T'a 10 okomd avtd, o Frege vmootnpiler 6t o1 WYuyoroyiKég
Bewpnoelg 0ev £govv Kapio a&ior Kot TPEMEL VO OVTIKOTOGTAO0VV amd optopoVs oV
GLYKEKPILEVOTOLOVV TN GLVEIGPOPA TNG EKEPOcN mov opileTan, otV Tpovimdeon
mg oAnfelag g dMAwong omv omoia mepiéyetar (Dummett, 1991, o. 18). Xta
«BOguétioy, homdv, yuo va amavinoel o Frege 1000 6to ovtoloywkd OGO Kol GTO
YVOGLOAOYIKO EPAOTNUO GYETIKA LLE TNV OPOUNTIKY], TPOKEUEVOL VA eEAGPAAIGEL TNV
aplOUNTIKY YVOON MG OVTIKEWEVIKT] KOl VO TOPOLGLAGEL TOVS aplBovg ®g AoYIKA
avtikeipeva, Enpene mponyovpéveg va Eekabapiocel 10 Tomio amd TIG OUIYAMIEIS Kot
TIG AOPIOTEG AVIIMWELS TOV KLPLOPYOLGAV YOP® atd TovG aplfpovs (Xpiotomoviov
& YoArog, 2008, o. 82). 'Etot, Bacilel o mpodypoppd Tov o€ Tpels OepeMmostg apyés:

o) TOV GOON OWPICUO TAVTOTE TOL YUYOAOYIKOL Omd TO AOYIKO, TOV
VTOKEUEVIKOV OTO TO AVTIKEUEVIKO,

B) mv avoaljTnon Tov VONuatog pog AEENG oto mepikeipevo (TAaicto)
poG TpoTaomg, OxL G€ OMOUOVMOoT),

Y) T J1KPLoN TAVTOTE TNG £VVOLUG OO TO OVTIKEILEVO.

H npdt apyn amoppintel Tov YuyoAoyiopd, v 1 tpitn apyn vToonA®VEL 0T
pio eVPEMS POPUAAICTIKT Bempia yio Tovg apBpovg elvar afdoun. H dedtepn and Tig

TPELG apYéG, YVOOTN OC opyn Tov mloiciov, amotedel ) Pdaon move oty omoia
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Bacilovion ot dAAeg apyéc. O Frege vmootnpiler 6Tt av dev tnpnbel n apyn tov
A0V, TOTE KATOL0G GYedOV avaykaletal vo. EKAAPEL ¢ vonuata ToV AEEE®V TIG
VONTIKEG EIKOVEG 1) TPAEELS TOV OTOUIKOD VOL KO, GUVETAMGS, Topafralel emmAéov TV
npot opyn. H avalnmon, Opmg, tov vonuatog pog AEENG 0TO TEPIKEIUEVO TNG
npdtacng otnv omoia eueavileton, amotedel v €ENynomn, HE TNV EVvoll TNG
GUVEIGPOPAG TN GE 0,TL AMALTEITOL TPOKEUEVOL VO YOPOKTNPLOTEL I TPOTOGT CLTN
¢ aindng (Frege, 1884, . 100).

H oyéon g apyng tov mhoiciov pe 1t Odkpion petald £€vvolog Kot
avTIKEHEVOL dgv  emeEnyeitan capag amd tov Frege. Qotdco, m 1pitm apyn
EVOOUATOVEL TNV amdppryn Tov Frege g dadikaciog katnydpnong oo padnpatikd.
O 0p1opOG £VOG YEVIKOL Opov, OTMG «akavOOYO1pOcH» N «LOVOKEPOGH, deV UTOPEL od
uovog Tov va Sto@oiicel TNV HapPEN TOL AVTIKEIEVOL GTO 0moio eappuoletat. Av
KAt TéT010 £lvar duvatd, amortel EeYMPIGT KATAGKELT Kot avTo yivetal Kupiwg dtav
0 0p1opOG aPopd TNV VTOPEN TEPIGGOTEPA TOV EVOG AVTIKEILEVA GTO 0TT0loL O OPIGUOGC
va epapuoletal, Ommg oTn YeVIKN TEPinTwon. Avtd gival mpoPavég dtav 0 YeEVIKOG
Opo¢ stvan gumelpkog Ko TauTdypova pésa otn padnuotikn fswpia. Otav piddpe yo
to Ogpéha (o tétowng Bewplog, TOTE €YEIPETOL TO EPMTNUN GYETIKO LE TO TTAGC
avayvopilovpe v mopén tov podnuatikdv avikelpévoy. [pokdntel, Aowmov, n
avaykn Slakplong HETAED TOV TPOGOIOPIGHOV UG YEVIKNG £Vvolog, Habnuatikng M
un, ko g PePaiwong 0Tt vdpPyEL £V AVTIKEILEVO TOV VTOKELTAL GTNV £VVOL0 OVTN
(Dummett, 1991, c. 22).

Yta «Oguétioy, o Frege odnyeltar otn Sudkpion HETOEL €vvolog Kot
OVTIKELEVOL HEGH OO TN OBKPIGT] OVALEGO GE OVOLATO KOl GE KATNYOPTLLOTO LE TN
Bonbewa whvta ™¢ apyng tov mAaiciov. Movo Aaupdvovioag vwoyn T por AEEN
Aertovpyel péca oe pio TpodTaoT, propovpe va kabopicovpe ) Aoykn g 0éon og
Ovopa 1 KaTnyopnia Kt ETOUEVMG, VO TPoGdlopicovpe T Béomn Tov Tepleyopévou g
g évvola 1 avtikeipevo. EmmAéov, | didkpion avapeca oe YuyoAoyikd/VTOKEUEVIKO
KOl AOYUKO/OVTIKEYEVIKO TOV 00MYel 6TV avafedpnon TG KAavTIovng opoAoYiag TG
«TOPACTACNG» KOL TOL «TEPIEYOUEVOLY» OV €YEL €16AyeL otV «Evvoroypopioy. O
Frege eEnyel Ot éxel xpnoomooel Tov Opo «mOopaoTAcT) LE TNV YUXOAOYIKY|
évvolo Kol €YEl OLOKPIVEL TIG TOPOCTACELS amd TIC EVVOLEC KOl TO OVTIKEIUEVA.
EmnpocHétmc, dwaxkpivel v mpdén g mapaotacnc, TNV VITOKEWEVIKY TpAGTAOT,
KOl TO TEPLEYOUEVO TOV TOPIGTOTAL, TNV OVTIKEWEVIKT Topdotacn. H avtippnon tov

Frege ot Bedpnon tov apBuod o¢ mapdotacn g 0éong evdg mpdyuatog ce pio
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oelpd dkaloroyeital pe tn Owamiotwon Ott Oa Empeme va epeoaviletor 1 dw
napactoon e 0éong Tov apBuov oe pia oepd kabe eopd mTov gppaviletal o 1010¢
apudc, mpdyua to omoio dev cvuPaivet. To mua Ba Avvotav av pe tov 6po
«TOPACTOCT» EVVOOVUCOUE 0L OVTIKEWWEVIKT 1060, OAAG OKOHO Kol GE OVTH TNV
nepinTmon, mold diakpion Ba vInpyxe avauesa oty Topdotacn e BEone Kol ot
0éon v 010, Mo TopAcTaoT e TV VTOKEWEVIKT £vvola eival OTIONTOTE SEMETOL
amd TOVG WYLYOAOYIKOLG VOUoLG Tng aAAniovyioc. Eivar awsbnrtov, sikoviotikod
YOpOKTHP. Mio TopAoTOCT) LE TNV OVIIKEYLEVIKT] £VVOLlH OVIKEL GTN AOYIKN Kot gtvat
Katapynv pn owebnti, mapoéAo mov 1 AEEN MOV VTOONAMVEL U0 OVTIKEWEVIKN
TOPACTAGT GLYVE GLVOOEVETOL OO L0 VITOKELUEVIKT] TAPAGTOGT, 1| OTOI0 AGPAADG
dev etvan to vompa g 10€ag (AEENG). Ot avtikeluevikég 10€eg pmopet va dtoupebovv og
avtikeipeva kot Evvoles. [a va amopevyfei n cvyyvon, o Frege 0Oa ypnoipomotet v
«mopaotacn» povo pe v vrokeeviky évvota (Kremer, 2010, . 241).

Av 1 aplBuntikny eivor avtikelpevikny emomun, o mpémer vo €xel Tig
OVTIKELEVIKES TNG TOAPACTACELS, T, avTiKeipeva kat T1g £vvoleg. O Frege empével ot
dlaKp1om avapesa o€ avTiKeipeva Kot £vvoleg kot vtootnpilel 6Tt ot apBpoi oev ivan
évvoleg oAAG oavtikeipeva. H 10éa g évvolog avtumpoommedel v 10€a NG
ocuvapmnong g «Ewvworoypapiocy. Avtiy m Bedpnon g ovvaptnong, ®wotdco,
TPOVTOOETEL oL KT Yoplo «TANPOVY» EKQPPAGE®MY 01 0Toieg dev €ival GLVOPTNGELS,
OAAG  CUUTEPIOEPOVTOL GAAOTE GOV OAOTNTEG HEGO OTIS OMOIEG HUTOPOVUE Vol
€164 yoLLE KOl Vo peTafdAlovpe PéPN Yo VoL TAPOVUE GLVAPTNGELS KOl AALOTE, GOV
petafintd pépn. Me oOpowo tpdémo, M Bedpnon TV evvoudv ota «Oguédiay
TPOVTOOETEL KPLTAL TEPLEYOUEVA KOl OVTIKEILEVO OC HUEPT OTAOV TWV TEPIEXOUEVAV.
Qot6c0, M apyn tov TAdIciov umopel va eavel 0Tt emokidlel avt T OAKPLoN
KAVOVTOG OAEG TIC VO — TPOTACIUKEG EKQPACELS EI0OV UN TANPELS Kot OAQ T N
Kprtd mepeyopeva eicov eEaptmdpeva amd to Kpird mepeyopevo (Kremer, 2010, o.
242).

INa va emAvoel avt) ™ dvokoria, o Frege €&nyel 6t 10 yeyovog OTL dev
UTOPOVLUE VO oyNUaticovpe Kopio mTopdotacy yio To mePlEOUeEVo pog AEENG dev
etvar Adyog va apvnBodpue kdbe vomua ot AN M va v omokieicovpe amd TO
Ae&oy1d pog. To Ot teivovpe va to KOVOLUE, OQEIAETAL GTO YEYOVOS OTL OtV
POTAUE Yo TO VONUO (oG AEENG, TO KOAVOULUE OOUOVAOVOVTAS TNV, Kol oLTO MG
odnyel oto va deyxtode o TapdoTacn g to vomua g AéEne. 'Etot, kdbe AéEn mov

Bpiokovpe OTL dev €yl KAmMOLOL VONTIKY TOPACTOCT O AVTIGTOLYO NG KOG QOiveETOL
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OTL dgv €xel mepleyOpevo. Xto onueio avtd, o Frege emonuaiver 6tL opeihovpe va
eCetalovpe TAVTOTE TANPELS EKQPACEIS KOL OLUTLIIMVEL TNV 0pyH TOv TAOIGLOD,
oOUPMVO [e TNV omoila HOVo 6To TAaiclo TG TpoTacTg ot AéEelg £xovv vonua. Ot
VONTIKEG €IKOVEG TIOV TOOVOV Vo, TEPVOVV amd UTPOCTH pag, dev ypeldleTor vo
avVTIoTOYYO0VV ot AOYIKdE otoryeion TG kpiong. Av n mpdtacn Bewpovuevn g GAov
&xel onuacia, ovTo apkel, KaOOS avTd ivor TOV TPOCPEPEL TEPIEXOUEVO KOl GTO LEPM
g npotaong (Frege, 1884, §60).

YOopeova pe por ocvvleclokn epunveion g apyng Tov mhoucsiov, TO Vo
KOTOVONGOLUE TO VONUO oG €KEPACNG oLVIoTOTOL GTO VO KotaAdfovpe 1
GLVEWGQOPE NG otV oKEYN mov ek@pdletor amd Kabe mpodTaon oty omoia
enpaviCetat. Etvar mpogavég, dpmg, 6Tt dev pémet vao Kataiafaivovpe KaOe mpdtaon
omv omoia 1 ékepaon epgavitetar. H katavomon tétoiwv apotdcewv 0o Pacileton
GTNV KOTAVONOT TOV VONUATOS GAL®Y EKPPAcE®V oL gpeavifovtarl e avTéc. AAAG
axopa K av Katadafaivoope OAeg avTéG TIG TPOTAGEIS, AVTO dEV GLVIGTUTOL GTNV
Katavonon g dedouévng Ekppacns. H katavonon avtdv tov mpotdcemy omoTeAet
amAQ [0, EMOPKN GLVONKN Yo Vo KOTAVONGOVUE TNV €VVOlo QNG TNG EKQPOCNG,
AoV 0evV UTOPEL KATOLOG VO KATOVONGEL TN GKEWT TOL eKQpaletar amd pio mpdTaoT
eKTOC KL OV KATOVOEL TOL VONUATO OA®V TOV EKPPAGE®V TOL TNV ATOTEAOVV. AAAA
KOTOVOOUUE TO VONUO (oG TpoOTaong Otov YvmpilOLUE TOL VONUATO TOV EKQPPACEDV
mov v amotelov. Elval emeidn yvopilovpe 101 ovtd T00 VON|LLOTO TO OTL LWITOPOVLE
vo KotoAdPovpe vEEG TPOTAGELS TOV Ogv €YOVUE EOVAGLVOVINGEL OV £KPPALovV
OKEWYELG TTOL OV £XOVUE TPONYOLUEVOS TTpaypatomoliost. H katavonon pog tétotag
TPATACTG 0V UTOPEL VO GLVIGTA TNV Katovonomn Tov pepov mg. [pénel mpota vo
UTOPEGOVLE VO OMTOLOVMGOVLE T1 GLUVEIGPOPA OVTAV OTIG CKEYELS TOL EKPPAlovTal
amod GAAeg TPOTACELS MOV T TMEPEYOVV, £TCL MOTE UETO VO UTOPEGOLUE VO TOL
Barovpe pall v va cvvBécovpe awtd mov M véa mpotaon ekepalet. Eivor dvev
onuociog to vo WAGUE Yoo TNV KATOVONGCT TOL VONUOTOC MG EKQPUCTG OV
avTiloppavetor otav givor pepovopévn, aveEdptnto amd 0ToldNToTE TPOTUCT OTNV
omoia. gppaviCetar. To vomud g €ivor 1 GLVEIGPOPA NG GTIG CKEYELS TOL
exppaloviol amd Tig mpotdoelg Tov onoiwv eivar pépog. To va Bewpnoovpe v
EKQPOOT UEUOVOUEVT, aveEAPTNTA OO OTOIONTOTE TPOTOCT, KOTAGTPEPOLLE OAN
™V avtiinyn g katoyns vonuotog (Dummett, 1991, 6. 202).

O Frege mpoceyyilet ) @von Tov apluodv péoa omd v apyn ToL TAGIoV

e€nyovtag 6tL, 10 {Rmua 6o pmopovoe va eotiotel KATMG, av Bewpovcape Tov
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ap1Ouo oTo TAAIGLO TV TPOTACEMY TOL OVOOEIKVVOLV T BOGIKN ¥p1ioN ToL aplduov.
Bewpel MNADOELS TOL aP1OLOV Ko GVUTEPOIVEL OTL Lot ONA®GON EVOC aplOoD TTEPIE)EL
pa BePaioon oyxetikd pe pio évvola (Frege, 1884, §46). H évvola mov emkailobpocte
Katd ™ MAwon evog aptBpod Tpocsdlopilel AVIIKEIUEVIKE TNV avaPOpd TOV aplOpov.
Av16 dikatoroyeitor otn Pdon OTL pia £vvolo 0gV elval o VTOKEEVIKN 10€a, dAAA
elval 1060 OVTIKEYEVIKT] 060 £vo. OVTIKEINEVO. AVEEAPTNTO LE OTIONTOTE UITOPOVUE
VO GKEPTOVHE N VO PAVTOCTOVUE, PBePfaidvovpe KATL Yo po €vvola ¢ aAnég 1
yevdéc, ommg Pefoardvovpe katt yio éva avtikeipevo (Frege, 1884, §47). O Frege
dwakpivel T1g €vvoleg katl To avtikeipeva ond 1o €l00G TOV EPOTNCE®MV TOV BETEL
KAmo10¢ Yo avtd, To €100¢ TV MpoTdcewv otig onoieg eppaviCovrat. ‘Evag apBudg
Bempeiton g OAov (aggregate) Ko ¢ T€TO10¢ pUmopel va yoprotel ota pépn tov. O
TPOTOG OV yivetal avtd mpocdlopiletar avoueioPrma and v évvola. To {itnpa
OYETIKA [e pio Evvola ivol TAvToTe av KATOoo Tpdypo — Kot wotd Tpayo — VdysTon
oe avtnv. Ola to oviikeipeva, oveCoptnTov €00VG, VTOKEWTOL OGS EVVOLOGC.
YUVETMDG, AVTIKEIHEVA OA®V TV E0MV pumopovv va arapldundovv. ‘Evag apfuog yo
va. OMAGVEL pia £vvolo OouTeEiTal Vo PNV VTAPYEL QLUGIKY OXECT OVAUECO OTO
OVTIKEIEVO, 7OV  OVAKOLV otV €vvola  ovTr, ovUte va  ypeldletor  va
TPOYLOTOTOUCOVIE VONTIKES dlepyacieg oTic 10€eg avTdV TV avtikewévov. H
évvola amd povn g mpoypotomotel ) povn Asttovpyio. TG GLAAOYNG TOVG 1 TOL
Stympiopov toug mov ypetdleton (Frege, 1884, §48). Xuvenwg, evd n OMAwon €vOg
apBpov mg 6lov pmopet va aivetar 6Tt PacileTor GTOV VIOKEWEVIKO TPOTO TOV TOV
Bewpovpe, dev vdpyel KATL TO LTOKEEVIKO o€ avtdv (Dummett, 1991, . 88).

H noapandve Bedpnon yio ) ¢don tov aptBudv propel va dnpovpyncet v
eVIOTOGON OTL Ot aptlpol eivon Evvoleg devTepNg TAENG, dNAaon W10TNTEG EVVvolmY. [
napddelypa, o aplpog 6vo elvar n €vvolo otV omoicl AVIKOLV €VVOLEG OTMG «O
yepovolaothg TG Iviidvoy kot «rpmdtog aplfuds pkpotepog tov 5» (Kremer, 2010,
0. 243). Xvykekpyéva, moALEG amd TIC Kadnpeptvég Kpiloelg oTig omoieg epmAékovTat
aplBuntikéc AéEeig eivon kpioelg Yo tov €Em kOGO, OTMG Yo Topdaderypo 0Tt «H I'm
&xetl éva, peyydpw. 'Evag tpomog va kotaAdBovpe to TeEPEXOUEVO VNG TNG Kpiong
Bacileton otnv amodoyr ¢ ophITNTOC TS APLOTOTEMKNG AOYIKTG, 0modidovTag TN
LOPON VTOKEWEVOD — KOTNYOPNUATOG 6TV Kpion. Av mpocéovpe Tig AEEES mov
YPNOLLOTOLOVVTOL Y10 VoL EKQPAUCTEL avT 1 Kpiom, T0te N «I'M» givon To LTOKEiLEVO
KOl TO «£vay OVAKEL GTO KATNYOpNUa, KoOdg 0ev LEAPYEL KATOW TPOPOVNG

Ap1oTOTEMKT 0VAALOT) KOTE TNV OTTOi0l TO «EVoyy VoL Elval TO VTOKEILEVO TNG ONAMOTG.
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EmnAéov, autd mov PBefardveror yio ) I'n eaivetorl va eival kATl TO oVTIKEEVIKO,
onAadn kATl OV givor OvVEEAPTNTO OO OTMOLOONTOTE GTOUIKN 10EX 1 YUYOAOYIKY|
KOTAGTOOT. ZUVETAOC, glval Aoykd vo vtortevdovpe 0Tl OAg ot apliuntikég AEEelg,
CUUTEPTAOUPAVOUEVOD TOV «EVOY, GUVIGTOLV KATOLO0V €I00VC OVTIKEILEVIKY 1O10TNTA
Yo oL KaONUEPIVE QLGIKA 1 £MTEPIKA avTiKeEipeva. ATd avt TV dmoyn, o aplOuog
dev pmopel mapd vo eivar po 1010TNTo TOV AVIIKEWEVOV OTwg €lval TO YpOUL 1 TO
Bapog (Weiner, 2004, c. 54). O Frege apveitar 0tt o1 apiBpuoti eivar Evvoleg devTepng
TAENG Kot G €K TOVTOL 1010TNTEG GLAAOY®V avTiKEWEVDY. To emyelpnuatd Tov,
®61HG0, detyvouv Ot évag apBpuoc pmopel va givar WO10TTO £VOG OVTIKELEVOL VIO
pio. GUYKEKPLLEVT TTEPLYPOPT).

Amd v GAAN, kot 1 amoym OtL ot aplfuol eivarl VITOKEUEVIKEG 1O10TNTEG
vrootnpileton amd tov Frege 6t dev touprdler otig kabnuepivég kpioeg poc. Eav o
apOudc elval (ol LTOKEEVIKT W0, TOTE pia amdvtnomn o€ pio cuykeKpLévn
gpotnon elvar 1660 koA 660 pio GAAN. O apBudg mov £€va GLYKEKPUEVO
aVTIKEIHEVO €yl Yoo Kamowov dev ypeldletor va givor o dtog apBudg mov 1o
avtikeipevo &xet yio kamotov dAro. Otav and éva dropo Exel {ntnOel éva apBuog yo
Kdmolo mpdypa g €vo kabnuepwvo mhaicto, tote 10 dTopo avtd dev pmopel amid vo
emiééel omolovonmote apBpd. O Frege e&nyel tov 1oyvpopnd owtdv meptypdpovTog
Hio KatdoTooT Kotd v omoia o€ éva dtopo diveton Evag cmpog amd TPamTovAdYopTa
Kol Tov {nreiton vo mpoodopicel tov apBud avtov. [pdypaty, n kotdotoon avt
nov eplypaeet o Frege dev Ba mpoxvyel og éva kabnuepvo mAaicto axplPdg emelon
dev &yel kKapio kabopiopévn amdvrnon. Omolog AapPavel éva coPapd aitnua ovtod
ToV €id0VG, Ba TPETEL VO TOL TAPEXETOL KOl 1] OO TOVLEVT] Tteptypaot. Kot av avti 1
weprypapn mapEyeTon, TOTE TO ATOopo Ogv givon elevBepo vo emAéEel omolovonmoTe
apOpd: vapyet pia cwot) andvinon. Kamowog otov omoio d60nke évag cwpds and
TPOTOVAOYOPTO KOl pOTHONKE TOGA YoPTId VITAPYOLV G610 GwPd, o mpémer va
avoUEVETOL V. LETPNOEL Ta XapTid. EGv vapyovv mevivta 000 xaptid 6T0 cmpd Kot
OTOVTNOEL «EVOY, EMEON PAETEL TO GPS Gav pio TANPT TpdTovVA, TOTE o £YEL dDOEL
po AavBacpévn amdvrnor. Enedn vrdpyet pio cwot andvinom, o opBudg dev ivat
vrokeevikoc (Weiner, 2004, c. 56).

>10 onueio avtd, umopel vo apyicel va @aivetor OTL €ivon pdrtoo to va
TPooTafNcEL KOVEIC Vo IKOVOTOMGEL TIG TPoLmoBECEIS TOv, KATA TNV GOy TOL
Frege, npénet va mAnpodviatl omd tovg amodekTovg optopovs yio tovg aptfpote. Ot

apluntikéc AéEelg ypnoponoobviarl oe PEPUIDCELS Yo TIG TPAYUATMOGELS EVVOLDV.
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Qo1060, dev UTOPOLV Vo givar KaOnueptvd @uotkd avtikeipeva onwg n I'm, ovte
OVTIKEWLEVIKEG 1] DITOKEIUEVIKES 1010TNTEG aLTOV TV avTikewévoy. O Frege, avti va
TPOCOOPIcEL €vo GLYKEKPEVO €100G ovtdtnTag mov [ aplduntikny  Aéén
katovopdlel, avaAdel 10 poho mov ot AEelc avtég mailovV GE CULYKEKPIUEVEG
KaONUEPIVEG OMADOEIS TOL (PLGIKOL KOCUOL. Xapaktnpilelr Tovg apOPOVE ™G
avbvmootata avrikeipeva (Frege, 1884, §57), uio onimon mov divel 6tovg aptBpong
VIOGTOCN AVTIKEUEVOV. AVTO, OU®MG, VTOONADVETOL KOl Otd TNV 1010, T GUVTOKTIKY
0éon tov aplOunTIKdV Op®V OTIC TPOTAGELS TNG apBuNTIKnG. Mo KotdAAnAn
EMOVAOITUTIMOOY, TOV TPOTACE®V NG kadnuepwvng yAdooag, Omov ot apduol
eatveron vo &xovv Béom emBetikod TPoGdloPIooDY, divel GTOVG APBUNTIKOVG OPOLG
™ 0éon ovopartog, OMANSN €ViKOL Opov. XOUEmVE HE Vo TOPASEIYUO TOL
ypnowonotel o Frege, n mpdtaon «O Alag €xet 4 dopvedpovgy pmopel va
emovadaTurobel wg «O 4 givar o apBpog twv dopveodpmv Tov Alay. H AéEn «eivoy
ot 0evTEPT TPOTOIOT OEV £ival £va OMAO GLVOETIKO HETAED TOV VITOKEUEVOL KO TOV
KOTNYOPOULEVOL, OAAL onuaivel «eivar tovtoonuog pe». To yeyovdg OTL OTIC
aplOuNTIKEC TPOTAGES Ol aplOUNTIKEG €KOPACES UTOpoLV va Thpovv T Béom
OVOpATwV, OMAaON eVIKOV Opwv, omoteiel €voelEn v to 0Tt ot apifuol sivon
avtikeipeva. Avtd, GAA®MGTE, VTOVIGOETOL KOl 1] TOPOVGIO TOV OPLoTIKOL GpOBpov
P and Tov aplduntikd 6po (Xpiotomoviov & YvArog, 2008, c. 92).

Ymv mpocéyylon tov Frege, n ovuvtoln vmodeikviel T duvaty Tapovcio
OVTIKEWUEVOV, aQOV ovTikeipevo eival 1 dvuvaty 1 evepyeia avaeopd evog evikol
opov. T'a va odnynbovue oe éva ovioloyikd ocovumépacupa yuoo v Vmopén
OVTIKEWEVOV, 1 GLVTOKTIKT AEITOVPYIO TOV EVIKOV OpmV TPEMEL VO, GUVIVALETAL LE
Vv aAnfela Tov Tpotdoemv oTig omoieg eppavifovral. Edv cuykekpiuéveg ekppaoels
Aertovpyohv ®g evikoi Opot péca o€ aAnBelc TPOTAGELS, TOTE VILAPYOVY TPAYLOTIKA
OVTIKEILEVO TTOV €IVOL TAL OVTIKEILEVOL OVOPOPAS OVTAOV TV EVIKDOV OpV.

H datonwon g apyng tov mhaiciov and tov Frege yiveton mpokeipévon va
umopet va ypnoyoronfel oy nepintwon tov apBumv. H Bsdpnon tov aptBpod mg
avbvmocTaTo avtikeipevo dev TopeumodileTor and v advvapio tng a posteriori n a
priori emomteiog, KabOmMG M avapopd evog apBuntikod Opov dev glvar KATL TOL
wpocolopiletal HEo® ™G eUmEPiag | LEG® NG EMOTTEING, AALL OTO TEPIKEIUEVO LLOG
aAnBot¢ mpdtaonc. Ot apOuNTIKEG EKQPACELS GUUTEPLPEPOVTOL OG EVIKOL OpOL LEGA

o€ KoTAAANAeG ainbeic Tpothoels. O cuvdLOCUOG TOV dVO AVTMV TPOVTOBECEWMVY, TNG
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ovuvTaENG Ko TG aAnBetog, pog despevel oty vapén TV aplBudv o¢ aVIIKEUEVOV
avapopac TV aplduntikedv opov (Xpiotonoviov & Porroc, 2008, oo. 93 - 94).

H yprion g apyng tov mhotsiov and tov Frege deiyvel 6T mepleydueva g
HOPPNG «To & glvar F», pe tnv £vvola «T0 @ aviKel otny évvola Fy», elvoat mpotopyikd
yio T Ogpediowon Tov TEPLEYOUEVOL EVOG KOTNYOPNUOTOS OTwg TO0 «F», &vd
TEPLEYOUEVO. TNG HOPONG «a = b» elval mpotopyikd vy T OgueMmon Tov
TEPLEYOUEVOD €VOG OVOUOTOC O TO «a». To avbumdoTato TwV OVTIKEWEV®V
oLVIGTATOL GTNV B1OTNTA TOVS va eival avayvopico og ta idw avtikeipeva Eava
otav ekppalovror oe onAwoelg towtotnrag (Kremer, 2010, o. 244). 'Etol, to
avBvndotato mov oyvpiletan o Frege ot €yovv ot apBpoi dev onuaivel 6TL o
aplBuntikny AEEN vrodnAmvel kATt 6tav amopokpvvlel and 1o TAaiclo TG TPATAGNC,
anAwg Oéhel va amokdeicer tn ypnom TETOWV AEEEMV MG KOTNYOPMUAT®V Kot
EMOETIKOV TPOGOIOPIGUAV, YIOTL 1) ¥PNOT) TOLG QLT UETARAAAEL GNUOVTIKA TO VOTLLA
tovug (Frege, 1884, §60).

H epunveia g xpnong mg apyng Tov TAGIon €pYETaL VO OTAVINGEL GTO
KOVTIOVO EPATNUO GYETIKA He TOV TPOTO 7oL poG dlvovtar ot aplBupoi, av dev
UTOPOVUE VO €YOVUE TOPOCTACELS 1| €momteieg ovTOV. AQEOL HOVO HECH GTO
TEPIKEILEVO UIAG TPATAONG Ol AEEELG QMOKTOLV VONUa, To CRTNUO TOL TPOKLITEL
aQOpd GTOV OPIGHO TOL VONUOTOG TNg TPOTOong oty omoio eueoviletar o
aplOuNTIKOG 0pog KABMG Kot GTIS SIAPOPES YPNOELS AVTOV TOL OPOL HEGO GE QLTH TNV
npdtact. Ot apBunrtikoi 6pot katd kavova gpgavifovrol oe aplOunTikés eE10MGELS,
omwg «7 + 5 = 12», aAAd kot o€ GAla €idn TpoTdoemV OTMC «eida dvo didvua TPV
amo tpelg puépegy. H eétaon tov un apuntikdv npotdcewv odnyei tov Frege oto
ocoumépacpa 6t 1 Poaciky ypnon tov apudv sivor yoo va amapiBpovpe. Mo va
aropluncovpe, xpellOUACTE o LOVAdo amapiBUNnoNg Kot 0T Lo TNV TOPEYEL M
évvolo. Mia évvola eivar m povado G€ avo@opd He TNV omoio amodideTol £vog
apOuog. Eropévag, yvopiloviag 6Tt TpokeeéVoL vo amapOp|GOVUE TO OTIONTOTE
ypewlopaote vvoleg ¢ Hovades, avTiAapfovopacte 0Tt 1 amapifunon eykabidpvet
pa avtiotoryio peta&d evvoudv (Sluga, 1980, o. 268).

H televtaio mapatipnon poll pe to yeyovog 0tL €yovpe Mom dextel O6TL 01
apOuntcoi O6pot mpémer va vonbovv OTL VTOdNAGVOLY avBvmOoTUTA OVTIKEIEVA
apKel Yo vo pog OMOCEL £V0L GOVOAO TPOTACEMV, Ol OTOIEG TPEMEL VOL £XOVV EVOL VOT|LLOL,

onradn ekeiveg ot omoieg va ekppalovv o0t avayvopilovpe Evav apBpd g to 1010
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avtikeipevo kabe @opd mov tov ovvavtaue (Frege, 1884, §62). Xvvenmg, ot
KATOAANAOTEPEG TPOTAGELS TOL UTOPOVV VO AEITOVPYNGOLY MG OVOLYVIOPLIOTIKEG TOV
apBpov etvar ot apuntikég tavtdémreg. Kobmg xapio ovtotnto dev otepeiton
TOVTOTNTOG, Opkel va yvopilovpe moTe por TawtdTTa TG HopPng «O apBudc g
évwowg F eivor o 1010g pe tov aptBuo g évvolag G» eivar aAndne. Tote, duwg,
YPEWOUAOTE TNV KOV Ko avaykKoio cuvOnkn yuoo v aAndeior g aplOunTikng
TaVTOTNTOG, ONAOY] €val kpitiplo tavtotntag (Xpiotomoviov & Poirog, 2008, o.
94). To (Ao, Aouwdv, apopa GTNV KATAGKELT TOV TEPLEYOUEVOL UI0G KPIoTG TTOV VL
umopel var BempnBel ¢ tawtotTa, KEOe pérog ¢ omoiag va sivar évag aplBuog
(Frege, 1884, §63).

H ypfion tov mepwepévov tavtdmag o¢ kpiowov onueiov g
OVTIKELEVOKPOATIOG OOKEL ONUOVTIKN 7ieon otn Oedpnon g ToOVTOTNTOS TNG
«Evvoioypapiogy, «obott amoutel tovtdypova M towtdTNTO VO £ivol o oxéon
avdpeco og avtikeipeva avti 6e OVOLOTO Kot U1 TETPLUUEVEG ONADCELS TOVLTOTNTOS VO
etvar dvvartéc. Av n tawtdtTa oy HOVo [ GYECT AVALEGO GE OVOLLATO, 1 YPTIoN
TOV OVOUATOV G€ mepKeipeva TantdtnTag dVoKoAa Ba pag mapeiye mepleyouevo pe
T£7010 TPOTO MGTE Vo, Lo dtvovTon avtikeipeva. AAAG Kot av 01 ONAMGELS TAVTOTNTOG
NTav TETPIUUEVEG, OTOC M & = &, 1 SLVATOTNTO VO, OLLUOPPDVOVLE TPOTAGELS KOl VO
Kpivovpe Ot gival aAnbeig dev Ba eiye evowpépovoeg ocvvéneleg. QotdOGO, GTNV
«Evvoioypopioy datnpnOnKe o pun TETPLUUEVOS YOPOKTIPUS TOV TOVTOTHTOV HEGO
Ot0 TNV OVTILETOTICT] OVTOV OG CYECEMV HETAED OVOUATOV Kot O)L OVTIKELLEVOV.

Yto «Oguédion, avTEG 01 SLOKOMEG dtapaivovion amd Tic andnelpes tov Frege
va opicel Toug apBuovs. O 6TOYOG TOV VO KATAGKEVACEL TO TEPLEXOUEVO oG Kpiong
nov vo. pumopel va BewpnBel g tavtdmTa €010 MoTE T0 KABE PEAOG TG va ivan
aplBpdc deiyver OTL avTiAapuPdvetor TV TALTOTNTO ©OC HO GYECT OVAUECH GE
avTikeipeva To omoia etvor PHEPT TOVL TEPIEYOUEVOL HIOG TOVTOTIKNG Kpiong. Amd v
GAAN, Toviel T onuacia TV un TETPUUEVOV TAVTOTHTOV, VIootnpiloviag Otl av
vroBétape 01t kdBe avtikeipevo pmopovoe va dobel pe évav povo T1podmo, tdte HBal T0
avayvopilape movtod ©¢ 1o 1010 kot dgv Ba pmopovcape Vo GLUVAYOVUE OO aVTO
ovumepdopaTo TOov va dapEpovy and Tig vobéoels. To yeyovdg OtL pmopovpe va
OCUUTEPAIVOVLE ONUOVTIKO OTOTEAECUOTO OO TIC KN TETPIUUEVEG TOVTOTNTEG
opeidetal 610 OTL umopovpe va avayvopilovpe kdtt ©g to 110 Eavd akdpo Kot ov
etvat SoGEVO pe S10pOopeTIKO TPOTO. LTO onueio avtd, woTdc0, 0 Frege dev yvopilet

OKOUOL TAOG Ol U TETPUPEVES TOVTOTNTEG £ivol duvaTég Ko TS va xewpiletor v
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TaVTOTNTO G o)Yéom avdpeca o€ aviikeipevo. H amdvinon Oa 0obel péoa amd ™

Bewpio voquatoc kot avagopds (Kremer, 2010, oc. 244 - 246).

H petafoon oto « Noyua kot Avapopa»

Ta ypévie mov yopilovv ™V «Evworoypopion aomd to «Osuélio g
Aptuntikncy amotéhecav pio tepiodo ONUIOVPYIKNG olong Yo Tov Frege. Katd
dlapKeL aVTOV TOV €TOV, 0 Frege avabempnoe ko guPdbove Tic PIA0C0oPIKEG Kot
LaONUOTIKES 10€€G TOV, diymG Vo ONUOGIEVCEL GYEOOV TimoTa. MeTd ™ oAoKANpwON
TV «Ogueliovy Eexvd pia véa avaloyn mepiodog diapkelag €61 ypodvov, N ool
KAelvel pe o oepd mévte dokyiwv: «Xovvaptyon ko Evoiar™, «llepi e apyns e
Aépo’cvgzag»lz, «Nonuo kou Avagoopo’c))l3, «Ilepi Evvoiag kai Avmcsz,uévov»14 Kol puo
Biprokpioio evog £pyov tov Cantor™. 2xedov apécms akohovONcE 0 TPMOTOG TOHOG
ToV peyoAvTEpOv o péyebog ko mALov TEYVIKOL €pyov «Baoikoi Nopor tg
Ap1Ountiriicy™®. Tta Soxipa avtd cvvveaivovial otevé pabnuatikol, Aoytkoi kot
onpactoroyikoi mpoPinuoticpoi. I tov Frege, ta doxipo avtd mapéyovv to
vrofabpo mavew oto omoio Ba mpaypoatomomBel M GLOTNUATIKY TOPAYOYN NG
aplOuNTIKNG amd ™ AoYiKT. ZuvieTovV T0 VTOPabpo dote Ta Bepéda TG aptOUNTIKNG
vo. €dpotwbohv oploTikd, O AOywKOg a Priori yopoktnpog g oplduntikng vo
KatoyvpwBel mépa amd Kabe oapePoiia kot vo Qoavel 0 YeLING YOPAKTNPAS TOV
euneipopov (Sluga, 1980, . 275; 277).

Yvuykekpyéva, v mepiodo petald tov épyov tov Frege to «Ocuélio g
Ap1Quntikncy ko «Nonuo. kou Avapopdy, to. (ntnuato Tov anacyolovv tov Frege
aPOPOVV GTIC SUVCKOAIEG OV €LYV TOPOVLGLAGTEL YO TNV TAVTOTNTO KO TNV £Vvold
TOV OVTIKELEVOL. ZTNV AOTEPE TOL v dMGEL P enionun omddeEn g opBoTTOG
™G erocoeiag g apluntikng tov «BOsuéiiwvy, o Frege wbeitan ot dibkpion
HETOED VONUOTOC KOl OVOPOPAS UEAETAOVTAG apyIKa Eva TPOPANUO TANPOPOPLOKDOV
(informative) toavtotitOv. Q0T1000, HEPIKEG POPEC OVTIUETOMILEL TN OlAKPLOY OF
vonuao Kot avagopd omd TNV okomid Tng Odomacng N TS avdAvong oe oKEYN Kot

T oAnBeag owvdnmote elye MPOTEPA GULVOLAGCEL OTNV £VVOll TOL KPLTOV

! Funktion und Begriff, 1891a

12 Uber das Trdgheitsgesetz, 1891b

B Uber Sinn und Bedeutung, 1892a

Y Uber Begriff und Gegenstand,1892b

15 Rezension von: G. Cantor, Zur Lehre vom Transfiniten: Gesammelte Abhandlungen aus der
Zeitschrift fiir Philosophie und philosophische Kritik, 1892¢c

1° Grundgesetze der Arithmetik, 1893

67



nepleyopévon. Avtd deiyvel 6Tt éva akOUNn Kivntpo yuo TN SLAKPIOYT OVAUECO GE
vonuo kol avoeopd oyetiletor UE TO TPOTACIOKO KPITO TEPLEXOUEVO Kol TN
epeykeavn Bempnon g kpiong, Eva kiviTpo 10 omoio gyeipetal pe MV avamtuén g
evavtioong tov Frege otov yuyoroyiopd (Kremer, 2010, . 249).

Y10 «Ocushian or ovinmoelc tov Frege ywn tov yuyoroyiopd eotiolov to
EVOLOPEPOV GTO JLOYMPICHO AVALESH GTIC VITOKEUEVIKEG TOPAUCTAGELS, TIC 10EEG, KO
TIG OVTIKEWEVIKES TAPACTAGELS, ONAAON TIC EVVOLES KoL TO OvVTIKEIpEVa. Apyotepa, N
TOAEKY TOL Frege otovg yuyoloywkoHs AoYiKIoTéG €0TlalEl 6TO status TV VOU®V
™G AOYIKNG. AloKpivel AVAIESH GTOVS YLXOAOYIKOVS VOLLOVS, O1 0010l TEPLYPAPOLV
TAOG OKEPTOVTAL Ol AVOP®TOL, KOl TOVG VOLOLS TNG OANDEL0G, KOl VITAYOPEVEL TOV
TPOTO LE TOV OTOT0 OPEIAEL KATO10G VAL GKEPTETAL.

AVt 1 pope1| TOAEKNG apykd epeaviletar ota ypartd tov Frege ot un
onpoctevpévn «Aoyixny, €va MUTEAES Epyo mov ypovoroyeitar peTaEd tov 1879 ko
tov 1891. H «Aoyikn» Eexvbier pe évav yopakmmpiopd g Kpiong kot g Befaivwong
CUUE®VO, L€ TOV 0TO10 TO Vo avayvopiletal katt ®g aAnbéc ivor n Tpaypotomoinon
pog kpiong kot to vo ekepdletal ovty m kpion eivor m mpaypaTonoinon Log
BePaiwong (Kremer, 2010, c. 250). O Frege mpoceyyilet v évvola g aAnbdeiog
péca amd po culNTNoN GYETIKA UE TIG O10POPEG TG AOYIKNG amd TNV WYuyxoAoyia mg
pog to avtikeipevo touc. H pia dtapopomoinon éykeitoar oty EMGTUOVOT TOV KOTA
w660 M oA 010VONTOTE Elval AVEEAPTNTY OO TNV AVAYVOPLCT| TNG KO EMLTPEMEL
N SIKPLoN AVAUESH GE OUTIES Kot OIKOOAOYNTIKOVG AOYOLS Y10 TIG TEMOBNGELS Kot
T1G Kpioelg pag. Xt Paomn avtn, o Frege eEnyet 6t1 1 yoyoroyia diepeuvd ta aitia Tov
TeEMOONcE®V Kol TOV Kpioemdv pog, xopic va tnv evolapépel n avtifeon tov ainbotg
KOl TOL YEVSOVG, TV OTKALOAOYNUEV®V 1] U1 OIKOLOAOYNUEV®V KPIGE®V, EVM 1 AOYIKT
dlepeuva ToVg AGYOLG OV SIKOOAOYOLV TG MEMONoELS pag. Ot dtkotoAoynTikol
Adyor apopovv mdvtote TV aAnfela piag kpiong. Ot attieg, amd v dAAN, ol omoieg
kaBopilovv Ta evepynuata TG KPIiong Kol AEITOLPYOHV GUUP®VO, LLE YVYOAOYIKOVG
vOpHoLG gival SuvaTov vo, 00NYNGoVY TOGO € GPAANATO OGO Kol 6 aAn0gleg. QoTOGO,
N aAnfela tov kpicedv pog etvar aveEapntn and v wpdén ¢ kpiong Kot Kot
eméktacn €xet Aoywn oveCopmoio. H mbBavéommta tov ocedipoatog deiyvel 0Tt
UTOPOVUE VO avayvopIicovpe KATL ¢ aANBEG ympig va elval Tpaypott aAnbég Kot n
mOOVOTNTO TNG OVOKAALYNG UaG TPOTEPQ U avayvopicung aAndelog amodekviet
OTL kATl pmopel va givar aAnBég ywpilg vo vapyEl KATO0G OV VO Umopel va TO

avayvopicel wg aAndés. Qotdc0, n aveEaptnoia Tng ovroOTNTOG OV £ival aAnONg and
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TO GTOWO 7OV TNV £XEL AVAYVOPICEL OC aANON Tpémel vo Katovondel e TV ouTioK”
évvola. 'Etol, o Frege onhavel 011 Odec o1 kpioelg pog eivor outiokd Kabopiopévec,
YOPIG, OU®S, VO OTOTEAOVV OAEG OVTEC O autieg Kol dkatoAoynTikovg Adyovug (Sluga,
1980, o. 248; Carl, 1994, c. 30).

O Frege vmootpiler 6Tt  yoyoroyio mapoaPrémel avt tn OGKpLoN Ko,
eEantiog TOV EUMEPIKOL KOOOPIGHOD TG OKEYNC LOG, EKAAUPAVEL KAOE YVOOT LOG OC
EUMEIPIKT, UE amOTEAECUO Vo Olepevvd To aiti TG aAndelog tov kpicewmv amd
eunelpikn okomid. H avayvopion otovdnmote wg ainbovg amotelel mpoidv vonTikdv
JlEPYOCIOV 1 HOG ECMTEPIKNG TTPAENG Ko, EMOUEVMGS, ivor autiakd e€aptnuévo amd
TN VONTIKT pag Vopén Kot Oyl STOKEEVIKA TPOGRAGIHO. AVTO TO TPOiIOV KaAgitan
wopootaon xKou M Bedpnon g youyoroyiog OTL QGYOAEITOL HE TIC TOPOACTAGELS
avadelkvoEL pia devtepn dtapoponoinor g and m Aoywn (Carl, 1994, o. 31). Ano
™V GAAT, TO YEYOVOG OTL, TO VO TEPLYPAYEL KATOLOG LE TOWOV TPOTO Ol AvOpmmol
KatéAn&av va Bempodv kdtt g aAnbdég, dev eivar to 1010 pe 10 v amodeigel v
aAnBela Tov, dnpovPYNCE TNV aVAYKN OPICUEVEG TTEMOIONGELS VO dIKAOAOYOVVTOL
nave ot Pdon HoN avayvopiopévov oAndeidv. Avtod Tov £i00V¢ 1 SKaoAdYNoN, O
AeYOUEVOG GUUTEPUGLOG, ATACYOAEL TV AOYIKN 1 OTtoia KOToyivETOL LLE T1) S1OTUTMOT)
TOV VOU®V TOL 0pHoV GLUTEPAGLOV, OPIVOVIOG TNV WYuyoloyio vo ocyoAeitol pe
eKelvec NG OIKAOAOYNGELS TOL OEV TOUPVOLV TN HOPPT CUUTEPAGHOV. ZVVETMG, M
AOYIKN TTpayUATEVETOL TNV EVVvold TNG aANOsl0g HEGA amd AOYIKOVUG VOLOVS TOL KT
tov Frege dgv eivan timote dAlo mopd m avdmtuén tov mepeyopévov e AEENG
«oAnBéc». Mmopovpe, Aodv, va mTovpe OtL ot VOOl TG AOYIKNG, dnAadn ot vOuOoL
tov 0pBoy cvumepacuov, amotelovV Ta aviikeipeva ¢ Aoywkne. Tao aviikeipeva
avtd 0ev €£opTAOVTOL OO TN O1KY HOG OVAyVAOPLoT Kol VO AT TV £vvola givot
mnpn kob’ govtd Kot pmopovv va eivar axpiPdg to 0o Yo SlopOPETIKOVG
avBpomovg. H mAnpotnta kot n toavtdtTa, To Kpitypla OnAaodn to oroia o Frege ota
«Ocuélio e AprBuntikncy cLvOEeL e avTiKeipeva, OT®MG ot aplBuol, cuvoEovTal E0M
HE TOVG AOYKOVG VOUOLG, Ol omoiol o€ avtd 10 TAAiclo avtileTOmiloviol ™G Ta
yviowo avtikeipeva tng Aoyikng (Sluga, 1980, . 249).

O Frege omn cuvéyela otpépetan o€ pia chvioun cvlntnon yopw amd To Kpitd
mePLEYOUEVO. XtV Tpoomdbeld tov vo  yapoknpicer v 10€0 TOL  KPITOV
nepleyopévon, o Frege divel €ppaomn oty aviikelevikdtnta vrootnpilovtag 0Tt éva
TETOL0 TEPLEYOUEVO OEV €ivol OMOTEAEGHO OGS E0MTEPIKNG Sadkaciog oAAG KATL

OVTIKEYEVIKO, KATL TO omoio elvar to 10 Yy OAovg OcOl eivar Kavoi va To
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avtianeBovv. To mepeyduevo eivar avtd mov voeitar OTaV  OKEPTOUOOTE.
AlQopeTikéG TPAEEIS, OMMOC M Kpion Kol 1 €PATNOY, UTOPOLV Vo £Y0VV TO 1010
TEPLEYOUEVO, KOL TO EPAOTNIO TOV EYEIPETAL APOPE GTO KOTA TOGO OVTEG Ol TPAEELS
EUTEPLEYOVV, aVTIOTOYM, TNV OTMTEPT TPAEN Tov okéntechal. to onueio avtd, Oyt
uoévo Bempel OTL 0 YOPAKTNPIGUOG TOV TEPLEYOUEVOL G (EOMTEPIKY QVAYVOPLON
010V0NTOTE WG aANBECH KAEIVEL TPOC TNV UETAYEVESTEPT ATOYN TOV OTL 1| TPAEN TG
kpiong etvar n avayvopion g aAndelog g okéyng, aAld mpoPAénel emiong To
TPOTYOVLEVO GTAOLO: TNV KOTOVONGN NG okéyng, To okémtecOat. Xtn «Adoyikn» o
Frege emwodeiton 10 @ovopevo tomv «vol — OY» €POTNCEMV Yo vo. e€nynoet
TEPALTEP® TNV 10€0L TOL TEPLEYOUEVOL KaTd TV omoia pia Kpion cuyvd mponyeitot
tov  gpomoewv. Kotavoovpe 10 mepleyduevo pog  aAndewog  mpotov  To
avayvopicovpe g aAndéc, aAdd kotavoovue eniong kot To avtifeto. To emyyeipnud
TOU ONUOOELEL aKPIPDOG TNV avlykn TOv Sy®PIGHOD TG oKEWYNG amd TNV TIUN
aAnfelag Kot ™ ovoyeTCONEVN avAyKn TOL JXWPIGUOV 0VO OMTIKOV KOTA TNV
TpaA&n g Kpiong: TV Katavonomn g oKEYNG Kol TV avayvopion g oAndeiog
(Kremer, 2010, o. 251). O Frege, 1oyvp1lopevog 0Tt 1 kpion pumopel va petatponet oe
évav amld cvvovacud Wemv, ONAadN (o okéyn, vrepacmiletor Ty dmoyrn OTL M
oxéon g TPaENg e Kpiong pe To mePLEYOUEVO TG amoteAel oyéon avauecso oty
Kkpion kol Vv PBePaiwon, koD o1 TPdEelg avTég HTopovV Vo KATOGKEVOGTOOV G
ouvleteg TPAEEIS mov TEPLEYOLY L oA TPAEN Tov okémTeGOaL evOg dedOUEVOL
neplexopévov. Agv pmopetl va vapéet n Tpdén g Kpiong 660 Kamoog dev yvopilet
Vv aAnBelo Kamolag okEYNg Kot 0gv vLdpyel TpOTog va tefel Kamowa epdTNnon ywpic
va amouteiton va Befordveron 1 vo amoppinteton n aAnfeld kdmowog okEWTG.
Apyotepa o Frege mapadéyetal 6Tl T0 vo. GKEPTOVUE 1| VO KOATAVONGOVHE o GKEYT
amoteAel AmapaitnT) CLVONKN Yo Vo KAVOLUE Lol KPioT) Kot Guyva Tponyeitol avtg,
aALG dev cvvteAeitar and avtn (Carl, 1994, . 58).

"Eto1, oto 1éhog ¢ «Aoyixncy o Frege ntov moAy Kovid otn petayevéotepn
OlAKPIOT OVALESO OTN OKEWYT Kol TNV T oAn0elag, Kot Ty avtiotoyn dldkpion
avApecso oV Katovonomn g okEYNG Kol TNV avayvoplon g aAndelag. Avti n
dwikplon elvar amopoitntn oto TAAICIO TNG EMYEPNUOTOAOYING TOV KOTA TOL
yuyoroyiopov. To emyelpUaTd TOV OTOITOVY VA OTPOVUE o TPITTLYN OLAKPIoT
avapeca, o) oto okéntesOat, dNAASN TNV YLYXOAOYIKN TPAEN TG KATOVONONG HI0G
okéyng, PB) g kpiong, dnradn g mpdEng Tng avayvdplong Hwg SKEYNG ©G
aAnBovg, kat y) tng Tpayuatikng aAnelag omd ) oxéyn (Kremer, 2010, 6. 252).
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Yrapyet, Opms, n e€Ng dvokoAia pe v €vvola g kpiong. To va kpivovue
opiletar g 10 va avayvopilovpe o okéyn og aindn. To epdtnua, Aoutdv, TOL
eyeipetarl apopd 6to €100g TG GYEoNg TG OKEYNG HE TNV aAnBgla. ZOPUPOVO LE TOV
Frege, pa €vdeiEn 01t po €k@poon ouviotd okéym eivar 1o Ot €yel vomua va
avapotBodue av givar aAndne f yevdns. H mbavoétta va eivar aAnbng 1 wevuong
(QOIVETOL VO OTOTEAEL YOPUKTNPIOTIKO GTOXEID TNG OKEYNG. ZYETIKA UE TO TMOG EYEL
e€nynOei n évvola g kpiong, n aAnbeia 1 To YevdOG Paivovtal va eivar 110TTEG TOV
OKEYEWMV Kal Yo avTod T0 Adyo o Frege avaeépetal otnv 1310 To «aAn0Ec» wg v
KOpla pépva g Aoyikng. Qotoco, evod o Frege e€nyel cuvéyeia 6TL to va kpivovpe
elvar 10 va avayvopilovpe v oAndeid pog okéyne, dev avoivel Tt oKpPPadC
onupaivel 6t kavovpe. Ymapyovv akdpo Kémoto apeiofntioto onpeia yio to 0Tt n
aAnOeta amotedel 1OOTNTA TOV OKEYEWDV. AVOQEPETAL GTI OKEYN MG TEPIEXOUEVO TNG
aAnBetag. Avti 1 oNAlwon eaivetar va vovoet Ot pia o€y Kot 1 aAndeio g etvan
GLYKPIGULES e TN GYECT EVOG KPLTOV TEPLEXOUEVOL UE o Kpiom, Kol auTr] Glyovpa
dev elvar pua oy€omn evOc avTIKEWEVOD 1 OLOLONTOTE UE o 1OTNTO. ZVVETWDS, OV
umopovpe wpog to mopdv va amodwoovpe otov Frege kdmotov €idovg Becdpnon
OYETIKA LE TN GYE0T avapesa ot okéyn kot v aAndela g (Carl, 1994, c. 59).

Eved n ovaykodmto autdv Tov Slyopiopoy gixe non emonuaviel ota
«BOcuélion, m Bedpnomn tov mEPLEYOUEVOL NG «Evvoioypapiogy amoTuyydvel va
nephdPer ot N Odkpion. To mpOPANuUa Eykeltan 6To OTL COUPOVO UE TNV EIKOVA
TOV TEPLEYOUEVOL NG «EVvvoroypapiocy, Eva KPLTd TEPLEYOUEVO TEPLEYXEL MG UEPT TO
OVTIKEILEVO TOV OPOPA TO TEPLEYOUEVO Kol TIG £vvoleg Tov Pefardvel amd avtd To
avtikeipeva. Ze avtn ™ Paomn, Eva Kptd TePLEYOUEVO OV UITOPEL VL VTTAPYEL YWPIC VO
elvar aAnBég, pa Béon e «Evvoroypapiosy oty onoia petayevéstepa o Frege Oa
avtitedel, vroompilovtag 0TL N vVIOGTACT TG okEYNG eivan 1 aAnOgwo g (Kremer,
2010, o. 252).

O Frege, ota un ompocievpéva Keipeva mov akoAovBovv m «Aoyikn», yivetol
o ENEENYNUOTIKOC GYETIKA UE TIC OMOYELS TOV Y10 TO. AOYIKE GLGTATIKG TNG KPiong,
ONAadn o Ta pPéEPM G oKEYNS oL TPEMEL vaL dlakpliov amd Aoykng okomids. [1pog
T00ToV, 0 Frege dwutvmdvel tpelg woyvpiopovs. [lpodtov, o okéyn mhvo mepiéyet
KATL TEPOL OO U0 GUYKEKPIUEVT] TTEPITTMOT], £TGL MOTE VO, TOPOVGLALETOL OE OGS G
KATL TOL LIOKELTAL G KATL YEVIKO. ATTO v TN ONA®GT| UTOPOVLE VO GUVAYOLE OTL
ol oKEYELS TTEPEYOLV EvvoleG. AgDtepov, KOTh TNV TPITN TPOYPOUUOTIKY Opy] TOV

«BOguediowovy dev mpémel moté va mapopepilovpe ™ O8KPIOT AVAUESO GE AVTIKEILEVO
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Kot £vvolo, Kol TPitov, TPEMEL VO OVOYVOPIGOVUE TNV TPOTEPULOTNTO TV KPIGEDV
évavit Tov evvolmv. OAlot avtol ot 1oyvplopol avagépoviar o€ €vvoleg N O€
avTikeipeva Kot 1 Bewpio TOV AOYIKOV GUOTOTIK®OV HOG KPIoNG Kol GUYKEKPLUEVA
EVOC TEPIEYOUEVOD 1 OGS OKEYNG, 0POPE KLPIOS 0V TA TO, VO GLGTATIKA.

To 611 01 oKéyelg meptEyovy Lo Evvola ivol avapgiopnmra po Tpoimdeon
7oV TPEMEL va. S1acPoAoovLE av 01 AAAOL 000 1oyvplopol BEAoVE va glval yproot
YL TNV avAAVGT TOV TTEPLEYOUEVOL TNG oKEYNG. Eme1dn ot okéyelg katavoovvtal dtav
OKEPTOOOTE KO 1) IKOVOTNTA LLOG VO OKEPTOUACTE OEV UTOPEL VoL Sloy®PloTel amd
XPNON TOV EVVOILDV, Ol OKEYELS TMPEMEL Vo oxeTilovial e KATOowV TpOmMo UE TIS
évvoleg. Ot okéyelg ekepdloviol amd TPOTAGELS OV UTOPOLV VA ¥PNGLLOTOOovV
Yl VO TPOYUOTOTO ooV UE Kpioelg, dnAadn and ta kprtd mepeyopueva. H Béon g
TPOTEPAUOTNTOS TOV KPIGEDV EVOVTL TOV EVVOIDV OPOPA OTN SAUOPO®CT| EVVOLDV
Kot wopEyel pio HEB0do avayvmdpiong Tov Kupiov HEPOVS OGS OKEYNG. ZOUPOVO, LE
mv Béon aut) Kot Onwg €xel dStutvnwbel oty «Evvoioypagioy, odnyodurocte og pio
£VVOl0L OLCTTIMVTOG TO KPLTd TTEPLEYOUEVO, HEC® (oG dtadikaciog mov givol avtifetn
He TV TopadoctoKy avtiAnym, 0Tt po kpion cvvtifetol omd KATL HELOVOUEVO MG
vrokeipevo kot pio oM dwpopeopévn évvolr o¢ Koatnyopnuo. H xatdAinin
SLIOTOGT TOV TEPLEXOUEVOL LIaG KPIoNG TpaypaTonoteital amd ) ddkpion tov Frege
oe Opwopa kol ocvvdptnon. H gpappoyn avtg g SdKkpiong o€ eVIKES TPOTAGELS
wavomotel avt) v apyn g tpotepatdtntag (Carl, 1994, 6. 60).

Qo61660, gvd, AopPdvoviag vedyn TV avAaAvcn o OPIGHO KOt GUVAPTNON
nov mopovctdletor otV «Evvoioypagioy, @oivetol Aoyikd va vrofécovpe OTL pio
évvolo givar KAmolo €i00g ouvapTNoNnG, Ot £VVOlEG OMAVIO OVOPEPOVIOL OTNV
«Evvoioypagpior xou og ek T00TOVL, 0V LILAPYEL Kapio €ENynon yia T oxéomn Hetadd
™G éVvolag NG &vvoiog KOl NG YEVIKNG, AOYWKNG évvowug tng ouvvaptnong. H
TOPAAEWYT ALTH €YEL OC OMOTEAECUN O YOPUKTNPIGUOG TNG CLVAPTNONG KOTA TNV
«Evoioypagpior ko xot’ enéktaot, 1 01GKPIoN 6€ GLVAPTNON Kot Oploa, 1 omoid,
katd tov Frege, dev a@opd 10 VvvOlOAOYIKO TTEPIEYOUEVO, VO UV GLVAOOLV LE TOV
WGYLVPIOUO TOV 6Ta «Oeuélioy OTL TAVIOTE TPEMEL VO OLOKPIVOVUE AVALESOH GE £vvola
kot avtikeipevo. H 0éon ota «Oguédiay @aivetor va vmodniaovel 6tL n évvolo eivan
KOO0 GLYKEKPUEVO €100G cLVAPTNONG Kot TO €100¢ TOL OpicHaTog TOV AauPdvel
elvar éva avtikeipevo. EmmAéov, 6tav o Frege ioyvpiletar 6t1 o1 avapopés Tov
apBpov eivar Befordoelc yia Tig vvoleg kot 0Tt ot aplfpol eivar avtikeipeva, gvvoet

KATL TO AOYIKO Y10 AVTEG TIC ONADCELS. ZOUP®VA, OU®G, e TV «Evvoroypopioy, avtol
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ol woyvplopol dev €yovv onuacio kKabBmg pmopodue va eMALEOVUE OTMOLOONTOTE
EKQPOOoN MG EKPPOCT] GLVAPTNONG. ATO QT TNV GKOTLE, 08V VILAPYEL KAmola Paon
®ote ot apBpol va eivor avtikeipeva, avtl yuo €vvoleg. Agv vtapyet Kamoto d1dkpion
avdpeco oe €vvoln kol ovTikeipevo Pdaoel kdmowag apyng. Avti mn TopoTipnon
amotelel oNUAVTIKO TPOPANLA 0EO00UEVOD OTL 1) S1AKPIOT £VVOLAG — AVTIKELUEVOD Elval
ONUOVTIKY Yo TV €vvola Tov aplBpov mov o Frege sicdyel ko vrepaomileTon ota
«BOguétioy. To emyelpUOTO AVTA EKOVAY ETITAKTIKY TV avdykn yw tov Frege va
TOPOVCIACEL €VOL VEO YOPOKTNPIOUO Yo TN cvviptnon ekdidoviag To Sokipio
«2vvaptnon ka1 Evvoioy (Weiner, 2004, . 72).

H évvowa g suvdptnong mov ypnowponotel o Frege oyetiletat, Ommg £xet o
avaeepBel oe mponyoduevn evotnto, pE TNV GOYYPOVN] EVvOll TNG LOOMUOTIKNG
ouvaptnong. H petafAnt dev amotehel ovolaoTikd TURHO THG GLVAPTNONG, YEYOVOS
OV HOG EMTPEMEL VAL YOPUKTNPIGOVUE T GLVAPTNOY OG L0 UN TANPT EKPPOCT] TOL
petagépel avrikeipeva oe avrikeipeva. Ipapovtag, yio mapddetypa, 1t cuvéptnon
x% + 1 pe Myo Srpopetikd tpomo, radh og ()% + 1, pmopovue Vo KaTavocovpe
mv dmoyn tov Frege katd v omoia M TeAevtoion €KEPACN GLUVICTO LU
oLuVOoPTNoKY oxéon 1M omoia yopaktnpiletor omd TO YEYOVOG OTL OMAMDVEL Hd
EMewym, €101 ®ote O6tav cvumAnpwbel kotaAMAwg vo amoktd mAnpotta (Frege,
1884, Etcaymyn putep. c. 21).

O Frege s1odyetl T0 VEO YOPAKTNPIGUO Y10l TIG GUVOPTNGELS TPOSTOHDVTOS VoL
GLVOEGEL TOVS 1GYVPICLOVG TOV Y10 TIG EKPPAGCELS LE TIC EKQPACELS YOl TO, LEPT TOVG.
H 61dxpion tov cuvaptioewv and TIC GLVOPTNCLUKEG EKPPACELS £YKELTAL GTO OTL Ol
devTepeg, OMMG Ol aplOUNTIKEG EKQPACELS, £YOVV  TEPLEXOUEVO. ALPOPETIKES
EKQPACELS, OO 7 + 5 kot 6 X 2 umopovv va eivat EKPPACELS Yo ToV 1610 aptBud, o
eEnynon mov mpénel va Paciletor 6TO TEPIEYOUEVO TOV GLVOPTNGLOKDOV EKPPACEDV
7oV T1§ GLVIETOUV. Ot GLVOPTNOLOKEG EKPPAGELS YPNCLOTOLOVVTOL Y10 VO LUAT|GOVLLE
YW TIG GLUVOPTAGEL, OTmG ot apldunTikég ypetalovtal yuo. Tovg apbpodvs (Weiner,
2004, . 73).

H pun mnpdémta 1 ahMdg akopeatotnto. TV GLUVAPTNOIOKOV EKQOPAGEDY
aVaOEIKVOEL  €val  YOPOKTNPIOTIKO TwV  ovvaptnoemyv. Koatd tov Frege, ot
CLVOPTNOOKES EKQPACELS UTOPOVY VO, YPOPTOVV HUOVO GE GLUVOVACUO UE EKPPAGELS
opiopartog. Emopévmg, o cuvaptnon, kotd tov véo yopaktnpiopd tov Frege, ypnlet
ocvunAnpoonc. H copmhipwon mc ocvvdptnong yivetow amd 10 Opicpa. Avtd mov

yiveton petd ) cvumAnpwon ovopdaletar and tov Frege ziu g cvvéptnong yu 1o
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optopa mov d00Onke. 'Etot, 10 dpioua dev pumopet va Bewpeitor pépog g suvapTNoNG,
kaBmg e&umnpetel HOVO TN GLUUTAP®OY TNG. ZVVETMOC, 1) OVGIOL TNG GLVAPTNONG
Bpioketon oto T ¢ mépa and to x (Frege, 1884, Ewcaymyn ptep. o. 49). Katd
tov Frege, n ovcia twv cuvaptioewv givol (o akopestdTNTO TOL TNYALEL A0 TNV
OKOPEGTOTNTO TOV GLVOPTNCLOUK®V EKOPAGEDV.

Ot ovvaptoelc mov ypnoponotet o Frege yw va €iedyst tnv €vvolo g
OKOPESTOTNTOG €lval ol amhég cvvaptnoels g apBuntikne. Oumg o o1dyog TOL
Frege eivat va ypnoomomcel v otkeio pabnuatikn évvola g GuvEpTong yio pio
MO YEVIKN, AOYIKN] évvoln NG ovvlptnong. Aev eivolr povo ot Hobnuotikég
GUVOPTNGELG TOV EVEYOLV OKOPEGTOTNTA, TNV OVGia TNG cuvapTnons. Ot Evvolec, OTMC
ol pofnuotikés ovvaptnoels, stvor kot avtéc axkdpeotes. Av Bswmproovpe, yio
TapadelyHa, o mePlEXOUEVO ™G €kppaong «to 1 eivar pikpdtepo tov 2», totE
Katalofaivoope v €K@pacn «eivor pIKPOTEPO TOL 2» ®C KATNYOPMUA Yol TNV
évvola tov 1. Onwg n cvvaptnolokn £EKepact, £Tol Kot pio EKPpact TS £VVOlog
etvat katd Kamowov Tpoémo pun TAnpns. H ékppaon «eivar pikpotepo tov 2» dev umopet
va gtvor Tpaypotikn Ekepacn £vvolag yiati tng Asimet o EvOeiEn yio 1o Tt TPEMEL VoL
ocounAnpmBel. AALG Kot TAAL OeV UTOPOVUE VO TTAPOVUE oL EKQPOCT) EVVOLOG OKOLLOL
Kol v £(OVUE oL TETOW0 EVOEEN. AKOUO KOL 0V OTOUTIICOVLE 1 EKQPOCT) TNG EVVOLOG
vo TePEYEL to LETABANT OV Vo TPocsolopilel o GLUTANP®ON ypelaleTal, Yo
TOPAOELYLLOL «TO X €ivan PIKpOTEPO TOL 2», TOTE M| TPOTOoT «To 1 €lvar pkpdTEPO TOV
2» dev Ba mepléyel TV amonTovUEVN EKPPOCT TNG £Vvolag, KaBd HEPOG TNG, TO X,
dev gppavileton otnv tpodtact). H un minpdtnta tov eK@pAce®v TV vvoldv, OTwme 1
un TANPOTNTU TOV GLVOPTNOLOK®OV EKQOPACE®MY, OVIOVOKAG TN U1 TANPOTNTO TOL
nepeyopévov tovg (Weiner, 2004, c. 74).

H xatavonomn g akopesTtOTNTAS TOV EVVOIMV EIVOL OTOPOITNTY TPOKEIUEVOD
va kataddfoope v katd Frege évvola g avtwkeipevokpatiog. O Frege ypaoeet 6t
avTiKeipevo gtvor otidnmote dgv gival cuvaPTNOT, £T61 OCTE L0 EKOPACT] Y10 OV TO VOl
unv mepiéyetl kevin B€om. AVOALTIKE, 1| OKOPESTOTNTA TOV EVVOLDV EIVOL GLVVEAGHEVT
HE TOV KATNYOPIKO YOPOKTNPO TOV EVVOLDV TOV OVOOEIKVUETOL KATO TNV EUPAVION
TOUG HECH GTO, dVVATH TTEPLEYOUEVA oG kKpiong. Mia €vvola givor akOpesTn e
amortel KATL va VITOKELTAL OVTNG, KATL va TG oviKeL. AvTtd Tov amarteiton dev glvar va
LTTAPYEL KATL TOV VO DVTOKELTOL GE OVTN, OAAG Vo, EXEL TAVTO VONLLOL 1] EpMTNCT GYETIKA

HE TO av KATL VTOKEITOL GE QVLTAV N OYl. AV UTOPOVUE VO OTOVTI|GOVLE GE QUTH TNV
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EPATNOT KATOPATIKA, TOTE TPAYUOTOTOOVUE pio. KPioN TO TEPLEYOUEVO TNG OTOL0G
elval 0Tl évo avTikelevo VIOKEITOL NG OEOOUEVNG €VVOlOG, KOl OV UTOPOVUE V.
AVOPEPOVLLE TO CLYKEKPLUEVO AVTIKEILEVO, TOTE TO TEPIEXOUEVO QVTO ATOTEAEITOL OO
éva avtikeipevo kot v évvola 0t gppavietor og Eva koatnyopnua. To mepieydpevo
™m¢ xpiong eivar mhvtote kotnyopwkd. Ady® TOL KOTNYOPIKOD YOPOKTNPL TOV
EVVOLDV, Ol £VVOoleg elvarl mhvTo cuvOedeUéves pe TV TBovOTNTA VO OTOTEAOVY TO
KOTNYOPMUO TOL TEPIEYOUEVOD LIOG TETOLOG KPIoNG Kol EMOUEVMG, OEV UTOPOVV VOl
VILApPYoVV aveEaptnTa amd to va givar pEpog avtoL Tov TEpteyopévou (Carl, 1994, o.
64).

H avegdpntm vmapén tov evvoudv amokieieTor omd ™ yeVIKOTNTA TOVuG. AV
dEYTOVUE TOV 1OYVPIGUE OTL (o GKEYT UG TapOoLGIALETAL O KATL TOV OVIKEL GE KATL
YEVIKO, TOTE 1M €£VVOl0L TOL «OVNKEL €Yel vOmuo Otav oyetileton pe o Evvola.
Enopévac, ot évvoieg eivorl kat’ ovcio kATl yeviKO Kot glval AOy® TG YEVIKOTNTOG
TOUG TOL JEEPOVY omd T avTiKeipneva mov ekAauPdvovior ®g pHeHOVOUEVO
Tpaypata. Av ovtd mov lval yevikd gival T€T010 MOTE KATL VAL VITOKELTOL GE OVTO, Ol
EVVOLEG KO TOL OVTIKEIpEVO PpioKoviol o€ avTIOOTOAY, €W O,TL OVAKEL GE pia
évvola dgv pmopel va givor kétt 6to omoio va vroketton o Evvola. ‘Etot, 1 didkpion
avdpeco oe avrikeipevo kol €vvoleg pmopel va e€nynbel pe avapopd oTIc
drapopeTikég Béaelg mov katéyovv pésa oe pia oxéon (Carl, 1994, c. 63).

O KaTNYyopIKOS YOPAKTPAG TOV EVVOLDV KO 1] YEVIKOTNTO TOVS oyeTilovTal Le
mv Oéon mepi S TPOTEPALOTHTOS TV KPIGEWY EVAVTI TWV EVVOIMY. AEdOUEVOV TOV
amoyemv Tov Frege yia tov 1pomo avdivong piag dedopévng tpotacng oe OPIoHa Kot
oLVAPTNOT), UTOPOVLE VO AVOKOADWOVLE TI GUVOEST] OVALEGO GTOV IGYVPICUO OTL Ot
OKEYELG TEPLEYOLV EVVOLEG KOL TNV apyN TNG TPOTEPALOTNTOG TV Kpicewv. To apyikd
onpeto etvar n 16€a 6t o1 £vvoleg mpocdlopifovron amd T cvuvaptioels. H évvola mov
[0 O0E0OUEVT OKEYN TEPIEXEL OV UTOPEL Vo avoyvoplotel mapd povo omd tnv
avaeopd oe oL OVAALGT TNG OVTIOTOYYNG TPOTAONG GE OPIGHA Kol GUVAPTNOT. AV
N avaAvon Oelyvel mowo HEPT TEPIEXEL P10 OEOOUEVT] OKEWYT] Ko ol €lvail 1) AOYIKN
™m¢ popen. Emedn n avdivon aeopd pio mAnpn mpodtact, oev vdpyel Tpdmog va
avayvopicovpe po £vvola Topd Hovo omd v avagopd otn okéyn mov ekepdleTat
and v mpdtacn. H 0éon mepl g mpotepadttoc TV Kpicewv €meton amd TOV
TPOTO MOV KATOL0C TPAUYUATOMOLEL T S1AKPIoT AVAUESO GE OPIGHO KOl GLUVAPTNON
OTIG TPOTAGCELG Kol TNV boOBeomn Gt o1 Evvoleg ivar avTd Tov Tpoodopiletal amd Tig

ovvaptnoelg (Carl, 1994, c. 62).
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O Frege avtiriBeton oty dmoym Ot 1 SLOUOPPOOT TOV KPIGEMV UTOPEL Vo
katoavonOei otn Pdon twv evvoldv mov divovion aveEdptnta Kot TpdTEP TNG Kpiong.
O mpdTOg AOYOG 0pOopd GT1 SAUOPPMCT] TWV EVVOLDY HEGM TNG OPOIPESNS G AOYIKA
npoTapyIKng dpactnpotras. H dmoyn 611 n dopdpewon pag Evvolog sivor pio
AOYIKG TpOTOPYIKN dpacTnprotnTa eivarl AavBacuévn yroti Tpobmobétet ol Evvoleg va
Eyovv por avbovmoéoToon Ko g aveEaptnoion mov 0ev KATEYOLV. AVTIOETMOC, [
évvolo. avadvetal amd TN Oldomacn evog KPLTov TEPLEYOUEVOL. AV deXTOOUE TN
SUOPPMOT TOV EVVOLDV MG U0 AOYIKE TPOTAPYIKY dpacTNPLOTNTa, TOTE TPEMEL VAL
apvnBovpue ™ Béom mepl TG TPOTEPAOTNTAG TOV KPIGEMV KOl VO CUUTEPAVOLLE OTL
ot évvoteg €yovv aveEdptntn Vmapén. Av, dpmg, dsiéovpe OTL N dmoyn avtn &ivat
AavOacpévn, TOTE 1 SIOUOPPOGCT) TV EVVOLOV OEV UITOPETL VoL £ivail AOYIKA TPOTAPYIKY
Kot 1 0€om mept ™G TPOoTEPAOTNTAS TOV KpicewVv gival cwotr. Avtiy 1 Béon umopel
va dcpolotel and T Bedpnorn ™G QOHONG TV EVVOIDV HEGO Omd TNV Tpity
TPOYPOULOTIKY apyr], TNG Odkpiong petald €vvorog kot avtikelnévoo (Carl, 1994, o.
63).

Yvvoyilovtoc, o Frege exbBéter 600 emyepriuota yioo v 0éon mepi tng
TPOTEPALOTNTAG TOV KPIGEDV EVOVTL TV EVVOLMV GUUG®VO, LE TNV OTOiM Ol EVVOLEG
dwpopedvovtar and N Odomacn tov mepleyopévou pag kpiong. To mpdto
emyeipnua Boaciletoar oty Odkpion avdpeca ce OPIGHO KOl GUVAPTNON KoL TNV
EQOPLOYT TOV OTIG TPoTAGEIS. To devtepo PacileTton oy 1W€a OTL 01 £Vvoleg givon
TPOTAPYIKE KATNYOPIKES KOL OV UTOopovV va. vLdpyovv aveaptnta amd To vo glval
LéPog tov mepleyonévoL oG kpiong. H dgdtepn 10€a avnkel oty epunveio g
TPITNG  MPOYPOUUOTIKNG  apyns TV  «BOcucliovy. XOVET®G, UTOPOVUE VO
ovunepdvoope Ott M Bewpia tov Frege yw ta pépn pog oxéymg umopel va
YOPOKTNPLOTEL A dVO APYES: TNV OVAAVOT| LOG TPOTAOTG GE OPICLLO KOl GUVAPTNON
Kot T Sudkplon petald évvolag Kot aviikelpnévov. Tlog, dpmg, avtéc ot 600 apyEs
oLVOEOVTOL LETAED TOVG;

I'a tov Frege, t dedopévn mepiodo, Ta opicGHOTO KO Ol CUVAPTNOCELS Elval
EKQPPACEL;, €V TO. OVTIKEILEVO, KOl Ol €vvoleg &lvar 10 TepPleyoOpevd tovg 1
npoocdopilovtar and avtd. Emopévmg, 1 avdivon ce Opiopa Kot Guvaptnon aeopd
OTIG YAWGGIKEG EKQPAGELS TOV OKEYEMV, EVA 1) O1AKPIOT AVAUESH GE OVTIKEILEVO KO
gvvola avapépeTon oTiG 101eg TIC oKEWYELS. AMAGL ETTELON TOL AVTIKEILEVO KO Ol EVVOIEG
Bewpovvtal pEPn TV SKEYEMVY OV EKPPALOVTOL LE daKPLTO TpdTO omd pia mpdtaom,

1 01dKpIoN AVAUESH G OPICLO KOl GUVAPTNOT TOPEYEL EVAV TPOTO AVAYVAOPLONG TOV
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YAWGGIK®V EKPPAGEMY TOV HUEPOV AVTOV. MTOPOVLE, GUVETHOC, Vo, Bemprcovpe pali
TIG OV0 OlKPICELS KOL VO IGYVPICTOVUE OTL Ol GLVIOCTAOGES MG OKEYNG TOL
exepaletot amd o VKN TpdTacT Eival To avTikeipeva mov tpocdiopiloviot amd Ta
opiopata Kot ot £vvoleg mov tpoadiopiloviar amd Tig cvvaptioelg (Carl, 1994, o. 65).

M GAAN TpoPAnuatiky évvola mov amacyorel Tov Frege tnv mepiodo mpv to
«Nonuo. ko1 Avagopay givor 1 €vvola TG TOVTOTNTOC GE GXEGT UE TNV €VVOL0L TOL
evvoloroywkol mepleyopévov. Eidape 6Tt dtav po cuvapmmotoky] EKepact givatl va
KaTNyopnuo (Ekepocn oG £€vvolog), TOTE 1 TPOKLITOLGO EKEPOoT sivor pio
npotact. Ot TPoTAGELS, EMOUEVOC, TPETEL VO fvol EKPPAGELS Yol OVTIKEILEVO KOl
TPENEL VO TPOGO0pilovV TIG TIHES TTOL Ot évvoleg €xovv Yo doouéva opiopata. To
EPOTNUO TOL TPOKVTTEL ivon TL THES €xouv Ol €vvoleg Yo to. opiopatd tovg. H
amdvimon £xel dobel and tov Frege otv «Evvoioypagioy, OTOL Ol £VVOLEC EXOLV
0pLoTEL MOC GLVOPTNGELS KOt 1] TIUT LG EKQPOCNG TNG EVVOLaG 6€ i TpoTtaot givot
T0 €VVOLOAOYIKO meplexdpevo g mpdtaons. ‘Etot, ol mpotdoelg mpocsdiopilovv to
evvoloroyko toug mepleydpevo (Weiner, 2004, c. 74).

[Tapoétt o Frege otnv «Evvoioypopioy €xel S10KPIvel TIG TPOTAGIAKES OO TIG
UM TPOTACLOKEG EKQPACELS, KOt To 000 €10M EKPPAGE®V PAivETOL VO GLVOOEVOVY TO
ovpuporo g tavtdétrag. O Adyog etvar 6Tt 1 TawtdTTa TNV «EVvvoioypapioy givor
Lo OpOLOTNTO EVVOIOAOYIKOV TePlEYOpéVon. Mo mpdtaot, Ommg Kol OTOl00NTOTE
GAAN €K@POOT, EYEL EVVOLOLOYIKO TTEPLEYOUEVO. ZVVETMDGC, TO GUOUPOAO TNG TOVTOTNTOG
npénel vo. umopel vo ypnowponoleitor yoo va ekepdlel Tov 1oyvplopd O0tL 600
TPOTACELS £YOLV TO 1010 gvvoloroykd mepieyopevo. OGo 1 TaVTOTNTA VOEITOL O
OULOLOTNTO EVVOLOAOYIKOV TEPIEXOUEVOL, 1| ELPAVICT] TOV TPOTACEWV GE KABE Eva amd
o dvo pEAN tov cLUPOAoL TG TavTOTTOG dev pag MECEL va Bempnoovpe TIg
TPOTAGELG GOV OVOLOTO OVTIKEWWEV®V. To 0Tl TPEMEL TEMKA VO TO KAVOLUE OQEiAeTON
om véa Osmdpnon g Tawtotntag amd tov Frege, cvppwva pe tnv omoio, ot
EKPPAGELS TOV UITOPOVV VO, GLVOOEVOLV TO GOUPOAO TNG TAVTOTNTOG TPEMEL VO v
ovoparto aviikelpnévov. Eropévag, dnidoelg otmog «1 = n I'm elvan évag mhavime»
mpEneL va. amoppintovtal. Qotdc0, KatL Této1o Ogv mpoteiveton amd tov Frege won
aVTO OPEIAETOL GTO POAO TTOL £YOLV Ol GLVAPTIGELS KO Ol EVVOLEG,.

O oxomdg tov Frege eivar va opicer 11g évvolec. M évvown givarl pua
oLVAPTNOT Kot KOT~ enékTaon opiletal amd Tov TPOGOOPIGUE TNG TIUNG TNG Yo KAOE
OVTIKEIHEVO. AV, Y10 TOPAOELYUO, YPNOLOTOMGOVUE TNV Ekepacn «E» yio va

opioovpe Vv évvolr OTL ot 1010TNTO IKOVOMOLEITOL Yol TOVG OPOUOVE TOV
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drapovvtor pe 1o 2, 0 optopude pog Oa givar o e€ng: «E(x) = x givan évag apOuodg
nov Staupeitar pe 1o 2». Ot ekppdoelg og kKdBe PEAOG Tov GLUUPBOAOV TG TOLTOTNTOG
LETATPENMOVTAL GE TPOTAGELS OTOV TO X OVTIKATOOTAOEL Amd £va GVOLO OVTIKELEVOU.
Av, dowmbdv, o Frege dev degxdtav v €UPAVION TPOTAGE®MY GE €va. HEPOG TOV
oLVUPOAOL NG TOVTOTNTAG, TOTE OeV Bol LTOPOVGE Vo TAPEYEL ALTO TO £100C OPLGLOV
Yo T1G £VVOIEG.

[Mopdra ovtd, n dukatoAdynon avty dev emapkel ylo va avtipetomilovpe Tig
TPOTAGELS MG OVOLATO OVTIKEWEV®V. AAMAMGTE, TO KPLTHPLO Yo TNV KOUTAAANAOTNTO
™G AOYIKNG YAMGGOS Ogv €ivar 1 duvaTdOTNTO YPNONG NG Y. VO EKPPAGEL TOVG
optopovg tov Frege. AvtiBétmg, n Aoy YA®ooa anockonel otnyv opOn ektipunon tov
ovoumepacpov. O opBdg TpdTOG TG VEAG ¥PONG TOL GLUPOAOD TNG TAVTOTNTOC KO
TOV TPOTACIUKDV EKPPAGEMV OUPOPA GTIG GUVETEIES TOV KAVOVAOV GTIG EKTIUGELS TTOV
Kévoupe Yo tovg svumepacpovs (Weiner, 2004, c. 84).

To Bépa ovtd dmmg ko to emipoyo onueion Yoo TV £vvolo TOV AVTIKEYUEVOL
KoL TNV €Vvola ToL KPLTov Tepleyopévov Ba avtipetomododv and tov Frege kotd v

avéivon g Bewpiog TOv VONLLOTOG Kot TNG OVOPOPAC.
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Kepdaiaro 2

Nonuo kar Avagpopa: H ovirtoln tng dioxpiong

H Bewpia TOV VOUATOG KO TNG OVAPOPAS TPMTN POPA GKloypapnnKe oto
dokipo tov Frege «2vvaptnyon kor Evvoiay (“Funktion und Begriﬁ”’)17 10 1891 ko
emektdOnKe Kot ENyNnOnKe og peyadvtepn éxtacn 6to dokipo «Nonua kar Avopopar
(“Uber Sinn und Bedeutung”)l8 to 1892. Xt0 dokipo «Xvvaptnon kou Evvoioy m
SuaKp1on HeTa&D TOL VONUATOG KOt TNG ovapopds £vOg onpeiov g yYAdooag yivetat
avagoptkd pe tig padnpatikéc eEilowocels. Tnv mepiodo mov o Frege katamdveron pe
10 {NTuo o Td VIMPYE o evpeia SLAP®VIN OVAUEGH GTOVG LAOMUATIKOVG Y10 TO TAG
énpene vo katovondel 1o cOupforo «=». Av Bewpodoape pio eiocwon ™G LopeNS
«4-2 =11 - 3», 1018 opopévor cvyypovor tov Frege, yio dtpopovg Adyovg, Oa
EMPLAAGGOVTOV Vo dovv TNV e€lcmon VT Gav pa EKppacn kabapng TovtdTTOC 1,
oTNV TEPITTOON AVTN, oAV 1IoYLPIOUO OTL TO 4 * 2 glval TO 1510 KOt TO QVTO TPAYLUAL LLE
10 11 — 3. Tovvavrtiov, Ba 1i0evto mpog o acBevéotepn HLOPON 1GOTNTOS, TETOLOG
wote ot apfpol 4 - 2 ko 11 — 3 va Bewpodvtay 6ot ¢ Tpog Tov aptBpd 1 6ot ¢
pog To péyebog ywpic va GuvieTovV 10 1010 TPpAyUa. Xe avtifeon pe v dmoyn 0Tt TO
oOUPor0 «=» onuatodotel o TawtdTNTO, 01 dlovonTéS avtol Ba devkpivilav 0Tt ot
4 -2 ko 11 — 3 0ev pmopodv pe kavévo Tpomo va vonbdovv g 10101, emkalodEVOL
AOyovg OmmG 0Tl 0 TPOTOG OPOUOC eivar Eva yvOUEVO, EVAD O SEVTEPOG Elvar pia
dwpopd (Klement, 2002, c. 8).

Tnv opyn mepiodd tov, o Frege otéketon avtiferog oe vt v dmoyn kot
EMUYEPNUATOLOYEL VTEP TNG KOTOVONONG TOL «=» ®G GLUPOLOVL KaBoPNG TAVTOTNTOC.
Awteivetar 6tt o1 ekppdoelg «4-2» ko «11 —3» upmopodv va vonbodv 0Tt
AVTITPOCHOTEVOVY TOV 1510 apOpd, Tov aplBud OKT®, GAAG VTN 1 LOVASIKT OVTOTNTO
mpocolopiletal 1 TapovslaleTor SPOPETIKE amd TIG OVO avTég ekppdoels. Etot,

TPOYLOTOTOlEL ot SLAKPIoT OVAUESH GTOV TPAYHOTIKO aplBud Ttov omoio o

Y Meragpphotnke o “Function and Concept” an6 tov P. Geach oto Translations from the
Philosophical Writings of Gottlob Frege, P. Geach and M. Black (eds. and trans.), Oxford: Blackwell,
Third edition, 1980

8 Metagpaotke o “On Sense and Reference” am6 tov M. Black oto Translations from the
Philosophical Writings of Gottlob Frege, P. Geach and M. Black (eds. and trans.), Oxford: Blackwell,
Third edition, 1980
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HoONUOTIKY €KQPOOT, OTTMOG N «4 * 2», AVTITPOCHOTEVEL, GTOV TPOTO LE TOV OTOi0 O
aplOuog avtdg mpocdtopiletal, TNV avapopd TG EKEPOCoNS, KOl GTOV TPOTO UE TOV
omoio mpocAapuPavetal, TO vénﬂalg ™G EKQPOOTC. ZTNV QPEYKENVT] OpOAOYia, Lol
éxppaon (koplo dvoua, onpeio, GuvOLAGHOG onueimv, AEEN) Aéyetarl 0Tl ekepalel To
vonué g ko dniover v avoeopd g (Frege, 1892, c. 23).

H &udkpion peta&d vonuatog Kot avoapopdc nrav (oTikng onuoaciog yio o
Aoywo mpoypoppa tov Frege, yloti tov Bondnoe ev pépet va otnpi&et mn otdon tov
YL TNV U0 TOV HoONUOTIKGOV EI6MO0EMV KOl TOV ETETPEYE KATA TNV EVVOLOYpaPia
TOV €pyov 10V «Baoikol Nouor tg Ap1Quntikncy va ypnoonotel 10 «=» oG GOUPOAO
kaBopng tavtomtag. O Frege €ide ) dvvatdtta vty cov onuavtikny e£EMEN ™G
TPOCEYYIoNG OV €lxe aKkoAovOncel otV «Evvoioypopion, OMOV EMPENE VO EIGAYEL
Vo cOUPOA, TO «=» ylo. TNV HOONUOTIKY 160TNTA Kol TO «=» Yo TNV TOVTOTNTO

nepeyopévov (Klement, 2002, . 9).

«Nonua kar Avagpopar: H Excayoym

O Frege Eexvderl to dokipo «Nonuo kou Avopopdy Pe o oKloypaenon e
£VVOL0G TOV «TEPIEYOUEVOLY, OTMG TNV £XEL OVOAVGEL GTO. TTPOYEVEGTEPO £PYQL TOV.
Qo1660, avayvopilel pla actdbei oe avt) v meprypagn. Ta mepieyodueva tov
ovopdtov amd T pio Kot To mEPLEXOUEVO TOV TPOTACE®MY amd TNV GAAN, OTOV
eppaviCovtor o OMNAMOELS  TOVTOTNTOG OV IKOVOTOWOUV  TIG  OPYEG  TNG
OVTIKOTACTOSIHOTNTOS Kol TG ovvBeocwokdttag. H petaylwoown Beswpnon g
TOVTOTNTOG TG «Evvoroypopiocy Ntav pio tpoomdeia va emAvdet ovtd to TpOPAnua
Koty avtd 10 A0Yo, o Frege Eekivdiel 1o « Nonuo kar Avapopay e Pio ovomopaymyn
™¢ Bedpnong avtg.

Apykd, o Frege diepotatar €dv n tavtdtTa givon pia oxéon, Kot av dvimg
elval, av ovvoéel ovopata N ovtikeipeva 1 onueio (cOUPor) Yoo To avTIKEIPEVAL.
Anlovel 011 oV «Evvoioypagioy giye dextel 0TL cLVOEEL oNpEl Yo TOL OVOLLOTA KO
e€nyel Toug AOYOLG TTOL TOV 00N YNGOV GE QTN TNV ATOYT). £TO LTOAOUTO UEPOG TNG
EICAYWOYIKNG TOPAYPAPOV TOV doKIiov avoaivel T B€on Tov avt aAld exBétel Kot

EMYEPNUATO EVAVTIO GE VT M1 TpooeKTIKY|, OpmC, e&€taom g «Evvoioypopiocy

e R KGATO100G PIAOGOPOVG 0 Opog “Bedeutung” petappaletol og anuacio.
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Kol Tov dokiov «Nonua kor Avagopor Oeiyver 6tL o Frege mpoomnafel amid vo
eEnynoet to enyeipnua g «Evvoroypapioc» (Kremer, 2010, 6. 253).

AvoATIKG, oTNV TPOTN Tapdypoaeo, o Frege diatvmmvel 1o mpdPAnUo mTov
tifeTon avapopikd e TIC SNAMGELS TOLTOTNTOC. AV 1) TOVTOTNTO GUVILEL AVTIKEILEVO,
1oTE Qaivetal 0Tl 0L «a = b» Kol «a = a» TPENEL VAL £(OVV TO 1810 TEPIEXOUEVO, QPO
dNAdvouvv Ot 1oyvEL 1 1010 oYéon avdapesa oTa 1010 AVTIKEILEVO. AVTOC O 1GYLPICUOG
avadVEL TV 10€a OTL TO TEPLEYOUEVO TOV OVOUATOG EIval LEPOG TOV TEPLEYOUEVOL TNG
TPOTOONG LE TETOLO TPOTO DMOTE Ol OVO TPOTAGELS TAVTOTNTOS VO cLVTifEVTOL OTd TOL
Ot puépn pe Tov idro tpdémo. Qotdc0, 0 Frege drevipiviletl 6Tt ot $Ho Tpotdoelg Exovv
JPOPETIKO TTEPLEYOUEVO 1 OAMMG, Ol0QopeTiky yvwotiky alia. H «a = a» &ivar
TETPYUEVT] CLVETEW TOV VOUOL TNG TAVTOTNTAG KOl OEV €YEL EVOLLPEPOVGEC
ovvénetec. H «a = by amotet e&étaon kabmg pumopel vo £l YOVIIEG GUVETELES TPOG
AVOKOADYT] KOl 0OC €K TOVTOL, Vo TEPLEXEL AEIOAOYEG EMEKTAGELS TNG YVOOoNG Hog. [a
TAPAdEYHa, 1 ovoKAALYN OTL 0 avatéAlwv NAog dev eivarl €vog Kovovuplog MALOG
kG0 mpwi, oAAG mAvia o 1010¢, MTav o amd TIC MO YOVIUES OGTPOVOUIKEG
AVOKOADYELS. AKOUO KOl CTUEPA, 1] OVOYVOPLoT] E0vA Kol E0VAL EVOS UIKPOD TAAVITN
N evog kopuntn dev etvan mhvto Kt To 650 gvKoro (Frege, 1892, 6. 19).

O Frege oxwypagpet ™ dwpopd oty yvootiky oie péco amd Cevydpo
TPOTAGEWV TOVTOTNTOC, Uio EK TV OTMOI®mV €ivol aveAVTIKN Kot @ Priori kot i GAAn,
ovvOeTikf ko a posteriori. Yrnootnpilel 0Tt 0MOTESNTOTE 1N TAVTION GTNV OVOPOPQ
dev etvar  avtovontm, 161E VIAPYEL Ml deopd oTo VoMU M omoia Yo v
napatnpnOel amattel por 01KN TPAEN ovayvopiong. o mapddetypo, ot 16OTNTES
«3% =32 ko «23 4+ 1 =3%» dnhdvovv KTl ovalvtikd kou @ priori, kafoTL 1
aAnBela Tov meplExopEveV Toug pmopet vor cuvaydel povo amd Aoytkovg VOLOLG Kot
optopovc. Qotdco, dweépovv oe yvootikn afla. To mepleyduevo g mPOTNG
ootToG pmopel va suvoybel Lovo amd 1o vouo g tontotnTag, Kabmg 1 Kpion 0Tt
«3% = 3%y Swaroroyeiton ot Paon Tov 6TL TO KABETi TAVTILETAL [IE TOV EOVTO TOV.
Amd v dAAn TAevpd, TO YEYOVOG OTL OAL €ivol avToVaPOPIKd dev dtkaloloyel TV
kpion 611 «23 + 1 = 3%y yperdlovtan TEpaTEP® AOYOL Y10 TNV OANOELL TNG EKPPACTC
OLTNC.

Yuvenmg, av  oAndng mpotoon «a = a» umopel va cuvoydel auesa amd To
VOUO NG TOVTOTNTOC, EVO M «& = b» dgv Umopel, TOTE Ol TPOTAGELS AVTEG OLUPEPOLV

®¢ TPog TN yvootiky o&ia. ‘Exouv dtaupopetikny a&io yloo TV amOKTNON TNG YVAONG
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HEC® TOV GLUTEPUCUMY. AV TO TEPIEYOUEVO OGS TPATACTG TPETEL VA, TPOSOLopilet
TANPOC TN SLVOALIKY TG MG TPOG TN Asttovpyia g cvvaymyng (inferential potential),
T0TE Ol TMPOTACES «& = @» KOl «& = b» TPEMEL Vo OPEPOVY G TPOG TO
TePLEYOUEVO. AV 1 TOWTOTNTO Elval pia oXEoT HLETAED EKPPACEMV, TOTE 1] «& = a» KOl
N «a = b» OaQPEPOVY ®G TPOG TO TEPIEYOUEVO: 1) TPOTN ONADVEL OTL TO «a»
OVOQEPETOL GTO 1010 OVTIKEIEVO LLE TO «a» Kol 1) OEVTEPN, OTL TO KA OVOPEPETUL GTO
010 avtikeipevo pe to «by». Xy «Evvoioypagioy o Frege dwutipnoe v tantdmTa
oav oyéon petasd onueiov (GuUPOrA®V) Yo vo SlcPAAicEL OTL TO TEPIEYOUEVO LLOG
Miwong tavtdtrog TPocdlopilel T SUVOUIKN TNG OC TPOG TN CGLUTEPAGIOTIKN
Aertovpyia (Textor, 2011, o. 117).

Ot mpotdioelg avTéc, TPAYUATL, SPEPOVY G TPOS TO TEPLEYOUEVO 1) AAMDC,
®G TPOGS TG GLVETELEG TOVS Kot 1) Bewpia ™G «Evvoroypopiogy amodidel O1popeTIKO
nePLEYOUEVO OTIS 000 MPOTAcES avTIeTOTilovTtag TV «a = b» wg dMiwon Ot ta
onueio N ovopata «a» Kot «b» OVIIPOSOTELOLY TO 010 TPAYUO, £TCL DCTE VA
BePardverar pio oyéon petald tovg. AAAG avty M oxéon Ba ioyve pETOEL TOV
ovoudtomv i onueiov povo evoécm avtd ovopalav 1 vrodiwvay kdtl.. O GVVOEGHOC,
to1E, KOBEVOC amd T dVo onpeia pe to 110 vrodnAovuevo Tpaypo Oa Erale T0 poAO
T0v pecalovrta. Qotdc0, o Frege mapatnpel 60Tt avtd givar awbaipeto Kot emavapEPeL
o avnovyio mov omoppéet and t OBewpila g TavtdTTOC OTNV «EVvvoioypapion,
Katd v omoion M peTayAwoowkn 6Oedpnomn eotidler ot AdBog mAevpd TOL
TEPLEYOUEVOD TOV OMADOGCEMY TOVTOTNTAG, ONANOT GTO TEPIEYOUEVO TOV TPOGTKEL
anAd omv ékepaocr Kot Oyt oy okéyn (Kremer, 2010, c. 254). E&nyel o6t av
UTOPOVGALE VO OTOYOPELGOVUE GE KATOWOV VO YPNCLULOTOmoeELl éva avbaipeTo
aVTIKEIILEVO oav onpelo Yo KATL, TOTE 1) TPOTOOT «a = b» dev Ba avapepodTay TAEOV
010 1010 10 avtikeipevo, 0AAGL pOVO GTOV TPOTO TPOGOOPIoHOL Tov. Agv Oa
eKQpalope TpoyHaTIKn Yvdon pe ovto tov 1pomo (Frege, 1892, 6. 19).

H ovnovyio mov amoppéer amd 1 Oewple ™G TOVTOTNTOG OTNV
«Evvoioypagpion petappdleton oto «Nonuo kar Avapopor ®g omopio. GYETIKA LE TO
OVTIKEILEVO avapopds TV ovoudtov 1 tov onueiov. O Frege avapotiétor av to
onueio «a» owkpiverar amd 1o onueio «b» POVO GAV OVTIKEIPEVO, 1] KO GOV
onueio, onhadn and Tov Tpémo pe Tov omoio TPocsoopilel katL. Otav pwAdue yio
onueia, umopel va evvoovue amAd onueia, QUGIKA OVTIKEILEVO Ta OTOlo UTOPOVLLE VO

Bécovpe Yoo GLYKEKPYWEVT, YAMGOIKY YpnNorm, oAAG mov dgv dlakpivovtar omd
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YOPOKTNPLIOTIKA OVTNE TNG YAMOGIKNG XPNONG. ZE QTN TNV TEPIMTMOOT, OTMOC TO OETEL
o Frege, n ypnon evdg onueiov eivar avBaipetn, pe v évvoln OTL UTOPOVUE Vo
YPNOUYLOTOUCOVUE AVTO TO GNUEID SUPOPETIKA 1 VoL EMAEEOVE KATOLO GAAO oMUElD
yw v O ypnon. AAAG umopel emiong va evvoovue onuelc oe  ypnom,
eCatoptkevuévo, g onpeia, Oyl Lovo amd YopaKTNPIoTIKG Ommg oynuo 1 péyebog,
oAAG emiong amd T YAwooikn ypnon oty onoia tibevtan (Kremer, 2010, c. 254).

Yvykekpyéva, T0  eyxeipnuo tov Frege oto «Nowuo kou  Avopopoy
avantOeoeTol 6T PAcT TOL TPOPANUOTOS OV £xEL TPOKLYEL 6TV «EVvvoroypapion
OYETIKA L€ TO EVVOLOAOYIKO TEPLEYOUEVO TOV KPicE®V TOVTOTNTOC. YTootnpilel 0Tt
o Evvoloypagia ypetdletatl éva cOUPoA0 Yoo TNV TOVTOTNTO TEPLEYOUEVOL, dNAOON
Y. T oyéon avaueco o€ OVO onueElo ov Kol pHOvov av avutd £€ovv To 1010
evvoloAoyko mepieyopevo. To ocvpforo avtd eivor amapaitnto Adym g onuaciog
KOl TOU POAOL TOV KPIGEOV NG TOLTOTNTOG TEPEXOUEVOD Y10 TOV GUUTEPUGLO.
Emumiéov, wa Evvoloypagio mpémelt va mepiéyel dapopetikd onpeio yuoo 1o ido
TEPLEYOUEVO. AV, Y100 TOPASELYILO, TOPOUTNPTCOVUE EVAL AVTIKEILEVO @ GTOV Ppadivo
oVpavO, T0 01010 EMOVLUOVLLE VO TAPOTNPTCOVUE TEPUITEP® TA EMOUEVO Ppadia, TOTE
yperdleton va yvopilovpe po 1310TnTe Tov Vo 10 OlaKpivel amd o A0 avTikeipeva.
H mapatmpnon 6t 10 a givar 10 o @oteEvd aoTéPt 6TOV Ppadivd ovpavd HAG
emrpénel va 10 gviomilovpe KaOe Ppadv. ‘Etot €govpe £vav TpOTO TPOGOHIOPIGHOL TOL
a. Av pmopovpe va £(0vUE aVTO TOV TPOTO TPOGOOPICUOV, UTOPOVE VO, ELGAYOVLE
éva GvopLaL Y10 TO OVTIKEIIEVO OV €Yl TPOGOIOPIOTEL, OTWS «TO AGTPO TOV SEIAVOD».
Ouota, pmopodpe va Slakpivovpe Eva avVTIKEILEVO b MG TO O POTEWVO AGTEPL GTOV
npowd ovpavd. Ot tpdémor mpoodopopod TV a Kou b givor docOnTikd
dwpopetikol, KoOMOG kAOmowog ypelaletar vo  yvopilet SQOPETIK  TPAYHOTO
TPOKEWEVOD VO TTPOCOMGEL CWOTE TO OLPOPETIKA OVOULOTO GTO  OVTIGTOLYOL
avtikeipeva. Av, Topa, £Yovpe 600 dAPOPETIKOVS TPOTOVS TPOGOIOPIGHOD Ol 0TTOi0t
npocolopilovv 10 1010 avrtikeipevo kol BEAovHE Vo €lGAYOLHE OVOUOTO YLl TO
aVTIKEILEVO oL €yovpe Eexwpioel, TOTE MPEMEL VAL OMGOVUE GTO OVTIKEILEVO OV
npoocdopiletar and Tovg 600 aVTOVG TPOTOVS SLUPOPETIKA OVOLOTA, Eva Yo KAOE
TpoOmo pocolopiopov (Textor, 2011, . 105).

To yeyovog 0Tl dropopeTikol TPOTOL TPOGIOPIoHOD TPocdtopilovy 1o 1010
avtikeipevo pmopel va avoyvoplotel 6e pia kpion TawtdOTNTOG TOL TEPLEXOUEVOU.

Kotd tov Frege, ot «picelg avtég exepalovior omd ONADGCES TOVTOTNTOGC
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TEPLEYOUEVOD. XTO TOPOTAVED TOPAOEY I, TO TEPLEYOUEVO TOL OVOUOTOG «TO GOTPO
TOV OEAVOD» TPocdlopiletal amd To Mo POTEWVO AGTEPL GTOV PPadtvo ovpavd Kot TO
TEPLEYOUEVO TOV OVOUOTOC «TO (GGTPO TOL TPWIVOV» TPOocdlopileTar amd TO 7o
QOTEWVO 00TEPL GTOV TPMIVO 0VPAVE. ZTNV TTEPITTO®ON AvTY, 1| ONAwon «To dotpo Tov
detMvoy givol to 1010 HE TO AOGTPO TOL TPOIVOV» TEPLEXEL VEN TANPOPOpio: TO
TEPLEYOUEVO TOV OVOUATOC «TO AGTPO TOL OEIAVOLY» €ivail TO 1010 OVTIKEIUEVO [E TO
TEPLEYOUEVO TOV OVOUATOG «TO GGTPO TOL TTPp®IvOovY». Emopévmg, n avayvaopion 01t
«TO AGTPO TOL OEMVOL» KOl «TO GGTPO TOV TPWIVOL» EXOLV TO 1010 TEPLEXOUEVO
noaipvel T popen o evbeiog tovtotTikng Kpiong, m omoia Y va yivel yvooTti|
amotel éva ovpuPoro 1o omoio va Exel v Ot onuacia pe ™ epdon «eivar to 110
ue» (Textor, 2011, . 106).

Av, Opwc, «damolog Oewpnoet 1 Oeswpio TOL  WEPLEYOUEVOL NG
«Evvoroypagpiocy ko anid deytel mpotdoelg 0nmg «To dotpo Tov dethvov ivor (To
010 ovTikelpevo LE) TO0 AGTPO TOL TPO®IVOLY, TOTE TPOKLTTEL TO €ENG TPOPANLLQL:
Xpnowonowwvtag 10 GOUPBOA0 TG «Evvoioypoapiocy «=» Yo (o 6xEcT TaVTOTNTAS,
10 KprThplo Tov Frege yua ) Stapopd 610 TEPLEYOUEVO 001YEL GTO GUUTEPAGHLO OTL OL
npotdoelg (1) «To dotpo Tov detMvoy = T0 AoTPO TOL deAvov» Kot (2) «To dotpo
T0V JeMvohl = T0 GOTPO TOL TPMOIVOV» OPEPOVLV G TPOG TO EVVOLOAOYIKO

TEPLEYOUEVO. BED®PDOVTOS TOVG CLUTEPUGLOVG:

(D To Gotpo ToV deAMVOL givar £vag TAAVTTNG.
To dotpo Tov delAivod = 10 AGTPO TOL TPOIVOL
Enopévag, 10 dotpo Tov Tpmivod givor évag mAavinng.
Kol
(I)  To Gotpo Tov JEMVOL givor £vVOC TAOVTTNG.
To dotpo Tov delAvoL = T0 AGTPO TOL EMVOD

Enopévmg, 10 dotpo Tov mpwtvov sivar £vag TAaviTG.

UTOPOVLLE VO TOPOTIPT|COVUE OTL 1 OVTIKATAGTOOT TNG TpdTaong (2) pe v tpodTacn
(1) otov oviroywoud (I) mov odnynoe oto cviroywoud (II), dev emtpémer v
aVOYVOPLIoT TOL CLUTEPACUATOS HEC® TNG YVOONG TOV TPOKEIHEVOV LIOBEGEMV.
Enopévmg, ot mpotdoelg (1) kou (2) dapépovv ®¢ mPog TNV OLVOIKY TOVG OTIG
CLUTEPACUATIKEG OOIKACIEG 1| AAAMMG, TN YVOOTIKN a&lo TOLG, Kol KT  ETEKTAOT),

G TPOG EVVOLOAOYIKO TOVG TTEPLEYOUEVO. AV, TOPA, SAPOPES TEPICTACELS ATOTELOVV
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EVVOL0AOYIKA TTEPIEYOUEVA T®V TTPOTAcE®V Miag Evvoloypagiag, toéte 1 (1) £xet to 1010
nepeyopevo omwg M (2). To mepreydpevo g (2) elvar po mepiotacn mov amoteleiton
Ao «T0 AGTPO TOV OEAMVOV», OMNANON TOV TAAVIT AQPOJITN, TO TEPLEYOUEVO TOV
«=», ONAOT TN GYECT TNG TAVTOTNTOS TOV TEPIEXOUEVOV, KOL TO TEPLEXOUEVO TOV «TO
dotpo TOVL TPOIVOOY», dNAad TOov TAOVATN A@poditn mAAL. A@OV TO AGTPO TOL
detMvov gival 1o AoTpo ToL TPWIVOD, TOTE N (1) €Yl aKkpIPdG TO 1010 TEPIEXOUEVO LE
mv (2).

O mpotdoelg (1) kot (2) avoamapiotovy TV 1010 Kotdotaon Tpaypdtov,
®OTOGO SOPEPOVV MG TPOG TNV SVVOUIKT TOVS OTI GUUTEPACUOTIKEG OLOOIKAGIES.
‘Etor, dnuovpysiton pio oOYKpPOLOT) OVAUESH, TPAOTOV, GTNV AVOYVOPLST TOV
EVVOLOAOYIKOD TEPLEYOUEVOL OGS TPOTOCNG TOL TEPLYPAPEL LK TEPIGTAGT OV
amoTeEAEiTOl OO TO TEPLEYOUEVO TOV HEPDOV TNG TPOTOONG KOl OEVTEPOV, TNV
SLPOPOTOINGT TOL EVVOLOAOYIKOV TTEPLEYOUEVOD GE GYECT UE TNV OLVAULKYT TOV OTIG
ocoumepacpatikég owadtkacies (Textor, 2011, . 108).

H npotaon «To dotpo tov dethvod givar o 1010¢ TAaviTNG HE TO AGTPO TOL
TPOIWVOV» QOIVETOL VO ONADVEL OTL TO AGTPO TOL SEMVOD Kol TO AGTPO TOL TPMIVOV
elvarl 1o 1010 wpdypa. To evvoloroyikd g mePleXOUEVO amoTEAEITOL OO i oxéon
ToVTOTNTOG Kot éva avtikeipevo. H oyxéon avtr, opmg, cuvovalel avtikeipeva pe
TEPIOTAGELG/ KATOOTAGELS, KAmoleg and Tig omoieg givarl yeyovota. Avtd eyeipet pia
acvvénelo, otn Oewpia tov Frege, v omoia yw va avtipetonicst, Oo mpémel va

eykataleiyel KAmola amd TG akOAOLOES KATUGTACELG:

(o) ol ONAMGCEIS TOVTOTNTOGC EUTAEKOLV OVTIKEIUEVO, Kol TN OYEoM
TAVTOTNTOG TOL TEPLEYOUEVOU,

B) TOL EVVOLOAOYIKE TTEPLEYOLEVO OLOUPOPOTOLOVVTUL MG TPOS TNV OLVOLLKN
TOVG OTIG O1AOTKAGIEG CLVAY®YNG,

() €va EVVOI0A0YIKO TEPLEYOUEVO dlapopoToleitan 1 eEatopkeveTon péca

amo pio cVVOET ONA®ON TOV TEPLEXEL OVTIKEILEVO KOl GUVAPTIGELS.

Ymv «Evvoioypapion o Frege gykataleinel v npdt TEPINTOOT, OOTE TO
EVVOL0AOYIKO TepteyOuevo g mpotaons «To dotpo Tov delhivoy = 10 GOTPO TOV
TPOWVOL» Vo UMV TEPIEXEL TOV TAOVIT AQPOoditn Kol 1 oY€CT TOVTOTNTAS VO 1NV
anotelel oyéon avaueoo oe avrikeipeva. Onwg Exovpe det, e€nyel 60TL N TOLTOTNTA

dev givon pia oyéon avdpeca oe avtikeipeva, KoOmg Ta onpeio mov epgaviovtol og
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pio. oy€om TOTOTNTAG AVIUTPOSMOTEVOLY GAAOTE TO TTEPIEYOUEVO TOVG Ko GAAOTE TOV
€anTo T0V¢6. H 180 011 TaL onpeia apiotepd kat 0e€1d Tov GLUPOAOV «=» AVOPEPOVTOL
OTOV €0VTO TOVG O€ KAmoln epkeipeva e€nyel TV 010POPA GTNV SVVOUIKY] OG TPOG
TIG CLUTEPACUOTIKEG Otadikaoieg ¢ mpdtaong «To dotpo Tov dethivod = T0 AGTPO
TOV TPOIVOO» Kol TNG TPOTOoNS «To AGTPO TOV SEMVOD = TO AGTPO TOV OEIAVOLY.
To yeyovdg 6TL «T0 GOTPO TOL FEIAIVOD» OVTITPOCHOTEVEL TO 1010 OVTIKEIIEVO e QVTO
TOV OVTITPOGMTEVEL «TO AGTPO TOL TPWIVOLY givar TAnpogoplokd (Textor, 2011, o.
109).

H extipnon avtn, 6nmg Ba dovpe otn cvvéyeta, dkatoroyeitar otn Pacn g
duakpiong petald vonuatog kot avagopds. Emedn n avagopd g €kepacng «to
GoTpo TOL TPWIVOV glval TO AGTPO TOV TPO®IVOL» Eival Ol PE TNV AVOPOPE TNG
EKQPOONG «TO AOTPO TOL JEMVOD €lvarl TO GGTPO TOV TPWIVOV», 01 V0 INADGELS
etvar aAnBeic xapm ot G6YECM TOVTOTNTOS TOV AVTIKEWUEVOL LE ToV £0vTd Tov. Emedn,
OLMG, TOL VONLLOTO TOV dVO OVTAOV EKPPAGE®V £lval doQOpETIKA, KOOMS GTNV TPAOTN
dMAmon To avTIKEIPEVO Tapovctaletal e Tov 1010 TpOmo 500 PoPES, VA 6N devTEPN
dMilwon mapovctaletar pe 600 JAPOPETIKOVS TPOTOLG, 1 devTEPN ONMAMOT &ivan
ninpoeoplokn. Eved n alfbeia pog orwong tavtétntog meprhopPavel Tig
AVAQOPES TOV GUVICTOOAV EKOPACEMV, 1| TANPOPOPIAKOTHTA MOS TETOWOG
onimong tepriopfdaver emmrpocOeTo 1OV TPOTO pE TOV 0TTOI0 GVTEG OL AVAPOPES
npocdopilovral, oNAGSN TO VONROTH TOV 6UVIGTOGOV eKk@pacemv (Klement,
2002, o. 10).

Emopévac, edv kdmolog eppunvedoel v kpion 0Tt T0 AGTPO TOL SEAVOD glvar
10 1010 HE TO AGTPO TOL TPWIVOL GOV U0 KPion Yo TG EKPPACELS «TO AGTPO TOL
OeMVOD» KOl «T0 GGTPO TOL TPMOIVOL», TOTE 1 OSUVOUIKY] TNG GLVUY®YIKNG
drdkaciog (SLVOUIKY G TPOS TN CLUTEPOUCUATIKY dladtKacia) amd v kpior 0Tt T0
botpo 10 OctMvoy glvarl To 1010 OVTIKEIHUEVO HE TO GOTPO TOL TPWIVOL e&nyeitan
TIPS O YEPIOCUOC TOV ONADOEDY TOVTOTNTOS TEPEXOUEVOL MG eEaipecT GTOV
Kavova 0Tl KaBe Ekppoon avTImpoownedEl £vor avTiKeipevo emtpénel atov Frege va
drtnpnoet Tovg woyvpiopovg (B) ko (v) (Textor, 2011, o. 109).

O Frege &yel cap®g avamtvgel v dtdkplon onueiov péso and ™ YAWGGIKN
TOVG XPNON KATA TNV KPLTIKN TOL Y10l TOV POPUOAICUO 0T « Oguéiia s Ap1Ountikney
(“Grundlagen der Arithmetik”), 6mov éypaye 0tL éva kevd onueio, ympic kdmolo

nePEYOUEVO, €lval amAd HEAGVL 1 OTOTUIOUO GTO YOPTi, KOl ®C TETO0 KATEXEL
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QULOIKEG 1O10TNTEG. ZTNV TPAYUOTIKOTNTO, OU®S, 0ev Ba Ntav onueio. Alyo petd to
«BOcuélioy, o Frege mpoaypotomoince o co@n Ol0KPIoN OVAUECSO OTNV EKOVA
(figure) kot to onueio. H eidvo Katéyel YE®UETPIKEG, PVOIKEG Ko YNUIKEG 1O1OTNTEG,
eVO To onpeio €yl g oKomd va TPocsdlopilel. TNV KPITIKN TOL Y10 TOV POPUAAICUO
o Frege eotiace otn dtopopd avdpeca ce pio KV €1KOVO, GTNV OTToi OV amodideTon
Kavéva TEPLEYOUEVO, KOl GE €va TPOYUOTIKO onueio mANpec mepieyouévov. Me
TaPOUOL0 TPOTO, £dMGE EUPACT GTO OTL o TPATAoN gival Eva chVoro onueiwV Tov
exepalovy pia okéyn, £T61 OCTE OV 10 SOPOPETIKT OKEYT cLVOSEVOTAY amd TO 1010
oLVOAO onueimv, va unv amoteAovoe v dwa tpotaocn (Kremer, 2010, c. 255).

["a va yiver katavont) 1 ddkpion tov Frege petald swdvov Ko onueiov o
YPNON, 0 LTOBEGOLLLE OTL, GTO TOPASELYLLO TOV O POTEVOD AGTEPLOL GTOV OVPAVO,
Kamolog Ba pmopohce va Tov TPOGOIMGEL OVO JUPOPETIKH OVOUATO (DOTE VO TO
ypnowonolel otnv moinomn evarloktikd yio kabopd aicOntikovg Adyovs. ‘Eotw
«Eomepvogy kot «Avyepvocy ta ovopato ovtd. XOueova pe tov Frege, omog
dwtvmmdnke Topandve, Kovévag 0V HUTopel va omayopeVGEL GE KATOOV VO OMGEL
dvo ovopata og Eva avtikeipevo. ‘Etot, ta ovopata «Eomepvogy kat «Avyeptvog» Ha
OVTIOTOL(OVV GE £Va. OVTIKEIHEVO, OV Kot HOVO OV TO AVTIKEILEVO avTd €ival TO MO
QOTEWO aoTEPL 0TOV ovpavd. ZTo onueio ovtd €yovpe dVO VIOIMAMDCELS Ol OTOLES
SLPEPOLY G TTPOG TO GYNHA, OPOV GLVIGTAVTOL GE EKPPACELS TOL GuVTifEVTOL OO
SpopeTikd ypdppata. Av, topa, Bempricovpe 6tL o1 MNAodoelg «O Avyepvdg elvat o
Eomepivocy xor «O Avyepwvog givar o Avyepwvocy eivor ainbeig, 10te, £pdcoV
KAmo10¢ Katavoel TNV €TAOYT] TOV OVOUATOV OVTOV, OVTEG Ol SNAMGELS £XOVV TNV
010 yvootikn a&io TapoOTL TEPLEYOLV OVOLATO TTOV SPEPOLY MG TPOS TNV EKOVA,

TOVG. XVUVETMG, 0V GTOV CUUTEPAGUO:

(D* O Eomepwvdg givar évag mAovinng.
O Eonepvog eivor o Avyepivog. (M Eomeptvoc = Avyepvog)

Emopévac, o Avyepvog etvar évag mhoving.

OVTIKATOOTHCOVUE TNV 0e0TeEPT VIOBeon pe v €kepaocn «O Avyepvdg eivor o
Avyepwvocy, 1o ovunépacpa Ba egaxolovbel va Peformdvetal. Avtd 1oydel 010TL 0
TPOTOG OV £YIVE 1] EIGOYMYT] OLTOV TV OVOUATOV TTpoinmédete OTL KAmO10G £XEL TNV
010 yvdon Yo 1o aoTPIKE AVTIKEILEVO MGTE Vo, To. TPocdlopicel cwotd. Ta ovopata

«Eomeptvogy kat «Avyeptvocy NTav amAés aontikég emAoyEc.
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Av, TOp0, LETATPEYOLUE TNV ONAMGCN TAVTOTNTOG GE UETOYAWDOGIKY LOPON,
MOOTE TO OVOHO «AVYEPVOCH VO OVOPEPETOL OTOV 1010 TANVATN HE TO OVOUO
«Eomepvogy Kot To dvopa «Avyepvog» Vo OVOPEPETOL GTOV 1010 TAAVITN UE TO
ovopo. «Avyepvocy, ol dnhwoelg avtég Ba €xovv v B yvootikn o&io mapoTt
apopovV dtapopeTikd onueio. To povo mpdyua mov pabaivovpe omd ) dNAmon «O
Avyepvog eivar 0o Eomepvogy etvar 01t «Avyepivogy kot «Eomepvogy  eivar
drapopetikd onueia (cupPoro/ ovopata) yio To 1810 avTiKeipevo, aAld 1 YVOOT o0V
dev emektelvel T yvdon pog yuo v actpovopio. To povo mov pobaivovpe givar 0Tt
Ta. 000 onueia etvor emAoYEC Yo 0ioBNTIKOVS TOMTIKOVG AOYOVG. AV 1) LETAYAWDGCGIKY|
Bewpla etvor aAnOne, pobaivoovpe Eva yeyovog yuo T ¥pron TV ovoudtmv, oyl &va
aGTPOVOULKO YeYovOS. Opme, n amodoyn g ékeppacng «To dotpo tov dethvov eivar
TO GGTPO TOL TPOIVOVY EMEKTEIVEL TNV OLGTPOVOLLKT] Yvdor Kamotov (Textor, 2011, o.
118).

Avtd mov ypeldleton elvar va avtipetomiloope v «a = by ®g oyéon
avdpeco oe onueto. O Frege emavoiopfdver v avodlotdTOON TG KOVILVIG
duakpiong petald popeng kot VANG Omwg divetan otnv «Evvoroypagpior: €vo onueio
eEatopkeveTOL OO TOV TPOTO LE TOV 0010 TPOGIOPILEL KATL, TOV TPOTO TOPACTOTHS
0V TTPAypatog mov mpocdopiletal. Onmg kot oty «Evvoroypapion, mopéyel va
YEOUETPIKO  mapddetype mov  meptlopPdver 000  SlQOPETIKOLS  TPOTOLS
TPOGOOPIGHOL Y10 TO 1010 onpeio, ot omoiot TaPOUOL VTOOEIKVVOVYV TOV TPOTO
napdotacns tov. Oewpel, Aowmdv, a, B,y T1g gvbeieg TOV EVOVOLV TIG KOPLPES EVOC
TPLYOVOL LE TO LECO TOV OTEVOVTL TAELPAOV Tov. To onueio Toung tv a kot f givol
10 1010 pe to onueio topng twv f xor y. ‘Exovupe, emopévmg, O1000peTIKEG
VTOONAMGELS Yo TO {10 onueio Kot To ovopaTo «onpeio Topung tTov a kol B» kot
«onueio Topng tv B kot y» deiyvouv pali kot tov Tpdmo pe tov omoio divetatl to
onueio. Xvvenmg, n MAwon tavtodttog «To onueio Topung tov @ kot S givot to 1010
LE TO onpeio Topng Tov B Kot y» mopéyel mpaypatikn yvoon (Frege, 1892, o. 19).

H 6edpnon g tavtdtTog Katd Vv «Evvoroypopion pmopel, tdpa, vo vondet
®¢ aKoAoLOWC: M «a = by gpunvedetal ®g 6Tl VILAPYEL £vo. onpelo, £6TM X, TO OTOT0
npoodopilet t0o a kar mpocsdiopilet ko TO b, Anhadn, TO «a» Ko «by»
e€atopkedovtol ®g onueios amd Tovg TPOTOVE TOPACTACNS Kot Ol amd T YPNoN
T0VG. Me G A0y, av To «a» dtokpiveton amd 10 «b» cav onueio Kot Oyt cav Eva

QLOIKO avTiKeipnevo, TOTE 1 O1dKPIoN 0EOPE TOV TPOTMO 7OV TO «a» Kot «b»
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VTOONA®VOVY KATL. ADO QUGIKG OVTIKEIEV Ol0PEPOVY cav onpeia av Tpoopilovrat
VoL TPOGOI0PIGOVY KATL IE OUPOPETIKOVS TPOTOVC.

IIpog tovt0, 0 Frege vrobétet 6TL dev yiveTan va pog divovtat dVO aVTIKEIpEVA
pe tov idto tpémo mapdotaonc. Emopévac, n oxéon evog onueiov Pe TO OVTIKEILEVO
dev elvar mAéov Bépo tuyaiag emioyne. H yvootikny aéio g «a = b» Pacileton
0TOVG TPOTOVG TAPAGTACNG TOV SLOPOPOTOLOVYV TO «a» amd To «b». Av Bewprcovpe
ot  MAwon «To dotpo Tov deAvoV glvar To 110 LE TO AGTPO TOV TPMIVOL» EXEL
yvootTikn a&io, Bo TPETEL 01 EKPPAGELS «TO AGTPO TOV SEMVOV» KOl «TO (GTPO TOV
TPOWOVY Vo, givol dlakpltd onueio Ta omoia €KPPAlovv  JaKPITOVNG TPOTOVG
napdotaonc. ‘Etot, av pia dniwon tavtoéttog vondel pe avtdv tov 1pdmo, T0Te glvart
duvatdv vo EKQPACTEL TPAYLATIKY YVAOOT HEGA amd avuTtnv. Qot1dc0, 1 Bedpnon g
«Evvoroypagpiocy ypnlet nepartépm avaivong (Textor, 2011, c. 120).

‘Exyovtag €&nyfost tovg ocvAroyiopovg tov micw omd T Oeodpnon g
TautodTTOG KOth TNV «EVvvoiloypopioy, o Frege mpoympdaet dpeca og puo culntnon yo
™ OKplon HETOEL VONHOTOS Kot avagopds. Oumg, m eooywykn mopdypopog
aQNveL TOAAG epotipata avorytd. 'Eva and autd apopd 6to av, TeAMKd, 1 TOVTOTTA
elvan oyéom avdapeca oe ovopoto. Eva aAlo apopd oto g axpiBag Ba ektipuncovpe
TNV GLYKEKPWEVN YVOOTIKN oélo Tov ONA®cE®Y TOwTOTNTAS, Ol OMAd Omd TNV
TOOVOTNTO EKPPUCTG TPAYLATIKNG YVAOONG, GAAL atd TO CLYKEKPUUEVO TEPLEXOUEVO
7oL TIG Kével yproeg avakaidyels. O Frege emotpépet ota Opato avtd 6to TEAOC
TOV doKiov, Yopig TaA va T emAvEL TANP®G. O AdYog mov cupfaivel avtd givat OTL
ypeldleton mpoTo ot avdAvon g €EEMENC NG OPEYKENVNS OvTIANyYMG TOv
TePLEYOUEVOD, dNANON NG TTPAENS NG KPpiong Ko kotT’ eméKTOoTN, NG 1dwg NG
yvoons. H avdivon avtn teptiapfavel Ty avaivcn g onUaciog Tov TeEPEXOUEVOD
TOV OVOUAIT®V KOl TNV OVAALGT TNG ONUOGING TOL TEPIEXOUEVOD TV TPOTACEMV.
Moll oKloaypoa@odvtol yio vo TopdoyovV o EVOTOMUEVT] KOV TTOL TALTOYXPOVA.

ytilel kot avtikaBiotd v Oedpnon g «Evvoioypopiocy (Kremer, 2010, c. 258).

«Nonua kar Avagpopar: To ovopato

IMo va glodyetl ) 014KpIon VONLOTOG KOl avapopds Yo To. ovopata, o Frege
Eexwvdel pe to povtého g «Evvoroypagioc» cOLE®VO PE TO OTOl0 TO TEPLEXOUEVO

evOg ovOMOTOg €ivarl TO avTIKEIUEVO OV KATOVOUALEL, €VA TO TEPLEXOUEVO TNG
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TpOTaoNG Elval avTd oV eEATOUIKEVETOL 1) OlPOPOTTOLEiTaL e PAOT TIC GLVENELEG
™G. Avto 10 HOVTELO PBploKeTOl O AVTIOGTOAN HE TIG OPYXES TNG CLVOEGIOKOTNTAG
KOl TNG OVTIKOTOOTAGIHOTNTOS, OM®SG QoiveTol amd To TPOPANUO TNG TOLTOTNTOC.
Onwg avolvdnke kot oe mponyovuevn evotnta, av vrobécovpe 4Tl 1oydeL N oyéon
TOVTOTNTOS @ = b, dnAadn OTL To. @ kot b givar 10 1010 TPdypa, TOTE Ol TPOTAGELS
«a@=a» Kol «a = b» JEEPOVY OC TPOG TO TEPLEYOUEVO TOLG QPOV  EYOLV
SPOPETIKEG GUVETELES. 2GTOGO, TOL OVOLOTO «a» Kol «b» £x0vV T0 1010 TEPLEYOUEVO.
2OUQOVO LE TNV 0PYN TNG AVTIKOTOGTAGILOTNTAG, 1) VIIKOTAGTACT) TOV £VOG Al TO
GALo dev Ba peTaPdAlel TO TEPLEYOUEVO TOV OAOV, LETATPENOVTOG ETCL TV «& = by
oV «a@ = a». Ene1dn 1o mepleydpuevo tov 6Aov cuvtifetor amd ta TEPIEXOUEVO TOV
pep@V G TPHTACNGS, KOTE TNV apyY] TNS CLVOEGLOUKOTNTOG Ol TPOTAGEIS AVTEG TPEMEL
va £X0VV TO 1010 TEPLEXOUEVO, YEYOVOS OV 00T YEL GE aVTiPOOT).

H Beopnon g tavtdémtog katd v «Evvoroypagio» emADEL oot N
duoyépelon péoa amd o €WK gpunveion Tov ovuPdiov ™G TOwTOTNTAS. Ml
TPOCEKTIKN eE€tacn autng g Bewpiag €xel Oci&el OTL VIAPYEL WO GNUOVTIKY|
ONUOGLOAOYIKT] OKOTA TMV OVOUAT®OV Yot TO TMEPLEXOUEVO N TO OVTIKEIPUEVO TOL
Katovopdletar, m omoiot Ogv avdyetal 6€ o TuXoio EMAOYN UG CLUYKEKPUULEVNG
eIKOvVOG Yoo va Koatovopootel 1o oavrtikeipevo. O Frege avayvopilet avtd to
YOPOUKTNPLOTIKO MG TOV TPOTO TOPAOTOTHS TOV GVIIKEWLEVOV. APOD TO TEPLEYOUEVO
TOV OVOUATOV OmOdEIKVVETAL OTL €ivol OKATOAANAO VO OMOTEAEGEL UEPOC TOL
TEPLEYOUEVOD TV TPOTACEWMV, OTMG AVTEG EEATOUIKEDOVTOL 1) SLOUPOPOTOLOVVTOL LEGL
amd TIG CLVETELEG Tovg, 0 Frege avalntd £vo apakTnPIoTIKO TV OVOUAT®VY TOL Vo
vrootpilel KaAvtepa avtd 10 pOr0. Méca ota Opla TG «Evvoioypapiocy dev umopel
vo. vootnpiel ovTO T0 POAO KATL SOPOPETIKO amd TOV TPOTO TPOGOOPIGUOV 1)
TOPACTOCNG TOV OVTIKELEVOL OV KotovoudleTat. Avtd avtavakid to yeyovog Oti,
v tov Frege g «Evvoiroypopiasy, To ovopaTo ovopépoviot EVBEWS oTo AVTIKEIPEVQ
oAAG pe drapopetikovg Tpomovg (Kremer, 2010, . 259).

O Frege ocvveyiler v cv{nmon yopw and ™ Bewpio g TowTOTNTOC, OTTMG
avantoynke oty «Evvoioypagioy, €1GEYOVIOG TNV OPOAOYIO TOV VONUOTOS KOl TNG
avaeopds, Oyt LOVO Yoo LOOMUOTIKES EKQPACELS OALL KOl Y100 YAMOGIKEG EKPPACELS,
elte avTtég elvar G ELGIKNG YAOCGOS 1| TNG TVTIKNG YADGGOS. ['pdpet 6t pmopovdpe
va cuvdécovpe o€ €va onpeio (6vopa, cuvovacud AEEewV — EKOPOOT, OTTAO YPOLLLLDL),

EKTOG OO aVTO GTO OO0 AvaPEPETAL TO oNeio, oL pumopel v ovopaoTEL 1| avapopd
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TOVL onueiov, Kol avTd Tov pIopel vo. ovouaotel o vonuoe (| katd dAlovs, onuocio)
TOV onpueiov, ONAAdN Hia Evvola Katd TV omoio 0 TPOTOG TOPAGTUONG TG OVOPOPAS
0V onueiov mepEyetat. Me GAda Adya, Le TOVg Opovg «onueion N «Ovopa» o Frege
€VVOEL OTOLOdNTOTE VITOSNAMOT OV AVTITPOCOTEVEL Eva KOPLO OVOa, 1) oToiol EXEL
ooV oVOPOPE KATO10 GCLUYKEKPIUEVO OVTIKEILEVO, LLE TNV ELPVTEPT] ONUACia TG AEENG,
OAG Oyt (o €vvola 1] ol OYECN. ZVUTANPOVEL OTL 1 ONUOVON €VOG UOVO
OVTIKEUEVOL UTOpEl Vo Tpaypotonoteitoat amd neplocotepeg AEEEg | GAAa onueia,
aALG og kaBe mepintmon kdbe tétolo onpavon Bo ovoudletar kopio évoua (Frege,
1892, c. 20).

Avt) n Bedpnon aviovokAd v mpodtaon ™S «Evvoioypagiocy Yo TO
TEPLEYOUEVO OGS KPIoMG OIS TOVTOTNTOG COUG®VO LLE TNV 0TToiol TO 1010 TEPLEYOUEVO
dtvetar amd dVo TPOTOLG TPOGIOPIoHOD. AvTh 1 1€, OTaV eEETAGTNKE, AVEYEIPE TNV
dmoyn OTL T LEPN TOV TEPLEYOUEVOL TNG «a = b» dEV €lval TAL OVOUATO «a» KOl «bY,
0ALG 01 TPOTTOL TPOGIOPIGHOD TOV TOVS avTIoTOLYoVV. 'EToL, Tpokvmtel 6T | «a = b»
apopd aVTOVS TOLG TPOTOVS TPOGOIOPIGLOV, HE TNV £VVOld OTL TO. OVOLOTO «a» Kol
«b» avTImPoc®TELOVY AVTOVG TOVS VO TPOTOVS TPOGOLOPIGUOV TTOPE T AVTIKEILEVL
mov kotovopalovrol. Avt M ewoOva, ®oTOco, dgv dtnpnOnke katd ™ véd
npocéyyion Tov Frege oto «Nonua kar Avopopdy. Avtd mov dwutnpndnke elvar 1 10€a
OTL 01 TPOTOL TPOGIOPIGHOD 1 TOPACTACNG TOV OVIIKEWLEVOV TOV KATOVOUALovTot
elval to LEPM TOL TEPIEXOUEVOL N GAALDG TO Voo P0G EKPPACNG 1 OPYOTEPD, LULOG
oAOKAN PN G Tpotaong (Kremer, 2010, 6. 258). O Frege dgv enekteiveTon népa. amd ™)
petagopiky] ékPacn tov TpoémoL mopdotacns. [lapora avtd, kKabiotd coen TV
€VVOl0. TOL VONUOTOG €VOG OVOUOTOC, TPOcHETOVTOS OTL TO VOMU €vOg KOPLOL
ovOpaTOg Yivetal KAtoAnmtd amd KATOoV oL ival EMOPKAOC EEOIKEIOUEVOS PE TNV
YA®Gca oty omoia exkepaletor To 6vopa (Frege, 1892, . 20).

To vonpa evog ovopotog @aivetar va givor 1 TAnpogopio. Tov TEPLEYEL TO
Ovopa oYeTIKd e TV ovaeopd Tov. Tapéyet éva chvoro cuvOnkadv 1 Kprnpiov yo
TOV TPOGOIOPIGUO 1| TNV TOPACTACT EVOS OVTIKEILEVOL KOl 1 avopopd givol avtod
aKPPOG TO AVIIKEILEVO OV 1KAVOTOLEL KOTA HOVOSIKO TPOTO OVTEG TIG GLVOT|KEC
(Klement, 2002, . 59). I'a éva kbplo 6vopa, 10 va yiver kKaTaAnmro Y| OAMADC, TO Vo
«miaoovuel ovAldfovuey (grasp) to vomud tov €ivat To Vo KAToVOGOVLE T GLUVONKN

OV TPEMEL EVOL AVTIKEILEVO VO IKOVOTTOLEL MGTE ALTO VoL lvat 1 ovopopd awtod TOL
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ovOpHaToG. AnAaodt, vo. GUVOEOLLE TO GVOLLOL LE £VOL GUYKEKPIUEVO TPOTTO AVAYVAOPIONG
TOV OVTIKEUEVOL MG TNV ovopopd avtov Tov ovopoatog (Dummett, 1973, 6. 95).

Kotd tov Frege, Aowmdv, 10 vomuo eivor €va ocOVOLO TEPLYPOPIKNG
TANPOPOPiag TOV TPOGOOPILEL Lol CLYKEKPIUEVT 1O1OTNTA EVOG LOVO OVTIKEEVOL 1)
omoio. mpoteivetal ®g aAnONg kol avadvel TV avaeopd yxapn otnv VIaPEN TOL
OVTIKEWEVOL 0VTOV. AVTH M avtilnyn tov Frege cuvvoéetar pe v TEPLYPOPIKT
Bewpio Tov Russell kot v peténetta epappoyn g oto Kupla ovopata. daivetarl ota
napadelypata mov ypnoiponotel o Frege yio va meprypdyel to VoRpato ToV KOPLmv
OVOUAT®V, OTMG GTNV TEPIMTOOT] TOV TPAYLATIKOD KUPLOL OVOUOTOS «APIGTOTEANGY
(Klement, 2002, . 60). Xtn oebtepn vmoonueiwon tov Odokipiov «Nonuo ko
Avagpopar, o Frege woyvpiletar 6Tt o€ T TNV TEPITTMOOTN OL ATOYELS YO TO VOMLLOL
TOV OVOMOTOG UTopEl va Stapépovy, KabdS Kamolog pumopel vo Bempnoet 6TL onuaivel
tov pofnt tov Iidtova kot ddokaro tov Meydiov AreEdvdpov. EEnyel 6t1 dmotog
TO KAVEL 0VTO, B TPOocdMGEL dALO VO 6TV TPATaoT «0 APIGTOTEANG YevvnONKe
oto Ztdyspoyn amd avtoév mov Oa AdPel ¢ vOmua Tov ovOROTOG TNV TPOTOCT) «O
ddokarog Tov Meydhov AreEdvdpov ov yevvnOnke ota Xtdysipay. EEnyet 0T1 avtég
ot eVoALaYEG 6TO vONUa glval AmOdEKTEG GE Hio QLUOIKY YADOCOW, AALAL TopaTnpel OTL
10 PAVOpEVO aVTO Bo TPEMEL VoL amoPEVYETAL 6T BE®PNTIKY dOUN| HIOG EMCTAUNG 1|
oe pio Evvoloypagio, 6mov kdbe khplto dvopa 1 meptypoen OVIIKEWEVOL TPEMEL VAL
&xel povadwo vomua (Frege, 1892, . 38).

Ta vonuota dev eivar yAwoowd avtikeipeva. To vonua tov ovouatog
«AploTOTEANS» dev elvor Yo Kavévav ot AéEelg «o pabnmg tov IMAdtova kot
daokaroc Tov Meydrov AleEdvopov». To dvopa exepalel éva vonuo Kot To vonua
aVTO CLVICTOTOL GE KATOL0 €100C TEPLYPOUPIKNG TANPOoPOpiac mov epapuoletal Lovo
o€ avTd T0 omoio maploTaveTol omd to vomua. H ddmra tov va givar o pabntg tov
[Mdtove kot ddokarog tov Meydhov AAeEavopov eivor povadikn yio Tov
Ap1ototéAn Kol Yo T0 AOY0 0T, GLVOJEVEL QTN TNV TANPOPOPI. LE TO OVOUO
«APLOTOTEANCY TIOL YpMoltomoteitan pe avapopd otov Aptototédn (Klement, 2002,
c. 61).

O Frege evotagépetot Yo eKEIVEG TIG OPIOTIKEG TEPTYPOUPES TTOV OLOLPEPOVY MG
PO TO VONUO 0AAQ €xovv TV o avapopd M Katovopdlovv to 1010 avTiKeipEVO
enedn Béher va ddoel pia Bedpnon g Yvootikng o&iog g aAnbovg mpotTaong
«a =by». To emyelpnud tov Poocileton ©6TO0 OTL UTOPOVUE VO TPOGOMGOVUE

SLPOPETIKA OVOLOTO 0TO 1010 avTIKEILEVO YWpic va yvopilovpe 0Tt eivon Tpdypatt To
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010 avtikeipevo. Anhadn, av dV0 ekPPAcEIS «a» Kol «b» €ovv TV 101 avagopd,
1Te KAMOl0g Umopel v yvopiler mowo eivor M avagopd g kobepiog ywpic va
yvopilel 6Tt Egovv Vv 1010 avapopd. H avayvodpion 6Tt o1 600 ekppdoelg Exovv v
Ot avagopd amattel po Tpdén g yvaong mov va meptlopBdavel  yvootiky adio
™G «& = by». ZUVENWDS, oV LILAPYOVY OVO OVOUATA 1] OPLOTIKEG TEPLYPOPES TTOV EYOVLV
™V 010 ava@opd MGTE N AvaPopd ToL KaBEVOG Vo UV VITOVOEL TN YVMOGT OTL EXO0VV
™V 1010 ovoapopd, TOTE AUTA TO, OVOLLOLTO 1) O TTEPLYPOUPES £XOVV OLUPOPETIKE VOTLOTOL
(Carl, 1994, 6. 172).

H teAdevtaio Osdpnon avtikatontpilel v évvola TG TAnpopopLaxoTyTos mov
emkodeitar o Frege yio va vrootnpi&el 1oV 1GYLPIGHO OTL TO VOO, EVOG OVOLATOG
dev ovvictator amdd otnv vmoapén g avapopds mov €xel. O Frege emyepel va
GLVOEGEL TNV £VVOL0L TOV VONLOITOS E TNV £VVOLaL TG YVOONG KO Yiot TO AOY0 0vTo, TO
vonua etvat cuoetatikd TG onuaciog, 6mov onuacia eival avtd Tov Kamolog yvopilet
otav katoroPaiver pio AEEN. O 1oyvplopndg tov Frege extvriicostar wg €ENG: av To
vonuo. evog ovouatog cuvictotor omAd oty VmapEn TG avagopisc Tov, TOTE
omolocdnmote KataAdfave To dvoua, Oa yvopile to aviikeipevo mov Katovoudlet Kot
Omo10g kataAdPove VO ovouatTo oL £yovv TNV 101 avoeopd, Bo yvopile OTL
Katovopdlovv 1o 1010 avTikeipevo, Yeyovag mov oev Ba ftav TANPOPOPLOKO Y10 AVTOV.
Anhaodn, av Kamolog yvopile o vonuata dVo AEEemV Kol ol AEEEIS avTég elyav TO 1010
vonua, tote Ba émpene va yvopilel 0Tt £xouvv Vv 1010 avagopd. Emopévmg, av to
vonpa evog ovopatog cuvictatot amid oty Yapén g avaeopds Tov, KATol0g Tov
KatoAafaiver 0Tt 000 ovopata Exovv v 010 avapopd, tote mpémel vo Yvopilel ot
Exovv v 1010 avapopd. Avtd, dpmc, dev propel va copfaivel copemva pe tov TpdTo
mov Beswpnoape OTL TO VOMUO €VOG OVOUATOG YIVETOL KOTOANMTO. XLVERMG, 000
OVOLOTO. UTOPOVV VO, £XOVV JLOPOPETIKA VONLOTO He TNV 101 avaeopd e T€To10
TPOTO MOTE PE TO OVO OVOLOLTA VO GLVOEOVTOL OLPOPETIKOL LEBODOL OVayVMdPLIoTG TOV
EKAOTOTE OVTIKEWEVOL TOL omoteAel TV avagopd tov kébe ovOpOTOG, TAPOTL
TPOKVTTEL OTL €lval TO 1010 OVTIKEILEVO TOV 1KOVOTOlEL TIG CLVONKEG oG TETOLOG
tavtonoinong (Dummett, 1973, c. 75).

>10 onueio ovtd mpémer va AdPovpe vmwoOyn TV €vvola TOL TPOTOV
napactaons. Emedn n yvoon g avagopds £vog ovOLOTOG GLVIGTOTOL GTN YVAOON
NG AVAPOPAG TOL GE GYECT UE EVOV GUYKEKPIULEVO TPOTO TOPAGTUGNS, WTOPOVLE VoL
yvopilovpe TIG ava@opés dV0 SLOPOPETIKMY OVOUATOV UEGH OO dVO SLUPOPETIKOVS

TPOTOVE TaPAcTOoNG YOPIG va yvopilovpe 6Tt ot avapopéc ivar ot id1ec. H yvmdon o1t
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N avaeopd givar 1 1010 avakoAdTTETAL OO TNV TPAEN TOL YiyvesOHol Kol 1 YVOOTIKN
ala ™g mpdtaong «a = b» mpocdiopiletoar amd OTWONTOTE OmoUTEITOL YOO TNV
avayvaplon 0Tl 1 avopopd oL TOPOVCIALETAL LE TETOL0 TPOTO MOTE VO GUVOEETOL LIE
TO «a» €lvol 1 avopopd TOL TAPOVCIALETAL LE TETOL0 TPOTO MGTE VO, GUVOEETAL LIE TO
«b». Tw Vv epunveion g YVOOTIKNG o&log (oG TETOWG TPOTUONG, TPEMEL VA
VIoBEcovE pia S1aPopd GTOVG TPOTOVS TAPAGTACNS KoL Yo To Adyo avtd o Frege
OLVAYEL T J10POPE GTO VOO 0td TN d1opopa 6Tov Tpomo topdaotaong (Carl, 1994,
c. 174).

[Topdtt k4Be Exepaom avtikeyévon oe pio Aoykd téleld YADGGO TPEMEL VoL
exepalel €va povadkd vomuo kot vo mpocdlopilel pio povadtkny avoaeopd, Oev
QOLTEITOL Yl0. OTOLONTTOTE YAMGGO, OKOUO KoL TN AOYKE TEAEL YADOOW, VO
npocaptel povadtkd ovopa oe kbe avtikeipevo. Ta SPOPETIKA OVOLOTO GLVIGTOVV
SPOPETIKOVS TPOTOVG LE TOVG OMOIOLG €vag OMANTNG apykd Eexdpioe To
avTikeipevo otav glonyaye to ovopata. Exepdlovv, dniadny, Tovg dtakpttovg TpOmoug
napdotaong mov to avédeiEav. Ipdypott, evd to vomuo eoOTI(EL cLYKEKPIUEWN
OKOTILA TOVL OVTIKEWWEVOD, UTOPEL VoL VTLAPYEL TANO0C SLOPOPETIKMOY VONUAT®OV Kot
JSPOPETIKMV TEPLYPaP®V oL va. Eeympilovy éva cuykekpiuévo avtikeipevo. Eivat
OTUOVTIKO YOPUKTNPIOTIKO TNG 0pOUNTIKNG, £va TANO0G apBuNTIK®V EKPPAGEDY VOl
npocolopilovv tov 1610 apBud. o 10 AdYo avtd 01 MNAGGELS TaVTOHTNTOG EIvVOL TOGO
oNUOVTIKES ota ponpatikd. O Soy®pIoUOg TOL TEPIEYOUEVOD LG EKOPOCNS GTO
vonuo mov ekPpdlel kot To avtikeipevo mov mpoodopilel emtpénel otov Frege va
e€nyel yiati ot dNhooelg avtéc £xovv ovolmdeg tepleyopevo (Weiner, 2004, c. 88).

[davikd, oe KaBe onueio pog Aoyikd TEAEWG YADGOOG TPETEL VO, AVTIGTOTXEL
akpPog Eva vonua kot og KaBe vonua, akpog pio avaeopd. Qotdc0, OTMG E10MuE
TOPATAV®, GTN PLGIKT YADGGO, AALL KOl GTNV wmmﬁzo, etvar dvvatov 1 1d1a AéEn va
€xel O0LPOPETIKA vonuato o€ deopeTikd mAaicwa. [ vo vrdpyxet ovty n
dvvatdtro, ot AEEEC mpEmel va katavonBovuv Ot eEatopukevovtal pEca  amod
avTIKEIPEVA ovapopic mopd péso amd onueio. Ymapyovv, OUmG, Kol TEPUTTOCELS
ekQpaoeV Le vonua mov dev mpocdtopilovv N Eeympilovy KATO0 aVTIKEIILEVO Gav
avagopd. Avtd opeiletal 6To YEYOVOG OTL, VM TO VONO CLVIGTATOL GE £VA GUVOAO
amd kprnpla 1 ovvOnkeg kKo Eexwpilel EKEIVO TO OVTIKEIPEVO OV KOVOTTOIEL OVLTEG

TIG GLVONKEG, VITAPYOVY GLVONKEG 1| KPLTHPLOL TOL OEV IKOVOTOIOVVTOL OO LOVOIIKO

2 2V TUmIKN YAMGGO 01 EKPPAGELS UTOPOVV VO, £XOVV SLOPOPETIKA VOTLOTO OVAAOYAL LLE TIG
SPOPETIKEG EPUNVEIES TOV 0TOSIdOVLE GTN YADGGO AVTH.

94



avtikeipevo. Etvar, onAadn, duvatodv vo oynUATIGOVUE YPOUUATIKG KOAOPTIOYUEVEG
EKQPPAGELS TOV VO OVTITPOCMOTEVOVY £VOL KUPLO OVOLLOL KO VO KOTEXOVY VOO GAAG
Oyt ovapopd, OTmg Yo mapddetypa 1 EKppacn «o vov Bactmds g Faiiiogy 1 «n
Bpadvtepa ocvykAivovca axorovBio» 1 akdue, M TANPNG pabnuatikn Ekepacn

1 3, n omoia €yel vomua, oAAd dev €xel ava@opd, agod 1 CEPA aVTH OV
ovykAivel. Oleg ot Topamdve EKPPAGELS EKPPAlovv Eva vonua To omoio Tpocdtopilet
g coen cvvOnKkn mov Ba TPEMEL Vo IKAVOTOLEITOL atd KATL TPOKEUEVOL QLTO VL
amotelel TV avapopd Tov, aAAd amOdEIKVVETOL OTL OEV VILAPYEL KATL TETO10. AVTA TO
vonuata  efvor  emiong onuaviikd yw T poubiotoploypaeio. Ovopota  OTMG
«Odvocéagy N «Popdrocy adtappiofrmmro ekepdlovv vonua, oAAd Oev VIAPYEL
KOO0 QLGIKO TPOGOMTO TOL VO IKAVOTOLEL TNV TEPLYPAPIKY] TANPOPOPio. TOL
npocolopiletar amd avtd ta vonpota. O Frege woyvpiletar kot mdAl 611 6 o
emotuoviky Evvoloypagia kdfe kbplo dvopa mpénet va tpocsdiopilel Eva povadikd
OVTIKEIPEVO, ONAAON va EYEl LOVADIKTY avaPOpPd. XZVVETMS, Umopel vo extiundel cav
COAUALA TNG YADGOOG TO VO EMTPENEL TO GYNUOTIGUO OVOUATOV HE VOMU oAl Oyt
avagopd, OTmg etvar ceaipa s yAoooag va unv stvor axpipng (Klement, 2002, o.
62; Kremer, 2010, c. 259).

Qotoco, o Frege ¢aivetor vo amodéyeton v vmopén ovoudTov mTov EXouvv
vOnuo. 0AAL GTEPOVVTIOL OVAPOPAC. XTN UETUYEVESTEPT GULVEXELD TOL JOKIUioL,
«Zy6la oo Nonua kar Avagopir®, n omoia, dpwg, Tapépsive adnpooicut, o Frege
avaQEépeTOL o€ EPKEipeva omd v «Odvaoeion tov Ounpov, 0mov epgavileTot o
ovopa «Novoikdy, vmofétovtag 6Tl To OVOU aVTO OEV OVOPEPETOL OVTE KATOVOUALEL
KATL, OAAG CUUTEPLPEPETAL GV VA KOTOVOLALEL Eva kKopitotl. BeBardveton e avtd tov
TpOTO, AL, OTL £yl vomua. H e€nynon eivar 0Tt pior £EKQPOcT) GUUTEPLPEPETOAL CAV VO
ovopdlel KATL av CUUTEPLPEPETAL AV VO ONADVEL v LOVOSIKO OVTIKEILEVO. XTO
TaPAdELYHa TOL ovouatoc «Navoikdy, o Ounpog tpocdiopilel otdonmote yperdletal
éva avtikeipevo wote va avagpépetot o avtd 1 «Navokd»: [a kdbe avrikeipevo x,
10 X givor 1 ava@opd Tov ovOpaTog «NOLGIKA» 0V KoL LOVOV OV TO X €ival 1 KOPN TOL
AAxivoov kot etvor ynAn kot opopen cav Osd. Avtd to kpitiplo Yo T «NovGKd»
etvar emiong kot KPUIMPlo amdPAcNg GYETIKA Le TO av TO 1010 avTikeipevo amotelel
TNV avaQopd 0T GE SLOPOPETIKES YPNOEIS TNG EKPPaoNG «NOVGIKA». XTO onueio

oVTO, UTOPOVLE VO, TOVUE OTL o EKQpaon UTopel vo eloaydel pe TETO10 TPOTO DOTE

*! Ausfiihrungen diber Sinn und Bedeutung, 1892 — 1895
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va €xel £va TETO10 KPITHPLO avVOPOPAS, aKOUO KOl 0V OEV VITAPYEL KATOLO OVTIKEIEVO
OV VO IKAVOTOlElL T GLVONKT. XVVeEndS, ov KAmolog ypetdletar va yvopilel Eva
TETO10 KPUTMplo, Ba mpémel avtd vo copmeprpépetal oav va givor ovopa. ‘Eva koplo
OVOLOL GULUTEPLPEPETAL GOV VO KOTOVOUACEL KATL, OKOMO KOl oV ovTO 7OV
katovopdletar Oev vmhpyel. EmumAéov, o©TOYEVEL OTO VO OVOQEPETOL GE &va
OVTIKEINEVO UE EKEIVOV TOV TPOTO OV TPOCAOPileTan amd TO KPITHPLO AVAPOPAS GTO
omoio ogeileTon M €loay®yn N 1 amodKTon Tov ovopotoc. Etol, av pa €kgpaon
CUUTEPLPEPETAL GOV VO OVOPEPETAL GE £V LOVOAOIKO OVTIKEIEVO, TOTE EYEL VOO
M tétown ékepaon gite cLVOVALEL £vo KOTNYOPNUO KOl TO EVIKO OPLoTiKO GpBpo
KATé £voL YPOUUATIKE 6mOGTA TPOTO N 1 avTtidinym G EKQPOong amattel yvaon evog
kpurnpiov avayvopiong Eavd kot Eava tov 1diov avtikewévovy (Textor, 2011, c. 133).
Me ovtd Tov TpoOmo Stac@arileton 1 VITOPEN OVOUATOV 1 EKPPACEDV TG YADGGOC
OV £YOLV VO AAAL O)L VOLPOPA.

210 onueio avtod a&ilel va otpa@odie Tpog T onpacio wov tpocdidet o Frege
otV emidpaocn tov TAayiov AdyYov GTO VONUO Kol TNV avogopd pog AEEng M
éxppaons. O Frege e&nyet 6t 6tav ypnoipomolovpe Tic AEEEIS e Tov cvuvndiouévo
TpOTO, AVTO Yo TO0 omoio BEAOLUE Vo ANGOVUE givar 1 avagopd Tovg. Av, OU®G,
Bélovpe va pinocovpe yo Tig 101eg TIc AEEELG M Yol TO VO TOVG, TAPABETOVTOG TIG
AéEelg kdmoov GAAOL OpIANTY, TOTE Ol OKEC HOG AEEEIC LTTOINADVOLV TPMOTO TIG
AéEelg Tov GALOL Kot HOVO OVTEG Ot OeVTEPEG £YOLV TN GLVNOIGUEVT TOVG AVAPOPEL.
Kdtt avtiotoryo cvpPaiver kot otov ypamtd Adyo otav Balovpe tic AéEeg péoa og
EICAYMYIKA. ZVVETMG, 6TOV TAAY10 AGY0 WAGUE Yoo TO vOMua Tov Aé&emv mov &ine
Kémoog. O AéEetg 0ev Exouv TN cuvnOIoUEVT TOVG aVaPOPE OAAG VTTOSNADVOLY LTO
mov eivar cuvnBwg 10 VONUA tovg. Avtiy N TAGyo avagopd pag AEEng Ba eivor to
ocvvnbopévo g vomua (Frege, 1892, 6. 21).

H e&étaon tov vonuotog kot g avaeopds pog AEENG oe oyxéon He TO
nepikeipevo oto omoio gpaviletor aviikatontpilel Vv apyn to0v TAaoiov TOV
elonyaye o Frege ota «Ocuéiio e AprBuntirney. Lopeova pe tov Frege, o AEEn
dev €xel avapopd amd povn g, 6tav Bempeitar pepovopéva. Exet avaeopd povo 6to
TAaiclo pag Tpdtaonc. Av Kot pia AEEN amo uovy e €xel vonua, dev EXEL amd puovn
™S avagopd. MOvo o GUYKEKPIEVN EULPAVION TG AEENG N TNG EKEPOONG G Hia
TPOTACT £XEL AVAPOPE KOl GLTN 1 OvopPopd TPocsolopileTol 6€ GLVOLOGUO [E TO
vonua g AéENG Kot to €160¢ Tov TAdiGiov 6to omoio epgaviletat. To vonua pog

AEENG umopel va glvarl TETO0 MOOTE VA OVIITPOCMNEVEL £vo. TPAYHO 6€ éva €100G
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TAoGIov Kot Eva dlapopeTikd mpdypo o€ Eva dAAo €idog TAausiov. Avtd cupPaivet
otV mepintwon Aégemv TV omoiwv 1o vonua mtpocdlopiletor amd To TAMIGIO TNG
TpoOTOoNG otV omoia gpeavifovtat, 1 omoia Tapéyel Tig PACES TPOGIOPIGUOD TOV
KatdAAnAov vonuatog. o mopdderypo, To OVOHO «NA0C» avTITPOoOTEVEL AALOTE
TOV 0OTEPO TOL MALIKOV HOG GUGTNAUATOS Kol GAAOTE TO UTO «NAlavBoc» pe v
Ko ovopaocia tov. To vonua g AéEne, Ouwe, 0ev pmopel vo petafdAietal amod
m\aiclo og mAaiclo, vBH N TAGY0, KabBdS ivar po WOTYTA TG AEENG ave&aptnTn
a0 OMOOONTOTE TANIG1O: AOY® TOL VONLOTOG TMV GUVICTOOOV AEEEMV aveEapTnTa
amd TNV ELEAVICT] TOVG TNV TPOTACT] KATOVOOVLE TNV TTPpAOTacT. Mropolue, tote, va
Bewpnoovpe OTL pia €KPpacn mov epeaviletar oe mAdylo mepkeipevo €xel o 1010
vonuo Ome¢ kol o€ évo evBy mepiKeipevo, alAd dtopopeTikny avagopd (Dummett,
1973, 6. 268).

H d1bpion PeTa&y VONLOTOG Kol ovapopas £pYETOL V. SLOAEVKAVEL, OTT®G Hal
neplypapel o axdlovdn evomra, 10 TPOPANUA TNG OVIIKOTACTAGIUOTNTAS GTOVG
CLUTEPOUCLOVS OV0 EKPPAGEDV AVTIKEWWEVOV «a» Kot «by, 6tav a@ = b. H duvopukn
®G TPOG TG OCLUTEPACUOTIKEG OlOIKAGIEG TV  EKPPACEMV  OVTIKEUEVOV
TPAYLOTOVETAL O pPio AOYIKA TEAEWM YAMGOW, Omov KAOe EKEPOCN OVTIKEWUEVOL
Katovopdlel Eva LOVOSIKO OVTIKEIPEVO. ZVYKEKPIUEVO, 0VTO OV KaTovopdletal amd
mv £€Kepaocn avTikelpnévov dev egoptdtar and to mhaiclo oto omoio eugaviletar.
Qot660, avtd dev cupPaivel 6T ELGIKN YAMOGO KOl TO YEYOVOS owtd o Frege to
amodidel oty atéAeld g (Weiner, 2004, c. 93).

H ovélvon g onuociog &vOg ovOLOTOC G€ VOMUO KOl avaQopd
yopoktnpiletor amd artnpato Priocoekol yapaxktipa. ‘Eva évopa cuvodetar pe éva
vonuo kot pion avaeopd. To vomua evdg ovopaTog €ival OVTIKEEVIKO KOl KOV
avayvopicio. Ao autn TV Amoyn, 0ev TPEMEL VO, GUYXEETAL LE TNV OVTIGTOLYN 1€
TOV VILAPYEL 1 TNV TOPACTOCT] TOL SLALUOPPDVETOL GTO VOL OVTOV TTOV YPNGLOTOLEL 1
mov d€xetal TO avtiotoyo Ovoud KOTA TN OdKacio TNG  SWTOKEYEVIKNG
emKoOwvmviag. XopoktnploTikd Tov vonuatog katd tov Frege amoteiel o 1d14lwv
TPOTOG TOPOVGIOCNG TOV AVTIKEUEVOL TG OVOPOPAS TOL oVOLoTog. [Tapdtt To vonpa
dev tovtileton pe wopio omd TG 1WE€ec 1 mopoactacels, Oewpeiton OTL €xel
YOPOKTNPIOTIKE TOL TO TOTMOOETOVV oTNV, Katd Frege, avtikeylevikny meployn tov
KOW®V okEYE®V, Onmg autéc petafifalovrarl amd yevid og yevid. Eivar aveEdptnrto

and v Ymopén OAwV TV avlpdmwv oAAd Kol amd TNV VTOPEN OTOLOLONTOTE
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ovykekpipévov avBpomov. [Tapdia avtd, kdbe avOpmmog eivar tkovog va GUAAGPEL TO
vomua evog ovopartog (AvomoAttavoc, 1985, o. 221).

Yvykekpyéva, o Frege oto «Nonuo kou Avopopdy ypagpel 0TL 1 avapopd Kot
TO vOMUo. evOG onpeiov dgv TPETEL va GLYYXEOVTOL LE TNV WOEA 1 TNV TAPACTUGT) TOL
elval ovuvoedepévn pe avtd. Av n avagopd evog onueiov elvol éva avtikeipevo
AVTIANTTO péoa amd TIG OoONGELS, TOTE 1| TAPACGTOOT] Y10, ALTO VoL L0 EGMOTEPIKN
EIKOVO TTOV TPOKVTTEL OO UVALEG OLGONTNPLOKOV EVIVTDOCENDY TOL KATOL0G ElXE Ko
amd ecmTEPIKEG Kol e€mTEPKEG TTPAEEIG oV awtdg Ekave. Mo mapdotacn €10t
oynuatiopévn gtvar cuyva dwamotiopévn pe aicOnua. To 1010 vomua dev cuvdéetan
ndvta pe v dw Topdotaoct, akopa kot otov 1010 dvBpomo. H mapdotacn eivon
VTOKEWEVIKT, KOOOTL 1| TapdoTaon mov £xel évag avOpwmog dev tovtiletar pe v
TOPACTOOT] TOV €Yl KAMO0G GAAOG. Zav amoTéEAESHA, £Yovpe €vo peydAo mAnHog
TOPOAAAOYDV KOl OLLPOPDV GTIG TAPACTAGELS TOL GLVOEOVTOL e TO 1010 vonua. ‘Evag
Coypaeoc, évog koaPardpng wor évag Cwoldyoc Ba cuvoécovv, mbavotota,
dpopeTikég mapaotdoelg e o dvopo «Bovkepdhag». To yeyovog avtd amotelet
OVLGLOOTIKY] OldKplon HETAED TNG TOPACTOCNG KOL TOL VONUaTog Tov onpeiov. To
vonuo pmopel va givar m Kowvi 1010tNTe. TOADV TOPACTACEDY KOl ETOUEVOCS, OEV
etvar pépog ovte e€aptdtor ¢ mpog TV VapEN TOL Amd TOV EEATOMKEVUEVO VOL
(Frege, 1892, c. 21).

O Frege amodidel oto vomuo pwor wiaitepn ovioloywkn 0éom avtnv g
vmapéng oe pio «Tpitn ceaipay, Tépa amd T vontikn Kot T euotkn. Tao vonuata dev
etvar avtikeipeva mov vdpyovv otov pLokd Koopo. Tlapdtt o Frege ypnoyomotel
EKQPPACES OTMG YVOOTIKN a&io OTav [AGEL Yoo TO VONUOL Kot TEPLYpAPEL, 0TS Ha
OOVE GTI GLVEYELD, TO VOMLLO HLOG TAT)POVS TTPOTOGNG G Lo GKEWYT], OEV TIGTEVEL OTL
To. VONUOTO €ivol YoxoAoyikég ovtOTNTES. AVTIOETMG, EMYEPNUATOAOYEL VIEP NG
OVTIKEYLEVIKNG TOVG VTTOPENG TTOL ivart aveEAPTNTn Ad TNV YLYOAOYio OTOOLONTTOTE
avOpomov. Ta vonuota Kot ot oKEyelg €lval €VOOTPOCHOTIKA Kol UTOpovV v
petadidovral amd Tov Evav avBpwmo otov GAL0 HEGM TNG emKowvmviag. Aev umopodv
dtdpopot avBpwmot va potpalovtol v 101 vonTikn KOTAGTAGN, 0AANL HUTopodv va
Kavouv kotoAnmth v idwa okéyn (Klement, 2002, c. 63).

H dmoyn 611 o0 vonuoto etvar apnpnuéveg oviotTnTeEG TOV VITAPYOVYV GE Wia
Tpitn oeaipa odnyel otn Oedpnomn OTL, TPOKEWWEVOL VO LIAPYEL £VOL GLYKEKPIUEVO
GUVOAO TTEPLYPOPIKNG TANPOPOPING Gav VoML, OEV amorTeitan To vONUa Vo, cuvOEeTot

LEe KAmolo £KPPOCT TNG PLGIKNG YAMGGOG 1 VoL EXEL YIVEL KATAANTTO amd KATOO0V VOU.
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210 TOPASELYHO. TOV OVOUOTOC «APICTOTEANG», TO VONUO TTOV TPOCIIVETAL TAVTO
VINPYE OKOUO KOl TPV TO OKOVGEL KOTOLOC OAAQ KOl TPV KOV VIAPEEL O 1010 O
Aplototéng. Ymnpye péxpt va UmopEceL va Yivel KOTOANTTO amd KATO0V. TVVETMG,
etvar euoKd va GuUTEPAVOLE OTL VTTAPYEL Eva AMEPO GVUVOLO VONUAT®V TTOv dgv
Eyovv yivel kol pmopel v puny yivouv moté kotaAnTTd ond Kamolov vov. Ipdyuatt,
Y10 OTTOLOONTTOTE GUVOAD KPUTNPI®V 1 GLVONKOV, TPETEL VA LITAPYEL £VOL VONLLOL TTOV VoL
TOPIGTAVEL £VOL LOVOIIKO OVTIKEIIEVO TOV VO IKAVOTOLEL KOTA LOVASIKO TPOTO OVTEC
T1G oLVOTKEG, pe TV emPOAAEN OTL TO TEAELTOLO LITAPYEL.

H onuocio g droyng avtng éykettal 6to 0Tt Yo kaBe vtopkTd avTikeitevo,
aveapmta amd 10 av To £l OKEPTEL KAMOOC N Y€l Katovouaotel oe Kamolo
YADGGO, VILAPYEL TOLAGYIOTOV Eva vOnua ov 10 Eeympilel. Av ke avtikeipevo Eyxet
TOVAGYIOTOV ol 1O1OTNTO SLOPOPETIKN OO Eval GAAO OVTIKEIIEVO, UTOpEl EDKOA VL
detyBel Ot vhpPyEL TOLAYIGTOV €V GOVOAO GLVONK®OV OV KAVOTOLEITOL LOVAITIKA
amd 0VTO TO OVTIKEIHEVO. ZVVETMC, OV TO VONLOTO Elval a@npnuéVa OVTIKEILEVA GE
Kémow tpitn oogaipa ot M Vmopln Tovg dev mopdyetor omd TNV TPAEN TOL
okéntecOal, TV emovovia 1 ) YAOoGO, £netol 0Tl KO avTiKeilevo TaploTdveTan
amo kamowo vonua (Klement, 2002, c. 64).

>10 onueio avtd a&ilel va mapabécovpe Eva SLPOPETIKO TAPAIELY IO YLOL TN
ouakpilon petalh VONUOTOG Kol avapopds, Omwg v meptypdest o Frege oe éva
ypOppo Tov mpog tov P. Jourdain?, 6mov dwpaivetor O6tL dropopeTikol TPOTOL
TOPACTAONG €YEIPOVY  SLUPOPETIKA OVOLATO OVTIKEWEVOL Kol KOT — EMEKTOOT),
dpopeTikd vonjuata. Yrofétovpe 0Tt £vag TaEidunTng Tov TaSdevEl 6 ta Ayveoot
yopa PAErEL Eva ynAd Bouvvo mpog ta Popeta. Potodvrog tovg vidmiovg pabaivel ot
10 Ovopd tov eivor «Aphlay. To kowtdlel omd OSlPOPETIKEG OMTIKEC YWVIEG,
npoodopilel ™ B€omn Tov 600 eivar duvatdv, TO KATAYPAPEL GTO YXAPTN TOL Kot
ONUEIDOVEL 6TO onpempoTapd tov «To Pouvd Aphla éxel Yyog TovAdyiotov 5.000
pétpay. ‘Evag dAhog epguvnmng PAEmEL éva ynAd ylovicpévo Bouvd oto vOTIo Kot
nabaivel 6t1 ovopdaletar «Ateby. To kataympel 610 ¥APTN TOL HE TO OGVOUO AVTO.
"Yotepeg ovykpicels amodetkviovy 0Tt ot gpguvntég EPAenav akpBadg to idto fouvo.
Qo1060, T0 TEPLEYOLEVO TG TTpdTaong «To Aphla Tovtileton pe To Ateb» dev givar to

010 mpdypa pe to mepeyduevo g tpdtacng «To Ateb tavtileton pe to Ateby.

? Haparifeton oto McGuiness, B. (1980). Philosophical and Mathematical Correspondence.
Oxford: Blackwell, c. 80
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Av av16 oV avTieToryovce 6To ovoua «Aphlay wc pépog g 6Ké\|ﬂ]g23 nrov n
avapopd TOL OVOLOTOG, KOt ETOUEVMG TO 1010 TO Pouvd, TOTE awTd B TV TO 1010 Ko
otic dvo okéyelc. H oxéyn mov exppdletar oty npdtacn «To Aphla tavtileton pe to
Ateby Oa énpene va cvurintel pe ™ okéyn mov exepdletar otny tpdTacn «To Ateb
tavtileton pe to Ateby, mpdyuo mov dev cvpPaivel. Avtd Tov avTIoTOtYKEL, AoTdV, GTO
dvopa «Ateb» wg pépog g okéyng mpémel vo gival SLOPOPETIKO OO OWTO TOV
avtiotoyyel oto ovopo «Aphlay og pépog g okéyng. AAG avtd dev pmopel va givar
N avoaeopd, n omoio ival ac@aimg 1 Ot yio Ta dvo ovoparta. [pénet va givar kTt
7oV €lval 1POPETIKO GTIS dVO TEPUTTMGELS Kot Yo avTo, o Frege cvumepaivet 01t 1o
vonua tov ovopatog «Aphla» givar dtopopeticd omd To vonue Tov ovopatog «Ateby.
EmumAéov, 1o vonua g mpdtacng «To PBouvo Aphla éxel vyog tovddyiotov 5.000
HETPA» givarl S1opopeTikd amd to vonua e npodtacnc «To Pouvd Ateb éxer dyoc
tovAdyiotov 5.000 pétpar. Kanotog mov Bewpel 011 1 debtepn mpodTaon elvar aAndng
dev glvar avaykaio va KAveL To 1010 oyeTiKd e TV Tp@tn tpodtact. Eva avtikeipevo
umopel va TPoGdlopIoTel He SoPOPETIKOVG TPOTOVS Kot KaBEvag amd avTovg Umopet
Vo pog 0oEL £voL KOvoOplo OVOLLOL, KO TO OVOULOTO QLT £Y0VV SLOPOPETIKG VONLOTA.
AT dgv glvarl Tpoeavég OTL 0LTO TOL TPOGOOPILETOL PE SAPOPETIKOVS TPOTOVG
etvar 1o 1010 avtikeipevo.

Av 10 vOnua evog OvOUATOC NTOV KATL TO VTOKEWEVIKO, TOTE TO VONUOL TNG
TpATAcNG otV omoia epgoviletor To Gvopa, Kol GLUVETOS 1 okéyn 1 O, Bo NTav
KOTL VITOKELEVIKO, KOL 1] OKEYN OV GLVIEEL EVOG AvOp®TOg e TV TpdTacn avtn Oa
NTOV JPOPETIKN OO TN OKEYN OV GLVIEEL évag GALOg GvBpwmog pe avtiv. Mo
KowY mopokatobnkn okéyewv, (o kowv emotnun 0o Mroav addvarn. Oa NTov
adVVATO OVTO TOL AEEL KATOLOG VO EPYETOL GE OVTIPOOT HE OVTO TOL AEEL KATOL0G
dALog, d10TL o1 dVo AvBpwmot dev Ba eE€ppalov v 01 oxéyn aAdd o kabBévag
ow| tov (Frege, 1884, Eicaymyn ptop. c. 51).

YUVENMS, TO VONUO €VOC KUPIOV OVOUOTOG, TO omoio pmopel v ekppdleton
OLPOPETIKA GE OLAPOPETIKEG YADOGEC, 0V EIVOIL VTOKEUEVIKO, 00TE OUMG Kot TO 1010
TO OVTIKEILEVO, KO TPETEL VO, SLOKPIVETOL A0 TNV TOPACTOCT OV oyNUatileTon amod
T0 Ovopo Kot M omoio €ivol VITOKEWEVIKY, OTOUIKN Kot Yuyohoykn. To vomua
Bpioketor avapeoca otnv avaeopd £vog Kupiov ovopatog, 1 omoia €ival to 1010 TO

OVTIKEILEVO 7OV VTOOMAMVETOL UECH TOV OVOUHOTOG, KOL TNV TOPACTOCY] 7OV

2 Q¢ oxéwn VOEITOL TO AVTIKELEVIKO TTEPIEXOLEVO oG TpdTacnG. (BA. Exdpevn evoTnTal)
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oynpoatiCetan. o va Eexabapiocer T o1dkpion avty, o Frege mapabétel oto dokipio
éva. mopdoetypo and v aotpovouio (Frege, 1892, o. 22): 'Eotow 011 kdmolog
napatnpet To eeyyapt pe éva tmieokomo. O Frege mapopotdlet 1o 1610 To Peyyapt pe
NV ovaeopd, KoOmG elval To OVTIKEIEVO TG TAPOTHPNONG OV YiveTal duvaty omd
TNV TPAYUATIKY €1KOVa, 1 omoio. mpoPdAietal amd Tov avio@OdAuo ¢@okd oTo
E0MTEPIKO TOL TNAECKOMIOL, KOU OO TNV E€KOVOL GTOV OUEIPANCTPOEdN TOL
TOPOTNPNTH. ZE OLTN TNV TOPOUOIMOT, 1 €IKOVA TOL POKOV TapopoldleTonl He to
vOnuao Kot 1 €IKOVA GTOV OUEIPANGTPOEN He TV Tapdotacn 1 v evopacn. H
OTTIKT €1KOVO LECOA GTO TNAECKOTO gfvor mpdypott povopepns Kot &aptdrot amd
OKOTA TOL TOPOTNPNTH, OAAG €ivor TAvtote ovTiKEeVKn kaBmg pmopel vo
ypnooromel amd S14popovg TapaTNPNTEG, AKOUA Kot cLYYPOVMG, 0AAL 0 KaBEVaC
Ba £xel ) dikn Tov auEIPANoTPoed”| ewkova. EEartiog Tov dloupdpov oynUaTOv TOV
HoTIdV TV Tapatnpntov 0gv Ba pmopovoe vo emttevyfel oOte pio yE@UETPIKN
oporoyia, ko pio Tpoypatiky) tovtion 8o amokieldtay eviedds. Avt 1 avaioyio Oa
umopovce va avomtuyfel axopo mo woAD av vrobitape OTL 1 AUEIPANCTPOELdNG
ewova tov A yiveton epgaving otov B 1 akopa, 6ti o A pmopet va BAEREL T 01KN TOL
apepAnoTposdn ewova otov kabpéntn. Me awtd tov Tpomo Bo umopovcayle, 16mG,
va deibovpe TS pa mapdotaon pmopel n 1ot va Anebel cav avtikeipevo. Zav
avTIKeipEVO, OLMG, dev glval yia TovV TapatnpnTy 0,1t €ivat Aueca Yo To dvBpwmo mov
EXEL TNV TOPACTOON).

H avoloyio mov meprypdagpetan yivetal pe okomd va dlopmTicel T duvatdtnto
OV va popdletor £va VOO Kot TNV OVTIKEILEVIKOTNTO TG £VVOL0G TOV VOT|LLTOG,
oAAG Kou vor eyelpel £va oMUOVTIKO YOPpOKTNPIGTIKO Tov ovopatos. H mpoypotikn
€IKOVO 6TO TNAECKOMO Ogv gfvan €va Tpito oTotyeio mov mopepPaivel avapeso GTov
TOPOTNPNTH KOL TO PEYYApL oL PAETEL puésa amd avtd. Opota, To vOnuo o¢ TpOTog
napdoTaong oev mpémel vo. vonbel wg éva tpito ototyeio mov mapepPaivel avapeca
oTOoV oAt Kot v avoeopd. H 10€a 6t 0 tpdmog mov divetan £va avtikeipevo etvan
£V0L OTILAGIOAOYIKA GNUOVTIKO YOPUKTNPIGTIKO TOL OVOLATOS OV TPETEL VOL AVOLPECEL
v Wéa OTL Ta avTikeipeva pog divoviar evBéme. Avtog, OUmG, 0 TPOTOg BedpPnong
TOV VONUOTOG PPIOKETOL GE OVTIOWOGTOAN HE TNV EMOVOAQUPAVOLEVT] avnovyio TOV
Frege otv mbavotta dmapéng vonuatog xopig avapopd. Av o vonua eivol omid o
TPOTOG MOV HOG OfveTon €va avtikeipevo kol Oyt pion ovrotnta mov mapepuPaivel
avdpeco oe gudg kol To avtikeipevo, tote 1 mBavoTTa VIOPENG EVOC VONUOTOS

Yopig avagopd eaivetor pootpa (Kremer, 2010, 6. 259).
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O Frege xieiver ™ ov{ntnon yw t S1Gkplon HETAED TOV VONUOTOS KO TNG
avaQOPAS Yot TOL KUPLOL OVOLLOTOL OTOVTMVTOG OTIG TOUVES AVI|CLYIEG TOV LITOPOVV VOl
EKQPOCTOVV OO 1OEAMOTEG ) CKENMTIKIOTES GYETIKA e TNV VTTApEN ovapopas Yo Eva
ovykekpipévo avtikeipevo. Tapatnpel 6TL TPOKEWEVOL VAL QUTIOAOYCOVUE TN UVEILN
otV avaeopd evog onueiov, apkel va vrodeiEovue v Tpoddeon pog Otav WALNE M
OKEPTOLOOTE KO VO, TPOcHEGOLUE TNV eMPOAAEN: OGOV vtapyel avagopd (Frege,
1892, 6. 23). Otav o Frege BePormdvet 611 £xovpe cav mpdOecn va LWIAGOVE Yo TV
avagopd TV AEEE®mV OTOV TIG PNCIUOTOOVUE HE TO GLVNOIGUEVO TPOTO, dEV TPEMEL
VoL EPUNVEVTEL GOV VO VTTOVOEL OTL TPAYLLOTL EMTVYYAVOVLE VO LLATICOVLE Y10 AVTO TO
omoio givar 1 avagopd tov AéEewv. ['a Ttov Frege, axdpa Kot 0 GKERTIKIGTAG TPENEL
vao mapadeytel autny v mpdbeon, Sapopetikd M apgiBola Tov GYETIKE pE TNV
emrvyio g tpodeong pog Ba Nrav afdoiun. To yeyovdg 6t vdpyet ot N TPdOeon
napéyel pa aceain Bdon yio Tov 1yvuptopd Ot ival 1 avapopd Tov OVOLOTOS CLTY|
yw Vv omoia €yovpe TV mpoBeomn va mpocddoovpe N va apvnBodue Eva
KOTNYOPM L, 0V TPOYUATOTOGOVHE pia Befaimon e Tov TPOTO OV TEPLYPAPTNKE.
Av 1 mpdBeom axvpwbel, tote M Katnydpnon eivar kevn. [Hapodia avtd, yvopilovpe
TOVAGYLOTOV Tl TPEMEL VO, £ivorl aANnBEG TPOKEUEVOL VO LIANGOVLE Y10 0VTO TO 01010
gyovpe TV mpdbeot. Av dev LITAPYEL KATL TOV VO, IKAVOTOEL awTn TN GLVONKN, dev
pAape yo timote dAAo, ovte yio mapactiocels (Carl, 1994, c. 126).

Avo Bepelmoeic apyéc g eriocopiog Tov Frege 61émovv T G6TAGN TOL MG
npog to ovopata. Ilpmdtov, dev pmopel va vmdpel avaeopd ywpig vomuo Kot
devtepov, vIapyel N mBavOTNTA VIAPENG VONLatog Ywpig avaeopd. Datvopevikd,
Kamo1og pmopel vo vtoBEGEL OTL VTTAPYEL VAL YAGLO OVALESO OTIG 000 avTég apyes. To
Omuoe dodevkaivetar pe v avamtuén g SdKpoNng ovApEso e VOMUOL Kot
avVaPOPE GTNV TEPITTMOON TOV TPOTAGEWV KOl T1] GUVIEST] TV dVO TPOT®V BeDdPNONG
™G €VVOl0g TOL VONUOTOS VOGS OVOLOTOG LLE TOVG OLOPOPETIKOVG TPOTOVG TOV G
EVOLOPEPEL 1] GKEYT TTOV EKEPALETOL OO TNV TPOHTOGT TOV TEPLEYEL TO OVOULA OVTO.

Yuykekpléva, pio okéyn mov ekepaleton omd pio TpOTOGT TOV TEPLEYEL EVal
ovopo pmopet va avikel gite ot oeaipa g podictoploypagiag gite 6t ceaipa g
aAnBetag. H 10éa aut exepalet pe petapopikd tpomo o dmoyr mov yopoaktnpiletot
and 6vo Béceic. H mpom 0éom €ykeltan 6to OTL VIAPYOLY dVO TPOTOL KATA TOVG
0010V EUTAEKOUAOTE e POl GKEYT): KOTOVODVTAG TNG MG TO VONUO LG TPOTOGNG 1
OTOCKOTOVTOG GTNV OvayvApLlom g Tiung aAndetog . H devtepn 6éom cuvictoton

0TO OTL TO EVOLOPEPOV LLOG Y10 TNV TN 0ANOE10G oG OKEYNG OmaLTel TO VONUOL oG
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TPATAOTG VA YIVEL KOTAANTTO aAAd Oyt To avtioTpopo. H pveia yio v avoaeopd evog
OVOLOTOG OTOTEITOL OTOV KATO10G EVOLAPEPETAL VO OVOKOADWEL TNV OVOPOPA TNG
TPOTOoNG 0TV omoia eppaviletal. Av dev €xel avtd 10 6Komod, dnwe cvpuPaivel 6TV
nepintwon g moinong N ¢ pvbistoploypagiog, N vmapén Kot N TALTOHTNTO TOL
OVTIKELLEVOD OVOPOPAS TOL OVOUOTOG deV oyeTilovTan pe T okéyrn mov ekepaletat
amd v TpoTaon. Ikavomolovpacte HOvo Tav KAVOLUE KOTAANTTN eKEv TN oKEYN
¢ omoiag To vOnua Tov ovopatog anotedel cvotatikd. Emopévmg, n dmoyn 01t Eva
ovopa propet va el vonua xopig va £eL avopopd TPETEL VoL EPUNVEVTEL 6TO TAAIG10
NG PPEYKEAVIC OLAKPLONG OVALESH GTOVS OVO0 TPOTOLG TTOL OGS OTaGYOAEL piot okéW
Kot ToV akOAovB0o 1oyvpopd: 10 va yivel KataAnmtn pio oxéyn dev amorteiton pveio
vy v Ty aAnBetog g. To yeyovdg 0Tt 10 vOnuo evog ovopatog eEovtieital HEGm
NG GLVEIGPOPAS TOL OTN GKEYN OV EKEPALETOL OO TNV TPOTOGT TOL TO TEPLEXEL
woyveL povo Otav 1 okéyn mepropiletal 6to va yivel KOTOANTTH ®G TO VONUO TNG
TPOTACTG.

H xatdotaon aAlalel av evolopepOUAcTe Yia TNV TN aAndelog e okéyng,
onradn 6tav mpayuatomolovue Kpiocelg 1 Pefardoetg. Emedn n tyun aindelog pog
TPOTACTG AMOLTEL Ol GLVIGTOGES EKPPACELS TNG VO EXOVV AVOPOPA, TO CVTIKEILEVA
avaQopAis TV OVOUAT®V 6TV TPOTACT] £XO0VV GNUAVTIKO POAO GTOV TPOGOIOPIGUO
™G TG oAnfetag g okéyng mov 1 mpoTaon ekepilel. Xe avtd TOo MAMIGL0, TO
avTIKEIPEVO €lval ONUOVTIKO OKOUO KOL Y10 TO EVOLAPEPOV LOG Yo TN OKEWYT], d1OTL
avTd TO EVOPEPOV TPOGOVATOAMEETAL TNV aAvAyVOPLIoN TG TWNG aAnBeg g, N
omoio. [E TN OEWPA TNG OmOUTEL TNV TOVTOTOINGT TOL OVIIKEWEVOL GTO OmOoio
avaeépetol To ovopa. Kabmg to evolapépov pog yia ™ okéyn eivor amAid 1o p€co yio
v avokdAvyn g TG aAndelag TG, TO EVOWPEPOV HOG YOl TO VONUO TOV
ovopaTog gival povo €vag Tpomog avayvapiong Tov avtikeévov. H dmoyn tov Frege
OtTL T0 vOnua evog ovOpOTOG Eivat 0 TPOTOG TPOGIOPIGHOD TNG OVAPOPES TOV OVIKEL
070 TA0IC10 TG BEPOOTIKNG YPNONG TN TPOTACTG TOL SNAMVEL L AVAYVOPICT] TG
TIUNG AN 0€10G oG SOGUEVNC GKEYTC.

AmodeYOUEVOL TNV TTAPAUTAV® EPUNVELD, OEV VTTAPYEL XAGLO OVALESH GTLG OVO
BepeMdodels apyég g eriocoeiog Tov Frege mov diémovv tn GTéoT TOV MG TPOG TO

vonua Kot v avoeopd tov ovoudtov (Carl, 1994, . 181).
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«Nonua kar Avagopadr»: OL TpoTaGELg

Metd Vv meptypaen g OIKPIoNg HETOED VONUOTOS KOl OVOPOPAS Yol TOL
ovopato, o Frege otpépetol 6to mEPIEXOUEVO TOV ONAMTIKOV TPOTAGE®V, TIG OTOIES
YPNOOTOOVUE PEPatOTIKA Yo Vo EKPPAGOVUE TPAEES NG Kpiong. ZEekivdet
dnidvovtag 0Tt por Tpdtaon TEPLEYEL (o oKEYN. Me Tov Opo oxéyn evvoel Oyl To
VTOKELUEVIKO EVEPYNUA TOV GKENTEGOHO GAAG TO OVTIKEIWLEVIKO TOVL TEPLEXOUEVO, TO
omoio dvvatar va givar kKoo ktyua moAlwv otoyaoctov (Frege, 1892, . 23). H
Bedpnon avty pmopel vo ekTiundel 0Tl avagépeTal oty TPoyevESTEPT Bewpia TOv
Frege yio 10 kptd mepieydpevo, omwe drapopomoteitonr (individuated) g mpog Tic
ovovénelég tov. Tnv 0w mepiodo, o Frege cvveyiler va ypnowonoiel tov 6po
«mEPLEYOLEVOY aveETioNUa Yoo vo. avagepbel otnv ava@opd 1 TO OVTIKEILEVO TOV
katovoudletatr, Otov MAGEL Yoo €va KOPLO  OVOUO, OOSEIKVOOVTOG £TGL TN
ouveyllopevn emppon Tov amd 10 Hoviédo g «Evvoroypapioc» (Kremer, 2010, o.
261).

H avtikeyevikdmra tov mepleyopévon g mpdéng tov okéntecban Pacileton
070 YeYOVOG OTL KATL Lopel vau yivel KataAnmtod amd dtdpopovs avlpdmovg péca omd
™ XPNOM TG AOYIKNG, M onoia amotelel v ektédeon tov okéntecar. H évvola g
OVTIKEYEVIKOTNTOG Ypnoomoteitan and tov Frege pe 600 tpomovg: o) Me 1 yevikn
™G YPNoM, CVUP®VO HE TNV omoic OTWONTOTE &lval AVIIKEWWEVIKO TPEMEL vl
StoympileTor amd TIC VITOKEYEVIKEG TOPACTAGELS, Kot B) HE UL GUYKEKPLUEVT PO,
Katé TV omoio OTWONTOTE EIVOL OVTIKEWEVIKO OlOKPIVETOL GE TPOYUATIKO KO N
TPOYUATIKO. AVTIGTOWYO, T OVTIKEWEVIKOTNTA TOV OKEYe®V mePAappdvel 600
dwkpicels. And ) pio mAevpd, Tpénet va daywpilovrol amd TS TOPASTAGELS Kot oo
mv GAAN mhevpd, mpémer vo dwakpivovior omd otwdnmote eivon mpaypotko. H
QpeyKeavV avaivon g €vvowug TG mopdctacns mpocdlopilel tov Ttpdmo Tng
KOTovonong g onpociog e AEEng «avtikelevikocy pe t yevikn ypnon (Carl,
1994, 6. 79).

XOoupova pe tov Frege, ot Tapactdoelg amoteAovy KTipo tov kdbe avOpomov
KOl OG €K TOVTOV, AVIIKOVV GTO TEPLEXOUEVO TNG GLVEIdNONG ekeivov Tov Tig £xel. Me
auT TV évvold, OTIONTOTE avhKel otn ovveidnon Pociletar otmv vmopén Tov
KatoOyoLv Tov. 'ETot, dev umopodv va vapEouy TapacTACELS XWPIG Vo VTGP EL KATO10G

avBpomog otov omoiov va avikovv. Avtiy m e£apmon amd TNV VvmoapEn yivetow
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katovonty ond tov Frege wg éva €idog outiatng eapmons. Emmiéov, yio kdbe
TOPACTACT] LIAPYEL EVOS LOVO KATOYOG.
Avtol M avdivon g évvolag Tng mapdotocng amotedel ) Pdon TV

aKOAoVO®V 1GYVPIGUOV TTOL GLYVA emkaleital o Frege (Carl, 1994, c. 81):

I. O xaBévag €xel TIC SIKIEC TOV TOPACTAGELS TOL AVIIKOVV GE QLTOV KOl
HOVO auTOV.
I[l. Ot mapoctdoelg eival YvOS10A0YIKG 1O1OTIKEG Kol U] STUTOKEUEVIKE
TPOGPAGILLEG.
I1l.  H dmopén tov ntapactdoewv eoptdror and tnv vmapén avtod mov Tig
ExeL.
IV. Ot nopaoctdoelg dev yivovior avtiinmtég and Tig aiodnoeig 1 and ™

OKEYT, TapA LOVO Ao TNV KOTOYH TOVG.

To evdiapépov tov Frege dev eotidlel omnv avaAvon g Evvolog NG TopAcTUGNG
OALQ GTNV OTOGAENVICT TG £VVOlag TNG OKEYNG Le Baon avtn) v avdAivon. Enedn
LOVO Ol TTOPUCTACELS EIVOL VTOKEUEVIKEG Kol EMEWN, ONTMG Ol OKEWYELS, Ogv gival
avTIMTTEG amd T oeOnoelg, enyel v WLTEPOTNTA TOV GKEYEWV GTNV Pdon TV
wyvpopov | pe N ko étol, koTapépvel va eENYNOCEL TNV OVTIKEWEVIKOTNTA TOV
OKEYEWMV SLOKPIVOVTAGS TIG OO TIC TAPAUCTAGELS.

XVyKeEKPUEVO, LITOCTNPILEL OTL 1] SWTOKEUEVIKOTNTA LG KPIoNG EYKELTAL GTO
YEYOVOG OTL O1LPOPETIKOL AVOPMTOL HITopovV va, KATavoricouy TV 1d1a kpion 1 okéyn
Kot auTd OPEPEL OO TNV TEPIMTMOOT TOV TAPUCTAGEWV, OTMG AT TEPLYPAPETOL
otov oyvpopd . Agdopévng g OwmokepevikdTTog oG kpiong, €metor OTL
otdNmote avayvopiletor g aAnbég ivar dwmokepevikd TPOSPAGILO. ZVVETMS, Ol
OKEYELG O1PEPOVY aTO TIG TOPACTAGEIS WG TPOG Tov oyvpiopd Il. O1 oxéyelg dev
eCaptdvror ortiokd omd Tov avOpomo mov Tic mpayupatomolel. H mpdén Tov
okénteohor dev pmopel, emopévmg, va vonbel g mopaymyn okéyewv, yeyovog mov
JPoPOTOlEl TIG OKEYELS A0 TIG TAPACTAGELS KT ToV woyvplopd I (Carl, 1994, .
82).

Yvvenwmg, 6tav o Frege avagépetal oTov 0po oKEYN, 1N YPNON TS EKEPUONS
«yivetan  korodnmryy (grasping) mpémer va AouPavetor pE  HETOQOPIKO TPOTO.
Xapaxktpilovtag v mpdén tov okéntechor wg po dadikacio KoTd TV omoio, pio

oKEYT YIVETOL KOTOANTTN, £XEL MG OKOTO VO, OMGEL L EVVOIOAOYIKT €ENYNOT TNG
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oxéong avaueco oty mPaEn Tov okémtesbol Kol T okEyrn amd TN OKOTIA NG
avtikelevikodtntog ™ okéyng (Carl, 1994, o. 88).

Ot okéyelg pmopohv va yivouv KOTOANTTEG amd JAPopPovs avOpAOTOG.
Qo1660, eivol ovTikelevikég pe v €vvola 0Tt n aAnfela 1 0 Yevdog toug dev
eCaptdtor amd avTOV Tov TIG okEPTeTaL. [0 Tapddetypa, 1 okéyn mov ekepaletot
and 1o [TuBayopelo Oedpnua etvar aAnONG yio tov kabévav, av eival aAndng Eotm yio
évav. Avtn n damictoon amotelel Yo Tov Frege amddeiEn piog dtokpitng oeaipog
Omopéng, UG GQAipOC OVIOTATOV 7OV €iVOl OVTIKEIWEVIKEG OAAL adLVOTOVV Vo
OAANAETIOPAGOLY AUTIOKA TAPWOG LE TOV PVOIKO KOGHO. ZOUQ®VA e TNV 0poAoYid
tov Frege, ot okéyelg kot Kot’ enéKToon AL vonuata, givol Tpaypatikés ved v
TEPLOPIOTIKY Evvoln OTL UTOPOVV Vo EMOPOVV GE AVTOV TTOV TIG KAVEL KOTUANTTES,
xopic ot 1d1eg va petafdriovtat. Ot okéyelg etvar ayxpovikég Kot dgv onpiovpyodvtol
and v Tpaén Tov okéntesbol 00TE KataoTpEpovtat and v mavon toug (Klement,
2002, c. 63).

"Exovtag dwokpivel TIc okéyelg amd TIC TOPUCTAGEIS, OTMG OTNV TEPITTOON
TOV OVOUATOV, KOl £X0VTOG SLUGPAAIGEL TNV AVTIKELEVIKOTNTO TOV GKEYEWY, 0 Frege
emyyelpel T oOvdeon g okéyng pe v npdtacn. [Todd vopic o Frege emonpave otu
ot okéyelg exkppdloviar pHéca amd TPOTAGELS Kol OTL 1] TPAEN TOL okémtesOat, OTav
apbfpdveTtor o€ KAmO YAMOOO, MPOYUOTOTOLEITOL HEGOH Omd TN Y(PNON TOV
TpoTdoemv. XapoKTnPloTiKd, AEEL OTL M EKEPOCT] LG OKEYNS GE pia YADooo givarl n
TpoOTOcT. Apyotepa mAAL, ONADVEL OTL TO KATOAANAO HEGO Yot TNV £KQOPOCT HLOG
okéyng eitvar  mpdtaon. H omovdardta yro tv mpdén tov okéntesOot mov €xel n
Omapén pog YA®ooKN g EKepaocng Yo pia oxéyn eEnyeiton and tov Frege wg ot evod
UTOPOVUE VO EYOVUE TOAAEG eKPPAGELS Yo TNV {010 oKkEY™, UOVO 1 CUVOEST] HIOG
oLveldNTg okéyng pe pio mpdtaon elvar amapoitney.

Kot tov Frege, Aowmdv, pia okéym etvon Katt yu avtdv av pmopel vo yivet
KOTOANTT] oo ovTOV KOmOw OTypr]. AV Ol CUVEINTEC OKEYELS WUTOPOLV Vo
AVOYVOPIGTOVV MG GKEYELS TOL CTUAIVOLV KATL Yo aLTOV, TOTE PAIVETOL AOYIKO TO
OTL 0 pOvog TpOmOG pior oKEYN Vo YIVEL KOTUANTTH GLVIGTOTOL GTNV EKQPOCT TNG
péom piag mpdtaong o pio kaBopAoOpevn YA®GGA 1 0KOLO, KOl TUTIKY YAMGGO.
Enopévmg, pmopovpe va okeptovpe povo pésa amd t xpnon pog yrwoooc. O Frege
dtevkpviCetl 0Tt TO YEYOVAS OVTO aPOPA GTNV KAVOTNTA VO avTIAN@OovuE pio oKéyn

Kot Oyt otnv okéyn avty kabeavtn (Carl, 1994, . 91).
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Emotpépovtag oto dokipo «Noyuo kor Avapopor, o Frege mpoomabel vo
OLVOECEL TN OKEYT LLE TO TEPLEYOUEVO UIOG TPOTAONG EKOETOVTOAG EMIYEPLLOTO YO

TOVG AKOAOLOOVG 1GYLPICLOVG:

1) N oKEéYN mov eKPPAleTan Eivar To vONUa TS TPOTAGNS, OYL I AVOPOPA
me,

2 po TPOTOGT TPEMEL GE KATOLEG TEPITTMGELS VO, EXEL KL AVAPOPA EKTOG
amd vonua,

3) N avagopd pog tpdtacng eival 1 Tiun aAnoelog g, Kot

4) ot TIES aAnBetag givar ovTikeipeva Kol ol TPOTAGELS Eival T OvOpOTAL

QVTOV TOV OVTIKEYLEVOV.

Ta emyspnuoto Tov Frege dsiyvouvv 0Tl (el 0mOPAGIGEL K TOV TPOTEPOV OTL AL
OLYKEKPULEVN EPUNVELD. THS OPYNS THS OVTIKATAGTOCIUOTHTOS TPEMEL VO IKOVOTOLEITOL
1660 amd to vonua 060 Kot amd TNV avoeopd, kaBoTL kot ot dV0 avTEG EVVOLEg
UTOPOLV VO, EQUPUOCGTOVV GE GUVOETEG YAWOGOIKES EKPPAGELS. ZUUPOVO WUE TNV
epunveio aVTY, 0V OVTIKOTOCTGOVHE ol AEEN LG TPOTOONG UE MY GAAT OV EXEL
v 010 avaeopd aAAdd SlopopeTikd vonua, tOte avTod 0ev Ba Exel Kapio emintmon
oV ovVOQOpPA NG TPOTaoNS oAAd Ba petafdier ™ okéym tng mpdtaonc. H
dwdkacio mov akoiovbel kavomolel o potifo mov €xet exbBécel yio ta ovopata.
‘Exovtag Eexivioel pe v €ikdéva OTL T0L OVOUOTO AVTITPOCSHOTEVOLY TO OVTIKEILEVAL
Kol 0Tl o1 TPoTAcElS ekppalovv okéyels, o Frege avalntovce kdtl 610 £MiMEdO TV
okéyewv. Topa, avalntdel KAt 6T0 £MINESO TOV AVTIKEWEVOV TTOV GYeTICOVTOL LE TIG
TPOTACELS, 0 KAOe mepinTmon kaBodnNyoVUEVOS amd T CLYKEKPLUEVN epunvein NG
apyNS TS avTiKataotactuodttag. AAAG To emtyelpnud Tov delyvel emiong Tov €101KO
YOPOKTAPO TWV TPOTACEWV MG EKEIVEG TIG EKPPACELS LEGH OO TIG omoieg eKkppdlovpe
TPAgelg ¢ kpiong Kot Kot’ EXEKTACT), TPAEELS €V OLVAEL YVMOOTG.

O Frege emysipnpatoroyei yio tov woyvpicpd (1) oe 6vo Pruarta. [pdtov,
emryeipnuatoroyel 0t (1%) n okéyn mov ekepdletar omd pa TpodTacn dev eivar n
avaeopd e, Kabmg ot oKEYELS eV 1KAVOTOI0UV T1 GULYKEKPIUEVT epuUnVvein NG
apyYNS TG OVTIKATOOTACIHOTNTAG. ATO TN OOMIGTOON OLTH GLUTEPOIVEL, OEVTEPOV,
ot (1%) 1 oxéyn mpéner va Bempndel g T0 VOO TS TPOTOONG Kat HEMOTO, TG

BeParmwtikng tpdtaong (Kremer, 2010, 6. 262).
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Agv KaAelton To VONUO OTOLCONTOTE TPOTUCGNG OKEYN, GAAL LOVO TO VOO
exkeivov TV TPOTAcE®mV UE TIG Omoiec emkowvwvovpe M PePardvoops kdt. M
oKéY, Katd TV opoAoyio tov Frege, etvar to vonpa mov ekepdletot amd pio TAnpn
mPOTOoT, ONANON o TPOTOCT TOL UTOpel vo ypnopomombel mpokeywévon va
npaypatorom el pa BePaioon 1 va 1ebel pia Tpotaciakn epdtnon. ['a Tapddetrypa,
pio TPOTOCT) TOV EYEL TN LOPPON TPOGTAKTIKNG 1 EVKTIKNG OEV £YEL avapopd, aAAd ExEL
vomua (Frege, 1892, o. 28).

Yuvenmg, M Oldkplon petafd VONUOTog Kol ava@opds Oev  pmopel v
epappootel oe OAeg TS Tpotdcels. To vonua pog pdtacns mov Bewpeiton OTL givan
okéyn eival (o €101k TEPITTOON TOV VONUATOG, KAODS apopd HOVO €KEIVEG TIC
TPOTACELS OV Tpoopilovtal ywo. TV Tpaypatonoinon pog PePaimong. Emedn ot
BePardoelg mepthapuPdvovy o emikAnon g oAnbewng, 1 oklypdonon TV
TPOTACEWMYV TO VOO TV omoimv givorl pio okéyn Kot 1 apykn €ENYNoT TG OKEYNG
®¢ KATL Yo TO Omoio yeipetal N €pOTNON Yo TV oAl 0dNyovV 610 TEAOG GTNV
O dromicTwon: dgv £ivat TO VONUO TOV TPOTAGEMVY YEVIKA, OAAG LLOVO TO VOTLLOL LOG
OLYKEKPIULEVNG KAGONG TPOTACEDV OVTO TOV LOG OTAoOoAEl dTav 16YVPILOUACTE OTL
T0 VoMU pag Tpdtacng etvar n okéyn mov ekepaletar omd avtryv (Carl, 1994, . 93).

Av pia mpootoktiky N o BePfaioon popdlovtal to 1610 mepleyOUEVO Kot oV
aVTO TO TEPLEYOUEVO avaryvopileTon pe pion okEYn, T0TE KATOL0G TPEMEL VO VITOOEGEL
0Tl og oYéon He avT TN po okKéyn TPEMEL VO AMOLTOEL Vo €ivanr aAnOng M va
amodeyfel 0Tt etvan aAnbnc. Mia tétown amaitnon, ®oTtoOc0o, sivol KATMS Tapdioyn
J10TL 01 GKEYELS, OGOV £yovv T aAnbetac, eival ot idteg gite aAnBeic N wevdeic.
Agv pmopovpe vo mopdyovpe 1 v avadgVGOVUE TV oA Oela pog okéyng. Avtd mov
UTOPOVUE VO KAVOLUE €lvol VO AEITOVPYNGOLUE 1] VO, OMOLTIICOLUE Ol GAAOL Vo
AELTOVPYNOOVV £TCL DGTE TO AMOTEAEGLLO VO LTOPEL VOL TEPLYPAPEL OO [0l KOATAAANAN
TPOTOCT OV va ekepalel pia cvuykekpuévn okéyn. H ainbelo g dev umopet va
emBounOel N vo omontnBel aALG povo va amodeyBel 1 va OniwOel. Enedn n évvow
™G aAN0glg Ko Kat’ eMEKTAON, 1 £vvold TNG OKEYNG €lval 6TeEVE GLUVOEdEUEVT] LE
™MV TEPYPAPIKy M T PefaidTikn ¥pnomn TOV TPOTACE®V, TO VONUO HOG
TPOCTOKTIKNG 1] oG EVKTIKNG dev pmopel va givan pio okéym (Carl, 1994, 6. 95).

H emioyn g okéyng og Tov popéa TG TIUNG aANBEL0C Kot TOV VONUOTOS MG
TOV QOpEN TNG avaPOpag opeidetol, v UEPEL, oTov TPOTMO ME TOV omoio o Frege
avTILOUPAVETOL TO. VOUOTO YEVIKO, KOl TIG OKEWELS E01KA, GOV VO LIAPYOLV

avegapmta and 10 av £xovpe AEEELS Yo va Ta ekppacovpe. TIpdypatt, ivor apketég
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ol Qopéc mov emyelpnuotoAoyel vép g Béomg OtL M aAnbeln Ko TO WEVSOC
amodidovtol oTig okéyels, vmootnpilovrag 0Tt Oa mapéueve aAnbég 1o yeyovag Ot 1
I' éyet évav povo euoikd dopLEOPO OKOU KoL oV OV VINPYE KATOL0G AvOpmIog Vo
EKQPACEL TO YEYOVOG anTO M va avayvopicel v aAndeia tov. Av oTidnmote eivan
aAn0ég mapépeve aAnNBEC akoOua Kot ov 0eV UTOPOVGALE VO TO EKQOPAGOVLE N VO TO
KAVOVLUE KOTOANTTO, 1| 0EV VINPYE Kav, TOTE OWTO TOL &ivarl aAnBég dev pmopel va
etvar ka1t mov va Pacilel v dmapén tov oe guic, Onmg M Vmapén Hog TPOTUoNG
Baciletar TovAdytotov oty VIapén ™G YAOOoHG 6TV omoio avikel. o wpénet va
elvar wdt, Omwg pia oxéymn, mov vmapyer oveEdpmmrta amd epds. Avtictpoea,
dedopévov Ot pio oxéymn AopPdvetor g aAnbng M wevodng kol dedopévov Ot
omoladnmote aAnOng okéyn mov dev oyetileton pe epdc Oo mapépeve oAndNg axdua
Kol av dgv VINPYOUE, EmeTon OTL M VmopEN NG okéymng Oev egaptdtal amd TNV
KovOTNTA LG VO TV EKPPAGOLLLE 1| Vo TNV Kdvovpe kotoinmty (Dummett, 1973, o.
368).

H duakpion oe vomuo kot avagopd €xel gwoaybel wg kTt mov umopel va
VANPETGEL MG TO OVOUOTIKO OVOAOYO TOVL TPOTAGLUKOV TEPLEYOUEVOL. XTO onueio
ovTd UTOPOVUE VO TOPATPNGOLUE U0 OVOSOPYAVOCT NG  EKOVOG  TNG
«Evvoioypagpiogy: m Bedpnon g «Evvoioypagiogy OTL TO  OVTIIKEILEVO TOV
Katovopdletal, dNAadN TO TEPLEYOUEVO TOL OVOUOTOG, fval HEPOG TG OKEYNG TTOV
exppaletar, avrikadiototor amd ™V TOPAAANAN, 0AAL OepeM®O®G O1POPETIKY,
dmoym 0Tt TO VO £vOG OVOLATOG, ONAOY| O TPOTOS TOPACTUCTG TOV OVTIKELLEVOL
nov Katovopdletat, elvar HEPOG TOL VONUATOG TG TPOTAGTG, ONANSY| TG GKEYNG TTOV
exopaleton (Kremer, 2010, c. 262).

To emysipnua tov Frege yw tov toyvpiopd (1%) otpéeetar mpog 1
CUYKEKPILEV EPUNVEIDL TNG OPYNG TNG OVTIKOTOCTOCIUOTNTOS KO OVOTTOCOETOL (G

aKolovOwe:

Q) VILAPYOVV TEPIMTMGELS OTIG OMOIEG TOL OVOLOTO «a» Kot «b» €yovv v
010 avagopd, aArd ol Tpotdoelg «Fa» kot «Fby» dev ekppdlovv v idio okéym,

(i)  oav o «a» ko «b» £ovv v o avaeopd kot ot «Fa» kot «Fby
&xovv pia avapopd, tote «Fa» kot «Fb» €ovv v 1d1a avaeopd, dTmc TPoKLTTEL
oo TN GLYKEKPLUEVT EPUNVEID TNG OPYNS TNG OVTIKATAGTAGIULOTNTOG,

(ilf)  emouévmg, n okéyn mov ekPpaletal dev ival 1 ovapopd TG TPOTACTG

oL TNV eKQPALEL.
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To kpioo onueio oto mopomave emyeipnua ivar to (i). Zyetileton pe o TPOPANUQ
™G TOVTOTNTOG HE TETOL0 TPOTO MOTE, AV Ol OVTIKATUGTAGELS TV OVOUATOV e TNV
O avapopd dwtnpodoav v okéyn mov ekepoldtav, ToTe Ogv Bo vENP)E
TEPLGGOTEPO YVAOOTIKO TEPIEYOUEVO OTNV «a = by amd OTL 6TV «& = a», Kabdg 10
VIOTIOEUEVO EMITALOV TTEPIEXOUEVO TIOV VO EMTPEMEL GUUTEPAGLOVG, OTMG OO TNV
«Fa» omv «Fby, 6o avaydtov o Ho TETPUUEVT] AEKTIKT avadSIOpOpO®on TG 10106
okéyne. O Frege vmootnpilel 6t og téroleg mepumtmoelg ot «Fay» xor «Fb» dgv
ypewletar va ekepdlovv v ot okéyn, EnedN KAmolog, mov dev yvopilel v a =
b, Ba umopovce va extiunosl v pio Tpdtacn ®g oANON Kot TNV GAAN ®G YELOT).
Yuvenmg, ot «Fa» kot «Fb» dev ekppdlovv tnv 10100 oKéyn, €MEWN KATOL0G TTOV
avtihappavetor v «Fa» og oAndn, dev yperdletor apécmg kol ympic Kamola 101KN
Yootk Tpaén va dexdel kar v «Fb» wg aindn (Kremer, 2010, . 263).

To cvounépacua (IB) 670 omoio kataAnyel o Frege amoppéetl amd v avaivon
70V 1oyVpopol (1%) kot Tov Sroywpiopd mTov Tpénel vo Anedsi vdyn avipeco ota
dV0 €101 TOL VONUATOG KOl TNG OVOPOPES avAAOYo e TN XPNOMN TOLG 6€ €VOL Kot
TAGylo Adyo. YTapyovv KAmoleg MPOTAGELS TOL QOIVETOL VO, UNV TKOVOTOOUV TNV
apyn TS EKTOCIOKOTHTAS Y10, TOL OVTIKEIPEVO, GOUPEOVO LLE TNV OOl OV «TO & €lval TO
010 pe to b» ko woydel 6Tl «Fay, T0TE UITOPOOUE VO GUUTEPAVOLUE OTL 1oYVEL 1
npotaon «Fby». Onwg &yovue del, o Frege vmoompilel 61t éva kbplo Gvoua Tov
eupaviCetoar oe mepkeipevo mhayiov Adyov Oev pmopel vo €xelt ™ cvvnbiouévn
avaeopd tov. Ipokeyévov va tpocdtopicovpe Tt kKatovoudlel Eva KOPLO GVOLO TOL
epeaviletor oe mAAY10 TEPIKEINEVO Kat gV £xEL TN CLVNGUEVT] TOV OVOPOPDL, TPETEL
va ovolNTCoVUE EKEIVEG TIG AVTIKATOGTAGELS TOV OV gV UETARAAAOVY TNV OvaLpOpPd
OoAOKANPNG ™G TpoTaons (Dummett, 1973, 6. 266). Enopévmg, av Aafovpe vadymn ot
10 vOnua pag mpdtaong cvvtifetal omd To vonuota Tov AEEEmv, ONANON TIC OKEYELS
OV AVTEG EKPPALOLV, TOTE 1 OKEYT, AVTIGTOLYO, TOV EKPPALETOL Ad TNV TPATACT
oav OAov givat To vomud .

H tehevtaio mpdtaon ekppdlel v apyy s cvovleaiaxotntag yio. To VO LOLTOL
KOl GUVOEETOL UE L0 EPUNVELD TS OPYNS TOV TAGLTIov, 1| omoia PePaidvel KATL Yo TN
oxéomn avapecso oTig AEEELG Ko TIG TPOTAGELS: TO VOO pog AEENG Tpocdlopiletar N
umopel va avayvoplotel pHéGO 6To TAMIGIO TG TPOTAONG. TOUG®MVO UE oLTH TNV
epunveia, dev HmopoOUE Vo avayvmpIiGovE TO VOO Tov eK@paletol amd o AEEN,

otav avt elvar pepovopévn. H 0w AEEn, €101KA 6T QULGIKY YAOOOW, UTOPEl va
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EKQPPALEL OLOLPOPETIKA VONLOTO KO LEPTKEG POPES EIva adOVLVATOV VO TPOGOIOPIGOVE
oo vonuo ekepaletor amd T AEEN av O0ev TNV €VIAEOLUE OTO TANUGLO HLOG
TPOTOoNG. ALTO dev onuaivel OTL Yo Vo KAVOLUE KOTOANTTO TO VONUO piog AEENG
TPEMEL TTPAOTAL VO KAVOLUE KOTOANTT TN oKEYN mov ekepaletonr omd OAn v
TPOTAoT, dALG OTL ¥peldleTon Vo TPOGOIOPICOVE GE TL TPOTAGLOKO TANIGL0 1 AEEN
eUQaVIlETON TPOKEEVOD VA, TPoGdlopicovpe To vonua tg. Tote, pmopovpe ehevBepa
va Bempnoovpe OTL TO VOO OANG TNG TPOTAGNS, ONAAST N GKEYT OV eKPPAlETOL
amod ovTn, cLVTIBETAL OO TO VONLOTO TOV GLVIGTOOMV EKQOPACE®DY, OTAV OVTE To
vonpato £xovv tpocsdlopiotel pésa 6to mAaicto mov epgavitovror (Klement, 2002, o.
79).

‘Exyovtag efacporicer 10 emyeipnuo (1) katd 10 omoio m oxéyn mov
exppaleton amd pio wpdtaon eivor o vOmua g Kot Oyl m avaeopd e, o Frege
TPOYWPAEL OTNV EMLYEPNUOTOAOYiR Yiat TO (2) KATA TO OTMOi0 UEPIKES, TOVA(IOTOV,
TPOTAGELG £XOVV AVAPOPE Kot VONpo. AVOALTIKA, vrootnpilel Tov 1oXVPIGUO avTdV

¢ axoAovOmG:

Q) Yrdpyovv mepikeipeva, 0nmg n pubiotoploypapio Kot 1 toinon, 6mov
dgv paG evolapEpeL 1 avagopd Tov AéEemv, aAld pdvo To vOnud Tovg. Xe avtd To
TEPIKEILEVA AmOTOVUE UOVO Ol TPOTAGELS VAL EKOPALOVV Lo GKEYN KOt Ol VoL EYOVV
avapopd.

(i)  Odnyodpacte oty avalTnon TOvV avaeopav Tov AéEemv uovo 61o
mlaiclo g avalnmmong g aAndelog. H emdiowén g ainbeog eivar avtd mov pog
w0l Tavta va Ttpoywpovpe omd o vonua oty avapopd (Frege, 1892, c. 25).

(ili)  Xvvenmg, Tpémel va VITAPYEL KATL TOV VO cVVIEETAL e KABE TpoOTOoT,
10 omoio, mpwdToV, Vo Paciletor oTig avapopéc TV AéEgmv mov cuvBETOLY TNV
TPOTOOT Kot dEVHTEPOV, VO OElYVEL TO EVOLPEPOV HOG YO TIC AVAPOPES TOV AEEE®V
070 TAaicto ¢ avalntnong g aAndeiog.

(iv)  Avtd 10 YopokTNPoTikKd NG TPOTAONG UTOPEl VO OVOROOTEL M
avapopa. TG, apov Paciletar onv avaeopd Twv AEEEMY TOV GLVOETOVY TNV TPOTUCT

(Kremer, 2010, c. 264).

O Frege e1cdyet v évvola g avapopds yia va Bepeldaoet Ty véa avtiinym
Y. Vv Kpion, oOpeova pe v omoic M T oAndslog pog mpdtaonsg, oG o

OLVIOTAOOCO TG TPMOIUNG EVVOLOS TOV KPLTOL TTEPLEXOUEVOV, Bempeitan 1 avapopd TnC.
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Ewsdyetat, OnAadn, Tpokeltévou va eENYNGEL TO EVOLAPEPOV LLAG Yo TV aANBela 1) T
yvoon. O Frege vmowvicoegtor 1 Owdkpon petald g moinong M NG
pvbistoproypapiog kot ¢ oAnbelog Kot TV TOPAAANAN Stdkpion HeTaEd TNg
Katavonong pog okéyng kat tng yvoons. H évvola g avagopdg mpootifetonr oty
évvola NG okEYNG TPOKEWEVOL Vo EeKabaplotel OTIONMOTE amoTeital av gV HOG
OmacYOAEL M Toinon aAAG oToyevoLUE ot Yvoor. H avagopd piag mpdtaong ivon
axpifdg 0,TtL dev umopel vo avayvoplotel | vo Tpocdtoptotel kabapd Kot povo omd
v katavomon g okéyng (Carl, 1994, c. 117).

H avtifeon mov okuaypagel o Frege avapeca oty pubistoploypapio kot v
noinon amd T pio pepld, ko v ovolnnon g aAndelag amd v GAAN, TOL
EMUTPENEL VO IOYLPIOTEL OTL VILAPYEL KATL TO SlOKPLTO OTNV OEVTEPN TEPIMTM®ON TO
oTo{0 EMTPENEL TNV EIGAYOYN TNG AVOPOPAS TOV TPOTAcE®V Kabmg emiong Kol TV
ovopdtov. O Frege vmootpiler 6Tt oto mAaicia g podictoploypagiag Kot g
ToiNoNG EVOLPEPOLOCTE LOVO Y10 TIG CKEYELS TTOL EKPPALOVTaL OO TIG TPOTACELS, Ol
omoieg dev Pacilovtar oTig avaeopés tov Aéemv. EEnyel Ot1, axdua Kot av avTé ot
AEEelg oTEPOLVTAV AVOPOPAS GTO GUVOAO TOVG OAAG Eiyov vOnua, Ol TPOTAGELS Oa
ocuovéyllav va ekppalovv oxéyels. o mapddetypa, m mpotaon «Bydiove tov
Odvocéa ot otepd oty 104k evd kopdtay Pabidy Exet vomua, dniadr| ekppalet
pio okéymn n omoia mopapével n dwo aveEdptmro amd 10 av 10 dvopa «OdVGGENCH
avapépetol oe Kamolov N oyt (Frege, 1892, 6. 24). Av oto onueio awtd €npene va
depeuviicovpe ov 0o Odvcocéag vmnpye, ovtd doev Ba dAlole TG okéyels mOL
exppaloviot amd 11 Tpotdoelg s Odvoselns. Qotdc0, Oa pog £fale otn dadikacia
va avoapwtnBodue av 1 1otopia eivar aAndwvn, oty mepintmon mov dev deXOLAGTAV
v 1otopia amAd ®g wotopia, cov pvbistoploypapio | mwoinon (Kremer, 2010, o.
264).

O Frege evdwopépetan Waitepa yuo T onuacio TG avapopds evog ovOUATOG
mov epgoavifeton o pia mwpdtaotn. Avagepduevog 6to Ovopa «OdvocEacy Ypapel 0Tt
0TO106oNTTOTE TAPEL oT0L GoPapd TV Tapomdve TPoOTOo ©¢ aAnd N yevdn, Oa
OTOOMGEL GTO OVOLO OVTO L0 OVAPOPA KoL OYL ATAG £voL VOTLLDL, V10Tl GTNV ovapopd
TOV OVOUATOG amodidovpe 1 apvodpoote £va Katnydpnua. Omolog dev mopadéyetot
OTL TO Ovopa €xEl avaopd, dev Umopel va amodmoel 00Te vo apvnOel To Katnyopnua
(Frege, 1892, c. 24). To 011 dgyONAOCTE (O TPOTOGN N TNV APVNOT TG O oAnOn dev
etvar Timote GAAO amd TNV TpaypaTonoinom oG Kpiong 1 omoia exepaletar omd pio

BePaimon. Av, Aowmdv, dexTovUE OTL 0) o TPOTOCT TS HOPPNS «Fa» €xel avapopd
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LOVO OTOV TO «a» EYEL OvVOPOPA, TOTE TPEMEL va deyTovUE Kot 0Tt B) 1 Pefaimon g
TPOTOOTNG OLTNG 1 TNG GPVNONS TNG amALTEL TNV LTOBEGN TO «@» VAL £YEL AVOPOPE.

H BePaimon piog mpdtaong g popeng «Fa» givar n anddoon | 1 apvnon
evog katnyopnuatoc. H mepintmon mov mpémel va Anebet vmoyn sivor owty tov
ovopatog mov epeaviCetal o pio TPATAOT Kot EXEL O AVAPOPE TOL EVO AVTIKEILEVO.
H BePoarwtikn ypnon pog mpodtacng meptéxel ™ cuvniiocpuévn xprnorn Tov ovOUITOG.
AvT16 Yo T0 omoio KAmolog Exel TPHOeon va WANGEL Evat 1 avOQOPE TOL OVOLLOLTOC.
Kdatt 1éto10 dgv 10y0el Yo OAeg T1G PePautdoels, kabmG HTOPOVLE VO LAIGOVLLE Y10l TO
010 to 6vopa M To vonud tov. Qotdco,  Bedpnon tov Frege apopd mpotdcels otig
omoieg 10 Ovopo ypnotpomoteiton pe tov ovvnOwopévo tpdémo. To Karnydpmua
amodidETOL 1 OPVEITOAL, ETOUEVMG, GE OVTO TOV OMOTEAEL TNV AVOPOPA TOV OVOLATOC.
Yuvenmg, vl amopaitntn 1 veobeon 611 to dvopo Exel avagpopd (Carl, 1994, o.
125). Tati, dpwg, o Frege empével ot petdfoot oty avapopd evOc 0VOUOTOG;

Onowoconmote kdvel po PePaimon yoo o tpodTaon vrodéter ot to dvoua
éxel pla avoaeopd. Avtd mov o Frege evvoel pe v ékepaor «uetdfacrn ommy
avaeopd evog ovOHOTOG» €ival 1 ava@opd GE €vo OVTIKEIHEVO GTO TAOIGLO0 TNG
BePaimong. Me dhda Adywa, o Frege cuintdet Tig cuvONKeg TG YPNONG EVIKAOV Opmv
péca oto miaico pog PePaimong BEAoviag vo emONUAVEL TIS ONUOCLOAOYIKES
O10TNTEC, TOL TPETEL VAL £XOLV 01 EKPPAGELS AV €lval 01 101EC TPOTAGELS 1] GLUVIGTMCES
EKQPPAGELS TPOTAGE®V TOL UTOPOLV VA YpNCoTomBovy yia va yiver pa Befaimon.

Qot1600, eysipovior  KAmoleg avtippnoelg otn  Besopnon Ottt givon
YOPOKTNPIOTIKO onueio Tov Pefatdoemv va VOIOQEPOVTOL Y10 TO AVIIKEILEVO MG TIC
avaQopES TV ovopdtov mov gpeaviCovral otny mpdtact. [podrtov, dev ainbevetl 6T
ké0e PePaimon yivetor and pio mpdtoon mov mepLEyel Eva. Gvopo Kol EVTEPOV, M
avalnon g aAn0elog oc yopakmploTikd pog PePaimong dev umopet vo eEaptdton
Ao TNV VTOPEN AVTIKELEVOV GOV avapopEég TV ovopdtov. Emmiéov, n vrdeon o1t
TOL OVOLLATOL £XOVV OVOPOPA OEV AVTILETOTILEL TO GVOUO GOV GLVICTMOGCO, EKPPOCT] LLOG
pdtacns. Ot Adyotl avtoil odnyncav tov Frege otnv aviikoatdotoon g Evvolag g
avapopds TOL OVOLLATOG LE TNV £VVOL TNG AVAPOPES LG GLVIGTOGOS EKPPOoNS. AV
KATL AapPAveTon g 1 avapopd LG GVVICTMOCS EKQPACTS, TOTE 0VTO Bempeital ¢
KATL OV &lvol GYETIKO HE TNV ava@Opd OAOKANPNG NG £KGPACNS OTNV Omoia

epepaviletar. Mg dAha Adylo, ov KATL €ivol 1 ava@opd LG GLVIGTAOGOS EKQPPAOTS,
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TPEMEL VoL €XEL TO POAO NG OVOPOPAS OAOKANPNG TNG €KEPOONG OTNV Oomoia
epupaviletat.

YVVETMG, TO YEYOVOS OTL EVOLOPEPOLOGTE Y10, TNV AVAPOPE EVOC HEPOVG LG
TPOTOONG Oeiyvel OTL YEVIKMG avaryvepilovHe KOl OVOLEVOVLE [0 ovaPOpd Yo, OAN
TNV TPOTUON KOl 0VTO YIVETOL TPOKEEVOL VO TPOLYLOTOTOM|GOVUE pio. BePaimon. Qg
HEPOC UG TPOTOONG Oempeitol po GLVICTOGH EKEPOCT NG TPOTACNG 7OV
wavormolel Tovg oyvplopovs o) kot P). Ta ovopata apkel va Bempnbodv g
OLVIOTAGEG EKPPAGEIS TOV TPOTAGEMV, DCTE Ol OVAPOPES TOVS VO ATTOTEAOVV TIG
avaPOPEG VTMV TOV EKPPAcE®V. Me avtdv ToV TpOTO Ogv amorteitan, oAAd dev
amoKAEieTaL, 01 TPOTAGELS TOL TPdKELTan va PefatmbBodv va unv mepiEyovv ovopota
OAAG CLVIOTMOEG EKPPAGELS TMOV OMOIMV HOG OmOGYOAEL ov Ol avaeopés eival
avtwkeipeva 1 oxt. 'Etot, Eekivovtog amd v avapopd T®V GUVICTOCOV EKPPACENDYV, O
Frege cvvdéel pa yevikn évvola g PePoimong pe pa yevikn vvolo e avaeopag
Kol KotaAnyel oto O0tt 1 PePaimon piag mpdtacng vmovoel v vmdBeon o1l €xet
avaeopa (Carl, 1994, oc. 128 - 130).

H évvown g PePaimong dev mpoopiletor pévo vy v enynomn g
EPAPLOYNG TNG EVVOLNG TNG OVOPOPAS OTIS TPOTACELS, OAAG TPOETOALEL TO £D0(POG
YL TNV QVAYyVOPLoN TNV OvVOQOPAS oG mpoTaong o¢ tnv Tn oAndelog Tnge.
Onowoconmote Kavel po PePfaioon mpénel mpdTo vo vwoBEcel OTL Ta OVOUATO TOV
epeavifovtoar otV TPOTACY], ®G GCLVICTMOGES EKPPACELS EYOLV  avaEOPd. XN
GULVEYELD, OO TOLG LOYLPIGUOVG o) Kot ) pmopel va GuVAYEL OTL 1| TPAYLLATOTOINGT)
pog PePaimong amontel v vmdbeon Ot M 010 M wpdHTaon E€xer avagopd. Ot
BeParwoelg dwokpivovtal amd GAAEG popPEG AdYoL amd TO YEYOVOG OTL KOVOLV
enikinon oty aAndewo. H mpaypatoroinon pag PBefaimong dev eivon timote dAAo
oo (o amdvINoT OTNV £pAOTNON Yo TNV aAnBela ¢ tpodtaocng. H mpaypatomoinon
QoG kpiong kot n €kepaoctn g kévovtag po Pefaimon eivar n amdéeoaven pog vot 1
Oyl EpOTNONG OYETIKA pe TV aAndewo pog okéyne. H emdioén g ainbelag sivon
éva. YapokmploTikd otowyeio pog PePaimwone, ywri n tekevtaion Oewpeitor M
ATAVINGN OTNV EPATNON GYETIKA pe TNV T aAnBetag pag tpotaong (Carl, 1994, c.
131).

H avalnmon g aAndeiog amoutel or AéEelg, og pépn pag mpodtoons, va
€YoV avagopd eKTOg amd vonua Kot odnyel tov Frege oto cvumépacpo Tt pepikéc,
TOVAGYLOTOV, TPOTAGELS TPEMEL VAL £XOVV pHia ovapopd 660 Kot Eva vonua. H avagpopd

Hog TpoToong ivol ouTO TOL HOG OTOCYOAEL OV EVOLOPEPOLOCTE YO TNV AVAPOPL
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TOV CLOTOTIKOV HEPOV TNG Kot avtd cvpPaivel 6tav kot poévov otav e€etdlovpe v
Tiun aAndelog g AnAadn, EVOLLPEPOUOCTE YO TNV OVOPOPA T®V CGUVICTOCMV
EKPPACEMV HOG TPOTOGNG KO KOT™ ETEKTACT], Y10 TV AVAPOPA TNG TPOTOGNC, 0V KO
puévov av avalntovpe v T oAndetag g npdtaonc. Emopévac, o Frege cvvayet,
OYEOOV AUECMG, TOV oyVplopd (3) Katd tov omoio N Ty aAnbelog (g mpdTaong
elvatl 1 avagopd g, eényodviag 6t pe Tov 6po tiun alnbelas evvoel 10 YeEYovog OTL
etvar oAnOng M wevdng (Frege, 1892, o. 25).

AV amovITOOLE GTNV EpMTNON YO TNV TN 0ANOE0G (g TPOTAoNS, TOTE
vrofétovpe 0Tl M mpoTaon €xel pio avagopd. O 1oyvplopds avtdc Oetyvel Tov
ONUAVTIKO pOLo oL £xel M évvola TG PePfaiwong oty EPEYKEAVY] OVAALOT Yo TNV
avaQeopd TOV TPOTACE®MV KOl TOV 1GYVPISHO OTL M avagopd og Befotmtikng
npdtaong stvon n T aAnfeiag . eprypdopet opha tov woyvpiopd Tov Frege ot
emdimén g aAnbelag eivarl avtd mTOL PG GTPOYVEL TAVTO VO TPOYWPOVUE OO TO
vonua oty avagopd (Frege, 1892, 6. 25). H Bewpia, Aowmdv, g avagopds tov
npotdoemv npénel va Oewpnbel mg 1 e&€rynon yia 10 evolapEpov pag yuo TNV aAn et
Omwg dnAdveTon amd ™ Pefarwtikn xpnomn twv tpotdcewv (Carl, 1994, . 132).

O Frege kAeiver ™ ocvl{non ya v T oAndetog SnAdvovtag 0Tt vTdpyovv
Vo Tég aandelag, to «AANBESH kol to «Pevdécy, kar 0Tt (4) ot Vo aVTEG TUHES
abelog eivon avtikeipeva, ta omoio avayvopilovtol amd omolovONToTE Kpivel OTL
Kt glvon aAnBég 1 yevdécg, avtiotorya. T tov Frege, kabe dndwtikn| (Beformtikn)
TPOTOCT TOL TPOGdopileTar amd ™V avaeopd twv Aégemv tng mpénel vo BewpnBel
®G KUPLO OVOUO EVOG €K TOV OVIIKELEVOV OLTMOV KOl 1 0VOPOPA NG, av £xel pia
avaeopd, va givar n aAndewa 1 to yevodog (Frege, 1892, o. 25). O Adyog eivar O6TL 01
BeParmTikég TPOTAGELS, OTMG KOL TOL OVOUATO, OAAG OYL TOL KOTNYOPNLOTO KOl AAAES
CLVOPTNOOKES EKPPACELS, elvar mAnpels ekppaocels (Kremer, 2010, . 265). Aev
TEPLEYOLY KATOLN KEVT BEGT, EMOUEVMG TPEMEL Vo, Bewprioovpe OTL OVTITPOSOTEHOLV
avtikeipeva. A@ov o tétolo. TPOTaoN EYEL oav avaeopd o TN aAndesog,
emPBePardveTon 0Tt 01 dVO THEG oA Betag elval avTikeipeva.

Yvvovyilovtog, o Frege, apykd, dievkpivile 01t n Bewpia ¢ avagopds twv
TPOTACEWMY NTOV TO OMOTEAEGO TOL OOYMPIGHOD 000 oToryeiwv mov cuvovaloviov
TNV £VVOl0 TOL KPLTov TEPLEYOUEVOD, TNG OKEYNG Kot TNG TIUNG aAndetoc. 'Eva kpitd
mePlEYOUEVO elvan 1o meplexOuevo oG PBefarmtikng mpotaons. Mo mpdtaon £xel
TETOL0 TEPIEXOUEVO AV Ol EKPPAGEIS TOV gUavilovTal o€ aVTY TPOGdoPifovV KATL.

Av o mpotaon mepiéyel pion Ekepooctn mov dev mPpoodlopilel kAT, dev €yl KPLTO
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nepeyopevo. To mepieydpevo elvar gite aAnbég eite yevdéc. Av dev pUmopovv va
VIAPEOLY TPOTAGELS TOL VAL £XOVV KPLTO TEPLEYOUEVO, TOTE UTOPOVV VO VITAPEOLY UN
Kprtd mepleydpeva ta omoia dev eivar ovte aAndn ovte yevdn (Carl, 1994, 6. 118).

To evdwpépov pag yoo v aAndeld Kot TV ovoeopd TOV EKQEPUCEDY
TEPLYPAPETAL e OTOYO TN YVOON Kol 1 EMAI®EN TG aAnbetag eivon akpmdg avtn 1M
wpoomdBed pog va pOdoovpe otn yvoon. H Bewpio tov vonuatog kot tne avagopag
TPETEL VO, EPUNVEVTEL LE TETOL0 TPOTO MOTE VAL TEPIAAUPAVEL Lo ovAAVGT TG EVVOLOG
™G Yvoons, 0nmg vrootnpiletol and tov Frege dtav ypdeet 6tL dev pumopei moté va
LOG EVOLOPEPEL LOVO 1] avaPOPEL TNG TPOTOCNG Kot 0poV 1 oKEYN amd povn g dev
TapEXEL YVAOOT, TPEMEL Vo amodeyfel 0Tt uévo 1 okéym pali pe v ovaeopd e,
onradn v T aAndelag g, mapéyet yvoon (Frege, 1892, . 26). To epdtnuo wov
TPOKVATEL QPOPO OTO TG 1 GLOYETION TOV VONUOTOG KOl TNG OVOPOPAS HLOG
npoOTOoNG Umopel vo mapéyel éva €idog yvoons. H avdivon g xpiong xor g
BePaimong Ba cvviedéoel amapaitnTn GLVONKN YL TNV KATOVONGT TG £VVOLag TNG

yvoong (Carl, 1994, . 136).

«Nonua kar Avagopar: Kpion kot I'voon

H Bewpia Tov vONpatog Kot TG avapopis Exel EMPEPEL Pia LEYAATN OAAOYN
oT1g amoyelg Tov Frege ywo ™ Aoyikn. Xto doxipo «Noqua xar Avopopdy, EXOVTog
eCacparioet O6TL 01 TPOTACELS UmopovV va €govv TOGO pia avapopd 660 kot &va
vonuo, dtver dueca pa véa Bedpnomn g kpiong ot Pacn avtg e Oewpiag.
Eniong, aArdler kou m Bedpnon Tov Yo TIG TPOTAGES TOVTOTNTAG. TNV 0PN TOL
doxuiov, o Frege emonpaivel 611 omoadnmote Bedpnon g YVOOTIKNG a&iag auTmv
TOV TPOTAGEWV TPEMEL VO EPAPUOLEL TN SIAKPIOT HETAED VONLLOTOG KOl OVAPOPAS GE
EVIKOUG Opovc. Avti 1 dwtdnmwon pag mBel ot diepedvnon g 6YEoNS avAapesa o
YVootTikny oélo pog cvykeKpEVNG kKAdong mpotdoemv kol ™ véa Bemdpnon g
évvolog g kpiong (Carl, 1994, c. 137).

H xpion, copoove pe tov Frege, pmopei va OempnBei cav pia mpoodog
ané pio oxkéyn oe pio Tipn ar0swog (Frege, 1892, 6. 26). H Bedpnon avtn) dev
elval yio va avtiteBel oty mpoyevéotepn @OpLOvLAN Katd TV omoia 1 Kpion givor M
avayvoplon g oAnbslog tov mepleyopévov, v omoio o Frege emoavolapPdvet

TOAEG POPEG AVTIKAOIGTMOVTOG TOV OpO «TEPIEXOUEVO» LLE TOV OPO «OKEYM», OAAAL
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OTNV TPOYEVESTEPT] OVTIANYN TNG YPOUUATIKNG TNG QOPLOVAOS OVLTNG. ZOUPMOVOL LE
TNV TPOYEVESTEPT POPUOVAN, 1 aAndela fvor pio 1O10TNTO TOV TEPLEXOUEVOV 1| TOV
oKéYe®V Kol M Kkplon elvor pio €01K TEPIMTOON TNG MO YEVIKNG TPAENG TNG
avayvopions olovdnmote o¢ F, 6mov F o tuyoio 1010TNTo TOV TPOYUATOV, ONA0dT|
Hio 101K TEPIMTOON avayvapiong oovdnmote g ainbotg (Kremer, 2010, 6. 266).
Avtd mov dev aAAdlel etvon 1 10€a TG amopdvmong e TpdEng e Kpiong amd to
nepeyopevo. To mepleyduevo eivar avtd TOL SOCTATOL GE OLOPOPETIKA GTOLKELD,
oOHP®VO e TNV Bempio TOL VONUOTOS KOl TG AvaQOpds, Kot 1 vEo avTiAnym yio
avtd pmopet vo e€nynbel pe v avaeopd otnv mapdctacn pag Kpiong péca omd
évav gvvoloroykd cuppoAiopd, kabmg emiong Kot Le TNV avopopd oty dtevkpivnon
tov Tt gtvon pia kpion (Carl, 1994, c. 138).

Y10 «Nonua xor Avagopo» o Frege Eekwvder ™ ocvlfitmon ywo v kpion
avTuoapafarlovtag ) oyéon g okéyng pe v Tiun aAndswog pe 1 oxéomn Tov
VTOKELUEVOL TTPOG TO KATNYOPNUA. AOTURTOVEL TNV Amoyn OTL 1] GYECT TNG OKEYNG UE
mv T oAnfslog mPEMEL VO TOPOUOLNCTEL LE TN GYECT TOL VONUOTOG UE TNV
avagopd. H mpdén g avayvopiong otovdnrote o¢ F vrootnpiletar 0t etvon pia
€101KN TepinTmon g Kpiong, onAadn TS avayvapiong pog okéyng g oinbovg,
napd 10 avtiotpoeo. Emopévag, dev pumopovpe vo cvArlappdvoops v kpion og
avayvopion Ot éva mpdypo (okéym) €xer por womta (oAnbeia). H xpion eivan
TEPIOCOTEPO KATL OIOUOPPO KOL LT CLYKPIGILO, GTO OMOI0 (TAVOVUE UETOPOPIKA
petafoivovtag amd 1 okéyn oty T aAndetag. To vo movpe 6tL avtd givar pio
TPOOJ0G amd TO VONUOL GTNV ovapopd, Oyl amd TV okéyn o€ pio amd Tig 1010TNTEG
™mg, etvan évag TpOTOC YEPICHOD TOL W10iTEPOL Status g kpiong Kot Kat’ emEKTOON
¢ aAndelag. To va modue 6t 10 «AANnBEy elvar éva aviikeipevo givar évag GAAOG
TPOTOG YEPIGHOY TOV 1taitepoL Status g aAnbetoc, apvovpevol 6Tt eivar pa Evvola,
oniadn pa avagopd evog cuvinboug katnyopnuatog (Kremer, 2010, c. 266).

INa v vrootpi&n tov 1oyvVpIGHov OTL 1 aAndbewa dev oyetileton pe v
oKéYn Onw¢ to vokeievo pe to katnydpnua, o Frege smikoieiton 6to dokipwo éva
TOPASEYIO KOTA TO 0moio cuykpiveTon 1 Tpotaon «H oxéyn o1t o apBudg 5 givan
évag mpwtog apBuds, sivar aAndno» pe v mpotacn «O 5 sivon €vog mPOTOC
apBuocy (Frege, 1892, o. 25). H mpdtn mpdtaom £xetl T HOPPY| TNG POLVOUEVIKNG
TPOTOOTNG TOV GYNUATOG VITOKEIUEVO — KOTNYOPNUO «1 oKEYT OTL TO P, €lvar aAnOng»

N wo amAd, «n p elval aAndne» Kou kotd tov Frege, otnv mTpoyloTikotnTo oV At
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TIMOTO TEPLOCOTEPO ATO TO «P», KAOMG 1| CKEYN TOV TEPLEYEL 1] TPOTN TPOTAOT) EIva
010 e T o€y mov vrovogitat amd T deVTEPT TPHTACT).

H ovMhoyiotikn tov Frege éykertor oto 011 1 okéyn mov exkepaletot amd pio
TPOTOoT UTOpEl VO TPOGIOPLoTeEL amd TIg cuvOnKes aAnbelog TG ZYETIKA UE TIC
npotdoelg pwg Evvoloypagiog, pmopodue va woyvpiotodpe 0Tt pio  KOAMDG
OYNUOTIGUEVT TPOTACT] EXEL OVOPOPE ETEIWON KADE CUVIGTOCO EKPPOCT EYEL AVAPOPA.
Av M avoeopd g Tpotaong etvar n tiun aAndslog e, Tote AT N T 0ANOE0G
umopel vo Tpocdloptotel 6T PAcT TS SUGPAAGUEVIG OVAPOPAS TOV GUVIGTOCHV
exppdocmv. Kabe tétoo dvopa pag tiung aandeiog exppalet Eva vonua, pio okéyn.
"Htot, mpocdiopiletor vtd moleg cuvOnkeg To dvopa vrodnAdvel 1o AAnBéc. To vonua
OLTOV TOV OVOUOTOG, 1 OKEYT], Elvat 1 okEYN OTL AVTES 01 GLVONKES TKAVOTOLOVVTOL.
O 1oyvp1opdg aVTOHS OV TPEMEL VAL EPUNVEVTEL G OTL 1 OKEYT TTOL eKEPALETOL 0T TO
ovopa pag Tiung aAndetog mtpocsdopiletar amd Tig cuvOnkeg aAndetag, aALd ¢ 6TL N
oKEYN ouvicTatal 6TO YEYOVOS OTL 0VTEG OL GLVONKEG tKavomotovvTat. Av, Aowmdv,
KOVOTTOOUVTAL, 1 EKOPACT TNG OKEYNG avaeEpeTal oto AAnBég. Me dAla Aoya, av
«p» gtvar pia EKQEPOCT HOG OKEYNG Kot €XEL dOCPOAGTEL OTL OAEC Ol GLVIGTMGEC
EKQPACELS TNG EYOLV OVAPOPA, TOTE 1 «P» €lval 1G0dVVAUT LE TNV TPOTAGT «1] GKEYN
ot 10 p, eivan aandne» (Carl, 1994, o. 154). Avtég ot dvo mpotdoelc, OTOV
xpnoonoovviol  PePformdTikd, mPAypaTOTOOLY  aKPPOG TOV  {d10  1oYLPIoUO
abelog. Amd v GAAN, OTOv O10POPOTOIOVVTOL G TPOog TNV PeformTikn yprion,
Kapio omd TG OVO deV TPAYUATOTOLEL 1oYVPIGUO aANOEGS. XZVVETDS, O OLGIMONG
WGYLPICHOG oANBelG Oev Yivetal amd TN YPNOT TOL KOTNYOPNUATOS «AANONC» oAl
amo Vv npdén g PePainong (Kremer, 2010, c. 266).

O Frege owaxpivel v wpaypatoroinon g Kpiong amd v mTpoyUoTonoinon
¢ PePaimong Bewpdvtag tn debTEPN MG o EKONA®GON TG TPAOTNS. Mo kpiom ivon
Qo TpAEN TOL TPOYUOTOTOLEITOL OO KATO0V G€ GLYKEKPIUEVO ¥pOvo. Mia Befaimon
dev exbBétel ovte mepypapst avty TV TPAEn oAAG ektelel TV TPdEn TG
Tpaypatoroinong pwog kpiong péow g ypnong pog Pefourmtikng mpodToong pe
ovykekpiévo tpomo. O Frege emuével oto 0Tl o kpion dev avayvopiletor ovte
exppaletar. Mia kpion pmopel va mepiéyel v avagopd ce pior GAAN kpiomn, aAid n
Kkpion otnv omoia avagépeTat dev givat 1 Kpion TOv TPOAYUOTOTOLEITAL, OVTE 1) TPAEN
NG TPOYUOTOTOINONG MG KPiong Umopel va EKTEAEGTEL QO TNV avaPOPd GE OVTHV.

Katt avtiotoryo ocvpPaivel kou pe v PePaioon. H npaypatoroinon pog kpiong
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BePaimon oovdnmote €lval 1 avayvopion 1 N YVOOTOTOINon g aAndelog pog
oKEYNG G M avaPopa Tng TpdTacN oV ekPpalel TNV okéyn wg to vonua g (Carl,
1994, 6. 140).

O Frege vmootmpilel 6T ekppdlovpe T PePainon g aAnbelog pe ™ pHopon
pog Pefoarmtikng mpdtaons. Xvykekpiuéva, yio tov Frege n AéEn «aAndne» £xet éva
vonua, to omoio dev mpochitel timota 6To VONUo OANG TS TPOTOCNC GTNV OToin
eppaviCetoar wg katnyopnua. O Adyog dev givar 6tL n AEEN dev €xel vonmua, oAAd Ot
dpépet amd OAoL To KOTYOPNUATO KATd TO OTL TNV PePordvovpe Tavtote kdbe popd
mov Pefoardvoope 1o otdNmote. AOTL otV mpaypoTKOTNTO Pefondvovpe TV
aAnBea péom g drag g popeng g Pefarwtikng mpdtaong Kot dev ypelaldnocte
™ AéEn «aAndne» (Sluga, 1980, o. 253). AxOpo Kol v TN YPNOLLOTOOVUE, 1
BeParwtikr dvvaun g mpodtaons dev Pocileton oe avtyv. H ypnon g A&Enc
«wndne» oev pog eEacporiler 0t kdvovpe o PePaioon. Emopéveog, n
npoypatoroinon wog PePaioong eivar aveaptnmn omd ™ ypnom ™G AEENG
«AnOng», Ommg eivar avefaptntn Kol omd OMOOONTOTE GAAO YPOUUATIKO N
ONUAGIOAOYIKO YopaKTNPLoTIKd TG Tpdtaons. Bacsiletan otn Peformtikn dvvaun mov
aviKel ot popen g Pefarwtikng mpdtacng kot 6tov TpOno mov apbpdvetor ond
kdmotov. 'Evag nfomoldg pmopet va ypnoyLomomcet po TpodTacT] ympic vo KAvel pio
BePaimon, evd kdmolog GAlog pumopel va kdver o Befaimon ypnoipomoidvrog Ty
010 wpdtaon mpopépovtds v pe Pefarwtikn dvvaun. H o mpdtaon, Aowmdv, n
omoio. exepaler v 101 okéym kol €yet v O T oAnbewog, pmopesl va
ypnoworomBel pe N xopig Pefarwtikn dvvaun. H BeParwtikny ddvaun pe v omoia
po TpOTOoT EKQPEPETOL ONAMVEL TN UvEila yio TV aAnBelo g 10 KOPlo 6ToLXEl0 TOV
OEMEL L0, CUYKEKPIUEVN XPNON TOV TPOTACEWV" €lvan M emdiwén g aAndeog mov
pog odnyel mavta oto va petafaivovpe amd to vOnUa oty avaeopd, n oroio eivot
OLOTATIKO KOl YOPUKTNPLOTIKO TNG Tpaypatonoinong pog Befainone 1 piog kpiong.

O Frege aitiohoyel ) dwomiotmon 0Tl 1 6YEoN TG oKEYNS Le TNV aAndeia dev
UTOPEL VO TAPOUOIACTEL LE QT TOV VITOKEYEVOL TPOG TO KOTIYOPOVUEVO AEYOVTOG
OTL, EV® TO VTOKEIPEVO KO TO KOTNYOPOUUEVO €ival TPAYUHOTL GTOLXEID TNG OKEYNG,
Bpiokoviot oto 1010 eminedo yvdomng. Zvvovdloviog VITOKEILEVO LE KOTIYOPOVUUEVO
@tavovpe o€ pio okéy, 0ev mepvape amd pio okEy oty T aAnbelog g Kot Kot’
EMEKTOON, 0V TEPVAUE amd TO vonuo otnv avaeopd. Kiwvovuaote oto 1010 eninedo
KoL TOTE OEV TPOYWPAE Ao TO £va eMinedo 610 GAL0. Mia Tiun aAnBelag dev pmopet

va gtvan pépog pag oxéyng (Frege, 1892, . 25). Zvvenmg, apod 1 aAndeia dev gival

119



g 1010TNTo TOV TPOTAGE®V 1) TOV CKEYEWMV, OTWG 1 YAMOOoO LITopel vo. 00Ny oEt
Kémowov va vrofécel, N moparave ottioddynon emPefoardvel v dmoyn Ot o
okéyn oyetiletar pe v T oANBeg OTMG TO VOO EVOG GIUOTOG LLE TNV OVOIpOPa
tov (Carl, 1994, c. 141).

H Bewpio Tov vonuotog kot TG avagopdg oivel o OTTIKY Yovio Tov
taitepov poAOL TG Evvolag e ainbelag oto TAaicto ¢ Kpiong kot dpmTilel
oxéon avapesa oty okéyn kot TNV T oAndetoc. Ereidn n avagopd piog EKepaong
etvar mpooPdaoyun poévo péca omd TV Katavonon TOL VONUOTOS, Ogv Umopel va
vrapEet kpiom yopig va okeptovue pia oxéyn. Enedn to vompuo pog mpdtaong etvon
ave€apTNTO Amd TNV AVOPOPE TG, TO EVOLUPEPOV LLOG Yo TNV aAnBela ekteiveTal mépa
amd To vOmua g mpdtacns kol dev pmopetl vo dtkaworoyndel povo péoa amd v
Katavonomn tov vonuatoc. H katdotaon avtr oyetikd pe m Bedpnon Tov vonuotog
poag mpdtaong meprypdoetor petaopikd and tov Frege og m petdfaocrn ond 1o
eminedo TV okéyewv oto emimedo g avoaeopds (Frege, 1892, o. 25).
Avayvopilovtag T okéyn mov ek@pdleTon amd pio TpOTOoN OG TO VONUA TNG KoL TNV
T aAn0elog ™G ¢ TV avoeopd g, o Frege eivar oe Béomn va ddacet o Bempnon
NG oVVOESNC AVALESO GTI GKEWYT Kot TNV TN aAn0elag, onwg divetal amd pio Kpion
Kot ONAdveTol YAOookd péco omd pio Pefaiowon, kabdg kot vo eEnynoet mog n
paén tov okénteshan pog okéyng kol  TpdEn g kpiong oxetiCovratl petald Tovg.
Enopévmg, n Besmpio To0 vONUOTOg KOl TNG OvVOQOPAS OEV TTOPEXEL LOVO Mol VEQ
Bedpnon g kpiong kot g PePaimong oALL Kol Lo TO KAVOTOWTIKY Bemdpnon, av
dextobe Tov 1oyvplopd tov Frege Ot pio mo KavomomTiky Bedpnon pumopetl va
000¢i av Bsmwpnioovpe v PePormTiky dVvaun e TNV omoio Umopel vo EKPEPETAL [LaL
npotaoct. H didkpion peta&d oxéyng ko tiung aindeiog, Aappavopévn cav didkpion
petald vonupatog Kot avapopds, arotedovoe yuo tov Frege kabopiotikd Prpo oty
avalnon g mo enapkovs emeénynong g évvolag g kpiong (Carl, 1994, o.
142).

Enopévmg, av 1 kpion pmopet va Bewpnbel cav pa tpdodog and 1o emimedo
TOV OKEYEMV OTO EMIMEDO NG OvVAPOPAS, ONAadN omd pio okéyrn oe pio T
aAnBelag, tote givan emiong o petdPfacn amd 1o vomuo oty avoeopd. Ot vmo —
TPOTACLOKES EKPPACELS, OMWG TO. OVOUATO Kol Ol TPoTdoels, Bewpeitar 6Tl Exovv
voOnuo Kot avoeopd. Xto onpeio ovto, umopovue vo dovpe Otl o Frege €yel metvyet
[ ovadtopyvaon g eKovag g «Evvoioypagiocy Satnpmvtog To idlo ototyeia.

H avadiopydvoon mpokdntel and v KoTATOEN TOV TEPLEYOUEVOL TOV OVOLOTOG KO
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TOV TEPLEYOUEVOD TNG TPOTOONG GE OLOPOPETIKG EMIMESN YVOONG, TO EMIMESN TOL
VOTLLOTOG KO TNG OVAPOPAC, MOTE TO. OVOUATO KOl Ol TPOTAGELS VO £XOVV KO VOO
Kot ovopopd. Avtd mov kdvel Aoyikd 1o va movpe 0Tt £yovpe 600 emimeda kot OTL N
T aAn0glog etvar ylo v TpodTacn 0,Tt €lval T0 OVTIKEIEVO TOV KaTtovopudleTot yio
T0 dvoua, 1 0Tl 0 TPOTOG TOPACTACNC lval Yo TV Tpdtacn 0,1t Elval 1 okEYN Yo
Vv TpdTOGN, £ival TO YEYOVOS OTL 1 Py TS AVTIKOTOGTOGILOTTOS IOYVEL KOL Y10, TOL
Vo emimedo. AvTN 1 apyn EVOTOLEL TO EMIMESA KO KAVEL AOYIKNY TN YpNo™ VOGS OPOL
avd emimedo. H apyn ¢ OVIIKATOGTAGILOTNTOG YO TV OVO(QOPE TOV TPOTAGEWV,
Katd v omoia M TN aAnBeiog pog mpotaong mapapével avarioimtn dtav KAmolo
pépog g avrikatactodel pe pav GAAN €Kppacmn mov €xel v ot avapopd, £xet
napatnpnOel ota emyepnuota tov Frege yio to 6t ot okéyelg dev umopet va ivor ot
avaPOPES TOV TPOTACEWV GAAL To vorjuata ovt®v. [ ta vonuoata, o Frege vioBetel
mv  opyn ™S ovvlectokdtnTog omd TNV omoio.  mETOL M OpYN NG
avtikatactaciottos (Kremer, 2010, . 267).

H apyn ™c¢ ovvBeciokdtnTag Yoo Ta vonuato cOvOET®V eKQpacemy, OT®MG 01
TPOTAGELS, TEPAAUPAVEL v TOAD TTEPLOPIoTIKO Kprthpo tavtdtntas. Onwg Exovpe
del, o Frege vmoompiler Ot 10 VOMUO pog  ovvBETNG  €KQPOOMG,
coumepAapPavoprévng Hog tpdtacns, cLVTiBeTal Amd To VONLOTO TMV GLUVIGTOCOV
mg pepav. H pnuoatikny epdon «ocvvtiBetor and» ypnopomoleiton and tov Frege pe
HETOPOPIKO TPOTO e OKOTO VO TPOGOMGEL KATL O 1GYLPO GTO VOO TNG TPOTACG
amod 0Tl M pnuatikny epdor «rpocdlopiletor amd». Mo mapddsrypo, M TN HoG
aplpo — BepnTIKNg GLVAPTNONG TPOocdopileTal amd To OpiGUATA TS GLVAPTNONG,
OAAG 0 ap1BUOC OV amoteAEl TV TN TNG Hropel va vonBel kot dopopeTiKd amd Oti
ooV TNV T 0VTHG TNG GLVAPTNONGS Yo avTd Ta opicuata. To vo Tovue OTL To VONUa
pog mpotaong cuvtifetol amd To VONUOTO TOV GUVICTOCHOV ALEEMV Ogv oruaivel
amAd otL yvopilovtag ta vonpate Tov AEEEmV aVT®V UITOPOVLLE VO TPOGO0PIcOVLE
TO VOO NG TPOTACTG, GAAE OTL UTOPOVUE VO KAVOLUE KOTOANTTO TO VONUA NG
UovVo g vonua. evOg CLUTAEYLOTOG TOV GLVTIOETOL OO PEPT HE VTOV aKPPDOS TOV
tpomo (Dummett, 1973, . 378).

¥t0 «Nonua wor Avoapopa» o Frege otpépeton ommv  apyn NG
ovvBecloKOTNTOG KOl yloL TNV avaeopd, OlTEWVOUEVOS OTL ot Kpion sivor pua
OLAKPLOT TOV UEPDV TNG TIUNG aAnBetoc. Apyikd, Ael OTL 1 SLAKPIOT TOV UEPDV TNG
TG aAnBetog yiveton pe pion otpo@n otn okéyn €16l MOTE Vo LIAPEEL Evag TPOTOG

avédivong tov AAnBovg (avt. Pevdovg) yio kdbe oAndn (ovt. yevdn) okéynm.
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INUELDVEL, OOTOGO, OTL EYEL YPTOUOTOUCEL TOV OPO KUEPOCH UE £VOL EOIKO VOMUAL,
oV SLPOPOTOIEiTOL OTd TN GLVIHON YPNoN TOV, AEYOVTAG OTL 1] AVOPOPE LG AEENG
etvar pépog g avagopds g mpdtacng av 1 dw 1 AEEN eival pépog e TPATUOoNG
(Frege, 1892, o. 26). Kovovikd, oedopévov evdg Olov kot evog pépovg, Oa
UTOPOVGOLE VO TPOGOIOPICOVE EVa LOVAITKO VITOAOUTO, GAAG OEOOUEVIC LLOG TIUNG
aAnbelog Kol evOg OVTIKEYEVOL OEV UTOPOVLE VO TPOGOIOPIGOVUE KATH LOVOOIKO
TpOTo o Evvoto. o mapddetypa, ol eEKQPAGELS «O 2 ival TPAOTOG aplOUOS» Kot «o 2
etvan pTiog apBpdg» givan ko ot 6vo aAnbeig, evd ot «( ) givar Tpd@TOG APOUOS Kot
«() elvan dptiog apBuog» mpocdopilovv dapopetikés évvoleg (Kremer, 2010, o.
268). Enopévac, évag €101kOg Opog Tpémel vo epevpebel yioo vty v évvola Tov
CUEPOVOY.

H 18éa g ovvBectokdtTnTag Yoo Ty avapopd EYKELTOL 6TO YEYOVOG OTL GE 1oL
kpion dev odnyoduoote poévo oe pio okéyn ko pio Tyun oAndelag, aAld Kot oto
OVTIKEILEVO OVOPOPAS TMV UEPOV TNG TPOTAONG, TO AVTIKEIpEVA Yoo To omola £xel
ovotafel N TPATAOT Kot TIG £VVOLEG TOL EPaPUOovTaL G VT Ta AvVTIKEIPEVA. AVTA
To avTikeipeva to ovopdalet petagopikd o Frege wg uépn e tung oinbeiog. H kpion
etvar n wpdé&n pe v omoio 001 yoLHOGTE 6TV AANOEI0 Kot G €K TOVTOV, 1) TPAEN Ue
NV omoia 0dNyoVaoTE otV avalnTnon g avoeopds tov Aééewv. H kpilomn amartet
0l OKEYELS VO YivovTol KATOANTTEG Owg apBpdvovtarl pe TETO0 TPOTO TOV VO LG
oonyel oe avtikeipeva ko €vvoleg. O Frege empével 0Tt 01 TPOTAGEIS QPOPOHV TA
OVTIKEILEVO KO TIG EVVOLEG IOV OMOTEAOVV TO AVTIKEILEVA OVOPOPES TV AEEEWV TOV
ypnoporotovvtal. MOvo av ot TPOTAGELS APOPOLV AVTIKEIEVA KOl EVVOLEC UTOPOVLLE
va ekppdoovpe aAndeteg péca and avtéc (Kremer, 2010, c. 268)

H «pion xatéyer Oegpehdon Béon omm ovlntmon vy to vOnuo Kot tnv
avagopd. Movo katd v Tpdén ¢ avtiinymg piag TANPoVg okEWNg Kat TG Kpiong
nepl TG aAnBeldg g pmopodpe va kévovpe to Ppa and To EMMEIO TOV CKEYEDV
010 emimedo g avagopds — Ttov oavrtikeyevikov (Frege, 1892, o. 25). Evo
npoyevéotepa o Frege €0tve €U@oomn  OTNV  OVTIKEWWMEVIKOTNTO, TOL  KPLTOV
TEPLEYOUEVOL, TOPA TOVILEL OTL LOVO KATA TNV KPion LETOPOIVOVLE GTO OVTIKELLEVIKO
eminedo g exTiunong g aAn0elng, 10 eMinedo 6TO OMOI0 1) OKEYT LOG GUVOEETAL [UE
T AVTIKEILEVA avapOpds Tov AEedv pag. Movo oto mhaicto g kpiong, onAadn yo
v emdioEn ¢ aAndelog, evOlOPEPOLOCTE YO TO OVTIKEILEVO OVOQPOPAS TMV

AéEewv. H Bempnomn avt) avtavakdd v apyn tov miaiciov (Kremer, 2010, 6. 269).
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Y10 «Ocuélio g AprBuntixncy o Frege avoeépel v EKQpoon «amdoTacn TS YNg
amd Tov NAo» M avaeopd g omoiag umopel va €EQCEAAMGTEL OO OGTPOVOUTKOVS
VTOAOYIGHOVG, OV KOl OEV UTOPOVLE VO SLOUOPPDOCOVUE KATOL0 OVOTOPAGTOOT) TNG
amootaong avtng (Frege, 1884, §59). O Adyog mov emikoAeiton T TO TOPASEY QL
elval v va e€nynoet 0Tt n advvopios oYNUATIGHOD KATOWG TapAcTACNS Yol TO
mepleyOpeEVo oG AEEnG oev etvanr Adyoc vo apvnbovue kdbe vomuo ot AéEn. H
dwmictwon avtr odnynoe tov Frege, 0nmg £yovpe del 6€ TPONYOLUEVT] EVOTNTA, GTNV
apyn tov mlouciov (Frege, 1884, §60). 'Etol, Oswpovrog pio mAnpn mpdtoom
pmopovue va vrobécovpe OtL pa AEEN €xel onpoacio Ao Kot Vo 0EV LTOPOVLE VO
TOPOCTNGOVUE TO TEPLEYOUEVO G H vndbeon avty dwoaroroysiton av m Aéén
AVTITPOCHOTEVEL v AOYIKO otoyyeio g kpiong. Emouévmg, n depedhvnon av sivan
tétol M mepinTmon mov €EETALETOL KOl TL OVIWTPOCSMOTEVEL 1 AEEN wmopel va
BepeMwbel Bewpdvtag o mhaiclo g TpodTacong oTNV omoia epeaviletal.

Yto «Ocuélio e Api1Quntikncy dev dwwcagnviletor n omovdNOTNTO TNG
Bempnong g onuociog pog AEENG cav Aoyikd otoryeio g kpiong. Xto dokipo
«Nonua ka1 Avagpopor o Frege e&nyel 6TL 10 evdloQEPOV pHog yio Ty aAndeta sivor
avtd mov pog el oto va Bewpovpe o TANPN TPOTAGT Kot Vo ACUPAVOLUE TN
onpacio pog AéENg cav Aoyikd otoryeio g Kpiong. Xvvemmg, M Oeswpio ™G
avaQopds TV TPOTACE®V OEV TAPEYEL HOVO oL €ENYNOT UG CLYKEKPIUEVIG
EQOUPUOYNG NG apxns Tov mAaigiov, aAhd eEnyel kaAvtepa 10 OA0 TAGIGLO TNG
avdivong g onuaciog tov Aéemv. Evd mpoyevéotepa o Frege avaeépetor ota
AoyiKd ototyeio tng kpiomng ympic va divel po onpactoroykn Bedpnon g idtog g
Kpiomng, elvar mAéov o Béom va Bewpel T1¢ TIHEG aAnBelag cav TV avagopd TV
TPOTAGEMV KOl TNV OVOPOPA TOV GUVICTOCOYV EKPPAGEDY GV AVTO TOL TPOSOoPilel
™MV avapopd ¢ mpdtacng cov Olov. Xta «Osuétio e ApiQuntikncy To AOyKd
otoyeio g kpiong mov exkEpAleTon amd TN YPNoN UG TPOTACNG TNG LOpENS «Fax
etvar éva avtikeipevo kot pior évvola. O tpomog pe tov omoio mpoodiopiletal to
nePLEYOUEVO NG Kpiong amd avtd ta otoryeio eényeiton pe ) Bewpio ™S ovapopds
tov npotdoewv (Carl, 1994, c. 134). Zvvenmc, n aviynon g apyys 00 TAICIOD
Oglyver 6t1 o Frege oev €yel eykatoAeiyel tnv eotioon ot S@OpPA HETOED
TPOTACEMY KOl OVOUAT®OV, KPITAOV KOl PN KPLITOV TEPIEXOUEVAOV, OAAL TNV £XEl
petapépel 6To mAaiclo g Bewplag e TpaEng g kpiong.

O Frege oaivetor vo dwomd ovtd ToOv TPOyeEVESTEPO OVOUOLE KPLTO

TEPLEYOUEVO OE OKEYN KOU TN oANOe0c mpokeEWEVOL Vo eyKatoAelpBel 1
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TPOYEVESTEPT OVTIANYM OTL Lo oKEYN EYEL TAVTO Lo T aAnfgtog. XoAopmvovTog
™ obvoeon peTaéd okéyng ko Tiung aAnbelag, o Frege emyepel va ddoel po
ONUOGLOAOYIKY Bedpnon TG Soeopdg avapeso otny amAr EKEPAcT €vOC KPLTov
nePlEYOUEVOL kot v mpdén g Kpiong, mpooopoldlovtag TG Kpioewg oav
KOTOGTACELS TTOL TNYOIVOUV TEPQ Ao TNV OTAN KOTavonon UG oKEYns. X1o onueio
avtd o Frege mopodéyetor OTL Ol OKEYELG UTOPOLV Vo NV €Yovv KoOOAOL Tiun
ainBeag. O Frege avtumopafétel v emoTUOVIK ¥pON TOV TPOTAGE®Y UE TNV
noinon M ™ pubioToploypaio TPOKEWEVOL v optofetnoetl To KatdAinAo medio yia
mv BePainon kot kKat’ enékroomn, tn yvoon. H mbavomra g epapproyng toco g
£VVOl0G TOL VONLOITOG OGO KOl TNG EVvolag NG avagopds meplopileTar avotpd oty
EMGTNUOVIKY ¥pNomn TV mpotacewv. [lapadeyduevoc v mhovotnta ot TpoTAcELS
va ekepalovv pia okéyn oAAd va unv €yovv tun oAnbelag, Ntav oe Béon va
emonpével v avtiBeon mov mpoovaPEpOnke HEGH UI0G GNUAGIOAOYIKNG AVAALGNG
TV Tpotdcoemv. Mg avtdv Tov Tpdmo, 10 TEdl0 TOV EMGTNUOVIKOD AOYOL pmopel va
AVaYVOPIGTEL O TO KATAAANAO TTEd(0 TV KPIGEMV KO T®V TPOTAGLOK®V EPMTNCEDYV,
ONradn g To TEdio OTOV 1 SLAKPIoT HETOED VONLOTOG KOt OVOPOPAG £XEL CNUAVTIKO
poro. H ave&aptnoio Tov vOoUotog amd v avagopd 1 0AM®OS, TG OKEYNS Ao TNV
T oAnBstoc, amonteiton yo v dmoyr tov Frege coppmva pe tnv onoio 1o vo yivet
KatoAnmen pio oxéyn eivor po amopoitntn aAld Oyt emapkng GLVONKN Yol TN YVOOT
KOl TO EPMTNUO Y10 TV OVOPOPE TPETEL VO AVAYVOPICTEL G EPADOTNLLOL Y10, T YVOOT).
Agdopévng aumg g aveEaptnoiag, avtd mov etvor W1dlov Yo v emdimEn g
aAnBelag pmopet vo drevkpviotel yopic v vEdbeon OTL OMOWINTOTE YPNON OGS
BeParwtikng mpoTaong mpémel va Anedetl cav aimon g yvoons. Me dAha Adyua,
encdn o Frege kotamdveTon Pe pio EMOTNUIKY évvola TG Kpiong, mpémetl va AdPet
VIOYT TOL JSPOPETIKOVS TPOTOLG YPNOMG MG PEPatmTikng mpdTaoNS, YEYOVOS TOL
KOTAPEPVEL VO KAVEL KAT® amd TNV Tapadoyr] 6Tt Hmopodv vo VIdpEOVV TPOTAGELS
7oV VoL EKPPALovV i okEyT xopig T aAndelag (Carl, 1994, . 150).

O Frege mpoomabei vo dwoel g €fynon g yvaong Pacel e oyéong
aVAUESO GTO VONLOL KOl TNV ovopopd oG TpOTaong 0TS SOUOPPOVETOL LEGO O
v Kpion: 0ev umopel TOTE va poG eVOLAPEPEL HOVO 1) OVOPOPA TNG TPOTOCTG KOt
aeov M oKEYT amd ROV NG 0V TOPEYEL YVMOOT, TPEMEL Vo, amodeydel OTL povo n
okéyn poll pe v avoaeopd tne, onAadr v T oAndelog e, mopEyel yvoon
(Frege, 1892, o. 26). I'a tov Frege, n yvdon Kotoktdtol péca omd Ty kpion Kabmg n

devTEPT CLVIOTATOL GTNV OVAYVAOPLON HoG okéyng w¢ aAnbovc. H e€nynon tov vy
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™V Kpion o¢ v avayvopion g aAneag mepthapufavel, amd T YAWGGIKN OKOTLd,
po avapopd otny yvaon e v €ENg évvown: otnpiletal otn d1dkpion avapesa otny
(0) xotavonon pog okéyng — mpdén tov okéntecbar, oty (B) avayvopion g
aAnBelag pag okéyng — Tpdén g Kpiong, Kot otV (Y) EKONA®ON TG Kpiong avthg —
BePaimon. Apyikd, g okéyn yivetol KOTOANTTH Kol WITOPEL Vo EKQPPOCTEL pE o
TPOTACLOKN EPpMOTNOT. MeTd amd KaTdAANAEG d1EPEVVICELS, N oKEYN avayvopileton
®¢ oAndne. H ékppaon g avayvopiong e aAndeiag ekepdletal pe T HopOn oG
BeParwtikng mpodtaong (Carl, 1994, o. 144). Emopévoc, to va Oéoovpe o
TPOTAGLOKN EPAOTNOT GNUOLIVEL OTL AUTODUOGTE TNV TPOYLOTOTOINGT Hag Kpiong, Ve
T0 Vo TpaypoTonomoovpe o Befaiomon onpaiver 6Tt kavomolovpe v amaitnon
vt HECH TNG avayvoplong g oAnfelag g okéyng mov ekepaletol amd Tnv
TPOTAGLOKN €pdTNON 1N TNV dpvnon e Me dAla Adyla, ovTtd OV OmalTeital MGTE
po epdTNoN va ekepalet pio okéyn gival To 0TL N SATLIMCN TNG EPATNONG TPEMEL
va pog emrpénetl va ovoyvopilovpe yopis apeiporio ™ oxetikn oxéyn. H oxéyn
avtn Ba kaleiton To mepleOUEVO NG epd@TNONG. H amdvinon oty gpdtnon eivar
TpoypaToroinon pog kpiong 1 pag Pefaimong n omoio AapPaveTor og n yvoon g
TG aAnBetag g dedopévn oxéyng. o va yivel 10 meplexdpevo g epATNONG
KOTaANTTo amorteiton 1 ikavotnta vo avoyvopilovpe Tt cuvioTtatol Gov orTloAdynon
avtng g yvoons. Emedn 1o mepleyodpevo avtd eival n okéyn g omoiag 1 Tyun
anbelog Pefordveror KATA TNV OMEAVINGT GTNV EPAOTNCN, OEV UTOPEL Hd OKEYN VA
Yivel KataAnmtn xopig TV €K TOV TPOTEP®V AVTIANYT TOV OUTIOAOYIKOV GLVONKOV
™G Yvaong g Tiung aAndetog e, Mropet va unmv yvopilovpe TApog T1g GuVONKES
avtég, aAAG TovAdylotov Ba mpémel va gipoote og Béom va avayvopilovpe T Oa
UTOPOVGE VO OMOTEAEGEL OUTIOAOYNON TNG YVAOONG TG TIUNG aAndslag ™ oxéyng,
KaOdg dev umopel 10 mMEPLEXOUEVO HOG EPMTNONG VO YivEl KATOANTTO Y®pPic TNV
KovOTTAL ovOyvaplong Tov Tt pmopel va Bewpnbel og cwotn oamdvinorn oty
epoon oty (Carl, 1994, . 153).

Yvvoyilovtog, oyetikd pe MV €vvolo TOL VONUOTOG MG Pefoiwtikng
TPOTOCNG TO VO YIVEL KOTOANTTO TO TEPLEYOUEVO G EPADTNONG ONUOIVEL Yo TOV
Frege va &poupe mown Bempeiton kaTtdAANAN omdvinomn, onAadn va E€povue Ti
Bewpeitan kabiEpwon g yvoong mov emlnteiton and v epdtnon. o tov Frege,
®OTOCO, M oKEYN oL eKEPALeTol o€ pia PefarmTiky) TpOTAON €IVl TOVTOCUN LE TO

TEPLEYOUEVO TNG TPOTAGLOKNG EPMTNONG GTNV OToia amovtd 1 Pefaiwtikny mtpdTao.
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To va yivel katoaAnmt) (o okéyn TePAapPavel, GUVETMS, TV KOTOYN TNG OVTIANYNG
ToV Tt Bempeitar 6Tt KabiepmdVeEL TN YvdoN NG TG aAndelog e,

A6 TV GAAN pePLd, GYETIKG LLE TN YVOON TNG OVOPOPAS LdG TPOTAOTG, TO VOl
avayvopilovpe ™V avaeopd onuaivel vo EEpovpe v T aAndelag g, n omoia
dniaveton amd v Tpdén g kpione 1 ™ Pefaimon. Mia kpion eival Katavontq cov
po Tpdodog amd TV oKEYN otnv T aAndetoc g kot n Befaimon Bempeitar 6T
etvar  wpdén péoa amd v omoia divetar omAvVTINOT GTNV EPMTNOT TO VONUO TNG
omolag elvar m okéym M M Gpvnon ™G mov ekEpaletorl amd TNV TPOTOCT TOL
ypnowonoteitor yu va yiver n PePaioon. Kot ot dvo tpdmor avayvopiong g
avaQopdls UG TPOTOCNG VIOONAMVOLY OTL KAmolog dev umopel va yvopiler v
avaeopd og mpotaong mopd povo av yvopiler 6Tt givor n Ty oAnfelog pog
OLYKEKPIUEVNC oKkEYNG Tov ekepaleton omd pio wpodtaon. Emopévag, dev vrdapyet

YVOOT TNG VaPOPES LG TPOTACTG XOPIg va YIvEL KOTOANTTH 1) OKEYT TIG.

«Nonua kar Avagopar: To, Katnyopnuoto,

To vonua kot n avagopd pog tpdtaong kabopilovior amd to vOnuo Kot TV
avaeopd OA®MV TV GLOTATIKOV HEPMV TNG TPOTacNns. Méypt tdpa 1 ovAALGT TOL
EYovpe OEL APOPA TO VONLOL KOL TNV 0vopopd VO TOTTOL GLGTOTIKOV U0 TPOTUGNG,
10V Kupiov ovopatoc. ['a v olokAnpmacet to eyyeipnud tov, o Frege dwoteiveron o1t
1 SIKPIoN AVAUESH GE VOTLLOL KOl 0VOPOPE LTOPEL VoL EQUPILOGTEL GTO KATIYOPT LOTOL
Kol GAAES GLVOPTNOLOKEG ekPpacels. H yvodon tov vorjpatog Kot g avagopag evog
KaTNyopLatog amartel vo EEpovpe Toleg elvar ot TiHéG Tov o Evvola cLoyeTilel pe
dedopéva opicpata Kot avtd pe tn oglpd tov amortel va yvopilovpe v avoeopd
QoG TpoTaong otny omoia epeavifetor £va Katnydpnuo. Av Kot 6to dokipo «Noyua
Kar Avopopay dev yivetal Kopio cu{NTnoT GYETIKA e TN OKPIoN HETAED VONUOTOG
KOl OVOQPOPAS TOV KOTNYOPNUATOV 1] GAAL®V GLVOPTNCLOK®OV EKPPACE®DYV, EKTILATOL
ot 0 Frege okdmeve va €164yeL Tn S1AKPIOT AT GTN UETAYEVESTEPT] GUVEYELLL TOV
doxyiov «Xyoiia ato Nonuo kar Avopopaoy.

Ta koatnyopnuato Kot ot GAAEG GLVOPTNCLOKES EKPPACGELS OVIKOLV GTNV
KaTNyopio TV Un TANP®V EKQPACE®V. AVTEC Ol EKPPACELS Elval Un TANPELS UE TNV
évvolo. 0Tt mepiéyovv pa kevny B€om, n omoia, Otov cvumAnpwbel, divel gite éva

ovvOeto dvoua TOL AVOEEPETOL GE €va avTIKEILEVO 1 pia TANpn wpodtacn. H pn
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TANPNG EKQpaoT «1 TETpAy®VIKN pila Tov ()» mepiEyet o kevh Béon, N omoia, dtav
SVUTANP®OEL amd Lo EKEPOCT TOL AVOPEPETAL GE Evav aplBud, mapdyel pio cuvhetn
EKepaon 1 omoio eniong avaEPeTal oe Evav oplipd, Yio TopaoEly ., «1 TETPUYMOVIKY
pila tov dekog€. H pun mnpng ékppaon «() elvar mAavine» TEpPLEYEL Uia KEVN
0éom, n omola, 6tav cuUTANP®OEL pe Eva Gvopa, TopayeL o TANPN TPOTUCT.

O Frege vmootpilel OTL o1 un TANPELS EKQPACELS TPEMEL VAL £XOVV TOCO
avaeopd 660 Kot VONLLA, ovTIoTOLILoVTOS TNV ava(opd OVTMV LE TV ovVopopd, Kot
Oyl T0 VONua, EVIKOV 0pwv. Avamtdiccel ovo emyeipnuota: [Ipodtov, Aéel 0Tl pia
ATOMIKN TTPOTACT), 1 omoia gival pio ONAMTIKY TPOTACT TOV dEV UITOPEL Vo YOPIoTEL
o€ MO OMAEG TPOTAGELS, dNUovpyeital TomobeT®dVTAG KUpLo ovouato otig 0éoelg
OPIOUATOV HOG U TANPOVS EKPPOCNG — €VOG KOTNYOPNUOTOS 1 LG GYECIOKNG
EKQPOONG. AV T KOPLOL OVOLLATO EXOVV OVOPOPES, TOTE OAN 1 TPOTACT EXEL AVOPOPEL,
mv T oAnfelag tg. Xto onpeio owtd moapatnpel 6t givar kKaboAo amibovo pio
ouvBetn €kepaom mov £xel dnuovpyndet amd v Evoon amAdV HEPOV TOL £YOLV
avagopd, va otepeital avapopds, kabdg av 10 HEPOS otepeiTal avapopas, To OAOV
npénel emiong va otepeitar avagopds. Agvtepov, eEnyel Ott Otav Adel, Y
napaderypa, «O Alog stvon peyolvtepog amd tov Apn», ONAMVEL OTL L0 GUYKEKPIUEVT
oY£0T VIAPYEL AVAUEGO GTNV avaPopd TG AEENG «Alag» Kot otnv avapopd g AEENG
«Apnc» Kol avT M oYECN TPETEL VO OVIKEL GTT CQOIPAL TNG avapPopas Kot Oyl ot
oQaipo TOL VONLOTOC, OOV TO TPAYUATO TOL GLGYETIEL HETAED TOVG AVIKOVY GTN
ooaipa g avapopds (Dummett, 1973, c. 206).

XOoppova pe tov Frege, ot avopopés vtV TOV U TANPOV EKPPACEDV OEV
elvanl avtikeipeva aAAd cvvoptioelc. Ta aviikeipeva oty opoioyia tov Frege sivan
OLTO — AVAPOPIKEG TANPELS OVTIOTNTESG, EVA 0L GLVOPTNOELS Elvar Kupimg pUn TANPELS 1
aKOPESTEC, Ue TNV &vvolo OTL ypeldlovtal KATL GAAO GOV OPIGUO TPOKEUEVOL VO
amod®covv pia tip. H avaeopd tng ékepaocng «n tetpaymvikn pilo tov ()» elvon
pio cuvdptnon n omoia d€xeTon aplBUoOVE ¢ opiopata Kot amodidel aptBpovg mg
Tipnés. H xatdotaon eppaviletor KAmmg S0POPETIK OTNV  TEPITTOON  TOV
Katnyopnudtov. Qotdco, eneldn o Frege vrootnpilel 611 o1 TANPELS TPOTACELS, OTWS
0L OVOUOTO, £YOVV OVTIKEILEVO GOV OVOPOPE TOVG, KOl GUYKEKPLUEVA TIG TUUES
anBelog «AANnBEo» N1 «Pevdécy, pumopel vo yPNGUYLOTOLEL TOL KOTIYOPLATO GOV VO
€YOLUV GLVOPTNCEIS YL OVOPOPAE TOVLG. XUYKEKPUUEVQ, €IVOL GUVOPTNGELS TOV

amewkovilouv avtikeipeva oe Tég aandetag. H éxppaon «() elvar mAavitng» €xet
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ooV oVOQOPE Lo, GLVEPTNOT TOV ATOd1dEL TNV TIUN AANBEG OTaV «KopeoTED amd Eva
avtikeipevo, 6mwg o Kpoévog 1 1 Appoditn, adrd Pevdég otav «kopeotel» amd éva
o6vopa avBpmmov N Tov apBpd tpio. O Frege kaAel tic cuvaptoelg pe pio 0éon
opiopatog mov amodidovv 10 AANBéc N 10 Wevdég yia kdbe duvatd Opiopa, évvoreg,
eV KOAEL TOPOUOLEG GUVOPTNGCELS UE TTapamdve omd pia Béon opicpatog, OTMS aLT
nov ovuPoriletar wg «() > ()» kot xpnlet 600 popéc kKopeopov, ayéocic (Klement,
2002, 6. 12). O ocvoyeTIoUOG OVTIKEWWEVOV UE TIUEG oANDelng UEow HaG Evvolag
OLVIOTA GTNV avaeopd piag évvolag. 'ETot, o yapaktnpiopdc Tov Tiudv aAndelog g
avVaQOPAOV TOV TPOTAGEMY OMOTEAEL AVOTOGTOGTO TUNHO TOV YOPUKTNPIGUOD TOV
EVVOLDV MG GUVAPTIGEWV.

Enopévog, 610 mAaiclo g onpactoloyiog pog mocodEKTIKNG YAMGGAS, N
avaeopd eivar vt oL TPOGHIdETO OTIC OEUEMMDIEIS EKPPACELS WOG TETOLOG
YADGGOG TPOKEWEVOL Vo, TOpEXEL TIG ovvinkeg oAnbelag TOV mPOTAGE®V 1TNG
YADOOGCOG. ZVVOEETAL, EKTOC OO TOVG EVIKOVG OPOVG NG YADCGCAG, TO. KOTYOPTLLATO,
TIG OYECLOKEG KOL GUVOPTNOLUKEG EKQPACELS KO HE EKQPAGELS OT®G Ol TPOTAGLAKOL
TeAeoTEG KOl o1 mocodeikteg. Omwg o Frege to avtilapPavetoal, umopovpe, ov
AdPovpe To KATNYOPNLOTO GOV OVTITPOCHTOVS TWV U TANP®OV EKQPACEDV YEVIKA
KOl TO OLVOEGOLUE HE KOPloL OVOUOTO (GTE VO, CYNUOTIGOLUE TPOTAGES, Vo
GLVOEGOLLE LE TPOTTO OVAAOYO i Evvola Ko Eva avTikeipevo. Avtd eaivetatl puokd
av, TPAyHaTl, OEXTOVUE OTL UTMOPOVUE VO GKEPTOVUE o £vvold HOVO GOV TNV
avaeopd evog KaTNyopUatos. Avtd onpaivel 6Tt yio pia dedopévn £vvola LTOPOVLE
VO TN GKEPTOVUE GV KATL TOV AVIUTPOGMOTEVETOL OO TO KATNYOPM IO KOt OTL Yo VO
(TACOVE OTN YEVIKY] EVVOLL TNG EVVOLAG TPEMEL TPATA VO, KATOKTNGOVUE TN YEVIKN
£VVOl0. TOVL KOTNYOPNUOTOS Kot VOTEPO Vo, Katadldfovpe 6Tl 1 évvola givol avtd oL
YEVIKG AVTUTPOGMOTEVETOL OO TO KOTIYOPT|LLOL.

H oyéon avaueoa otig évvoieg, 1 omoia kotd tov Frege eivat to avdioyo tng
TOVTOTNTOG AVAUESH OTO OVTIKEIHEV, €lval va €ovv v dw éxtaocn, ONAadn va
£YOuV Ta 10100 AVTIKEILEVO TOV VAL VTTOKEWVTAL 1] VO AVI{KOVV GE OTEG — AVTIKEIEVA Y10
T omoia o1 €vvoleg maipvouv v T AAnBéc. H évvola g €ktaong eiodystan amod
tov Frege péca amd mapadeiypoto g ovOALTIKNG Yeopetpiag, Kabhg ot uébodot
VTG Hog £Podalovy e Eva LEGO Y10 TNV ETOTTIKY OVATOPAGTACT] TOV TULMV H0G
oLUVAPTNONG YW JPOPETIKA opiopata. Av Bewprioovpe, Yoo TOPAOELYHO, O
0piGHOTO TV GUVOPTAGEOV Y = x2 — 4x ko Yy = x(x — 4) T1¢ apOuNTIKéS TIHES TRV

TETUNUEVOV KOl OG TIES TOV GUVOPTACE®V TIG OVTIOTOUEG aplOUNTIKES TIUEG TV
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TETAYUEVOV, TOTE TPOKVTTEL £VOL GUVOAO OMUEIDV OV TaPoVSIdleTal otV EmOnTTELN
®G oL KOUTOAN, 1 omoia givarn id1a Kot Yol T dvo cvuvaptioels. Ot GuVAPTHCELS TOV
TaPoLGIALovY TNV 1d10 KAUTOAN O¢ YPAeM o AEyETOL OTL £X0VV TNV 15100 TOPELRL THDV
(course — of — values).

H ¢@bon tg ovvdptnong ocvvictatal 6to va. culevyviel opiopoTo e TIUES.
AWPEGOV TG CLVAPTNONG, ETOUEVMG, CLAAEYOVTOL TETOEG GLLEVEELG Kol 11 GUAAOYN
avt pmopel va Bewpnbel o¢ pio ovtoTTo pE TO dkd TNG Kprthpla tavtdtTag. H
ovtotto avTh ovopdaletal wopeio tiuwy. H mopeia TIH®OY Hog cuVAPTNONG OMOTEAEL,
o010 mhaicto TG Bewplag tov Frege, 1o 160d0vvapo avtov mov ot padnuartikol
ovopdlovv «ouvdptnon» (Sluga, 1980, c. 302). Edv, tdpa, exAdfovpie T1g £vvoleg g
OLVOPTNOELS, TOTE Ol €vvoleg JlBETOLY Kol aLTEG avtioTolyeg mopeieg tuwv. H
mopeio. TIMAOV MG oLvaptnong mov givor g €vvola lvar 1 éktacn e Av
TOVTIGOLHE TNV €KTOON HE €vo cUVOro amd Olatetaypéva Cevyn, T0TE T0 TPOTO
otoryelo tov dwuretaypévov (edyovg etvar avrtikeipevo kot to de0TEPO GTOLYElD, LU
Tiun aAndeog (Textor, 2011, . 241).

H oyéon avaueoa otig évvoleg sivor devtepng taéng kot gival avaioyn g
TPOTNG TAENG GYECNC OV TAPICTAVETOL OO TNV EKPpacn «to & givar to 1610 pe 10
n». H avdioyn devtepng tdéng oyéon ovpPoriletar og «l'o kdbe a, F(a) av kot
puévov av G (a)», 6mov ta ypappato «F» kot «G» cvpPoiilovv Tig Béce1c opiopatog
OV GLUTANPOVOVTOL atd kKatnyopnuata. H avaioyia avt ompileton otV apyy ¢
EKTAOLOKOTNTOS Y10 TIG €vvoleg Kou To avtikeipeva (Dummett, 1973, o. 207).
YVYKEKPLEVO, 1 APy TNG EKTOGLOKOTNTAG Y10l TO OVTIKEIEVA €fvat 0 VOLLOG GOUGMVOL
LE TOV OO0 Yl TOLG €VIKOVG OPOVLS «a» Kol «b» Kol OMOOONTOTE KATIYOpMUQ
«F(&)», and v mpdtacn «to a eivar 10 010 pe to by ko v mpodTaon «Fax
UTOPOVLE VO GUUTEPAVOLUE TNV wpdtaon «Fb». Avtioctora, m apyn g
EKTACLOKOTNTOG Y10 TIG EVVOLEG €lval 0 VOLOG COLPMVO, e TOV OT010 OV Exovpe dVO
Katnyopnpato «F(E)» ko «G(E)» ko éva dedtepns ta&ng katnyopnua «Ma: F(a)»
OV VoL OEYETAL EVOL TPATNG TAENG KATNYOPNUO GOV LOVOOIKO OPIGUA, TOTE, OO TNV
npotaon «[ o kébe a, F(a) av ko pévov av G(a)» ko v npodtacn «Ma: F(a)»,
pmopovpe va cvumepdvoope v tpotacn «Ma: G(a)», d6mov Ma n déopevon oG
petaPAnTg éxppaong and Evav mocodeiktn (Dummett, 1973, . 208).

H oyéon avépeca otic €vvoleg, Ol OMOieg OQMOTEAOVV TIS OVAPOPES TMV

Katnyopnudtwv, 1 omoio &ivor avdioyn pe TN oxéon G TOVTOTNTOG TOV
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AVTIKEWWEVDV, glval ovTth NG ovvektaotaxotytog (CO — extensiveness). Xe avthy ™
Baon, n avaeopd evog Katnyopnuatog Tpocsdlopilel To vONUA Tov. TNV TEPIMTOON
TOV EVIKOV OpwV, TO Vo TOOUE OTL 1 avapopd £vOg evikovy dpov dev mpocdiopiletl To
vOnué Tov onpaivel 0Tt dVO EVIKOL OpoL PUTOPOVV Vo £X0VV TNV 1010 AVaPOPE OAAY
OLLPOPETIKG VONUOTOAL. XTNV TEPITTMOCN 7OV EYOLV TNV 1010 OVOPOPE UTOPOLV VL
OVTIKOTAGTHGOLY 0 £VOG TOV AALOV Yopic petafoAn e aAndetog g tpdtaong. Otav
WAGpE Yoo Katnyopnpota, dev gival arodektd and tov Frege va avopoTiopacte ov
VO KOTNYOPNUOTO UTOPOVV VO EXOVV TNV 1d10 avapopd 0AAG SLoPOPETIKA VONLLOTAL,
KaBdc N avapopd evog katnyopnpatog etvar pia Evvola kKot Bempel 6Tt gtvar dotoyn n
xpNon G AéEnc «idog»y Otav avopepduocte o€ €vvolec. AvtiBétmg, mpémel va
deyTovpe 1t Béom Ot 1 avaPopd EVOC KATYOPNLOTOG TPOGOtopilel To VO TOV pE
v e&Ng évvota: av «F (&)» kot «G (&)» eivor 600 Katyoprata Kot 1 £vvolo Tov To
«F (&)» avumpooonevel EPEL G TPOS TNV Evvola oL 10 «G (€)» avTImPocmOTEVLEL
oxéon avdioyn mpog TN oxéon TG TOLTOTNTOG, ONAadn TN oxéon NG
OULVEKTOOLOKOTNTOG, TOTE T Kotnyopnuato «F (E)» ko «G(€)» mpénet va €govv to
010 vomuo. Ot avtiotoryeg évvoleg Ppiokovtal oe tétoln oyéorn peta&d tovg otav
VIOKEWTOL AVTOV TO 010 avTikeipeva, OnAadn otav n mpdtaon «a kébe a, F(a) av
Kot poévov av G(a)» eitvar aAndnc. Me dAlo Adylo, OTav ot €vvoleg £yovv TnVv ol
éxtaon. Opmg, M wavomoinomn ovtng TG oLvinkng oev gyyvdtar OTL Ta VO
KOTNYOpRLaTa £X0VV TO 1510 VoMo, OTMG 6TO Tapadelypa, «o & glvatl dvOpwomoc» Kot
«o € givan éva dmtepo dimodo» (Dummett, 1973, o. 209).

O Frege &iye oto pvodd tov pia €vvolo oyéong avapeco ce Un TANPELS
EKQPACELS avlAoyn TG oxéomng G Kotoyng tng dwg avagpopds avdapeso ce d00
KOplo ovopata, 1 omoia B umopovoe vo 1oYLEL YL VO UM TANPELS EKQPACELS UE
Swpopetikd voruata. H avaloyio avapeosa otic 000 auTég OYEGELS TEPLYPAPETOL (OC
e€Ng: vmoBétovtag ™V opyn S eKTOoloKOTNTAG, 1 oYéon 1oyVvel Yo 600
Katnyopnuoata 6tav avtd gival apoPaio avtikataotdowo yopic PAAPN g Tng
anbelog, 6mmwg cvpPaivel pe ) oyxéon avdpeca oe dVo KOpla ovopata OtV £YOVV
v 0w avagopd. Eivat, opwmg, 1 avoroyio ot emopkng MOTE VO OTOOMGOVLE GE
Qo pn TANpn EKepaot o avogopd;

Yndpyovv 800 cvotatikd g Bewpiog g avapopds Onme epaproleTor oTa
KOPLOL OVOLLOLTOL: 1] AVTIAN YT TOL GNUOGIOAOYIKOD POAOL TNG aVAPOPAS Kol 1 TAOTION

™G ava@opic Tov OVOHOTOG He TO aviikeipevo avaeopds. H aviiAnyn tov
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ONUAGIOAOYIKOD POAOL TNG OVOPOPAES APOopd GTO OKOTO NG £VVOLlNG TNG OVOPOPAG
Kol TANpotl pa dopkn Asttovpyio. Eivor 1o amotédecua tov tpdmov TpoGolopiGHo
TOV OVTIKEWUEVOL omtd To vomuo g AéEne. H tavtion g avagopds Tov ovOHaTog Le
TO OVTIKEIHEVO ovopopdg oklaypoaesl ™ Bedpnon g onuociog Tov Kupiov
oVOpAT®V. Agv TapEYEL VO TANPES LOVTELO TOL TL oNUaivel va YivETO KOTOANTTTO TO
vOnua €vOg Kupiov oVOUOTOG, OAAG oG AEEL OTL £XEL VAL KAVEL LE TOV TPOGOIOPIGLLO
EVOG OVTIKEIWEVOL MG TOV POPEN TOL OVOUOTOS. AV 1M avagopd €vOg OVOUOTOC
TOVTIOTEL LE TO ONUOCIOAOYIKO TNG POXO, TOTE TO. VONUATO TMV KATNYOPNUAT®OV
npénel va oyetiCovior pe To avTiKEileva avaQopds TV Kuplov ovopdtwv mov
Katéyovv 115 Béoelc tov opopdtov tovg. O mTPosdopopdc ™G TN aAndetag TG
npdTacmng mov oynuatifetor omd v tomohEtnon evdg Kupiov ovopatog otn BEom Tov
opiopatog evdg amlod Katnyopruatog mpémel vo, pmopel vor emitevyBel poAG M
avagopd Tov Kupiov OVOUATOG TPOGOIOPICTEL A TO VONUA TOV, aveEapTNT®MG 0md TO
OGS £XEL TPOGOOPIGTEL QLT 1 AVOPOPA, ONAAOT OO TO TOL0 NTAV TO GLYKEKPLUEVO
vonua Tov ovopatog. Avti 1 dlodikacio SNAMVEL TO10 TPEMEL VA, Eval TO VOO EVOG
ATAOD KOTNYOPNHOTOG, ONASN OTL TO OTAG KOTNYOPNUOTO TPETEL VAL £IVOIL EKTAGIOKAL.
Kdtt avtiotoryo cvpPaivel kot 0tov ot teAecTég OV PETACYNUATILOVY TG OTOUIKES
TPOTACELS o€ 6VVOeTES glvan emiong ektactokol (Dummett, 1973, 6. 210).

Aopupavovtog voyn T0 GNUAGIOAOYIKO POAO TNG OVOPOPAS UTOPOVUE VO
TPOGODMGOVUE OVOPOPA GTO KOTNYOPNUATO Kol TIG GAAEG Un TANPELS EKQPAGELS.
Avomdeevkta, TPETEL VO £XOVV Kol 0VTE £va. GNUOCLOA0YIKO pOAo. AV 1 avapopd
€VOG KOTNYOPNUOTOS EIVOL O GNUAGIOA0YIKOG TOV POLOG, TOTE EMETOL OVAYKOGTIKA OTL
N avaeopd 6vo KoaTyopnudTeOV givor M 0t HOVo otV TEPIMTOON OV aVTA Eival
apolfaio  avtikataotdowa yopig petaforn g Twng ainbewng. EmmAéov, av
Bewpncovpe TNV apyn TG EKTAGLOKOTNTAG, TOTE 1| opolaio avTiKaTasTosHoOTTo Oot
etvar gQkt Yoo dVO KaTNyopHUaTA OTOV OVTO €lval EKTOCIAKA 1G0dUVad. AvTd,
katd tov Frege, eival o kptplo dcte 600 Katnyoprpota vo £(ouv TV ot avapopd
(Dummett, 1973, c. 211).

O Frege 0gv emtpénel va vIAPYOLV GTN PLGIKT YAMDGGO KOTNYOPTLULOTO TOV
vo unv €gouvv avagopd. Avtipetonilovidg to ovtd cov pelovEKTH, e&otpel amd )
GLUPOAIKN TOL YAMOGCO OVTA TOL KOTYOPNLATO LE TOV 1010 TPOTO oL e€anpel amd
YADGGO 0T KUPLOL ovOpaTe, Tov dgv £xovv avaeopd. [a mapdderypa, n mpdtaon
«Ymhpyer K41l MOV Vo glvar EIAOGOQOC» 1 omoia petappaletar cupPoikd ®g

«IfVval[f(a) & aclvat pildocopog]» wodvvapet pe t dMAmon «Ymhpyel KATL TOL
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10 “€ etvar PIAOGOPOC” aVTITPOGMOTEVELY, ONAAOT 1oodvvapel pe v BePaimon 6Tt TO
Katnyopnua «§ eivar @ukocopocy €xel avagopd. H e&dhewyn and ™ cvpPolikn
yAdoca tov Frege OAmv tov kamnyopnudtomv mov 0ev £0VV avapopd £xel ®g
amotéleopo. Yoo kabe katnydpnuo «G(E)» g YA®OoAG OvTAG, N ONAmon
«Ifvalf(a) © G(a)]» va givor aAndng. Avtd 1oYLEL AKOMO KOl OV TO KOTYOPT O
etvar «to & dev givar 10 1010 pe 1o &». Me mapdAinAio TPOTO, UTOPOVUE VO
Bewpnoovpe 6t1 N wpdtaon «Ymapyel tétolo mpdyuo Ommg o Opog Efepeoty, n
omoia etvar 10odvvaun e ) MAmon «YTAPYEL TETO0 TPAYHN OT®G avTd TOV “TO
Opog 'EPepeot” avtmpocwnevey mov Pefardvel 6Tt 10 «to Opoc 'Efepeoty €xet
avagopd, 6t propel va petappaoctel cvpufoikd og «Ia a = to ‘Opog ’Efepeot». H
e€arenym amd 1 ocvpPoikny yAwocsa tov Frege xvpimv ovoudtov mov dev Egouvv
avagopd, eyyvatot 6Tt yio Kabe kOplo dvoua «b» tng YA®ocog, n tpodtacn «3a a =
b» givor aAnOng (Dummett, 1973, 6. 219).

Mo va Tpocdtopicovpe TV TN aAN0EL0g OGS ATOUIKNG TPOTUCGC TPETEL VO
avayvopicGovHEe €vo OVTIKEILEVO GOV TNV Oovo@OpPE TOL OVOHOTOG KOl UETA VO
TPOGIOPIGOVLLE OV TO KOTNYOPNUO EPAPUOLETOL GTO AVTIKEILEVO aVTH. £TO HOVTEAO
HaG, 0Tav TPOKELTOL VO AVOyVOPICOVUE TNV TN 0ANBEW0G oG ATOUKNG TPOTOOTC,
TPAOTO AvayVOPILOVUE TO OVTIKEILEVO OV OVTITPOGMOTEVEL TO KUPLO GVOUO KOl GTN
ocuvéyela avayvopifovpe av to Katnydpnua epoppdletar 1 Ot 6€ avtd. ZVVET®S, N
dwdkacio avayvopiong g Tiung oAndslog pog tpodtaong npémetl va yopiletor og
avtd To. OV0 oKEAN. Emopévme, 1o vonua pog omotoconmoTe AToUIKNG TPOTUCNG OEV
umopel va yivel kataAnmtd mpv yvopicovpe To vONUo Tov KatnyopLatos. Agutepov,
o¢ k@Be mepinTmon To €100G TG TPHTACNG TOL OTOL0G PEPEL TNV TOPATAVE® OVTIPPTON
€xel 6TO VOO TOoL givan katd tov Frege pa pun minpng éxepaon. Eivon pia mpdtaon
OV TEPLEYEL U0 CLYKEKPIUEVN TTOPOVTIKY] TTMOGT, MOTE VO EKPPALEL O1OPOPETIKES
OKEYELS OTOV TPOPEPETOL OE OLPOPETIKEG YPOVIKES OTIYMEG. XVVETMOGC, €ivon €va
ovvOeTo Katnyopnua ypdvov (Dummett, 1973, . 294).

H yvdon tov vonpartog tov katnyopnuatog amottel va yvopifovpe mote to
Katnyopnua eivor aAnBéc v karti. Amaitel yvoon tov kprtnpiov Qoproyns Tov
katnyopruatos. To vonua evoc katnyopruatog mpoodopiletor amnd €va kpitipio
epapuoyic. T mapdadetypo, to vonua tov «(éva) omovSvdwtd» npocdiopiletol ov
movpe 0Tl KATL €lval omovovA®Td av Kot povov av €xet veepd. To vonua tov

«(éva) kapdioelbécy mpoodiopiletor av modue OTL KATL gival KapSOEdEc av Kot
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puovov av €xet kapdld. H mpodtaon «Kdtt givor omovovAwtd ov Kot povov av givat
KAPOL0EWES) OUPEPEL MG TPOG TN YVooTikn afla amd v mpdtacn «Kdartt eivar
omOVOLAMTO av Kot pHovov av givor omovovAmto» kabnc «(éva) omovSulwtd» kot
«(éva) kapdioel§écy drapépovv oto vomua aAld £xovv TnV ida éktac. Ta kpiThpila
EPOPUOYNG  mEPAaUPAVOVY  GE  OPKETEG  TMEPMTMOCELS  YVAOON  Kpurnpiov
JPOPOTOINCNG TOV TPAYUATOV Y10, TO OTolo To Kotnyopnuo aAnbevel. Qotdco,
katd tov Frege, 1o avtikeipevo yuo ta omoio £va katnyopnua sivar aAnbég dev eivor n
avagopd tov. To katnyopnuo «(€va) omovSvAwTd» avoeépetar og évo, Tpdypa
OAAG aVTO TO «TPAyLa» dgV gfvarl po GLALOYT OA®V TOV AVTIKEILEVOV Y10 To Omoin
10 Katnyopnua stvor oAnbéc. H dwmictwon avtr odnyel oto coumépacpa Ot TO
Katnyopnuata dev givar mAnbvviucol 0potl TOv avaEEPOVTAL GE TOAAG OVTIKEILEVQ
OAAG OVTE KO EVIKOL OpOL TOV avapEPOVTAL € £vol avTikeipevo. Agdopévov, Aomdv,
OTL TO VOMUO €VOG KATNYOPNLOTOG GLVICTOTAL GE £Vl KPLTNPLO EPAPLOYNG UTOPOVLE
va movpe 0Tt elvar aAn0ég yia kdmoa povo mpdyparto (Textor, 2011, . 248).

Ta katnyopnuota avagépovral oe Evvoles. [lpoxuntel, wotdG0, TO AT
OGS aVTO €lvar PIKTO aEOL 1 XPNOT TOL KaTnyopNuUaTog dev PacileTol 61N yvdon
YOPOKTNPIOTIKOV 7oV va. Egxopilovv pio Evvola and dAles. H amdvtnon tov Frege
O0TO €POTNUO oVTO divetor péca amd TN OIKPIOT OVOUEGOH OE 1O1OTNTES Kot
YOPOKTNPLOTIKG onudota. Ymootnpiler 6tL o1 évvoleg cuvBétoviar amd GLVIGTMOGES
évvoleg Tig omoleg KaAel yaparxtypiotikd onuaoio. I'a mapddetypa, 1 EKQpocn «pLadpo
petalévio  poLyo» OmMOTEAEITOL OmO TO  YOPOKTNPIOTIKA ONUASI  «HLOVPOY»,
«petag&évion kar «podyo». ‘Eva avtikeipevo mov vrdkerton o€ avtn v £vvola XL o
YOPOKTNPIOTIKG onudde coav 1010t tég tov. Me  dAha Aoy, 6,11 glval
YOPOKTNPLOTIKO oMot o oyéon pe pio Evvola givorl piol 1010TNTO TOL OVTIKEYULEVOL
OV OVIKEL GTNV £VVOL0L OVTN.

O Frege tavtilel Tig 1010TNTES VOGS OVTIKEWEVOL LE TIG EVVOIEG OTIG OTOlEG
aviket. 'Etot, 610 mopamdve mopdaderypa, ot 1d10tnTeC Lo TIG OTOlEC TPEMEL VO KElTaL
éva avtikeipevo wote va givar éva padpo petagévio podyo eivor ta onuddio TG
évvolog «pavpo petalévio povyor. To yopakInploTikd onpdadio mov GuVOETOLY a
évvola 0ev givor 1010TNTES TNG EVvolag, ONAadn 1 €vvola «Uaipo PETAEEVIO POVYO» OEV
elvarl poopn. Opota, og vrobésovpe, Yo Tapdoetypa, OTL TO KPITNPLO EPAPLOYNG TOV
«&vag avBpomogy mpoodlopiletar pe 1o vo movpe OTL KATL givanr avOpmTOg av Ko

pévov av givor éva Aoywkd 6imodo. «Aoywo» kot «dimodo» eivar ot 1310TNTES OV
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TPEMEL VAL €YEL KATOL0G MOTE VO, AVIKEL GTNV EVvoln «AvOp®TOC» Kol TovTOYPOVa,
elval to YOpOKTNPIOTIKE onuadia ¢ €vvolag «avOpomog». Avtictoya, o
ouvapmnon ond avtikeipeva oe TéG oAnbeloc, 1 omoia amotedel o epeykeavn
évvola, ovvhétetan amd daleg cvvaptnoelg (Textor, 2011, . 249). Onwg 1 évvoln
«Uovpo peTaCEVio povyo» TEPEXEL GAAEC €VVOlEC, £TGL, YlOL TOPAOELYUM, KOl T
cuvaptnon x2 + 2 — x mepiégel dVo ovvaptioslc, éoto Tic x4+ 1 kou 1—x 1
GUVOETETOL OO TIC GUVAPTHOEIS X2 + Z Ko x — %

Enmopévmg, o€ apkeTEG MEPIMTMOOEIS TO KPUINPO NG EQAPUOYNG €VOG
KOTNYOPNLOTOG ONAMDVEL TOLES 1O10TNTEG TPEMEL VOL EYEL £VOL AVTIKEIUEVO TPOKEIUEVOL
T0 Katnyopnua vo aAnfeder yioo avtd 1 0AMDG, OOTE Vo, LIOKELTAL TG EVVOLOG
avaQOPAG TOV KOTNYOPNUATOS. AVTEG Ot 110TNTEG E1vaL TO YOPAKTNPIOTIKE oNUAdLa
™mg évvownc. Av Kdmolog yvopilel TO KPUTNPO €QOPUOYNG €VOC KOTIYOPNLOTOC,
yvopilel ta cvotatikd onpddlo pog évvowng, omAaon yvopilet T odvBeon g
évvolag amd dAAeg Evvolec. AVTO TO YEYOVOG EMTPEMEL GE KATOLOV VO, AVAPEPETAL GE
pio évvolo péoa amd TN xpnomn evOg Katnyopnuotog ywpig vo xpelaletor n yvaon

TEPULTEP® OLAPOPOTOTIKMV 1O10THTMV TOV VO, APOPOVV TNV EVVOLAL.
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Kepaiaro 3

Nonuo ka1 Avagopa: H erwiopoon tne o16Kpiong oTny EVvolo.

NS TODTOTHTAS COUPWVO. (e Tov Frege

H tavtémra, pmopodpe vo movpe, 0Tt eival 1 oy€omn mov £yl Kabe mpdyuo pe
TOV €00TO TOL KOl Ue TimoTe AAL0. QoT1d00, LVLdpYoLVV ToALOl avtifeTol 1oyvpIoHOl
OV UTOPEL KATOL0G VO SLOTVTTAGEL YPNGLOTOIDOVTOS OTAG EVa KATNYOPT LKL TOL VoL
exppalel pio oyéon tavtoémrog. H aviiAnyn g évvolag g tavtdttag oev £yKeiton
OTNV KOTOVONON TOV EKPPACENDY «LE TOV EAVTO TOL» KOl «UE TITOTE AAAO». Andadn,
OgV OMOCKOTEL GTNV KAVOTOINGT TNG OVAYKNG HOG VO OLUTUTMOVOLUE 1GYLPIGHOVS
TOVTOTNTOG 1 SPOPES, OAAE GTNV KOTAVONON, Yo TOPAOELYLO, OTADV TPOTAGEDV
™G TPOTOPAOUING KATNYOPNUATIKNAG AOYIKNG 1 AAANG TUTIKNG AOYIKNG, KOO KOL TNG
QLOIKNG YADGGOGC, OTOV TPOKVLTTTOVYV (nThrata Vapéng Kot KaBoAMkdTTOS ™G TPOG
TNV TOVTICTN OVTIKEWWEVOV TOV KavoroloLv 1dteg 1010t teg. H petaylwooikn, ooy,
Bedpmon g TOLTOTNTOGC, 1) OO0 APOPA TOV YEPIGUO YEVIKAOV dINADGEMY TOVTOTNTOG
mov ekepalovral pe tn Pondela PeTafANTAOV KO TOCOSEIKTMOV, EYEL ONUIOVPYNOEL pia
TPOPANUATIKY] YOP® O TNV £VVOL0L TNG TOVTOTNTOC.

Onwg &rovpe mapatnpioel, N €vvolo NG TOVTOTNTOS KATEYEL KEVTIPIKO pOAO
ota épya tov Frege kot €xet emnpedost v avtiAnym tov KaBoAn ) dbpkeln G
eEEMENC ™G PocoPknG Tov okéyng. H tavtdémta, aviumrpocomedoviag, OmmG
eprypaeetan otV «Evvoioypopioy, pio. oxECT AVALESH GTA TTEPLEXOLEVO, EXEL EYEIPEL
T0 EpOTNUA 0TO «NOnua ko1 Avapopay GYETIKA e TO oV amoTELEL oYEON AVAULESH GE
ovopara, avtikeipeva 1 onpeia yio ta avrikeipeva. H avdivon tov mpofAnpaticpod
avtov PacileTor otV €£TAOT TOV TPOTAGEWMV TNG LOPONG K& = a» Kol «& = b» ®¢
TPOG TN YVOOTIKY TOVS 0&ia Kol 6TV EMOPACT TN SLAKPIGNG TOV VONLLATOSG KO TNG
avaeopds TV Kupimv OVOUAT®V, TOV TPOTACE®V Kol TOV KOTNYOPNUAT®OV TOL
EUTEPLEYOVTAL OE OVTEC, OTNV OopyN TNG OLVOECLOKOTNTOG KoL OTNV OpyYn TNG
OVTIKOTOOTAGIULOTNTOG.

Tomikd, M tavtomta opiletan w¢ a = b & VF(Fa — Fb). Mn tumikd, n
TOVTOTNTA TOV a Kol b ocvvemdyetor 0T, kot omd OtTL, T @ Ko b €xovv OAeg TIg

W Tég Tovg kowéc. Ilpdkertanr yuoo po dutAn ocvvemaywyr, po. ovlevén 600
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ocuvOnkdv, 6mov 1 pio €K TV omoiwv TapEyel P avaykoio GLVOKN Kot 1 GAAN o
EMOPKN cLVONKN OOTE va 1oYvEL N T TOTNTA. AV dofacTtel amd aploTePd TPOS TO
oe€ld, m OwmA ovvemaywyn PePordver ™ wun  dokxpiooTyTo. TV 10iV
(Indiscernibility of Identicals), evd and de&1d mpog ta apiotepd, PePordvel v
tavtotnTo. Twv un oraxpioiuwy (1dentity of Indiscernibles). Zvyva, n un draxpioydtnta
TV 10lwv yopaktnpiletal omd Tove EIAocdeovg cav viuog tov Leibniz (Leibniz’s

Law). Exovpe, Aoudv, 600 apyéc:

(LL) Tw oAata @ ko b, ov @ = b, 101€ T0L @ KL b £(0vV TIG 101G 1010TNTEC.

(II) Tw 6o ta @ kou b, av To. a Kot b €xovv T1g 101€¢ 1010t TEG, TOTE @ = b.

Kot v tomkn) onuacioroyio, 6mov o 1d1dta tov ekepdleton and éva
Katnyopnuo €ivor 10 GOVOAO T®V TPOyUATOV Yoo To omoio eival aAnbég To

KOTNYOPMLLQ, O TAPOTAV®D 0PYEG LTOPOLV VO YPOPOLY GLVOAOOE®PNTIKG (G EENG:

(LL) Va‘v’b(a = b D Vx(7o0 a givat uédog tov x D 10 b ivat uélog Tov x))

(II)y Vavb ((Vx(‘ro a elvat uédog Tov x &vv 10 b elvai uédog Tov x)) Da= b)

Av Kot TOAAEG QOpEc AéyeTar OTL 1 TPOTN apyn evor adopueoPnTnn, 1 OevTEPN
apyn €tvor moAD apeiieyopevn, kabmOg ot culntoelg Tepl TG TOVTOTNTOS TOV N
dwkpiciuwv meplopilovy YopOaKINPICTIKA TO €VPOC TNG OPYNG OE CLYKEKPUEVQ

avTIKEiLEVOL.

H tovtétnTe TOV pn dwukpicipmv

I'evika, n tavtotyTa Twv un oakpiouwy Bewpeiton Kot avaykn aAndng aiid
TETPYHEVT), AP0V oV TA @ Kot b €xouv OAEG TIC WOOTNTEG TOVG KOWEG, TOTE TO @ €YEL
NV 181010 TOV Vo €ivat 1010 pe 10 b Ko 0 b €xel v 131OTNTA TOL va glvar {10 pe
10 . loodOvapa, yio po katnyopnuatiky] petafintn «F» mov ekppdlel v w0t
«va gival KATL TOLTOGNLO LE TO @, OV TO & Eival SPOPETIKO amtd TO b, TOTE LILAPYEL
pio 1310TNTO TOL £YEL TO @ OAAG TNV oTEPEiTAL TO b, 1 OmOola Elvor VTN TNE TAVTIONG
LE TO Q.

[Tpokeévov vo apeofnmOel n apyn ™¢ TaVTOTHTOS TWV U O1OKPIGIUWY,

TPEMEL KOTOLOC VO TPOTEIVEL €vay KOTAAANAO TEPLopiopd yo To Tt Bo Oswpeitan
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wotnta. o wapddetypo, kamowot @Adco@ol vwobBetovv pia «Aemtny»  (Sparse)
avVTIANYN TOV  WBI0THTOV  COUE®VO HE TNV omoio HOVO HepPKE  1dtaitepa
KaTnYopnuate eKOpalovv 1010TNTES, MGTE OV 1] TAVTOTNTU OEV AVNKEL GE OVTA, TOTE
Ogv UmOpoVvUE Vo WAGUE Yol T GYECT TOLTOTNTOC, KOOMDS dev LAPYEL Ui TETOLN
ovtoTNTa, TOPOTL 1 EKEPOOT «EfvVOl TAVTOCNHOG HeE» N «etvar 1010G pe» GLVISTA Eva
KaTnyopnua mov £xel vonua. Etopévmg, evioya Ba avapmnbel kamolog kotd mdcov,
av T a ko b £xovv Tig 101eg «AemTEQ) 1010TNTEC, TOTE TOL @ KOl b glvarl TawTOoT O

XopoktnploTikd TopASEYIO TOV OipeEL TNV TPMTOTLTIO Kol apgiofntel v
aAn0e TG apY7S THS TOVTOTHTOS TWV U OIOKPLOIU®Y OTOTEAEL | TEPIMTOOT VITAPENG
evOg KOGLOL oL va TepLEyel 000 kaBOAa Opoleg opaipes, Omov khbe TOOTIKO Kot
OYECLOKO YOPAKTNPIOTIKO NG Miog opaipag eivar Ttowtdypova 1010tTo. TG GAANG
opaipag (Black, 1952, 6. 156). Ztov amdAvTo 0vTO KOGHO, 1 «IOOTNTO» EPUNVEVETOL
LE 0 VOTNPO KO TEPLOPIGTIKO TPOTO DGTE 1| KTOVTOTNTOY KOl 1] «SL0UPOPA» VO, UV
exTipOvTor g wWwomtec. I[leprhapfavovral, Opmg, o©TIG 1010TNTEG TO GYETLOKA
XOPOKTHPIOTIKG, OMW®G TO «vo glval 6e amdotaon ond v ABMva» 1N 10 «va glvar
navtpepévog pe tov Kaioapay, 1010tnteg, onAadn, mov €yovv gubeia avapopd oe
KOO0 1010{TEPO AVTIKEILEVO, KO TOLOTIKES 1010TNTEG. AlooOnTIKd, Lo TO0TIKN
Wwomto etvon gkelvn mov pmopel va TPOYUATOVETOL OO TEPIGCOTEPU OO Eva
avtikeipeva Kot ogv ypetdletot va oyetileton pe kémoto dALo Wlaitepo avtikeipevo
(Audi, 1995, 6. 416).

H &&étaom g eykvopodmTOG TG 0pYHS THS TODTOTHTOS TWV Ul OLOKPIGIUWY
OTOV (POVTACTIKO KOGUO T®V VO amOALTO OOV GOUIPOV Tpaypotonmoleitol Héca
amo pio avimapdBeon emyyeipnudtov ovo cuvopintav (Black, 1952, . 159): O
opAnTg A vroonpilet 6t M apyn eivorl TOGO TETPIUUEVT] DOTE VO GLVICTE avaryKoio
aAnbelao, TPOKAAMVTOG TOV GUVOMANTH TOV VO EKQEPEL TO AVIUTOPAOELYLO TMV UN
dwkpiocpwv ceapdv. O A woyvpiletar 1L o1 600 ceaipec Ppiokovial oe andoTOoN
petald toug 6v0 pilia kot Exovv 00O WOTNTES, TO «va gival o€ AmOcTOCT 000 AWV
a6 tov Castory kat to «va gival oe amootaot 600 pwAiov and tov Polluxy, Tov givar
StapopeTikéc. O1 000 eKPPACEIS £YOVV JSPOPETIKO VO, OLOTL OLLPOPETIKA M
gkppaon «vo glvar og omdotacn 600 wAiov ord tov Castor kot v S oty va
unv eivonr og amoctacn 6vo pikiov amd tov Polluxy» Ba ftav po avto — avtipatikn
TEPLYPOUPY]. AV Kol TOAAE GOUATO PUTOPOVV VO IKAVOTOMGOLV QLTI TNV TEPLYPUPY],
oV 01 OVO EKQPACELS GNLLOLVOVV TO 1010, TOTE OTOI0ONTOTE CAOUN ATEXEL OVO AL OO

tov Castor, Oa mpénel vo améyet kat 600 pida amd tov Pollux, kot avtd sivor yevdéc.
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Enopévmg, o A ouvdyel 01t o1 600 caipeg £x0vVV TOLANYIGTOV VO 1OOTNTES UN
kowég. O ovvopuntg B avtitiBetar otnv Koatoy] otV ToV 1010THTOV OTd TIC
opaipeg Aéyovtag Tp®TOV, OTL amokAgieToL 1) TOAVOTNTA EIGAYMYNG EVOC TOPATNPNTH
OTOV KOGLO QVTO OV VO UITOPEL VOL OVOLLAGEL TIC GQAIPEG Kot dELTEPOV, OTL dev Umopet
va. VAPEEL KATOWL OVOPOPA OVTMOV TOV 1WO0THTOV YOPIC Vo XPNCLOTOI0VVTOL
ovopata yio tig opaipes. Ot opaipeg dev Exovv dvopa ovte «Castor» ovte «Pollux»
obte a ovte b. I'la Tov outdnt B o1 dvo coaipeg elvar molotikd un OloKpicIuEC,
oLVETAOG Oev umopet va LITAPEEL AOYIKT ETAOYT AVAUEGH TOVG,.

Mo kpitikr] Tov pmopei va datvnwbel 610 Topandve Tapddstypo PacileTon
OTNV TOPATHPNON OV EKPPALETOL KATA TNV AVTITOPAOEST TV dVO GLVOLIANTOV OTL
0 KOGUOG glval PAVTOOTIKOG, Kol av kKol givar Aoyikd mbavdg, dev pmopetl va €xet
TPAYHaTIKO avaroyo. Ta yopaktnplotikd evog T6tolov KOGHOV glval averaAindevta,
omote pmopel va apeofnmlel to av to &v A0y Topddelypo pmopel va
YPNOLOTOIEITOL [LE GKOTO TNV KPLTIKY| TNG OPYHS THS TOVTOTHTAS TV [N OLOKPIGIUDY.
‘Evag eumeipiotg pmopel va mel 6Tl OMOTEINTOTE EPYOUACTE OVTIUETMOMOL UE TO
OVTIKEILEVO, TOV TPAYUOTIKOD KOCUOL, Thvia Oa vmépyer pio 01dTMTO TOL VO
EVOTOPYEL 6TO £vOL KOL VO LIOAgimeTOL TOL GAAovL. Mia Té€tol 110TNTO, Yo
napddetypa, stvor n yopk 8éon. H 1010t ta g 8éong otov puoikd kOGHo @aiveton
ooV £VOL (OPOKTNPLOTIKO TOV Umopel va ennpedost T kpion av dVO avTIKEIpeva etvat
dwakpiota.

Muw dAAN KprTikn a@opd otV amovcio Tov TapaTnPNT. Av Kol pmopet va
xopokInplotel cav advvapio g apyng n e£aptnon omd v mapovsio £vOg Tpitov
OTO(ELOVL Yl TNV TPAYLOTOTOINGT NG Kpiong 0Tt dvo mpdypota tavtilovral, eivat,
®otOc0, OepeMmong amaitnon. Emouéveg, dev pmopel va avoipebel n opyn g
TOVTOTNTOS TV uUn  Olokpioluwy PECO omd TNV  EMIKANCT HWOG QOVTOUCTIKNG
Katdotoong yopig mv mhavotnto Hapéng evog mapatnpn.

To meipapa oxéyng Tov 600 HEHOVOUEVOV SUTAOTUTIOV GOALP®V aTeoViLEL
KOAMDG TNV dmoyn 6Tt pmopovv vo, vadpEovy 600 TPAYUATO TOV Vo Unv ivat amdAivto
dwkpioa oe pio YAoooo pe €vo TEMEPACUEVO €VPOC TOOTIKAOV Kol GAA®V
KATNYOPNUAT®V TOL 0V £xovVv gvbeia avapopd o KAmolo Wiaitepo mpdypa. Qo1dc0,
dev amotelel OMOTEAEGUOTIKO TPOTO OUEGPNTNONG TG OVTIANYNG OTL LIAPYOLV
SPOPETIKEG  1O10TNTEG OV  OTOKTOVV VLWOGTOCT ONO TG OVO OVTEG GOOAIPES
(Hawthorne, 2003, . 108): t0 va apvnBovue v dmapén evog Ledyouvg 1010THTOV G

évay amOAVTO KOGHO AOY® TNG aVIKOVOTNTOS VO TIG SLOKPIVOLE ammOAVTO OP|VEL TO
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neplddplo apvnone e vmapéng tov idov tov (eHyoug TV GEAPOV GTOV KOGLO
avtd AOY® NG U dvvaTOTNTOG VO TIGC OlOKPIVOLUE OTOALTO OTN YAMGOO 7OV

drabéToupe.

H pn dwxproipotnto tov w6iov (Népog tov Leibniz)

O vopoc tov Leibniz dwrvndveror oto mAaicto ™G dgvtepoPdOunagc
KOTNYOPNUOTIKNG AOYIKNG KOl TEPIAAUPAVEL TOCOOEIKTEG TOV dpovV oe 110tNTeg H
npwtoPado Bewpic ¢ towtéMTag avtikabiotd to vopo tov Leibniz pe éva
aSlopatikd oynpo. mov TEPIEXEL Y. KAOe povobBEcto Katnyopnua g YAOGGOS £va
a&lopa cOHEOVa e To 0moio av a = b, T0TE T0 Katnyopnua givar aAn0ég yio to @ av
Kot povov av 1o Koatnyopnua sivor aAnbéc ywu to b. H mpotofddua Bempio g
TOVTOTNTOG €lvan acBevéotepn amd v AP devtepofddua Bempia, KabMOG Kopio
AOYIKA EMOPKNG GLVONKN Yo TNV TOLTOTNTA OV UopEl v eKPpacTel 6To TANIGLO TNG
TPOTORAOLOG AOYIKTG.

[Ipdypaty, oto mlaiclo pog TpOTOPAOUIOG KATNYOPNUATIKNG YADGGOS, TO
KOTNYOPUOTO TNG YAMOOCOG OV €lvol TETOWL 7OV VO EMOEXOVTOL OLOPOPETIKES
EKTAOELG O OUPOPETIKEG TEPIOTAGELS YPNONS TOVS. AV KATO10 KATNYOpNua «F» g
YADOOOG eKQPALEL TNV WO10TNTA «vo. Elval YNAOS» oIV TPMTN TOL EUPAVICT] GE Lol
TPOTOCT] Kot TNV 1010TNTo «va PNV glvar ynAdc» ot de0TEPN ELPAVIGT TOV, TOTE M
npotaocmn «Eite 10 a givan F 1} dgv 1oy0el 0T T0 @ gival F» dev pumopel va emukupmBel
010 TAaic10 NG TPp®TORABIOG AoYIKNG Oev pmopel va mPAyHo vor £XEL Kot VoL umv
&xel o wodmTa. OmModNTOTE YADMGGO GTNV OMOid WITOPOVV Vo, EPOPUOGTOVV
unNyovikd to oynuoto g mpotoPaduiag Aoyikng dev Bo eivon pio yYddooo pe
KOTNYOPNUOTA TOV OToi®v 1 €KTaon eEoptdtor amd To TMEPIKEIUEVO ©TO Omoio
enpaviovtor pe avtov tov tpoémo (Hawthorne, 2003, 6. 109). To {ftnpa tepumiékeTon
TEPLGGATEPO OTN PUVGIKT YADGGA.

Av Bewpnoovpe Ot 1 EkEpoon «eivar 1010 pe» Katéyel T0 pOLO £vOS d10€G10V
KOTNYOPNIOTOG TNG TPOTOPAdog Aoyikng, T0te 0 vopog tov Leibniz petappdaleton
OTNV GOOVVOUN UETAYAWOTIKY opyl THS OVIIKOTOOTOCIUOTHTAS, COUPOVO HE TNV
omoia av pia TPOTOOT TNG LOPPNG «To a givar To 1010 pe T0 by givor aindng, 1o1e TO

«a» umopel vo oviikatactadel amd 10 «b» yopic petaforr g ainbewog (salva
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veritate) ¢ npotoong. H apyn avt, dpme, dev 1KovomolEiTol 6T PLOIKT YAMOGO,

Omm¢ eaiveral and 1o akdéAovbo mapaderypa (Quine, 1953, 6. 139), 6mov o1 INAOGELG:

1) Giorgione = Barbarelli

2 O Giorgione ovopdotnke £€T61 AOY® TOV peyEDOLG TOL.

givonr ainbeic, adAd m ovikatdotaon tov ovopotog «Giorgione» pe to dvopa

«Barbarelli» otn devtepn dNAwon dnuovpyel Ty yevdn dMAmon:

3) O Barbarelli ovopdotke £étot Adyw® Tov peyébovg tov.

H petayhoooikn apyn g ovVIIKOTOCTAGILOTNTOG QoiveTot va givar Bactun, Kabodg
otdMmote emavetan yio. tov Giorgione mpémel vo. oAnOgvet kau yio tov Barbarelli,
apov mpdkettan yo. To idto atopo (O Giorgione givor o Giorgio Barbarelli). T va
duakpivel kdmolog v mapafacn e apyng TS OVTIKOTACTAGILOTNTOS, B0 TpEmel va
Bewpnoet 0Tl T0 KOTNYOPNUO «OVOUACTNKE €Tl AGY® TOL peYEBOLG Tovy exPPAlet
Kot yviola 1010TNTo TOV AVTIKELEVOV, OCTE v eKPPAlel v 101a widtnta dtav
epappoletar oto Ovoua «Giorgione» pe ovtiv otav geopuodletar 6to dvoua
«Barbarelli». Qo1660, T0 KOUTNYOPNUA «OVOUACTNKE £T61 AMOY® TOV peYEOOVG TOLY
EKQPPALEL O1POPETIKES 1O10TNTEC GE OLOPOPETIKA TEPIKEIUEVA, Ol 0moieg e&apTdVTOL
amo to KOplo dvoua mov mpocaptdror oto Katnydpnua avtd. Otav epappuoletor 6to
ovopa «Giorgione» exepalel v WMt «ovoudotnke “Giorgione” Ady® Ttov
ueyébovg Tovy» ko O6tav epapuoletal oto dvopa «Barbarelliy ekppalel v 1610 TO
«ovoudotnke “Barbarelli” Adyw tov peyébovg toum.

¥10 onueio avtd pmopovue va Bewproovpe dV0 EVOALAKTIKESG TPOCEYYIGELS
Tov vopov tov Leibniz (Hawthorne, 2003, o. 109). H mpo &£ avtdv agopd pia

AVTIAN YN TOL VOOV MOC TPOG TIC 1OIOTNTEG:

(LLy) Av a = b, 1618 «d0e 10160 TOVL KOTEXETOL OO TO @ €ival WOOTNTO TOV

Katéyetot omd 1o b.
H devtepn mpocéyyion eivar cuvoroBewpntiki:

(LLy) Av a = b, t6te KGBe cOvoro oTO Oomoio OVNKEL TO a &ivol €va GUVOAO GTO

omoio aviKeL To b.
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Kot ot oo mpooeyyicelg €xovv TOuGg TMEPLOPICHOVS TOVS OE  GUYKEKPIUEVEG
TEPWMTMOOELS. AV 0 ONUOCGLOAOYIKOG pOAOG TOL Katnyopnuotog eaptdtor and Tto
TEPIKEIIEVO, TOTE OVTEG Ol HOPQPEC TOL VORoL Tov Leibniz dev pmopodv va
¥PNOOTOmBoHV Yo TOV EAEYYX0 TNG TOVTOTNTOC. AV TO OMOTEAEGHO TNG OPOIPESNC
plog 1 TEPIGGOTEPOV EUPAVIGEMV TOV OVOUATOC «a» amd pia Tpotact eivol €va
YVIAGL0 KOTNYOPNHO TOL €QPAPUOLETOL GTNV AVOPOPE TOV «a», dNAadN Ho EKQPOoT
OV OVTITPOCHOTEVEL Hol 1010TNTO TOL A€yeTan OTL €xEl TO avTIKEipeEvo (o €vvolo
oTNV omoia AEYETOL OTL LVTOKELTOL TO OVTIKEILEVO), TOTE 1| AANDELD TOL KOTIYOPTLLATOC
Yo to aviikeipevo mpémel vo givon avefdptntn omd TOvV TPOMO pE TOV OMOoio
OVOPEPETOL GTO OVTIKEILEVO KOL EMOUEVAS, 1| TPOTOGT TPENEL Vo, dlatnpel v 1010
T aAnBeg av 10 «a» avtikataotadel and Eva ovopo «b» mov €xel v 1ot
avagopd. Omotednmote o t€tola avtikatdotoon meptlapupdver 1 Stakvfevet o
aAdayn otV T aAnBetog g TpdTaonc, TOTE N U TANPNS EKPPACT| TTOL TPOKVITEL
amod TNV OQOIPEST TOL «a» Oamd TNV TPOTOCT OEV UTOPEL VO OVTITPOGMOTEVEL L0
1310TNTO TOV A0S IOETOL GTNV AVAPOPE TOV «A».

To katydpnua «ovopdotnke €16t AOy® ToL peyEBovg Tov» eivol po un
TANPNG EKQPOCT TOL OV UTOPEL VO EKQPACEL KATO0L 1010TNTA 1] VAL TPOGOL0picEL Eval
oVUVOAO OTaV EKPEPETAL LELOVOUEVO Y®PIg Vo GLVIVALETOL PE KATO0 KUPLO OVOLLL.
Av16 0eidetal 6TV TOPOVGIN TOL TPOTKOD EMPPNLUATOG KETGL OV TPOGOIOEL KATL
aeNPNUEVO GTNV £KEpacT TOL Kotnyopnpatos. H mapatinpnon avtr odnyel mé otov
GYVPICUO OTL TO KATNYOPNUO OVTO UTOPEL VO EKPPACEL OLUPOPETIKES 1010TNTEG OTAV
ocvvdvdletar pe kOmowo KOPLO Ovopo kol ovtd pmopel va ocvuPel eite AOyw
LOPPOAOYIKMV YOPOUKTNPIOTIKOV TOL OVOUATOG, £ite AOY® TOL TPOTOL TUPAGTAUONG
TOV OVOLATOG 1} AMOY® KATO0G GAANG EVVOLOAOYIKNG TOPAUETPOV TTOV VAL EVOL GYETIKN
LLE TNV €KTAGT) TOL KATNYOPT|LLOTOG.

YOVERMG, M opxN THS OVTIKOTOOTOOUOTHTAS OV TPEMEL VO EKTEIVETOL OF
TePIKEIEVA OOV TO Ovoua oL TPEMEL Vo ovTiKataotadel gpeavileton ympig va
avaeépetol amAd og avtikeipevo. H advvapio tng ovIikaTooTOGILOTNTOG OVOOEIKVVEL
OTL M EUEAVIOTN TOV OVOUOTOC TOL TPEMEL VO, OVTIKOTOOTOOEL dev elvan kabapa
avapopiky (Quine, 1953, o. 140), dnAadn mn oMiwon dev Paociletar uoévo oTo
avTIKEIPEVO OAAG Ko 6T LopeY| TOL oVvOLOTog. AvTo emPBePaidveTon amd To YEYOVOCS
otL otdnmote pmopel va PePormbel yioo To avrtikeipevo mopapével aindég otav

AVOPEPOLOOTE OTO OVTIKEILEVO pe KAmowo Ao dvopa. H mpodtaon (2) sivon o
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oniwon yw to dropo Kot Oyt amAd yio To Ovoud tov. ‘Hrtov o dvOpwmoc kot oyl to
OVOLLA TOV TTOV OVOUAGTNKE £TGL AOY® ToL pHeYEBovg tov. Tlapora’ avtd, 1 advvauio
NG OVTIKOTOOTAGIULOTNTOG OElYVEL OTL 1] ELEAVICT) TOV OVOUOTOG 6T dNAmon (2) dev
etvar kaBapd avapopikn. Q6T6G0, PTOPOVLE VL LETATPEYOLLLE TN ONAwon (2) og pia
GAAN OMA®GT OV Vo TEPLEYXEL OVO EUPAVICELS TOV OVOUATOC, U0 KaBopd avapopikn

Ko pio oyt
4) O Giorgione ovopdotnke «Giorgione» Ady® tov peyéhovg tov.

H mpatn gupdvion tov ovopartog sivar kabapd avaeopikn. H avrikatdotaon g
TPOTNG ERPAVIONG TOL ovOpaTog Pacel Tng dNiwong tavtdtrag (1) petatpémel

oNimon (4) omv axkdrlovdn dMMAwon, | omoia Tdpa givar aAnOng:
(5) O Barbarelli ovopdotmke «Giorgione» Aoym tov peyébovg tov.

H devtepn eppavion tov ovopatog Giorgione otn dMAmon (4) dev givar avapopik.
M wavr, cuvibmc, cuvOnkn mov umopel va Sopopomotel TV EUEAVIOT TOV
OVOLATOG 0LTOV aTd TIC AAAEG ELPAVIGELS TOV HEGA GT ONAWGT Etvan 1) cvpumepiAnym
TOV OVOpOTOG PéEGH G€ eloaywykd. Emopévac, pmopovpe va kévoopue v mopadoyn
OTL éva TEPIKEIUEVO HEGH OE E10AYOYIKA €lvol €V avapopikd TAGYI0 TEPIKELUEVO
(Quine, 1953, 6. 143), oto omoio dev eapUOLETAL | OPYH THS OVTIKATATTOCIULOTHTOG.
H Bedpnon avt) avtavakid 1 Bedpnon tov Frege yw ta mepiceipeva
mAaylov AOYov Kot TG M Sdkplon HeTaEh VONUOTOS KOl avapopds €MOPA 6N

dtcdiion g aAndelag g TpOTOoNC GOV OAOV.

H ovpfoin tov Frege otnv évvora TG To0TOTNTOG

O Frege Mtav o mpdtog mov £0wce otnv tawtdTNTe (ot Aoyikn évvouwa. To
SUUPOAD TNG TAVTOTNTOG OPEPEL OO TIC AAAEG AOYIKES oTabepég 6TO OTL deV eivan
amAd £vog TEAECTNG OUOPPMONG TPOTACEMY VIO TNV £VVOLd OTL XPNCLULOTOLEITOL Yo
TNV KOTOGKELY] oVVOeTOV TTpotacemv amd omAéc. Elvor pia oyeociokn ék@paocr mov
YPNOLOTOIEITAL Y10l VO STOUUOPPDCEL ATOMKES TPOTAGELS.

To cVopPoro ™¢ 16oTNTAG «=» NTOY £va Bepelokd oToryEio 6T SIUUOPP®ON)
¢ Evvoloypapiog tng mocodeiktikng Aoyikng Tov Frege kot and tote £yl mopapeivet

pa Aoy otafepd. To Aoyd chotnua tov Frege fitav vyming tééng Kot 1 amwodoyn
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oV vOpov tov Leibniz ot popen g SmANG cuveETaY®YNC, AVEYEPE TO EPMOTNUA
vyt énpene vo, AaPovpe 10 «=» cov Bgpelokd oTolyelo oVl va To 0picovpe o
Bdomn ¢ wodvvapiog wov meptypdeetTor and to vopo tov Leibniz. H andvinon tov
Frege ocvuvictoton oto 6tL 1 TowtdTTO OV UImopel vo opiotel, apol amalteitol ot
SpoOpemon KaBe 0pIGHOL: £VOG OPICHOG TPEMEL TAVTIO VO, TOIPVEL TN HOPPY| HLOG
amoaitnong g oAnbelog pog OMAwong tavtottas. o to Adyo avtd, o Frege
avayvopilet ™ vouudTo pHovo TV pntov optopmv. Ilapola ovtd, o Frege
Aopfavet to vopo tov Leibniz cav «opioud» yio tnv tantdTHTO, YPNCULOTOLDVTAS TOV
oV OITAY] GUVETOYWYN. AVTO PUTOPEL VOL TO KAVEL Y10TL TPOGOLOLMVEL TIG TPOTACELS LIE
ovopato TiHdv aAndeag. Xe kdbe mepintoon, Oewpel o puowod va AapPavel Evav
opwopd oav mpobimdbeon ywo v ovvatdtmra apolfoiog avrikatdotaong o600
EKQPACEMV, TOPA YioL TNV AN 010 TNG TPHTAGNG TTOV TIG GUVOEEL.

Yvuykekpuéva, oto «Osuélio e ApiBuntikngy o Frege dmidvelr 0tL cav
opopod g ToTodTTOS B V1BETNGEL TO VOO Tov Leibniz yia v towtdTTO plE 6TV
axolovdn popoen: «1oio eivor ta mpayuato omov 10 Kabévo umopel va. ovtikarootalel
e 10 dAlo yapic arnwleio e ainbeiag (salva veritate)y» kot coumAnpovetr 61t 6Lot ot
vopot g TantdTTog TEPIEXOVTOL 6TNV KaboAkn aviikotactaciuotnta (Frege, 1884,
§65). O opiopdg avTdS NG TOVTOTNTOG GTNPILETOL GTNV OVTIANYT OTL TAL EVVOLOAOYIKEL
mepleyoOpeva  givol  KaTOOTAGES OTIG OmMOleg T OVIIKEILEVOL UTOPOVV  va
avTIKOTAGTOO0VV TO €va e TO AALO GE £VOV GUUTEPACLLO.

Kotd v mopadocioky avtiAnym, 1 Bspelioon g a = b anoutodoe ta «a»
Kot «b» va €ovv T0 1010 €VVOLOAOYIKO TEPLEYOUEVO, DGTE OV VO EKPPACELS
OVTIKELEVOD 1] TPOTACELS €OV TO 1010 EVVOIOAOYIKO TTEPIEXOUEVO, VO UTOPOVCAY VO
AVTIKOTAGTNGOLY 1M pia TV dAAN og cvumepacpovs. H véa araitnon tov Frege, xotd
TNV omoia 01 500 eKEPACELS £xOVV TNV 1010 AvaPOPd, EYEIPEL TO EPAOTNLLOL OV UTOPOVV
VO OVTIKOTOO TGOV N pia TV dAAN péoa oe pia mpdtact yopic va oArdéer N Ty
abBelog g Tpotaon avtis. H andvinon oto epodtua avtd emyepeital and Tov
Frege oto doxkio «Nonuo ko Avapopd» péco omd pio Aemtopepr| eE€toom
e€apUEVOV TPOTAGE®V KOOMUEPIVAOV TEPIKEWEVOV ®OG TPOG TN CGLUTEPACLOTIKN
dVVNTIKN TOLG,.

H ocvvayoynq and v npdtacn «To dotpo 10U Tpmivol gival TAAVITNG» GTO
ovunépacua «To dotpo Tov detMvov glval TAavTNG» AOY® NG EKppaong «To dotpo

TOV OeMVOD = TO GOTPO TOL TPWIVOV» KOl TOL VOUoL Tov Leibniz givar &yxvpnm.
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Qot6060, Qaivetol vo vIapyovV Kdamolo mopodeiypota avtifeto pe v opyr owtn.
I'vopilovpe, yoo mapddetypo, OTL Ol EKQPACELS «TO AGTPO TOL TPMIVOL» KOl «TO
4oTpo TOV dEAVOD» €xovv TNV 1w avagopd. TTapodia avtd, dev UTopodE TAVTOTE
VO OVTIKOTOGTGOVUE TNV pio EKPpaon He TV GAAN péca og pio mpdtact yopic vo

petaPindei n aAndeia g Tpdtacms. Ag Bempricovpe Tov akdA0VH0 1GYLPIGUO:

O Gottlob motevEel 611 TO GOoTPO TOL dEAIVOD Elval TAAVITNG.
To dotpo Tov delAvoD = T0 AGTPO TOL TPOIVOL

Emopévac, o Gottlob miotedel 6Tt 10 AGTPO TOL TPWIVOL Elval TAAVITNG.

Av vrobécovpe, emmiéov, 6tL o Gottlob dev yvwpilet 6Tt T0 GoTpo Tov dehvod Kot TO
Gotpo ToL TPWIVOL Elvar To 1010 TPAYU, TOTE M TPATACT «TO GAGTPO TOL OEAVOD
etvar mhovne» pmopet va elvar aAnOng, evod 1 Tpdtacn «to AeTPo ToL TPWIVOD Eivat
TAOVATNGY YELONG, KOl OVTIIOTPOQO. X& OVTH TNV TEPIMTTMOOT, Ol LIOBECELS TOV
WoyVPopol givarl aAndeilg Kot To GVUTEPAGHA WYEVDES, OTOTE O 1oYLPIoUOG Oev glvarl
£YKvpog.

To opdApa ykertan 610 Yeyovog 6Tt Bewpnoape 6Tl 1 menoibnon tov Gottlob
oV mpdTN LdOeoN eivon pia T aAnbetog, eved oty ovoia elvan pio okéyn Kot n
GUVEIGPOPA NG EKPPACTG «TO AGTPO TOL JEMVOV» GTN OKEYN OVTY], ONANOYT| CTNV
nenoibnomn tov Gottlob, givar to vomud tg. Emopévac, yo va mpocsdiopicovpue tnv
T oAnBetog g vrdbeong ovtng, mpémel va acyoAnfodue pe to vomuo g
EKQPOONG «T0 AGTPO TOL dethtvovy. Opmg, katd v droyn tov Frege, dev givar ta
VONUOTO TOV EKPPACE®V TOV GULVEICEEPOLY otV OANBel 1 TO YeNdog TV
TPOTAGEMV OTIC 0moieg eppaviCovtal, aALd eival ol avapopEg TV EKPPAGE®YV 1) QLT
nov Katovopdlovv. O Frege cuvdyet 0Tt 1 EKQPACT] «TO AGTPO TOL OELMVOV» deV £XEL
v 1010 avaeopd ce Ao ta mepKeipeva Adyov. Xta TEPIGGATEPA EYXEL MG AVAPOPA
TV TAOVITN A@Poditn, 0AAG 610 TANIG10 TG TapoTdve VTOOEGNS, £XEL OLOPOPETIKN
avaeopd. Avti va katovopdlel v Aepoditn, kotovopdlel avtd mov givor cuvinbmg
10 vomua ¢ (Klement, 2002, c. 13; Weiner, 2004, . 92).

O Frege ovretoniler v wpoéKAnon ovty Swkpivoviag petald
ocuvnOorEVNG Ko TAGYLaG avaeopds Tov ekppdocwv. [Ipoteivel, dtav o1 ekQPAGELS
eneavifovtal 6e CLYKEKPIEVA U cLvhOn TAaicla, Vo £0VV GOV avaPOPA TOVS QLTO
oV GLVIHOMG Etval TO VONUA TOVS. Ze AVTEG TIG TEPMTMGELS AEYETOL OTL Ol EKPPAGELS

EYOLV TIG TAAyieS avapopés Tovg. Tumikd, oVTEG 01 TEPIMTAOGELG TEPIAAUPAVOLY QVTO
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nov o Frege ovoudlel whdayio Aéyo (oratio obliqua), 6mwe otnv nepintmon dNADGCE®V
TeEMOONce®VY, OKEYEMVY, EMOVUIOV Kol GAADV «TPOTOCIOKDOV GTACE®MVY, OTMG GTOV
TopOTAve oyvptopd. Emiong, ot mpotdoelg £xovv TiGg TAAYIES OvVOQOPES TOVG OF
TEPIKEILEVA OTMOG «Etval TANPOPOPLOKS OTL... » N «... €IvVOL AVOALTIKA OANOECH.

Av, TOpO, TOPOTNPNCOVUE TEPUTEPD TIG TOPATAVE® TPOTAGES TTOL
exppalovv memoidnom, Ba dSwmctdoovpe 6T, 6TO0 HVLAAO TOv Frege, avtég ot
IMADGELS OV APOPOVY AUESH GTO AGTPO TOV TPWIVOV 1) GTO AGTPO TOL SEMVOD, AALA
TeEPLOUPAVOLY Lo GYECT] AVAUESO GE OVTOV TOV PEPEL TNV TEMOION O™ QLTH Kot TNV
okéyn mov mpoaypatonolel. Omwg, xovpe 0gl, 01 GKEYELS €ival Ta VOMLOTE TANP®V
npotdcewv. Ot memoBncelg mov dnpovpyodvtar Pacilovtal 610 MG GLYKEKPLUEVA
avTikeipeva Kot Evvoleg mapovstalovrat, Kot Oyt LOVO GT AVTIKEIEVA KOt TIC EVVOLEG
avtég kabeavtég (Klement, 2002, o. 13). H ainfeia evog woyvpiopod mov ex@palet
nemoifnon, emopévac, oev Ba Paciletar ot CLVNOEIS AVUPOPES TOV CLVIGTOGOV
eKQpaoev g OMAwuévng memoifnong, oAAd oto vonuatd Tovs. Aeod 1 TN
aAnfelog 6GAoL TOV 1oYLPIGHOL OV EKPPElel Temoibnon elivor N avagopd aVTOL TOL
woyvpopol kol  avoaeopd kébe mpotaong, o tov Frege, Bacileton ot avapopég
TOV GLVIGTOCOV EKPPAGEDYV, 00NYOVLOCTE GTO CLUUTEPACLA OTL TO TUTLKG VONLLOTOL
TOV EKPPAGEDV OV gpeavifovtarl o TAdylo Adyo eivar Tpdypatt ot avapopEég oLTMV
TV eKPpdoemv otav gppaviCovtol oe avtd 10 Tepikeipevo. Ommg £xovpe meL Ko 6€
TPONYOOUEV €VOTNTA, ©E OLTO Ta TEPKEipeva Ba avoaeepoOpacte pe tov Opo
«mEpIKEiuEVe, TAayiov Adyovy, OMAadY| mepKeipeva otal omoia 1 AvAPOPd LG
gxppaong aALalel amd ™ cuvnOicpévn avagopd 6to GuVNOIGUEVO VO,

Me avtdv tov tpomo, o Frege mapapével motdg oto vopo tov Leibniz. Ot
EKQPPAGELS «TO AGTPO TOL TPMIVOV» KOl «TO GGTPO TOL OEIAVOL» €yovv TNV idw
ocovnbopévn  avaeopd kol o €va  mepikeipevo €vbBh  Adyov pmopovv  va
OVTIKATOGTHOOLV 1 pia TNV dAAN yopic va petafAndel n tiun aAndelog e mpdtaonc.
Qo10G60, APOL TA VONUOTO OVTOV TOV EKPPACEDV dgV glval ta 1010, OEV HTOPOLV VA
OVTIKOTAGTHGOLY N pio TNV GAAN o€ mepikeipevo mAayiov Adyov, yloti oe oVTA TO
nepKeipeva ot avapopég Tovg dev tavtilovtal (Weiner, 2004, c. 93).

Metd v e€€taom tov {NTNUATOG GXETIKA LE TN dVVATOTNTO OVTIKOTAGTAONG
KaONUEPIVAV EKPPACEDV AVTIKEWEVOV @ kol b, 6tav a = b, o Frege otpépetan v
TEPIMTMOOTN TOV 01 EKQPACELS @ KO b €ivol TPOTAGELS 1] TPOTUGLUKEG EKPPAGELS TOV
enpaviCovior G OLVIOTMOOoEG HEYUALTEP®V Tpotdoemy. Av kol Eekwvdel

dlepedivnon pe v amoyn 0Tl OAeg o1 TPOTAcelg kKatovoudlovy Tiég anbetlag, o
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O TPOGEYTIKN EEETAOTN TOV dVVATOTTOV TNG YADGGOS OEl)VEL OTL Ol TPOTAGELS OEV
katovopdlovv mavrote TnéC aindetoc. Tapdia avtd, o Frege dev aAlalel To vouo
™mg TowTtoTNTaS. Qotdc0, Ba dodue yati mpémer va Tov avampocsapuocel. Ag

Bewpnoovpe Tov aKOAovOo 1oYLPIoUO:

O Gottlob motevel 611 TO0 GoTPO TOL dEAIVOD Elval TAAVITNG.
To dotpo tov dethvod eivar mhovimg. = To dotpo 1OV TPWIVOL €lvan
TAOVITIG.

Emopévac, o Gottlob miotedel 6Tt 10 AGTPO TOL TPWIVOL Elval TAAVITNG.

Av AaPovpe véym v avérvorn tov Frege yio to mepikeipeva mhayiov Adyov, o
WGYLPIGHOG OV Kavomotel TO VOO TNG TaVTOTNTOG oL Ypnoitonolel o Frege. Onwg
OTNV TPONYOVLEVN TEPIMTMON OMOL 1 EKOPACY] «TO (CGTPO TOL OEAMVOV» Ogv
Katovopdlel Tavtote ) cuvnOIoUEVT aVOPOPE TOV, ETCL KOL GE OLTH TNV TEPITTOOT)
N mpdtacn dev katovopdlel T cuvnOIGUEVT TG OVOPOPE, KOOMG o EKQPUCT) GE
TAQylo A0yo d0gv Katovopdlel m ovvnOiopévn g avoaeopd aArld to cvvnbiouévo
vonué tg. Avtod onuaivel 0Tt 6tav N Ekepacn mov eEetdleTon etvon pa TpdTao,
161e QTN dgv KaTOvOpAlel TNV T aANBg0g TG, 0AAL TN okéYn Tov GLVNHOMG
exopalet. H mpdtaon «To dotpo tov dethvov givor mAaviTNG €XEL OOPOPETIKES
avVaPOPES OTIC OLO TPOKEIUEVEG TOV GYLPIOUOD. XN 0eVTEPN TPOKEIpEV €XEL TN
ocuvnOGpéV] TG avaPOpPE, EVO GTNV TPATY TPOKEIUEV] KOl GTO GULUTEPAGLA, TO
omoia agopovv tov Gottlob kot v menoibnon tov, &xel TV TAAY AVOEOPAE TNC.
Movo ot debtepn mpokeipevn ek@pdler pio okéyn kot kotovoudlel pio Tun
anBeiog. Apov avt 1 EKEPOoT £YEL SLUPOPETIKES OVOPOPES OTIG dVO TPOKEIUEVES, O
vopog TG TawtdTTag dev kovomoteitan (Weiner, 2004, 6. 94).

Télog, n amodoyr Tov vopov tov Leibniz amd tov Frege kot n Bewpio tov
mAayiov Adyov mpocdiopilovy Tic amapaitnTeg cLVONKEG MGTE VO LITOPOVV Va. Yivouv
amodeytég 000 mPoThoelg mov ekPpalovv Tig dteg okéyels. H epappoyn tov vopov
tov Leibniz yw 11 okéyelg ovviototon oto 0Tt Yo va givan dvo mpotdoelg A ko B
01eg, oTidnmote aAnbevet yio v A mpémetl va aAnbevel Kot yio v B ko avtiotpoa.
Amo ™V GAAN pepud, n Bewpio Tov mAayiov Adyov umopel va gpunvevtel ®g o
avdAvon TV TEMONCEMY Kol GAA®V TPOTAGLOKADV GTACEMV MG OXEGEDV UETAED
QUTAOV TOV PEPOLV TIG TEMOONGELS KOl TIG OKEYELS TOV TPOYLOTOTOOVVTOL. AvTd

onuaivel 6tL av Vo mPotdoelg ekepalovv to 1010 vonuo, tote €lval mBavo y
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KATO0V OV TIC KATOVOEL Kot TiG 000, Vo MOTELEL T Hia Kot Oyt v dAAn. ' to
Adyo avtd eivon yioo tov Frege avaykaio cuvOnikn ot 600 mpotdoelg A ko B va
exkepalovy TV 1o oKEYT, OOTE, OTO10G ATOdEXETAL TNV A, VO AOdEYETAL AUECT KO
v B (Klement, 2002, c. 90).

Av ka1 o Frege oev emyelpel movbevd otor ONUOGIELUEVE, YPOTTO TOL MOl
OLGTNUATIKY BedPNON TOV GLVONKOV TOVTOHTNTOS TOV VONUATOV Kol TOV CKEYEDV
YEVIKOTEPQ, KOTAYPAPEL 0&l0oOUEIMTEG TOPATNPNOELS GE Un dNUOCIELUEVO KEIPEVE
oV Kot aAAnAoypapio. Onmc Exovue avapépel oe mponyovuevo Kepdioto, o Frege
YpapeL OTL  givol  OomopoitnTo €V OVTIKEWULEVIKO KPUINPLO  TPOKEWEVOL VO
avayvoplotel pio okéyn o¢ Opow pe KOmow GAAN Kol GUUTANPGOVEL OTL Yo Vo
amopovOovue av pa tpdtacn A ekppdlel v 0o okéyn pe pia tpdtaocn B, mpénet
va vroBécovpe 6Tl Kopio amd TIG OVO TPOTAGELS Oev TEPLEYEL KATOw AOYuKd
OQLTOOVOAPOPIKT) GLVIGTOGH 610 vonud g Ou mpotdcelg A xouu B mpémer va
Bpiokovion oe Tétol oyEom HETOEL TOVG MOTE v KAmowog avayvopilel To
ePLEYOUEVO TG TpOTaong A oG aAinbég, 10te mpémel apéows va avayvopilel Kol To
neplexOpevo g npodtacng B og aAndég kat avtiotpoea. ‘Etol, Oa mpénet kdmotog va
Eexopilel amd 10 MEPLEYOUEVO L0 TPOTAOTC EKEIVO TO HEPOG TNG OV Uopel LOVO
TOL VO KOTOQACKETOL 1} Vo amopdckeTat. KataAnyovtoc, o Frege ovopdler og oxéyn
mov ekepaletal Ko amd Tig OVo mpotdoelg A Ko B ekeivo 1o pépog mov pumopel va
kpfel ¢ aAnBég 1 wevdég ota mepleydueva Tov tpotacemv A kol B, 1o omoio ival
TOVOLLOLOTLTO.

O Frege emyepel pio ohvoeon g okéyng mov ekppdletan amd pia tpdtaomn
pe v tiun aindewog. Ipoteiver av dvo mpotdoelg ekppdlovy TV 10t okéyn, TOTE
omolocoNTote dEYeTON TN pia TpdTaon MG aAnNON va d€xeTon apEoms Kol TNV GAAN ©C
aAnOn, pe v TpoiimdOeon 41t Kavel 0pBd KataAnmt T okéyn mov eKkepaletal and
T1IG 0Vo mpotdoels. EmumAéov, eotidlel ommv okéyn o¢ ekeivn Tn GLVICTOGO TOV
TEPLEYOUEVOD OGS TTPOTOONG 7OV TPocolopilel v Ty aAndewag g, Kabdg v
Oewpel cav v weprypagikn mAnpogopia mov Eeympiletl eite 10 AAnOég 1 10 Pevdéc.
Daivetor, 101, AOYyKO SVO TPOTACELG TOL TEPLEYOLY TNV 10100 TANpPoPopia 1
npocdopilovv v TN aAndetag Pdost Tov idwv cuvinKov, va ekppalovy v idla
okéyn. Avto, OUWG, OV TTPEMEL VoL EPUNVELTEL avTioTPOPA OTL onuaivel 0Tt OTaV SO
TPOTAGELS TOV EYOVV ATOPUITATOG TNV 1010 TN aAnBetag, T0te Tpocdlopilovy avt

™V TN aAn0glog pe tov 1010 Tpdmo 1 ekPpalovv v idta okéyn. Av onpotve ovto,
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t6te B0 émpeme OAeg o1 AOYIKA OANOElC TPOTACELS, GULUTEPIAAUPAVOUEVOV T®V
anbeidv ¢ aplBuntikng, va  ekppdlovv v O okéym. Aedouévng g
OVTIKATOOTOGIHOTNTOS TOV TPOTAGE®MY OV eKEPALovy TNV 1dto okéyn oto TAGyLo
nepikeipeva Adyov, avti N aroymn Bo 0dnyoboe 610 TAPAAOYO OTMOTEAEGUO OTL OV
KAmo10g moTevEl pia oAndela g aplOuNTIKNG, TOTE TIG MOTEVEL OAES, Ko OTL OAEG Ol
aplOuUNTIKES Ko AoYIKES aAnBeleg etvat 160TILO TANPOPOPLOKES. ZVVETMGS, 1| OVOyKoio
COUTTOOT TOV TWWOV aAn0elag dev enapkel Mote dVo MPoTdoels va ekepalovy v
dw okéyn (Klement, 2002, c. 91).

A v GAAN TAevpa emiong, dev pmopovpe va Bempnoovpe 0Tt givor emaprég
v 000 EKQPACELS OV £(0VV TO 1010 VO OTL €ivatl AOYIKA AmapaiTnTo Ol OVOPOPES
toug va towtilovtal. Av MTav €mOPKEC, TOTE Ol OVOALTIKG 0oANnOelg ONADGCELS
TOVTOTNTOG, 1| Ol SNAMGELS TNG EKTAGLOKNG 1G0dVVApIaG TV evvolmy, dgv Ba Ntav
TANPOPOPLOKEG 1) TOVAYIOTOV, T TANPOPOPLIKOTNTA TOLg dgv Ba €yKerto ot
Slpopd TOL VONUOTOG T®V OV0 OVOUAT®OV 1 TOV UN TANPOV EKOPACEMV OV
epeaviCovtar omnv KaBe peptd tov GuuPOAov TG TEVTOTNTAG 1] TNG GOOVVOUTNG.
Av16 Ba gpydTaV 0€ GVYKPOLON UE TO KIVNTPO TNG EI0AYMOYNG TNG S1AKpLong HeTa&y
vonuatog Kot ovagopds amd tov Frege. I'w tov Frege, av pioa dMiwon eivor
avaAvtikn 1 Oy Paciletor otov TpOTO HE TOV OMOi0 UTOPEL VO avoyvmPLoTEL MG
aAnOng. AAAG Yo va elvar mAnpooplaxn, oNAadn yio vo €xel yvooTikn atio, oev
EMOPKEL L ATTAT] YVOGT] TOL VONLLOTOG Y1 Vo €yyun el tnv avayvopion g aAndetog
Avt 1 ouvONKM elvan cuvenng pe v avoivtikdtnta (Dummett, 1973, c. 228).

Yuvenmg, 6v0 mpotdoelg A kol B Oswpodpe 01t ekppdlovv v ida okéyn av
Kot pHOvov oav pmopel m pict vo avTIKOTOOTNOEL TNV OAAN GE OAo TO. TEPIKEiEVA
mAayiov Adyov yopic va petapindet n tyun ainBetag. [T yevikd, pmopovpe va movpe
OtT1 dvo ekPpacels A kol B ekppdlovv 10 1610 vomua av Kot pdvov av 1 pio pmopet va
OVTIKOTAGTNGEL TNV AAAN o€ Ol Ta Tepikeipeva TAayiov Adyov ywpig va petafindet
n aAnfeto tov 6Aov. Avti M AVTIANYN UTOPOVUE VO EKTIUNCOVUE OTL ATOTEAEL TN
Baon g KaTavoONoNg TOV GLVONKAOV TAVTOTNTOS TV Vonudtwv ond tov Frege kot

SCPAMGN TNG OPYNS TNS OVTIKATOGTAGILOTNTOG.
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«Nonqua xkar Avapopar: O Eniloyog

‘Evag Adyog mov @bnoe tov Frege ot oidkpion petaEd VONUOTOS Kot
avapopds oto dokipo «Nonuo kor Avapopdy \Tav T0 TPOPANUA TOV ElYe TPOKVLYEL
OYETIKA [Le TNV €ENYNOT TOL TMOC O1 dVO TPOTAGELS «A = a» Kol «a = by umopoHv va,
SPEPOVY MG TTPOG TO TEPLEYOUEVO, TN YVOOTIKY 0&ia, evOcm ekepdlovv v il
oyéon avapesa ota 1010 TPAYLOTAL.

H mpoéievon g 10€ag ¢ YvooTikhg a&lag pog mpotaong eviomiletal ota
«Oguehia g AprBuntixncy, 6mov o Frege emionpaivel 611 1 ddkpion avipecsa oe a
priori ko a posteriori kpicelc dev avapépPeTal 6TO TEPLEXOUEVO TNG KPioNG OALL 6TV
a1toAdyNon g mpdéng g kpiong kot otn Bepeiioon g oAndeog g 1o «Nonua
ko1 Avapopay 1oyvpileton 0Tl po a priori mpotacn doépel amd pio a posteriori
AOY® TOV OTL €xEl JPOPETIKN YVooTikn afio. Me dAda Aoy, vrootnpilel OtL N
yvootikr aéio dev Paciletor poévo omv avoeopd oAAG Kol 6TO VONUO, TO OTOio
Bewpel ovoundeg, kabhg ympic avtd dev Ba elyaue yvoon. H drnoyn avt npénetl va
Katavonbel e 1€1010 TPOTO OGTE N YVOOTIKN a&iol HoG TPATAGTS VO AVOPEPETOL GTA
otoyeio 6ta omoia SGTATOL TO KPLTd TEPLEXOUEVO, TO VOMLLO KOL TNV OVOPOpPd, OTOV
avtd e€etdlovrtan padi.

O Frege emonpaiver m dapopetikn yvootikny o&io mov pmopel va £xovv ot
TPOTACELS «a = a» Kot «a = b». Ot mpotdoelg ¢ devTEPNG HOPPNG UTOPOVV VOl
avagépovtor oe aplBpos, ye®UETpKA onpeio, mAavniteg, Tov NA0 1 og GAAQ
avtikeipeva TpoosPacipa pésa amd v KaTavon o Tov voruotoc. Emopévmg, kpicelg
™G HOPPNG «a = by mepiEyovv 1060 a priori 660 Ko eumelpikés kpioelg. O Frege
delyvel 1dwitepo  evolopEPOV  oOTIG  YVOOTIKEG afleg TV  TPOTAGE®V  TOL
YPNOLOTOLOVVTOL Y10l VO EKPPACOVV KPIGELS TNG LOPONG «a = by, dnwg aivetal amd
v mepintoon g ovimong mepl pog mPAOTAoNG TNG OmMOoing Ol GLVIGTMOGES
EKQPACELS £XOVV TIG 101EG avaPopég oAl dtapopeTikd vonuota. H artioddynon g
Kkpiong mov exepaletar amd pio TéTol TPOTOCT CLVIGTATOL TNV VIOSEIEN OTL tial Kot
LOVO avapopd OVIKEL GTO SLOPOPETIKA VONUATO TV 0V0 ekepdoemv. TTo yevikd, n
altoAdynon g kpiong ovvictator oty KabiEpmon g TG aAndelog mov aviKet
otV okéyn mov ekepaletor amd v tpotaon (Carl, 1994, . 148).

H dweopd otic yvootikés alleg TV TPOTACE®V OVIOVOKAATOL Omd TN
JPOpPA GTOVG TPOTOLVG e TOVG 0Toiovg dtocpaiilovtotl ot TIHég aAnbelag Tovg. 1o

TéA0Gg TOL dokiov o Frege ypaopetr 611 6tav Pprikape OTL Ol «a = a» Kol «a = by»

149



EYOVV OPOPETIKES YVOOTIKEG aieg, M €Enynon Ntav OTL Yo TV YvooTikn a&io to
voOnua e TpoOTaoNS, ONANd N okEYT Tov eKPpaleTan amd avtv, dev gival Mydtepo
OXETIKO omd TV avagopd g, oniadn v i ainbewog g (Frege, 1892, o. 37).
Amd oot ™ OMAW®GCN UTOPOVUE VO GUUTEPAVOLUE OTL Ol TPOTACELS TOV EKQPALOLV
v 010 oKéym Kot Exovv TV 1010 avapopd potpalovrol Ty id1a yvootikn aéio, evo
Ol TPOTAGEIS TOL EKPPALOVV OlOPOPETIKEG OKEYEIS KOl £YOLV TNV 1010 avapopd
Bewpovvtal 0Tt £xovv dropopetTikn Yvootikn a&io. H dtapopd ot yvootikn agio wov
AVTOVOKAG o S10popd GTOV TPOTO TOV BePeA®dVETOL 1] T AANDELNG TOV AVIKEL OE
pio okéyrn cvvocetol Pe dapopd otV kpion: Av a = b, 10T TPAYUATL 1] OVOPOPA
OV «by» glvar 1010 pe TV avaeopd Tov «a» Kot £T61, 1 T aAnbslog g «a = b»
elvan 1w pe v T aAndewog g «a = a» (Frege, 1892, . 37). Adym avtng ¢
TopoTNPNONG, TO vonua tov «b» pmopel va dopépel and 1o VOO TOL «a», WE
OOTEAEGLOL TO VOMULOL TOV €KOPALETOL OO TV «a = b» va dlopéPeL amd TO VoMU
ov ekEPAleTal amd TV «a = a». L& avTy TV TEPINT®ON, ot 000 TPOTAGELS OEV
&youv v 1010 yvootikn a&io. Av KataAafoivovpe pe tov 0po «kpion» v Tpoodo
and v okéyn otnv T oAndelog, pmopodpe va modue OTL ot Kpioelwg eivan
dwpopetcég (Frege, 1892, 6. 37).

Mo va Katavonocovpe koAvtepa tov Frege mpénet va e€etdoovpe T1G OXEGELS
avapeca oty Kpion, tov coumepacud kot v yvoon. H mpdén g kpiong sivon m
avayvopion g aAndeiog pog okéyng. O 6pog «ovayvapion» TOPOTEUTEL GE EVOV
oLVOesHo  avdpeso oty kpion kot T yvoon. H  kpion  eivor  kupiog
TPOCAVOTOACHEV otV oAndeia: M oAnbewo g okéymg mov avayvopiletor g
aAnOng elvar po ecotepikn depyasio g Tpacng g Kpiong, KéTL Gav 6TOYOG TNG.
Onwg, n aAnbewa dev eivar o pdévog 6td)0g TG Kpiong. O teAkdg 6TOYX0G TG Kpiomg
etvar 1 yvon kot yuo. avtdv dev emapkel n aAndeto. o tovg oxomole g yvoong,
etvar amapaitn 1600 N okéyn 660 kot n T aAndelag (Kremer, 2010, o. 276). H
yvootikn a&lo kot n Tiun aAndeag pmopodv vo Bewpnbodv cav kdrtt avédroyo tov
o6TOYOL KOl TOV TEPOTOG.

H yvootkn a&la npocdiopiletal amd tov 1poémo mov 1 aAnfeia g oKEYNg
mov ekepaletor amd TtV TPOTAoT VT N TNV Gpvnon ¢ dtkaoroyeitatl. o va
aVOKOADYOVUE TUL €ivor 1010HTEPO GTNV CUTIOAOYNON TPETEL Vo, TOUE TEPOQ amd TN
okéyn mov ekEpaletor omd TNV TPOTACT KoL Vo evOlaPePBOLUE Yoo TNV TIUN

anBeag. H avagopd piag mpoétaong povn tng Ogv OmOKOAOTTEL TIMOTE Yoo TNV
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OLYKEKPILEVT PVOT] TNG YVAOGCNG TOL dNA®VETOL amd TN PePatmTiky ypnon. Emouévac,
obte 1O VOMUO OAAG oUte Kol M avoeopd, Otav efetdlovion pepovouéva,
avadelkvoouy T yvootikny afla g mpoétacnc. Av, opmc, to Adfoope vaoyn pali
Omwg Ko tov Tpdémo mov o Oedopévn okéymn oxetileton pe TV ava@opd e,
OLVEIINTOTOOVHE TNV Wdlovoa @OoN TG YVOONS oL ekEPAleTonl amd TNV
BeParwtikn ypron g npdtaonc. To vonud g tpocsdiopilel v avoapopd g e TOV
axoiovbo tpémo: To va yivel KataAnmtd 10 vonua givat vo to va EEPOVLE TL PETPAEL
G OVOYVOPLOT) TNG OVOPOPAS TNG, CALL OEV CLUVETAYETOL TN YVMOOT| TNG AVAPOPAS. AV
yvopilovpe emmAéov v avaeopd g mpdtacns, yvopilovpe Kot TOS va

dtucpoiicovpe TNV TN aAnBetag e oxéyng mov ekepaletal and TV TPOTUCT).
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Kegpararo 4

Nonuo wor Avagopa: H owotnpnon e tovtotnras tov

OVTIKELUEVOD

H odbxpion peta&d vonpatog kol ovoeopdg mov swonyaye o Frege €yet
katadei&elt 01t éva avtikeipevo Otatnpel v towtdTTA TOL pEGA Omd  TOVG
SpopeTkovg  TPOTOVE  MAPAGTACNS TNG ovoeopds Tov. H  Bedpnon avt
vrootnpileton kot omd tov Husserl péso and ™ @awvopevoroyikny TpocEyyion g
TAVTOTNTOG EVOC TPAYLATOC.

Ag Bewpnoovpe TOV TPOTO TOL OVTIAAUPOVOUOCTE £va. DAMKO OVTIKEILEVO
1€1010 Ommg évag kVPog (Sokolowski, 2000, o. 19): BAémovpe tov xvPo vmd pia
yovia, Vo pio TPoonTIKY. Agv pumopoOue va. doOUE ToV KOPo amd OAeC TIC TAEVPEC
TavTOYpova. Eivarl ovoimdeg yio v eumeipio Tov kOBov OTL 1 avTiAnyn givol pepikn,
KaOdG €va pHovo pEPOG tov avtikelévoy odlvetal gvBémg kdbe otiyu. H omtu
eunepio Tov KOPov dStakpiveton oe tpia emineda: To mp®dTO emimedo apopd TG €5
&dpes tov KOPov, KAOe pio amd T omoieg pmopel va dobel amd OrapopeTikég
TPOOTNTIKES. AV kpatnoovpe pio €opa  amevbeiog umpootd poc, TOTE 0L
TaPoLGLALETAL MG TETPAY®VN. AV yeipovpe eha@pd TOV KOBO KOl TOV OTOUAKPOVOVLLE
Alyo, tOTe M £€dpa yiveTan kT TOL diveTal cav ymvia kot 0 KOPog potdlel tepiocdTEPO
pe tpoameoeldés. O1 amopaKpLGUEVES YOVIEG GaivovTol vo givar eyydTepa N (i TPOG
™V GAAN amd 0Tl oL KOVIvEG. Av yeipovpe tov KOPo aKkOpo TeEPLocdTePO, 1 £0pal
yiveton oyedov ocav pio ypopuun kot teMkd, av tov yeipovpe Afyo axodpa, m €6pa
eCapavifetar. Mg dhlha Aoya, pia €6pa pmopet va d00el pe dopopeTikovg TpOTOVG,
Om®G 0 KVPog pumopel va 600el VTG draPOoPETIKES EPEC.

To debtepo emimedo mePLEYEL TOVES SUPOPETIKOVS TPOTOVG LE TOLG OTOIOVG
pmopet vo do0el pia £6pa tov KOPov. Ag ovopdoovpe oy kdBe té€tolo tpoémo. H £€dpa
Exel TV OYT| TOL TETPAYDOVOL OTav TNV Kortalovpe gvBéme, aAAd £xel TV Oyn evog
Tpameloedovg 0tav 0 KOPog Exel atpapel VIO Yovia w¢ Tpog epds. Onwg Evag KOPog
dtvetan o€ gndg amd mOAAEG £0peg, £T01 Kol KAOE £dpa Umopel vor EQLPAVIOTEL GE ELAG

VO GALEC OYELS, KOl QVTEC O1 OWELG LETARATIKG GLVIGTOVV OYELS TOL KOBOV.
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[Ipoywpdvtag TV avTiAnyn HoG TEPOITEP® UTOIVOLUE OTO TPITO EMIMESO
Omov UTOPOVUE VO SOVUE U0 GUYKEKPIUEVT, OYM o€ o dedopévn otypn. o
TOPASELYID, UTOPOVUE VO KAIGOLME TO pATIL Yoo €vo AEMTO KOl HETH Vo TO
avot&ovpe Eavd. Av dev €povpe petokvnOet, Oa pag 606l n 1d1a dym. H id1a dym
umopel va d0bel cov pol TOLTOTNTO MOV OOMEPVA U0 TOAAOTNTO YPOVIKA
OLLPOPETIKOV  gpPavicewv. Ag ovopdoovue Kobepio amd ovTéG TIC OTIYMIOHES
eupavioelg pia oxioon g Oyng. Avt anoteAel petafatikd pio okioaon g 6pog Kot
pia okiaon tov kufov. Emopévmg, o khPog divetatl cav pio ToAAGTNTO GKIAGEWDV.

Otav PAémovpe TG d10POPETIKES £0pEG TOL KLPOV, OTAY £YOVLLE TNV gumelpio
nowilowv dyewv amd mokileg yovieg Kot HEG® TOKIAWV GKIACE®VY, £lval OVCIDOES
Yoo TV gumelpio pog va avTtilapPovopacte OAo ovtd to TOALOTAG GTOXEID OC
avinKovta otov éva kot Tov ovtd KvPo. [Tapdtt ot €0pec, ot Oyelg Ko Ol GKIAGELS
napovctaloviol o eRds, Héca 6e OAN aVTA TO oTol el TOPOLGLALETaL O £vog Kot
avtdg kOPos. Ta emineda g dapopds mov Pirdvouvpe yivovior aviiAnmtd ond v
TOVTOTNTO OV OlvETOLl GLVEXDS HECO Kol pécw ovtev. H toavtédtta tov kOPov
avikel o€ pio. S1AoTOoN OPOPETIKY GO OLTHV TOV €PNV, TOV OYEMV KOl TOV
oKldoewv. Elvar da@opetikn amd T1g eppavicels mov mpooceépet. Agv gpoavileton
noté ocav pia €0pa, pia dym N wia oxioon, oAAd pog mapovstaletal akpPdg g M
tavtoétTa péca oe OAa avtd. Otav, Aowmdv, Aéue OTL «o KOPOG» oG mapovstaleTal,
gevvoovue 0Tt pag dtvetar n tawtdtTd Tov (Sokolowski, 2000, c. 20).

I'evikevovtag, oOpemve pe Tn QOVOUEVOAOYIKT Bedpnom, M TOVTOTNTO
vrepPaivel v TOAAOTNTO TOV TAPOLGLACEWMY, OV givol amid to dBpolcpHa TOV
eppavicemv. Eifvar kdtt vrepdve g O100TaoNG TOV EUQAVICEDV, O KATL TOL
napovctdletal péco amd OAeC TIG gp@avicels ko €&iocov pécw GAA®V duvatdV
eupaviceowv. H tovtémrta dSwokpivetor oamd Kkabe mopovcioon g Av Kot
napovctaleTar pe Evay Tpomo, datnpel, ®oTdG0, ooV TOPAKATAONKN AALOVS TPOTOVS
HE TOVG 0moioLg diveTal KO LE TOVG OTTO10VG EMAVELPOVILETOL, TAVTO OUW®G WG EVa Kot
T0 OVTO TPaypa. Atatnpeiton HEGO amd TNV TOAAITNTO TOV ELPAVIGEDY TNG.

H dwtmpnon g tavtdémmroag tov avikelpévov otov Frege emtvyydveton
pécm g O1dkpiong avaeopds Kot vonuatog. Ta vorjpata givol Tpdmotl mopdotaong
ToV 1010V avTIKEWEVOL. To avTIKEIHLEVO avapPOopas, 0TS Y10 TOPAOELYIO O TAAVITNG
A@poditn, mapopével 1o 1010, GALG 01 TPOTOL TAPACTUGNC TOV, OTWS AVYEPIVOC Kot
Amoomepitng, eivan dapopetikol. Alomotdvouvpe, onAadn, pio TpocEyyion mov Exel

KOWwd otoryeio. Kol 6Toug dVO PIAOCOPOVES, TOV TATEPO TNG OVOAVTIKNG PLAOGOPING
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Frege ko1 tov 1dputn g @atvopevoroyiog Husserl. Ot toavtotnteg givor onuovtikég
ywti mpoodtopilovv To. avtikeipeva kol otig ovo Beswpnoelg, H tavtétta tov
OVTIKEUEVOL  avaopds Olatnpeitor  otabepr] mopd TIG TOAAEG  OLOPOPETIKEG
TopacTacel (VOHoTd) Tov.

Onwg 0 evikdg k0Pog pag divetar péca amd pio cuotoryio E6pmV, OYEMV Kot
oKldoemv, 1 omoia 0ev ivar Tapd LOVO pia amd TIC LOPPES TOV TOAALOTAOD HECH TV
omoimVv pHog Topovctdlovtol To TPAYUATo AAAG TAPIAANAL SLOTNPOVV TNV TOVTOTNTA
TOVG, WITOPOVUE VO TOPATNPNOOLHE OTL Olotnpeitol KOTA avtioToyo TPOmo 1
TOVTOTNTO €VOG HOOMUOTIKOD OVTIKEWLEVOL OGTOVG TPOTOVS TOPACTAGY|S TOV OF
dpopovg KAdoovg tv Mabnuatikov. [Hapakdto Bo dodpe mog opileTar 0 KOKAOG
omv Apyaio EAAnvikn ®@locoeia, omv Evkieideia Teopetpia, oto aiopatikd
ovomuo ¢ Tempetpiag tov Hilbert kot omv Avaivtiky Teopetpio ko Oa
napatnpcovpe Ott ot O01Popol OPIGHOl  OTOTEAOVV  OLOPOPETIKOVG  TPOTOVG
TOPACTOGNS TOV 1010V KOl TOV QLTOV OVTIKEWEVOV.

Ymv Apyoia EAAnviky ®ihocoeia €xovpe tovg mopakdT®d OPIGHOVS TOL

KOKAOV, OTtwg Tapovstaloviat ota £pya Tov [TAdTwva Kot tov AploToTéAn:

Opwopoc MAdtovae: «Xtpoyyvlov yé mod ottt tolto, 00 av Td Eoyata mavtayi amo

oD péoov loov anéyn ([lapuevions, 137 E).»:

«ZTpoyyvlo, BEPara, eivarl aVTO TOL OTOIOV TO TEPATO TAVTOV IGATEYOLY OO TO UETON»

A6 v AGAAn mAevpd, o ApilototéAng divel TOV OPIGUO TOL KUKAOL
TEPLYPAPIKA, €ENYOVTAG OTL ovti TOL OVOUATOS €VOC TPAYUOTOC UTOpeEl va

ypnooromei n e€nynon tov:
Opropdc Apretotéln: «Emimedov 16 €k ToD péaov loov (Pyropixn 111 6, 1407 b 27)»:
«TO €MMEOO GO TOV EKTEIVETOL LE 100 TPOTO OO TO UETON»

Xpnowonotel, de, avti g AEENG «kdrxAocy TO Ovopo «meplpepdypaupovy (Ilepi
ovpavod I1. 4, 286 b 13 — 16).

Ymv Evkieidewa T'eopetpio o kdkhog mapovsialetal otovg opiopovg XV,

XVI tov mpdtov Bipriov ota «2zoryeion tov Evkieion (Heath, 1968, c. 183):
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Evkieiderog opiopoc: «Koxlog Eoti oxfjua Emimedov Vo WAS Y PAUUTIS TTEPLEYOUE
VOV, TPoS NV a@ évog onueiov TV EVTos ToD TXNUATOS KEEVWY T@TaL ai TpooTmi

nrovoal evleiatloat alinlaig eloiv. Kévtpov §é tol kvkAov 16 onuelov kaAeitaty:

«Kvrlog gival éva eminedo oYNILO TOL TEPIEXETAL O P YPOUUT DOTE OAEG Ol gvbeieg
YPOUUES TTOV TPOCTUNTOVV GE AVTOV Ao £vo GNUEI0 OVAUESH GE OVTEC TOV Keivton
puéca oto oynua va givon ioeg peta&d tovg. Kot 1o onueio kaAeiton 10 xévipo tov

KOKAOD.»

Sta «Osuéhia e Tewuetpiacy o Hilbert opilet tov kdrho og e&7c?: «Av M
etvar éva Tuyaio onueio oto eninedo, T0 GHVOLO OAWMV TV onueiov A ylo Ta omoia Ta
evBvypappo Tuqpotoe MA cvprintovv peta&d touvg kaAeital koxdog. To M koleiton

TO KEVIPO TOV KOKAOD.»

BAémovpe, Aowmdv, O6tL OAol ot opiopoi Tov KOLKAOL A
eupaviCovior Pe SOPOPETIKO TPOTO MG TPOG TN AEKTIKN TOVLG
doun, katovopdlovv Opm¢ 10 1010 yewueTpkd aviikeipevo. To
OVTIKEILEVO QVTO EYEL OTNV EMOTTELD OGS TV OUTAOVY OIKEL LLOG
popon (Ewodva 1), n omola pmopet va BewpnBel ko avt cav

Ewova 1: To yewuetpixo
£vag akoun TpOTOg TAPAGTACTS TOV OVTIKEWLEVOD «KUKAOGY. AVIKEIUEVO «KDKAOC

>10 mhaicto g Avaivtikng leopetpiog mov glonyoyov Katd T S1pKELD TOV
17 oumva o Fermat kaw o Descartes aveEaptnta o £vag amd Tov AoV, 0 0pIGHOC TOV
KOKAOL KOl GAA®V KOUTLAGDV moipvel dAAN Otdotact. Zopemva pe TG HebBodovg
avédivong e Avorvtikng eopetpiag, pio kapmdAn puropet va kabopiotel wg mpog
éva. cOOTNUO CLVTIETAYUEVOV o€ éva emimedo amd pia eicwon 000 ayvdotwV
nocotntov. Katd tov Fermat n eficmon &ivatl 10 «GUYKEKPIUEVO YOPOUKTIPLOTIKO
™G KApmOANG mov opiletar omd avth, eved oviBétwg ywoo tov Descartes pio
OTO1ONTTOTE KOUTVAN TOL EMTEOOV cLVIEeToL Le pio eElomaon owv(bcsr(ovzs. H peiém
Eexivnoe apykd amd TIG «ITOAES» KAUTOAES KO GUYKEKPIUEVO TIC KOVIKEG TOUEG TOV
AmoAlwviov, eKPpAlovTag TOVG AVTIGTOLYOVG YEMUETPIKOVS TOTOVG MG AAYERPIKES

e€lomoelg 000 ayvaotwv. 'E1ol, 0 optopodg Tov KOKAOL O «0 YEWUETPIKOS TOTOS TV

* Hapotifetar oo Hilbert, D. (2005). The Foundations of Geometry. Gutenberg’s Project,
eBook No. 17384, ¢. 15

® Hapatieton oto Boyer C. B. (1945). Historical Stages in the Definition of Curves.
Mathematical Association of America: National Mathematics Magazine, Vol. 19, No. 6, ¢. 294 — 310
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ONUELDV TOV ETITEOOD TOV 1OATEYOVY OTTO EVO. 0TAOEPO OHUELO TOV ETITENOV» UTOPEGE

VoL TEPLYPOPEL LEG® OAYERPIKDOV EEICMCEMV MG AKOAOVOMG:

'‘Boto Py 10 6t00epd onueio tov emmédov pe 7y 10 avrictoryo didvocuo 0éong tov
Ko £va, Tuyeio onueio tov emmédov P ue Sidvuopa 0éong 7, To onoio améyer otadepn
andotacmn p and to onueio Py. Tote, 0 KOKAOG 0 YEOUETPIKOG TOTOG TPOGdtopileTon

amd TN ovuopa Tk egicmon

Exopalovtag ta dwvocpata 8éong pe t Pondeio TV KOPTEGLOVOV GUVIETAYUEVOV

OgT = xT+ yj ko 7y = Xl + YoJ Aoppavovpe TV avaivtiky e&icmon tov khkhov

(x —x0)% + (y — y0)* = p?,

6mov (xg,Yo) Ol CLVTETAYUEVES TOL oNUEioL TOV EMITESOV Py OV OVTITPOGMOTEVEL TO

KEVTPO TOL KOUKAOVL KOl P TO UNKOG TNG AKTIVAS TOL KOKAOV.

Ievikdtepa, pio kopumdOAn tov emmédov eivar KOKAOG av Kol HOVOV OV, MG TPOG EVa

KOPTESIAVO GUGTNLA GUVTETAYUEVDYV, £xEl eElomon TG LOPPTS:

x> +y>+Ax+By+T =0,

, A B . , ,
omov (xg,¥p) = (_E‘_E> Ol GUVTETAYUEVEG TOL KEVIPOL TOL KOKAOL Ko p =

VA24B2-4r

. TO UNKOG TNG OKTIVAS TOL KOKAOV.

H tekevtaia eiowon anotedel T yevikevpévn kapteoiov] eEicmon tov KOKAOL.

Av, 10pa, v kabs onueio P(x,y) Tov KOKAOL VLEAPYEL TIUN UG TOPOUUETPOV
t el € R oote x = x(t) xouy = y(t), téte maipvovue TIG TAPUPETPIKES EEICADGELS
TOV KUKAOL

{x =x¢+pcost,y =y, + psint},

omov t n mapapeTpog pe 0 < t < 2.
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Eniong, av Aapovpe vrdyn 6t 1 eikdvo M (z) evog pryadtkov aptpod z = x + iy, ue
x,y € R avtiotoyel o€ €va onpeio tov KOPTEGIOVOD GLGTNUOTOS GUVIETOYUEVOYV,

TOTE EYOoVLUE TN UryadKt] §ic®on Tov KHKAOL
|Z - ZOl =p

o6mov M ewova M (zg) Tov pryadikov aptBpov zy = xg + iy e Xg, Vo € R avtiotoryel
010 onpeio (xg, Yp) TO 0mOl0 TAPIGTAVEL TO KEVTIPO TOL KLKAOL KOl P TO HUNKOG TNG

OKTIVAS TOV KOKAOV.

Téhog, a&ilel va Bempnoovpe v molkn e€icmon tov KOKAOL Ue KEVIPo TO onueio

Py pe molkég cvvtetaypéveg (1, o) Kot aKtiva p:
r?2 — 2r 1y cos(@ — @o) + 1¢ = p?,

omov 1 givan n amdotaon kébe onueiov P tov kOKAoL omd Tov TOAO O TOL EMTESOL
Kot @ € (—m, ] N oMKk ywvia mov oynuotilel n nuievdeia OP pe tov molko aEova

Ox.

‘Exovtag mapabécet Oleg TIg duvaTtég £EIGMGES TOV KUKAOL UTOPOVUE VO
napatnpcovpe OtL, cOUPMVO Le TN Bewpio vorLaTog Kot avagopds tov Frege, ot
eE10MGELG AVTEG £XOVV SPOPETIKO VOO 0ALA TNV 101 avapopd, Kabdg cuvieTobV
SUPOPETIKOVG TPOTOVG TAPAGTACTG TOV 1010V avtikelévov. Katd t gotvopevoroyio
tov Husserl, pmopodue va yopoktnpicovpe kabe pio amd avtég tig e€lodoels cov pio
SpopeTikn Oy G e&lomong Tov KOKAOL Kol Vo GUVAYOVLUE OTL 1] TOVTOTNTO TOL
OVTIKELEVOL «KOKAOG» dratnpeitat.

H avtiAnyn evog kdPov 1 evdg KOKAOL ©¢ TOVTOTNTO TOL dloTnPEiTAL GTNV
TOALOTNTO TV EUEAVICEDV TOL EMEKTEIVETAL GTNV avVTIANYT KdOe €idovg TPdyaTOC
TOV UTOPEL VO TOPOVGLACTEL LE JLAPOPETIKOVS TPOTOVG Kall, OGTAGO, VO OlATNPEL TNV
TavTOHTNTA TOL. [ TOpddElypa, OTaV EMBLUOVUE VO EKPPACOVE KATL GTY| QUVGIKN
YADGGO, UTOPOVUE VO OLOKPIVOLUE OVOUECO OTNV £KEPOCT] KOl GE OLTO TOV
exQpaletat. Av TOOUE «TO YLOVL KAADYE TO OPOLO», «O dPOLOG KAADPONKE omd Y1ovi»
N «Die Strasse ist verschneity, £yovpe eKPEPEL TPELS OLUPOPETIKEG EKQPACELG OAAA il
KOl TNV otV onuocio N éva kol 10 autd ekepachiv, £vo Kot To avtd yeyovog 1

TAnpogopia. Avtd mov HOPAlovTaL AVTEG Ol OLUPOPETIKES EKPPACELS AEYETOL GTNV
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AVOALTIKT PLAOGOoOIl0 mpotaciokod mepieyouevo Ko €xel apnpnuévo yopaktpa. Ot
TPELG EKPPAGELS Efval oV OYELg €vOg KL TOV OVTOV TPAYUATOC. O HTOPOVGOLE VoL
evteltvoupe TV TOAAITNTA aKOWO TEPOULTEP® TOVILOVTAG TIG TPOTACELS LE OLOPOPETIKO
TpoOmo: T pio popd ewvdalovtog dvvatd TV TPATact, TV GAAN eopd yiBvpilovtag
NV, HETA EKQEPOVTAG TNV HE HEAMIIKO TOVO koK. OAeg anTég 01 EKPOPEG GLVIGTOVV
SpopeTKOVS TPOTOVS TOPOLGIACoNS TS 101G TPATAGNS KOl OUMOS Ol TPOTAGELS, Ot
EKQOPES KO AAAES dLVATEG €KD0YES TOVG B Tapovstdlovy pia Kot TV oVt onpocia,
éva kat to owtod yeyovog (Sokolowski, 2000, o. 28).

Onwg dwtnpeiton 1 TOVTOTNTA TOL OVTIKEWWEVOL KOL 1) TOVTOTNTO NG
onuaciog TOV TPOTAGE®V NG QLOIKNG YAMGGOOS UECH OmO TNV TOAAOTNTO TV
EUPAVIcE®Y TOVG, £TOL KOl Ol TPOTdoelg Twv Mabnuatikdv epeaviovior oty
otopia Eavd kot Eavd e g mpog v TowtotTo. Mio té€tola mpodTaon sivol To
IIvBoyopeio Ocwpnua 1o omolo elvar yvwotd pe dbdpopa ovopato, ONOS TO
«®B@eopnua ¢ Ymoteivovosacgy, 10 «@smpnua g Exoatoufne» 1 «lIpdtacn 1.47».
[Ipdkertonr yoo ovopoto pe SPOPETIKO vonuate oAAd pe v 10 ovagopd, v

npotacn 47 tov Tpodtov PiAiov twv «2roryeiwvy tov Evkieidn (~300 n.X.):

Mpotaon [1.47: «Ev toic 6pboywviols Tptydvols to amod tii¢ TV 0pOMv ywviav
UTTOTEVOVOTG TAEUPAS TETPhY WVOV iooV E0Ti TOig Amd T@V THY 0pOYV ywviav mepie

XOVa WV TAEUPWDV TETPAYDVOLS.»:

«Xe Kabe opboydvio Tpiywvo, TO gUPAdOV TOL TETPOYDOVOL UE TAELPE TNV
vroteivovsa gival ico pe 10 dBpoopa TV EUPASDV TOV TETPAYOVOV TOV £XOVV

TAELPEG TIG TAEVPEG TOV TPLYMVOL TTOV TEPLEYOLV TNV 0pON Ywvia.»

Ewéva 2: H Ilpotaon 1. 47 oro «Ztoryeion tov Evkleion
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To mepreyopevo g [podtaong 1. 47 pag divetor oty emonteio péoa and 1o akdAovbo
veopetpikd oynuoe (Ewéva 3), omowg oavtd epeaviletor ommv  amddelEn mov

napatiBeton ota «2roryeioy (Ewova 2):

A A E

Ewcovo 3: H yewuetpixn wapdoroon g [poroong 1.47

Avto mov kartadeikvoel N [potaon 1.47 pe Paon 11 YEOUETPIKY] TG TOPACTACT

(Ewova 3) exkppdletan péca amd tnv 100t T0 EPPad®v

(BT'EA) = (ABZH) + (ATK@).

H televtaio oyéon amotedel Evav GALO TPOTO TOPACTOCNG TOL 1010V OVTIKELEVOU,
g [pdtaong 1. 47 tov «Xroryeicwvy M| aAldg, Tov [TuBayopeiov Oswpnpatoc.

Ov pilec tov TTvBayopeiov OewpNUATOC £YOLV  OTAGYOANCEL OPKETOVS
peAeTNTEG. AV Ko 1) TP®OTN amdOEEn g TpodTacng, Onwg topatietar oto «2Toryeioy
tov EukAeidn, amodidetanr otov [MubBaydpa, n dwatdnwon g mpdtacng, N Kamwolog
GAAOg TPOTOG mopdoTaong TG TPOTOONS, EKTIUATOL OTL TAV YVOOTOS GE GAAOVG
A0OVG. ZVyKeKPLUEVA, TO YEYOVOS OTL TO TPIY®OVO TOL OO0V 01 TAEVPES IKOVOTOIOVV
v avaroyio 3:4: 5 givar éva opHoymvio Tpiymvo, 1 LEAETN TOL 0TTOioVL amoTEAETL Ko
10 gvopkTplo onueio ya tov [Mubaydpa, swdleton 6t1 Tpémel va NTay YvOGTO GTOVS
apyoiovg AtyOmTiovg, OnmS GLVAYETAL OO TNV OVOKAALYN €VOG TUNLOTOG TOTLPOV
™G dmoékatng ovvacteiog mov avakoidvednke ot0 Koyobv kar ypovoloyeiton
nepimov oto 2000 7. X. Agv vrdpyet, dpme, Kamota gvbeia avapopd oto ITvBaydpeto

Oeopnuo. Q6T6G0, GTOV TATLPO OVTO TAPUTNPOVVINL Ol TETPAYOVIKES pileg TV
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aplBuov 16,1 %, 6% KoK. kaBdg kot téooepelg [TuBaydpeteg Tprédeg mov ekppdalovrtal

amd T1g akOAovOeg e£16MOELG:

o) - 1)

82 + 67 = 107

e (1) - 63

162 + 122 = 202

2

Agov 1 eficmon 4% + 32 = 52 umopei va mapaydei amd kGOe pio omd TIC TAPUTAVED
eflomoelg eite moAhamlocidloviag eite dwupdvtag pe KAmolov mapdyovta, Ogv
VIapyeL ouePoAia 0Tl Kamolag popeNg e&iomon NTav YVOOTH 6Tovg Atyurtiovg
(Heath, 1968, c. 352).

2opeova pe GAAeg T avapopég Bempeitar 6Tt ot Aryvmtior yvoplov o
napdotacn Tov [TvBayopeiov OempnpoTog Yo To LK TV TAELPAOV ToL 0pHoymviov
TPLYDOVOL, 0POV POIVETOL VO XPTCLLOTO0VGAV TO 0pBoydvio Tpiymvo pe mievpés 3, 4
kot 5 yw va oxedtdlovv yovies. H dwatdnwon avt) Paciletor 6to yeyovdg Ot 6N
oYESIOON TOV ALYLATIOKOV VODOV GUUUETEIYOV «OpTESOVATTES», ONAUON ENONTEG TOL
epapuolov éva TEVIOUEVO OYOwi, TNV Oopmeddvn, yio Tn UETPNON UKOLGS, KOl Ot
Yovieg T@V BACEOV TOV VOOV KOl TOV TUPAUO®OV NTOV GYEOOV TAVTOTE, e UEYAAN
axpifela, opBéc. Xt Pdom avtr, o Cantor £xet ekEpdcel T0 GLAAOYIGUO OTL AVTES OL
yovieg Bo TPEMEL VAL ELYOV KATOOCKEVOGTEL OO TOLG APTEOOVATTES UE T (P01 TPUDV
oxowwmv pe unkn 3,4 ko 5 @ote vo oynuoatiCovv opboymdvio tpiywvo (van der
Waerden, 1954, . xxv).

Emniéov, xatd ™ Oowdpkeia tov Méoov Baociiewov (2000 — 1800 m. X.)
eupaviCetoar o «mamopog tov Bepoiivov 6619» otov omoiov meptlopfdvetor éva
TPOPANUa, N Abon tov omoiov eivar n [Tvbayopea Tpéda (6,8,10), yopic dpwg
avaeopd ce Tpiymvo.

Koatd ) perétm, topa, Tov Baforoviokdv podnuatikov, n eE€tacn mAvey
TVAKOV pe oenvoeldn ypaen mov Ppébnkav otn Mecomotouio tov 20° audva
amoKoAvTTEL OTL 01 apyaiot Bafvidviol mov élnoav méve amd yila xpovia Tpv Tov
IMvBayopa, yvodpilov emiong to Bedpnua. H mvaxido «Plimpton 322» (Ewodva 4),

omoia ypovoloyeiton v mepiodo 1900 — 1600 . X. elvar évag keevo — mivakog, o
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omolog UE Wl TPOTN HATId Qoivetonr vo eivar €vo apyelo KAmowg EUTOPIKNG
ouvaAlayng, 00Tt 0ev meptEyel ovte pia AEEn. Qotdco, o otev] diepedvnon Exet
amoKoAOyeL 0Tt M TAdKO Topéxel pio Aloto amd apBpodg mov UTOPOvV Vo
KOTOGKELOGTOVV [E GLUGTNUATIKY YPNON TOL TOTOL Katackeung twv [TvbBayopeimv
ptddov. o 10 Adyo avtd, n mwvakida «Plimpton 322» extipdton 6t givan «zo
opYoI0TEPO TWLOUEVO TEKUNPLO THG apyolog aptBuobewpiocy (Xprotioviong, 2003, o.
43).

JELee —inr

Ewova 4: H fapvlovioxii mvaxioa « Plimpton 322

[pwv mpoympnoovpe oty e€étaon g mvakidog «Plimpton 322», mpénetl va
avagépovpe 6tt 0 fofvioviakd apBuntkd cvotTua eivor eEnvtadikd, £xet, OnAad,
Baon to 60, Ko kKABe TOAAATANCIACTIKOG AVTICTPOPOS VO aptBpov mov dropeiton
uévo amd duvapels Tov 2,3, kot 5 €xel TENEPAGUEVN TOPAGTACT. ANAadn, oV V £Vog

pntoc apBpde mov dwopei tov 60, ToTE N €ENvTadiky Tapdotact Tov 1/v givon 1010
HE OLTN TOL 63—}(. Me GAlo AOYle, To KAAGULOTO UTOPOLV VO YPOPOUV HE T id1o
cvpupora 6mwg Kot ot axépatot. ['a mwapdaderypa, o aptuodg 54 avarvetol og YIVOUEVO

3
TPOTOV Tapaydviov o¢ 54 = 233 kot éxovpe 611 %= 4000, omov 4000 =

3600 + 360 + 40 = 1-60% + 6- 60! + 40. H e&nvtadky mopdotacn tov 4000

etvar 1:6:40. Onote, COUPOVO LE TO TAPOTAV®, 1 ENVTAOIKY TAPACTACT Kol TOV

1

_ 1
54

1
1-a+6-602

+ 40 - — 0ot eivon 1: 6: 40.

ATo ™V ovakatookevn Tov cmlopevoy Tunfpotog g mvakidog «Plimpton
322» (Ilivaxoag 1) mov meprhapfPdvel t€ooepelg OTHAEG, TPOKLATEL OTL 1N TEAELTOAN
omAn g mvakidag mepéyel amAd tovg apBupovg 1, 2, ..., 15, evd ot dvo

TPOTYOVUEVES GTHAEG OVOPEPOVTOL, KATO TO YPOUPOUEVO GTOVS KOAOPAOVEG, GTO
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TAATOG Kot 6Tr O1ay®dVIo evOG TETpay®vov. Av cupfoiicovpe pe b to mAdtog kat pe d
™ Sydvio, ToTe KGO dvada apdudV Kavomotel ) oxéon d? — b? = h?, émov h
elval mhvtote aKEPOLOG aplOUOg e LOVAOTKOVS TPMTOLS TOPAyovVTeS TOVG 2, 3, Kol 5.
H bwmictwon avty emPefoardveror amd tovg aplBuodc ™ mpdTg OTAANG NG

; ; , . , d?
TIVOKIOOG, Ol OO0l OVTIGTOLYOVV GTO AQYO TETPAYDV®V = (van der Waerden, 1954,

c. 82).

[Ipdypatt, ag 6oVUE, Yo TAPAGELYLLO, TOVS OPOUOVG TNG EVOEKATNG YPOULLUNG,
aQoy TPOTA TOVG UETATPEYOLUE OTO Ogkadlkd cvotua apibunonc. Eivar d =
1:15=1-60+15=75 «xam b =0:45=0-60+45=45 Tote, d?—b?=
752 — 452 = 5625 — 2025 = 3600 = 60> < h? = 60%. Emopévoc, AopPdavovpe

2 2
v [TvBayopeia tprada (45, 60,75). Emmiéov, Z—z = 2(5)—2 = 1,5625. Onwg, 1,5625 =

25 . , , .
Tg Ko ovtdg givor o TOAMUTAQGLOGTIKOC OVTIGTPOPOC Tov 5625 010 €&nvtadiko

2
cboTUA, 0gOb g = 5625. Emmdfov, 5625 =1-60% +33-60 + 45, onbte
16
25

1
= =1+33-=+45-

1

o 2OUQ®VA LE TO TOPATAV®, 1 €ENVTOdIKY TapAcTOCT TOV

% Ba etvon 1: 33: 45, mov cvumintetl pe Tov apBud oty evoékarn BEom g TpOTNG

OTNANG.

IMivaxog 1: H avaxataokevn e mvaxioag «Plimpton 322»

(1:)59:00:15 1:59 2:49 1
(1:)56:56:58:14:50:06:15 | 56:07 | 1:20:25 2
(1:)55:07:41:15:33:45 1:16:41 | 1:50:49 | 3
(1:)53:10:20:32:52:16 3:31:49 | 5:09:01 | 4
(1:)48:54:01:40 1:05 1:37 5
(1:)47:06:41:40 519 8:01 6

(1:)43:11:56:28:26:40 38:11 59:01 7
(1:)41:33:45:14:03:45 1319 |20:49 |8
(1:)38:33:36:36 8:01 12:49 |9
(1:)35:10:02:28:27:24:26 | 1:22:41 | 211601 | 10

(1:)33:45 45 1:15 11
(1:)29:21:54:02:15 2759 4849 (12
(1:)27:00:03:45 2:41 4:49 13

(1:)25:48:51:35:06:40 209:31 5349 |14
(1:)23:13:46:40 56 1:46 15

162



SUVENMG, WTOPOVUE Vo Tapoatnpnoovpe 01t ot BoaPviovior yvopilov pio
apOpofcowpntikny tapacstact tov [Tvbayopeiov Aewpnotog Kot pTopoveay KaTd
avtd oV TpOéTO Vo Tapdyovv [TubBayodpeleg TpLédes.

H onuovpyio TTvBayopeiov tptddmv, OT®G OTOTLAMVETOL GTNV TIVOKido

«Plimpton 322», ywotav pe 6Komd v Kataokev ophoymvimv Tprydvmy pe TAEVpES

2
b d , , , , , . d
l,ﬁ,; OV UETPOVVTOL OO PNTovS OplBPOoVG Kol TKOVOTOoUV Tn oyxéom (ﬁ) —

(—) = 1, yeyovog mov amodeikviel 6Tt to [TubBaydpelo Bedpnua Koateiye kopiopyo
poro ot PaPvroviaxn yveopetpio. To apyodtepo mapAdEYUA E£POPUOYNS TOL
Bewpnpatog to cuvavthpe oy mvokioo «BM 85196», mov mepiéyel to akdiovbo

eMTNOELUEVO TPOPANLLOL LLE LLL0L YEMUETPLKT] TAPACTAGT TOL Be®PNLLOTOC:

«Eva patil (dokog;) unrovg 0:30 (axovumd kotarxopvpa
oe évay toiyo). To emdvw GKkpo yLoTpOEl TPOS TO. KOATM d

xata pio omootaon 0:6. [loco omouoxpvvetor t0 KATW

GKpO; »

Ewova 5: H avaropdotacy tov
zpofinuarog e mvaxioos « BM 85196»

Yopeova pe 1o mpdPAnua, divetar €va opboymvio Tpiywvo pe vmoteivovca d =
0:30 (= % = 0,5) kot pio kaOBetn mhevpd ion mpog 0:30 — 0: 06 = 0: 24 (= % =
0,4). Znteiton n dAAN kéBetn TAevpd b,  onoia 6To KeipeEVO VITOAOYILETAL GOOTA MG

egng:

«llollormhadiooe to 0: 24 ue 1o 0: 24, Oa fpeic 0: 09: 36. Ilolloriaoiooe to 0: 30 ue
70 0: 30, arwotédeoua 0: 15. Apaipeoe o 0: 09: 36 ano 70 0: 15, anotéleoua 0: 05: 24.
O ap168udg avtog eivou to tetpaywvo tov 0: 18. Toco amouarpdvOnke n dokog oo tov

T01Y0.»

[Ipdypatt, n dokd¢ amopakpHvOnke amd tov toiyo katd 0: 18 = % = 0,3, T wov

emPePardverar amd tov THmo b = Vd? — h? mov amodidel o cvuPoliky yhdooa v
EMIALOY TOV TPOPANUATOC Ko deV lvar mapd 160d0vauUn EKEpacn NG aAYERPIKNG

eElowong tov TMvBayopeiov Oewpnuatoc. Dvoikd ot BaPvAidvior tote dev Ntav og
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0éon va ypdyovv avtdV TOV TOTTO 0VTE KATO10V AALOV, KaOMG dev elye dnpovpyndel n
ovpPoikn aayeBpa. IHapodra avtd, yvopilav toc va Bpickovy T pio TAELPA VO
«opBovy, OTmg To ovopalav, TPLY®VOL, 6TaV NTOV YVOGTEG Ol 000 GALEC TAEVPES TOV
(Xprotiaviong, 2003, 6. 53).

Ot Boapvioviot dwtppnoav motd tv  moapddoon Tov [Tvbayopeiov
Oe®PNUATOC Y10 TAVE® AT YIAL TEVTOKOGLO YPOVIL KOl OVTO OTTOOEIKVIETOL OO £Vl
Keluevo g mepPlddov TV XeAevkdadv, T0 «BM 34568», OmOL TmEPIEXOVTAL
TPoPAN LT LE TOPOUOLN S1OTOTMGOT LE LT TOV TAPOTAVE TPOPALOTOS GTO OO0
N KoVN YEOUETPIKY] 1WOOTNTO TOL YPNCWOTOEiTOl KAt emAvVAANYM &ivar 10
[MuBaydpelo Oeodpnuo. Xvven®dg, pmopovue va Bewpricovpe moAd mbBavo To
[MvBayopelo Oedpnua vo tepmAbe ot yvaon tov [MvBayodpa otn Bafviova. Ouwg,
10 Bempnua eaiveton va yvopilav, erxiong, ot apyaiot Ivdol ko Kivélor g emoyng
tov [TvBaydpa 1 kot vopitepa, OTMG ATOSEIKVIETOL O GYETIKEG EPYOTIES TOVG.

Ymv Wdio, to «Sulbasiitrasy sivol Keiplevo ylo TNV KOTOGKELY VOOV OV
GLVIGTOVV TIG HOVEG TTNYES YVAGTG TV IVOIKAOV LOONUATIKOV KO YPOVOAOYOVVTOL GTO
800 — 200 ©. X. Ao owtd Egympilovy ta épya tov Baudhayana kon Apastamba otol
omoia eppaviCovrar drapopetikés popeés Tov TTuBayopeiov Oewpruatoc. Xto épyo
tov Baudhayana, yOpw oto 800 m. X., 10 omoio mepiéyel Kavoveg ympic amodei&els,

Tapovctdletal 1 akOAoLON EkEpaon LE TN HOPOT Kavova;

«Evo, ayo1vi mov tevimveTal Koo, UNKOG THS 010 VIO TOPAYEL ETLPAVELQ, 1010, LUE AVTHV

7ov o1 kaBOeteg Ko 0pIOVTIES TAEVPES TOPAYOVY LOLT. »

O xovovag avtdc eaivetar vo avagépeTol oe €vo opBoydvio, MGTOGO VIAPYOLV
epunveieg mov Bewpovv OTL OVAPEPETAL GE TETPAYMVO. L KAOE mepinT®OT, omoTeAEl
pio Onimon tov IvbBayopeiov Oewpnuotog. O Baudhayana mapéyet axopo po pn —
alropatiki) ntapdacstaocn tov [IvBayopeiov Oewpnuatog TEPOPIGUEVOL OE Eva

1oookeLEG opBoymvio Tplywvo:

«H yopon mov exteiveral 010, TOL TETPAYDVOD TOPAYEL EXLPAVELD. IITAATLO. TOV UeYEAOVG

TOV GPYIKOD TETPOYDVOD. »

To épyo Tov Apastamba, yopw oto 600 m. X., eivor, eniong, pio cuAkoyn amd

KOVOVEG YlO. TNV TPAYLOTOTOINGT SlopOpmOV KATACGKELMOV, TO OM0l0 OV MEPLEEL

% https://en.wikipedia.org/wiki/Baudhayana

164


https://en.wikipedia.org/wiki/Baudhayana

amodeifelc. Me avoeopd o€ 000 TPOCKEIUEVEG TAELPEG KOL TN OLYDVIO EVOG
opBoymviov, N yevikn ék@paoct tov [Tvbayopeiov Osmprpatog Tov amavtdrorl eivorl n

axoAovdn (Heath, 1968, c. 361):

«H drayaviog evog opBoywviov mopayel (onAadn, to TETPaywvo oth Jlaymvio gival (6o
UE) TO abpoiauo. TV OV N UEYALDTEPY Kol N IKPOTEPH TAELPG EEXWPIOTO, TOPCYOVLY

(0n2.001, TO TETPAYWVA. GTIG ODO TAEVPES). »

H gpappoyn tov TTvbBayopeiov Osopnuatog 6to TETPAYOVO OOTVTAOVETOL GTN

CUVEXELL OG:
«H o1oyaviog tov tetpoyvov mopayel eufodov SImAaaio (Tov apy koD TETPAYDVOD).»

[Iépa amd TG SWTLRIOGCELS AVTES, AVAPEPOVTIOL KOTACKEVEG OpODOV YOVIOV pHE TN
xpron yopdwv pe oxetika unkn (3,4,5), (12,16, 20), (15, 20,25),(5,12,13) «ot
(15, 36, 39) mov dev eivon mapd [MuBaydpeteg Tp1ddeg, SNAadn apOUNTIKES EKQPACELS
tov [TvBayopeiov Oewpnparoc.

Ymv Kiva, ocvvaviaue o yeoperpikn mopdotacn tov [TvBaydpeiov
OempHuatoc o€ Eva amd To apyodtepa Kvéliko padnupotikd keipeva, to «Zhou Bi
Suan Jing (Ma@nuazixn mpaypozeio yio tov I va'),uovoc)ZY», 70 onoio ypovoroyeitan mepl
tov 1° . X. advo oAMG ektipdror 0Tt T0 mEPLEYOUEVO TOL ATAV YVOOTO 0md TNV
nepiodo g Suvaoteiag tov Zhou tov 10° . X. cudvo. H mapdotacn awth omeikovilet
po. autodoynon tov IvBayopeiov Bswpruatog oty mepintwon tov opbBoywviov
Tpryovov pe mAevpés 3,4 ko 5 (Ewova 6). To Bedpnuo epeoaviletor pe 1o dvopa
«Shang Gao Theoremy, amd TO OVOLN TOL OGTPOVOLOL Kot Hofnpatikod Tov AovkKa

tov Zhou.

21 https://en.wikipedia.org/wiki/Zhou Bi Suan Jing
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Ewoéva 6: H yewpetpixij ropdotacn tov Hvbayopeiov Oswpriuatoc oto «Zhou Bi Suan Jing»

Koatd v mepiodo g dvuvaoteiog tov Han, yopw oto 200 7. X., epoavileton
10 PiMo «Jitizhang Suanshu (Evvid kepdloia yio. thy t€xvn TV Ma@n,uamca')v)zs»,
T0 TEPLEXOLEVO TOV 0moiov emiong ektipdron 0Tt £xel ovvedel and Tov 10° péypt tov
2° . X. oudvo. To évato kepdrato pe titho «Gou — guy mepthapPaver ITvbaydpeieg
TPLAdEC pe pio avagopd og opfoydvio Tpiymvo kol TPofANUOTO TOL KAVOLY Xprom
mg apyns tov IMuBayopeiov Oecopniuotoc. T'a 10 Adyo avtd, to I[TvBayodpero
Oeopnua £xer cuvoebel pe v ovopacio «Gou — gii ding iy, amd T0 YOPAKTNPIOUO
™G HKPOTEPNG KAOETNG TAELPAC TOL TPIYOVOL ®OC «JOU» Kol TNG MEYOADTEPNG
KAOeTNG TAELPAG OC «gUy.

fuepa, emkarovpacte 1o [TvBayopsio Oedpnuo pe v akdAovdn

dwtdmon:

MMvBayoépero Ocopnpa: «Xe kabe opboywvio tpiywvo, 10 TETPAYWVO THS VTOTEIVOVGOG

1000T01 [E AOPOIOUO TV TETPOYDVOV TV 000 KAOIETWV TAEVPWDY TOV. »

Kot ypnowomoovpue v aiyeppin oxéon mov eivor yvoor| og¢ IvOaydpera
eliocoon:

a? = B2+,

OOV @ TO UNKOG TNG LOTEIVOLGOG TOV opBoymviov Tprydvov e opO ™ Yovia A kot
B,y ta pukn tov dvo kdbetwv mhevpodv Tov opboywmviov Tplydvov, Yo va

emPefardvoopie 1 va eAéyyovue tote va Tpiymvo etvat opBoydvio.

2 https://en.wikipedia.org/wiki/The Nine Chapters on the Mathematical Art
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>vvoyilovtog, 1o [Tvbaydpelo Oemdpnua £xet eppovicdel pe dopopeTikons
TPOTOVE TopdoTacng oty otopio Twv Madnuotikov. I'a tov [Tvbaydpa NTav pio
YEOUETPIKN oxéom avapeoa oe euPfadd. o Tovg Arydmtiovg ftav po cuvOnkn Tov
Empene vo TANPEITOL 6TO UK TOV apreddvov ®ote va oynuatilovior opboymvia
TPlyovo, Yoo TNV KOTOOKELY, T®V vadv tovs. [ toug BaPvAdviovg ftav o
apOpofewpntikny eEnynon g mapaymyng [Mvbayopeiwv tprddwv kot £vag TpOTOC
VTOAOYIGHOV PNTAOV TAELPAOV opBoywvimv tprydvev. o Tov [véovg ftav éva péco
HETPNONG EMPAVEIDV Y10, TNV TPAYUOTOTOINOT dpOp®V KOTAGKEL®V. [1a Tovg
Kwélovg, éva pabnuatikd yeopetpikd avtikeipevo pe d00 ovopato omopaitnto oe
TOAAEG EQAPLOYESG YO TN UETPNOT YOPI®V Kol onpepa, Ho aAyefpikn oyéomn yuo Ta
unkn mievpov opboywviov tprydvev. Xe Kabe mepimtwon, opmg, to ITvbaydpeto
Oedpnuo omotehel €va pabnuatikd oviikeipevo 1o omoio €xel dTNPNOEL TNV
TOVTOTNTA TOVL PECH QO TNV TOAALOTNTA TOV ELPAVIGEDV TOV, KOTAOEIKVDOVTUS, £TCL,
L0 TOATIGUIKOTITOL KO L 10 POVIKOTNTA TNG TOVTOTNTAG TOL.

H tehevtaia mapatnpnon vrootpiletor and ™ @owvopevoroyikny Bempnon
KaTA TNV omoia, VA £vo KOl TO OVTO OVTIKEILEVO, YEYOVOS 1| mpOTOoT Umopel va
anmotelel dAlote avtikeipevo cvpPoriopod, dilote e&gikdviong (picturing), airiote
wog Aektikng anoPreyng (verbal intention), dAlote avtikeipevo avtiAnyng, oAAG Kot
avTikeipevo pavraoiog, evoounong kot Tpd — Anyng (anticipation), mapapével 1o id1o
TPAYHO pHEca amd OAeg avTEG TIG LeTaBEsEg 1 aAAOIOOELS. AVTd oV PAEmOLUE OEV
etvar TOALEG OLOPOPETIKES EULPAVIGELS TIC OTTOIEG OMAG GLVOEOVILE GTO £VAL KOl TO OVTO
TPAYUO, OAAG LEALOV 0T TO éva Kot TO oVTO TPAyHe divetor To 1010 pe vEoug kot
TOWIAOVG TPOTOVE. Xg OLTH TNV PON TOV TOPACTACE®V, TO 1010 mPAyua
avayvopiletor wg to 1010 Eava kKo Eava. H tovtdomtd tov avEdvetor Ko gvieiveta,
pHe TV évvola OTL avOadEIKVOETOL UEGO OO TOV EUTAOVTICUO TOV TOAAOTAOD TNG

napovcioong Tov (Sokolowski, 2000, c. 86).
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