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 Δηζαγσγή  

 

                      χκθσλα κε ηηο ζχγρξνλεο αληηιήςεηο ε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ  δελ 

ζεκαίλεη απνξξφθεζε ή θαηαλφεζε απφ ηνπο καζεηέο γλψζεσλ θαη δεμηνηήησλ πνπ 

πξνζθέξνληαη έηνηκεο απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ. Γηα πνιινχο κειεηεηέο νη παξαδνζηαθέο 

απηέο αληηιήςεηο επζχλνληαη ζεκαληηθά γηα ηε ρακειή επίδνζε πνιιψλ καζεηψλ ζην 

ζπγθεθξηκέλν κάζεκα. Ζ άπνςε φηη ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά δελ είλαη ηίπνηε άιιν παξά 

έλα ζχλνιν πξνθαζνξηζκέλσλ «θαλφλσλ» θαη δηάθνξσλ «ηερληθψλ», πνπ ζα πξέπεη 

απηνχζηα λα κεηαθεξζνχλ ζηνπο καζεηέο είλαη άιισζηε αληίζεηε κε ηελ πξαγκαηηθή 

θχζε ηεο καζεκαηηθήο επηζηήκεο. « Μηαο θχζεο πνπ ζθηαγξαθείηαη αλάγιπθα ζην 

πιαίζην ηεο θαηαζθεπαζηηθήο επηζηεκνινγίαο γηα ηε κάζεζε θαη ηε δηδαζθαιία ησλ 

ζρνιηθψλ καζεκαηηθψλ»  (Von Glasersfeld, 1995)                  

             Ζ ζχγρξνλε ζεψξεζε ησλ καζεκαηηθψλ πξνζεγγίδεη ηε καζεκαηηθή γλψζε 

θνηλσληνινγηθά.  ηηο ηειεπηαίεο δεθαεηίεο ην εξεπλεηηθφ ελδηαθέξνλ ηεο Γηδαθηηθήο 

ησλ καζεκαηηθψλ είλαη πξνζαλαηνιηζκέλν ζηε κειέηε ηεο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο 

ζηε ζρνιηθή ηάμε θα κειεηά ηε ζρέζε απηήο ηεο αιιειεπίδξαζεο  κε ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ.  Ζ δηδαθηηθή ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ εθπαίδεπζε έρεη πξνζαλαηνιηζηεί 

ζηελ θαηαζθεπή θαηάιιεισλ καζεκαηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ θαηά ηελ εθηέιεζε ησλ 

νπνίσλ νη καζεηέο αλαπηχζζνπλ  πξαγκαηηθφ ελδηαθέξνλ θαη γφληκν πξνβιεκαηηζκφ. 

Έηζη  ζηηο ζχγρξνλεο  ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ ε  έλλνηα ηνπ «γλσξίδσ καζεκαηηθά» 

είλαη ηζνδχλακε κε  ηελ έλλνηα «θάλσ καζεκαηηθά» .  

        Με ηνλ ηξφπν απηφ νη καζεηέο καζαίλνπλ ηηο έλλνηεο ησλ καζεκαηηθψλ  κέζα απφ 

ηε δηαδηθαζία ηεο αλαδηνξγάλσζεο ησλ γλσζηηθψλ ηνπο δνκψλ. « Γηα ηελ νηθνδφκεζε 

λέσλ γλσζηηθψλ δνκψλ , πξέπεη νη καζεηέο  λα έξζνπλ αληηκέησπνη κε πξνβιεκαηηθέο 

θαηαζηάζεηο νη νπνίεο ελδερνκέλσο λα πεξηιακβάλνπλ ηελ επίιπζε κηαο αληίθαζεο, ηε 

δηθαηνιφγεζε ελφο απνηειέζκαηνο πνπ πξνθαιεί έθπιεμε, ηελ εμήγεζε κηαο ιχζεο ή 

αθφκε θαη ηε δηεπζέηεζε ζπγθξνπφκελσλ απφςεσλ» (Cobb, Wood & Yackel, 1991,).  

               Βαζηθφ ινηπφλ εξγαιείν  ηεο ζχγρξνλεο  δηδαθηηθήο πξνζέγγηζεο είλαη  ε 

δεκηνπξγία  θαηαζηάζεσλ πξνβιεκαηηζκνχ, κε ζθνπφ νη  ίδηνη νη καζεηέο, λα δνκήζνπλ 

θαη λα εθαξκφζνπλ ηε   καζεκαηηθή  ηνπο γλψζε κέζα ζηε  ζρνιηθή ηάμε πνπ 

ιεηηνπξγεί σο πεξηβάιινλ κάζεζεο ηφζν γηα ηνπο καζεηέο  φζν θαη γηα ηνλ ίδην ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ. Ζ ζεκαληηθή ιεηηνπξγία ησλ δξαζηεξηνηήησλ πνπ πεξηιακβάλεη κηα 
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θαηάζηαζε πξφβιεκα ππαγνξεχεη ζηνλ εθπαηδεπηηθφ λα είλαη πνιχ πξνζερηηθφο γηα ην 

είδνο θαη ην πεξηερφκελν ησλ πξνβιεκάησλ πνπ επηιέγεη.                 

               Οη λεφηεξνη πξνζαλαηνιηζκνί ησλ εξεπλεηψλ ζηε  Γηδαθηηθή ησλ καζεκαηηθψλ 

έζηξεςαλ ην ελδηαθέξνλ ηνπο ζηε  κειέηε ηεο  ζρνιηθήο ηάμεο θαη κειεηψληαο ηηο 

ζπγθεθξηκέλεο θαζεκεξηλέο θαηαζηάζεηο ζηηο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο επηρεηξνχλ  λα 

απαληήζνπλ κε έλαλ πην νπζηαζηηθφ ηξφπν ζηα αγσληψδε εξσηήκαηα δαζθάισλ θαη 

εξεπλεηψλ: «Γηαηί νη καζεηέο απνηπγράλνπλ ζηα καζεκαηηθά;», θαη αθφκα παξαπέξα 

«πνηνο είλαη ν κεραληζκφο ηεο επηηπρίαο θαη ηεο απνηπρίαο ησλ καζεηψλ ζηα 

καζεκαηηθά;». Οη Κνλζηξνπθηηβηζηηθέο ζεσξίεο, έδηλαλ πξνηεξαηφηεηα ζηε δξάζε ηνπ 

ππνθεηκέλνπ θαη ζηελ εζσηεξηθή αλάδεημε ηνπ λνήκαηνο αγλνψληαο φηη ν καζεηήο είλαη 

εληαγκέλνο ζε έλα πεξηβάιινλ φπνπ δηαξθψο εμειίζζνληαη θαηλφκελα επηθνηλσλίαο θαη 

θαηά ζπλέπεηα αδπλαηνχζαλ λα εξκελεχζνπλ ηα γεγνλφηα θαη ηηο θαηαζηάζεηο ζηε 

ζρνιηθή ηάμε. Πξνρσξψληαο έλα βήκα παξαπέξα απηή ηε θνξά νη εξεπλεηέο εζηηάδνπλ 

ζηα επηθνηλσληαθά θαηλφκελα ηεο ηάμεο. 

          Ζ επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε (communicational approach) ηνπ Vygotsky θαη ε 

ζεσξία ηεο αιιειφδξαζεο – αιιειεπίδξαζεο ( Interactionism) εθνδηάδνπλ κε έλα λέν 

ζεσξεηηθφ πιαίζην ηνπο εξεπλεηέο πνπ επηρεηξνχλ λα πξνβάιινπλ  επηθνηλσληαθέο θαη 

πνιηηηζκηθέο απφςεηο γηα λα εξκελεχζνπλ ηελ αλάπηπμε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ  

ζηεξηδφκελνη ζηα επηθνηλσληαθά θαηλφκελα ηεο ζρνιηθήο ηάμεο. Σν ελδηαθέξνλ 

ζηξέθεηαη ζηε ζρέζε  ηεο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο κε ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ. Ζ απνηπρία ή ε επηηπρία ζηα καζεκαηηθά κειεηάηαη ζε ζρέζε κε ηελ 

αιιειεπίδξαζε κεηαμχ δαζθάινπ θαη καζεηψλ θαζψο θαη ηελ αιιειεπίδξαζε ησλ 

καζεηψλ κεηαμχ ηνπο. ηέξεεο  ζεσξεηηθέο θαηαζθεπέο φπσο: Σν δηδαθηηθφ ζπκβφιαην 

ηνπ Brousseau, νη θνηλσληθέο θαη θνηλσληθν-καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ εγθαζηδξχνληαη 

ζηε ζρνιηθή ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ (Yackel & Cobb,1996), νη κεηα-δηαινγηθνί θαλφλεο 

πνπ «ζησπεξά» ξπζκίδνπλ ηηο δηαπξνζσπηθέο θαη ελδνπξνζσπηθέο ζπλδηαιιαγέο θαηά 

ηελ επηθνηλσλία ησλ κειψλ κηαο νκάδαο ζηα καζεκαηηθά (Sfard,2001) δίλνπλ πην 

νινθιεξσκέλεο εξκελείεο ζηε ζρέζε ηεο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ ησλ κειψλ 

κηαο  ζρνιηθήο ηάμεο κε ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.  

                  Μηα άιιε ζχγρξνλε εξεπλεηηθή θαηεχζπλζε δίλεη  έκθαζε ζηελ αλάπηπμε 

κεηαγλσζηηθψλ δηαδηθαζηψλ ησλ καζεηψλ νη νπνίεο αλαπηχζζνληαη ελψ εθηεινχλ ηηο 

καζεκαηηθέο ηνπο δξαζηεξηφηεηεο. Με ηδηαίηεξν ελδηαθέξνλ κειεηάηαη ν ηξφπνο πνπ νη 

καζεηέο απνθηνχλ ζπλείδεζε ησλ ελεξγεηψλ ηνπο θαζψο εθηεινχλ ηηο καζεκαηηθέο 
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δξαζηεξηφηεηεο θαη νη δηαδηθαζίεο ηεο απηνξξχζκηζήο ηνπο  (Rijkje Dekker, Marianne 

Elshout-Mohr and Terry Wood, 2006) 

 

θνπφο ηεο εξγαζίαο 

 

Ζ  παξνχζα εξγαζία θηλείηαη ζην πιαίζην ηεο επηθνηλσληαθήο πξνζέγγηζεο θαη ηεο 

ζεσξίαο ηεο αιιειεπίδξαζεο θαη έρεη ζθνπφ λα  πξνβάιιεη ηε ζπνπδαηφηεηα ηεο ηάμεο 

ησλ καζεκαηηθψλ σο ην πεξηβάιινλ εθείλν φπνπ ηα καζεκαηηθά λνήκαηα γίλνληαη 

θνηλψο απνδεθηά κέζα απφ ηε δηαπξαγκάηεπζε, ηελ ακνηβαία αιιειεπίδξαζε θαη ηελ  

επηθνηλσλία ηφζν κεηαμχ ησλ καζεηψλ φζν  θαη ηελ επηθνηλσλία ηνπ δαζθάινπ κε ηνπο 

καζεηέο. Ζ βαζηθή παξαδνρή  απηήο ηεο εξγαζίαο είλαη φηη ε ηάμε είλαη έλα θνηλσληθφ 

πεξηβάιινλ κέζα ζην νπνίν ν δάζθαινο θαη νη καζεηέο αλαπηχζζνπλ ηξφπνπο 

αιιειεπίδξαζεο θαζηεξψλνληαο ηζρπξέο θνηλσληθν-καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ 

εγθαζηδξχνληαη ζηε ζρνιηθή ηάμε ηνπο θαη  επεξεάδνπλ ηηο εξκελείεο θαη ηηο πξάμεηο 

φισλ ησλ ζπκκεηερφλησλ. (Yackel & Cobb,1996),  

         Δηδηθφηεξα ε παξνχζα έξεπλα απνζθνπεί λα  θαηαγξάςεη ζε κηα πξψηε θάζε ηνπο 

θνηλσληθνχο   θαη καζεκαηηθνχο θαλφλεο πνπ έρνπλ ήδε εγθαηαζηαζεί ή βξίζθνληαη ζηε  

δηαδηθαζία ηεο ζχζηαζεο ζε ηέζζεξηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ -δχν ηκήκαηα ηεο η 

Γεκνηηθνχ θαη δχν ηκήκαηα Α Γπκλαζίνπ. ε κηα  δεχηεξε θάζε ε έξεπλα ζθνπεχεη λα  

εζηηάζεη  ζηνπο δηαιφγνπο πνπ αλαπηχζζνπλ νη καζεηέο ησλ παξαπάλσ ηάμεσλ  

πξνζπαζψληαο ζε ζπλεξγαηηθέο δπάδεο  λα αληαπνθξηζνχλ ζηηο αλάγθεο κηαο εκη-

δνκεκέλεο δξαζηεξηφηεηαο κνηίβσλ γελίθεπζεο. Ζ ηδέα είλαη φηη ζε κηα ηφζν ζεκαληηθή 

δξαζηεξηφηεηα  νη ζπδεηήζεηο πνπ θάλνπλ νη καζεηέο ζα έρνπλ ζρέζε κε ηηο 

θνηλσληθν-καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ έρνπλ εγθαζηδξπζεί ζηελ ηάμε ηνπο πξνθεηκέλνπ 

λα αληαπνθξηζνχλ ζε έλα δχζθνιν έξγν θαη επί πιένλ νη δηάινγνη ζα αληηθαηνπηξίδνπλ 

κηα ζαθή εηθφλα ησλ δπζθνιηψλ πνπ αληηκεησπίδνπλ θαζψο εξγάδνληαη κε αιγεβξηθέο 

έλλνηεο. Ζ έξεπλα απνβιέπεη αθφκα φηη ε ζχγθξηζε ησλ  απνηειεζκάησλ ηεο 

επεμεξγαζίαο ησλ δεδνκέλσλ ηεο πξψηεο θαη δεχηεξεο θάζεο ζα ζηεξίμνπλ ηελ άπνςε 

φηη ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε κπνξεί λα είλαη κηα απνηειεζκαηηθή κέζνδνο γηα ηα 

καζεκαηηθά φηαλ ν δάζθαινο έρεη θξνληίζεη λα εθνδηάζεη ηνπο καζεηέο κε θαηάιιεια 

επηθνηλσληαθά εθφδηα λα ζπδεηνχλ ¨ζσζηά¨ γηα ηα καζεκαηηθά.   

Ζ εξγαζία πεξηιακβάλεη ηέζζεξα θεθάιαηα. Σν πξψην θεθάιαην πεξηέρεη ην 

ζεσξεηηθφ πιαίζην, ζην νπνίν ζηεξίρηεθε ν ζρεδηαζκφο θαη ε πινπνίεζε ηεο  έξεπλαο. 
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Γίλεηαη αλαθνξά ζηηο  ηξεηο επηθξαηέζηεξεο επηζηεκνινγηθέο ζεσξήζεηο γηα ηε κάζεζε 

θαη ηε δηδαζθαιία, αλαθέξνληαη ζηνηρεία απφ ηε ζρεηηθή βηβιηνγξαθία  θαη 

παξνπζηάδνληαη έξεπλεο πνπ είλαη ζρεηηθέο κε ηε ζπλεξγαηηθή δηδαζθαιία θαη κάζεζε 

ησλ καζεκαηηθψλ: ηελ αιιειεπίδξαζε, ηε ζχζηαζε ελφο θαλνληζηηθνχ πιαηζίνπ γηα 

ηελ αιιειεπίδξαζε, ηνπο ξφινπο ησλ καζεηψλ θαη ηνπ δαζθάινπ, ηελ 

απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε θαη ηε ζρεδίαζε ηνπ έξγνπ γηα ηηο δξαζηεξηφηεηεο ησλ 

καζεηψλ. ην δεχηεξν θεθάιαην  παξνπζηάδνληαη νη ζθνπνί θαη νη ζηφρνη , ε 

κεζνδνινγία - πεξηγξάθεηαη ε δηαδηθαζία θαη ηα ζηάδηα δηεμαγσγήο – θαζψο  θαη ηα 

εξγαιεία ζπιινγήο θαη επεμεξγαζίαο ησλ δεδνκέλσλ ηεο έξεπλαο ην ηξίην θεθάιαην. 

παξνπζηάδνληαη ηα απνηειέζκαηα απφ ηε ζπιινγή θαη επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ απφ 

ηηο παξαθνινπζήζεηο ζηηο ηάμεηο θαζψο θαη ηα απνηειέζκαηα απφ ηελ αλάιπζε ησλ 

δηαιφγσλ ησλ ζπλεξγαδφκελσλ καζεηψλ. Σέινο ζην ηέηαξην θεθάιαην  παξνπζηάδεηαη ε 

ζπδήηεζε – ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ, ηα ζπκπεξάζκαηα ηεο έξεπλαο, ν επίινγνο 

θαη νη βηβιηνγξαθηθέο αλαθνξέο.   
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Θεσξεηηθφ πιαίζην  

 

1.    Δπηζηεκνινγηθέο ζεσξήζεηο γηα ηε κάζεζε ησλ Μαζεκαηηθψλ. 

Ζ έλλνηα ηεο κάζεζεο, θαζψο θαη πνηνη είλαη νη ηξφπνη κε ηνπο νπνίνπο καζαίλνπλ  

θαιχηεξα  νη καζεηέο είλαη ζέκαηα πνπ έρνπλ απαζρνιήζεη ηνπο εξεπλεηέο γηα πνιιά 

ρξφληα. Δηδηθφηεξα φζνλ αθνξά ζηε δηδαθηηθή ησλ καζεκαηηθψλ έρνπλ αλαπηπρζεί 

αξθεηέο ζεσξίεο κεξηθέο απφ ηηο νπνίεο βξίζθνπλ θαη ζήκεξα εθαξκνγή ζηηο δηδαθηηθέο 

πξαθηηθέο πνπ εθαξκφδνπλ νη δάζθαινη ησλ καζεκαηηθψλ ζηηο ζρνιηθέο ηάμεηο. Γηα ηεο 

αλάγθεο ηεο παξνχζαο έξεπλαο ζα αλαθεξζνχκε ζηηο ηξεηο επηθξαηέζηεξεο ζεσξήζεηο 

ηεο επηθνηλσλίαο θαη ηεο κάζεζεο  πνπ ιακβάλνπλ ρψξα ζηε ζρνιηθή ηάμε : ηνλ 

Κνλζηξνπθηηβηζκφ, ηηο θνηλσληθνπνιηηηζκηθέο πξνζεγγίζεηο θαη ηνλ Ηληεξαμηνληζκφ. 

χκθσλα κε ηηο ζεσξήζεηο απηέο ην έξγν ηνπ ζχγρξνλνπ δαζθάινπ ησλ καζεκαηηθψλ 

έρεη δηαθνξνπνηεζεί απφ ην έξγν ηνπ  δαζθάινπ ηεο παξαδνζηαθήο ηάμεο : δελ 

αλαιακβάλεη ν ίδηνο λα δψζεη φιεο ηηο εμεγήζεηο θαη  δίλεη πξνηεξαηφηεηα ζηνλ ηξφπν 

πνπ ζθέθηνληαη νη καζεηέο. Ζ καζεκαηηθή γλψζε ζηε ζχγρξνλε ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ 

δελ παξέρεηαη απφ ηνλ ¨παληνγλψζηε ¨δάζθαιν πνπ νθείιεη λα κεηαδψζεη ηε γλψζε ηνπ 

αιιά νη καζεηέο έρνπλ πιένλ θαζνξηζηηθφ ξφιν ζηελ θαηαζθεπή ηνπ καζεκαηηθνχ 

λνήκαηνο . Τπάξρεη ινηπφλ θνηλή ζπκθσλία ζηελ άπνςε: «φρη κφλν ν δάζθαινο αιιά 

θαη νη καζεηέο ζπκβάιινπλ ζηα δξψκελα ησλ ηάμεσλ».  Bauersfeld (1988). 

Δπεηδή φκσο ε δηδαζθαιία είλαη κηα δσληαλή ιεηηνπξγία θαη ν δάζθαινο ησλ 

καζεκαηηθψλ αλαγθάδεηαη λα ιεηηνπξγεί απζφξκεηα πξνζαξκφδνληαο θάζε θνξά ηηο 

ελέξγεηέο ηνπ ζηηο αλάγθεο πνπ πξνθχπηνπλ ζηηο απξφβιεπηεο καζεζηαθέο θαηαζηάζεηο, 

εθείλν πνπ ζπρλά ζπκβαίλεη είλαη λα εθαξκφδεη κηα κεηθηή ηαθηηθή αλάκεζα ζηηο θάζεηο 

ηεο ίδηαο  δηδαζθαιίαο πηνζεηψληαο δηδαθηηθέο κεζφδνπο θαη ηεξψληαο ζηάζεηο πνπ 

εξκελεχνληαη πφηε απφ ηε κηα θαη πφηε απφ ηελ άιιε επηζηεκνινγηθή ζεψξεζε. Αιιά 

αθφκε θαη ζήκεξα πνπ νη αληηιήςεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ ζπγθιίλνπλ ζηηο παξαπάλσ 

παξαδνρέο  δελ κπνξνχκε λα αξλεζνχκε κηα πξαγκαηηθφηεηα πνπ ιέεη πσο ¨ζηηο 

δχζθνιεο ζηηγκέο ¨ κηαο δηδαζθαιίαο, φηαλ ν ρξφλνο ¨ηξέρεη¨ θαη ε κάζεζε δελ έρεη 

επηηεπρζεί, επηζηξαηεχνληαη αθφκα κέζνδνη θαη πξαθηηθέο ηεο  παξαδνζηαθήο 

δηδαζθαιίαο πνπ ζηεξηδφηαλ ζηε κεηάδνζε ηεο γλψζεο. Σν ζεκείν απηφ  ζε κηα 

δηδαζθαιία, φπνπ ν ίδηνο ν εθπαηδεπηηθφο αλαιακβάλεη ηελ  θαηαζθεπή ηνπ καζεκαηηθνχ 

λνήκαηνο, είλαη βαζηθφ γηαηί  ην θαηεπζπλφκελν χθνο ηεο δηδαζθαιίαο καο επηηξέπεη λα 
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ππνζέζνπκε  φηη πξφθεηηαη γηα κηα παξαδνζηαθή δηδαζθαιία ζηελ νπνία απιψο έρνπλ  

ελζσκαησζεί  θάπνηα ζηνηρεία λέσλ πξνζεγγίζεσλ, ελψ ζηελ πξαγκαηηθφηεηα δελ έρεη  

αιιάμεη ε γεληθή ζεψξεζε ηεο δηδαζθαιίαο.  Γηα παξάδεηγκα, αλαθέξνπκε πεξηπηψζεηο 

εθπαηδεπηηθψλ - κεξηθνχο απφ ηνπο νπνίνπο ζπλαληήζακε θαη ζηελ έξεπλά καο- πνπ ελψ 

ρξεζηκνπνηνχζαλ έλα  ζπλεξγαηηθφ κνληέιν επίιπζεο πξνβιεκάησλ ην νπνίν 

ππνζηήξηδε ηελ αλαθαιππηηθή  κάζεζε κηαο λέαο έλλνηαο ζηα καζεκαηηθά, ζπρλά 

θαηέθεπγαλ ζηνλ πίλαθα, θεξδίδνληαο ρσξίο ακθηζβήηεζε  «πνιχηηκν ρξφλν.», φπνπ 

ζπγθέληξσλαλ ηελ πξνζνρή ησλ καζεηψλ  αλαιακβάλνληαο νη ίδηνη λα παξνπζηάζνπλ 

έλα δχζθνιν ζεκείν, λα εμεγήζνπλ πσο ζα απνθεπρζνχλ ηα ιάζε πνπ έγηλαλ θαη λα 

δηαηππψζνπλ ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία φθεηιαλ λα είραλ νδεγεζεί νη καζεηέο . 

 Παξά ην φηη ινηπφλ νη πεξηζζφηεξνη δάζθαινη ησλ καζεκαηηθψλ ζπκθσλνχκε 

ζηε γεληθή ζέζε ησλ ζχγρξνλσλ ζεσξηψλ κάζεζεο φηη: « ε γλψζε πξέπεη λα 

θαηαζθεπάδεηαη ελεξγά απφ ηνπο καζεηέο» δελ είλαη ιίγεο νη θνξέο πνπ αλαιακβάλνπκε 

λα ππνδείμνπκε ζρέζεηο, ,λα απνθαιχςνπκε δνκέο θαη έλλνηεο πνπ νδεγνχλ γξεγνξφηεξα 

ζηε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο ηελ επίιπζε ηνπ νπνίνπ έρνπλ αλαιάβεη νη καζεηέο καο. 

Καηά ζπλέπεηα δελ ζα ήηαλ άζθνπν ζην ζεσξεηηθφ πιαίζην απηήο ηεο εξγαζίαο λα 

θαηαγξάςνπκε ηηο βαζηθέο ζεσξήζεηο ηεο επηθνηλσλίαο θαη ηεο κάζεζεο  ζηελ αίζνπζα 

δηδαζθαιίαο ησλ ηξηψλ ζεσξηψλ πνπ πξναλαθέξακε εζηηάδνληαο ζηηο δηδαθηηθέο 

πξαθηηθέο πνπ ππνζηεξίδνπλ. Μηα ηέηνηα θαηαγξαθή ζα είλαη ρξήζηκε ηφζν γηα λα 

παξαθνινπζήζνπκε θάπνηεο δηδαζθαιίεο ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ, φπσο πξνθχπηεη 

απφ ηηο  αλάγθεο ηε παξνχζαο έξεπλαο,  φζν θαη γηα λα ζρνιηάζνπκε αξγφηεξα ηε 

καζεζηαθή δηαδηθαζία ζηηο ζπγθεθξηκέλεο ηάμεηο πνπ ζπκκεηείραλ ζηελ έξεπλα . 

 

     1. 1               Η ζεσξία ηνπ θνλζηξνπθηηβηζκνχ 

                Οη επνηθνδνκηζηέο ή θνζηξνπθηηβηζηέο εξκελεχνπλ ηε κάζεζε σο ελεξγφ 

δηαδηθαζία ζηελ νπνία νη καζεηέο θαηαζθεπάδνπλ ηε γλψζε κε  ελεξγεηηθφ ηξφπν ζηελ 

πξνζπάζεηά ηνπο λα θαηαλνήζνπλ ηνλ θφζκν πνπ ηνπο πεξηβάιιεη. Θεσξνχλ φηη θάζε 

άηνκν ζπλζέηεη λνεηηθά πξφηππα ή ζρήκαηα κε ηε βνήζεηα  ησλ νπνίσλ εξκελεχεη ηηο 

εκπεηξίεο ηνπ. Γηα λα θαηαζθεπάζεη θάζε καζεηήο ηα λνεηηθά απηά πξφηππα ζηεξίδεηαη 

ζηελ  πξνγελέζηεξε γλψζε ηνπ θαζψο θαη ζηηο  πξνυπάξρνπζεο   λνεηηθέο δνκέο θαη 

πεπνηζήζεηο ηνπ. Ζ κάζεζε ινηπφλ δελ είλαη ηίπνηα άιιν παξά  ε ξχζκηζε ησλ λνεηηθψλ 

ηνπ πξνηχπσλ ή ζρεκάησλ, ψζηε νη λέεο εκπεηξίεο λα «ηαηξηάμνπλ» θαη λα  

ελζσκαησζνχλ αξκνληθά .     
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                  Ζ ζεσξία ηνπ  Jean Piaget (1896-1980) απνηειεί ηε βάζε ηνπ 

θνλζηξνπθηηβηζκνχ κε βαζηθή έκθαζε ζηηο  γλσζηηθέο δνκέο ηνπ αηφκνπ πνπ αιιάδνπλ 

κέζσ ησλ δηαδηθαζηψλ ηεο πξνζαξκνγήο: ηεο αθνκνίσζεο θαη ηεο ζπκκφξθσζεο 

Αθνκνίσζε είλαη ε ιεηηνπξγία κέζσ ηεο νπνίαο ην άηνκν  εξκελεχεη  ηα γεγνλφηα 

ζχκθσλα κε ηηο ππάξρνπζεο γλσζηηθέο δνκέο ελψ ζπκκφξθσζε είλαη ε ιεηηνπξγία κέζσ 

ηεο νπνίαο  επέξρεηαη ε αιιαγή ηεο γλσζηηθήο δνκήο γηα λα θαηαλνήζεη ην πεξηβάιινλ 

ηνπ . Έηζη ε γλσζηηθή αλάπηπμε ελφο αηφκνπ ζπληειείηαη απφ ηελ πξνζπάζεηά ηνπ λα 

πξνζαξκνζηεί ζε ζρέζε κε ην πεξηβάιινλ κέζσ ηεο αθνκνίσζεο θαη ηεο ζπκκφξθσζεο.  

             Ζ επίδξαζε ηεο ζεσξίαο απηήο ζηε δηδαζθαιία ζηεξίδεηαη ζηελ άπνςε φηη ε  

κάζεζε ζπληειείηαη  κέζσ ηεο δηεξεχλεζεο θαηαζηάζεσλ απφ ηνπο ίδηνπο ηνπο καζεηέο. 

Υαξαθηεξηζηηθή είλαη ε θξάζε ηνπ Piaget (1959) «θάζε θνξά πνπ εμεγείηε θάηη ζε έλα 

παηδί ηνπ ζηεξείηε ηε ραξά ηεο αλαθάιπςεο». Κάησ απφ απηή ηε ζεψξεζε ν δάζθαινο 

επηθεληξψλεηαη ζην άηνκν θαη επηδηψθεη ηελ αλάπηπμε ησλ λνεηηθψλ ηνπ δνκψλ κέζα 

απφ  κηα δηαδηθαζία δηεξεχλεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ηδεψλ θαη ησλ κεηαμχ ηνπο ζρέζεσλ. 

Έξγν ηνπ δαζθάινπ ζηε δηδαθηηθή πξάμε είλαη λα  πξνζθέξεη επθαηξίεο ζηνπο καζεηέο 

δίλνληάο ηνπο λα επηιχζνπλ πξνβιήκαηα γηα ηε ιχζε ησλ νπνίσλ ε έλλνηα πνπ ζέιεη λα 

δηδάμεη απνηειεί ην βαζηθφηεξν εξγαιείν. Με ηνλ ηξφπν απηφ  νη καζεηέο γίλνληαη  

ππεχζπλνη γηα ηε κάζεζή ηνπο, καζαίλνπλ ζπκκεηέρνληαο ζε φια ηα ζηάδηα ηεο 

δηδαζθαιίαο. θαη ν ηξφπνο πνπ ζθέθηνληαη είλαη ζε πξνηεξαηφηεηα.  Οη καζεηέο έρνπλ 

ηελ επζχλε λα εμεγήζνπλ ζηνπο ππφινηπνπο πψο θαηέιεμαλ ζε κηα ιχζε, ηηο ζηξαηεγηθέο 

πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ ή αθφκα θαη ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν ζθέθηεθαλ ην πξφβιεκα. 

Μέζα ζε απηφ ην πιαίζην δηδαζθαιίαο ν επαίζζεηνο ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ είλαη λα 

αθνχεη ηνπο καζεηέο λα θαηαλνεί ηνλ ηξφπν ηεο ζθέςεο ηνπο ψζηε λα κπνξεί λα 

θαηαζθεπάδεη δηδαθηηθέο δξαζηεξηφηεηεο πάλσ ζε απηά ηα κνληέια ζθέςεο ησλ 

καζεηψλ ηνπ.   

                   Έλαο απφ ηνπο ζχγρξνλνπο ζεσξεηηθνχο ηνπ ξηδηθνχ θνλζηξνπθηηβηζκνχ ν 

Ernst Von Glaserfeld (1995), απνξξίπηεη ηελ παξαδνζηαθή θηινζνθηθή ζέζε ηνπ 

ξεαιηζκνχ θαη πηνζεηεί κηα ζέζε ζρεηηθηζηηθή. Βαζηθή αξρή ζηε λέα ζεψξεζε είλαη φηη : 

¨ Ζ γλψζε είλαη κηα δηαδηθαζία πξνζαξκνγήο κε ηνλ θφζκν ησλ εκπεηξηψλ θαη φρη ε 

αλαθάιπςε ελφο πξνυπάξρνληνο θφζκνπ, ν νπνίνο είλαη αλεμάξηεηνο απφ ηε γλψζε¨ 

Δλψ ν παξαδνζηαθφο ξεαιηζκφο ζεσξεί φηη ε γλψζε αληηπξνζσπεχεη κηα 

πξαγκαηηθφηεηα πνπ ππάξρεη « θάπνπ έμσ» πξηλ λα ηε βηψζνπλ νη καζεηέο ν ξηδηθφο 

δνκηζηήο ζεσξεί φηη ε γλψζε θαηαζθεπάδεηαη απφ ην άηνκν κε έλαλ ελεξγφ ηξφπν ηε 
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ζηηγκή πνπ πξνζπαζεί λα δψζεη λφεκα ζηηο θνηλσληθά απνδεθηέο έλλνηεο. πλεπψο ε 

γλψζε ζεσξείηαη πξνζαξκνζκέλε κε ηελ έλλνηα φηη είλαη βαζηζκέλε θαη πηζηά 

ηξνπνπνηεκέλε απφ ηελ εκπεηξία ηνπ καζεηή.. Ο Von Glaserfeld πξνρσξεί αθφκα 

παξαπέξα ζεσξψληαο φηη ε γλψζε κπνξεί λα κεηαβηβαζηεί κέζσ ησλ αηζζήζεσλ θαη ηε 

γισζζηθή επηθνηλσλία . 

            Ο Von Glasersfeld εμεγεί αξθεηά παξαζηαηηθά ην ξφιν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ λα 

θαηαλνήζεη ηνλ ηξφπν ζθέςεο ησλ καζεηψλ ηνπ: « Ο δάζθαινο πξέπεη λα αθνχεη ην 

καζεηή, ν νπνίνο εμεγεί ηη θάλεη θαη ηη ιέεη, θαη λα πξνζπαζεί λα θηηάμεη έλα κνληέιν 

ησλ δνκψλ ηεο ζθέςεο ηνπ καζεηή. ηελ πξνζπάζεηά ηνπ απηή είλαη ζεκαληηθφ λα 

ζεσξεί φηη απηά πνπ θάλεη θαη απηά πνπ ιέεη ν καζεηήο φηαλ ιχλεη έλα πξφβιεκα είλαη 

φια φζα εθείλε ηε ζηηγκή έρνπλ θάπνην λφεκα ζηε ζθέςε ηνπ καζεηή.»  (Von 

Glasersfeld 1995)  

               H Tery Wood (1995) αλαιχνληαο ηελ θνλζηξνπθηηβηζηηθή πιεπξά 

ηεο δηδαζθαιίαο κε κηα πεξηζζφηεξν θνηλσληνινγηθή ζεψξεζε εζηηάδεη ζηηο 

δξαζηεξηφηεηεο θαη ζην πιηθφ πνπ δίλεηαη ζηνπο καζεηέο ην νπνίν δεκηνπξγεί 

θαηαζηάζεηο ψζηε λα ζπκκεηέρνπλ ελεξγά ζε καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο πνπ ζα 

ηνπο επηηξέςνπλ λα δεκηνπξγήζνπλ ηηο δηθέο ηνπο αηνκηθέο θαηαζθεπέο. Κάλεη φκσο 

έλα αθφκα βήκα εληάζζνληαο κέζα ζην ζεσξεηηθφ απηφ πιαίζην θαη ηελ ζεκαζία ηεο 

επηθνηλσλίαο : « Γηα λα δηδάμνπλ θαιά νη δάζθαινη ζα ρξεηαζηνχλ επθαηξίεο 

πξνθεηκέλνπ λα κάζνπλ γηα ηηο θαηαζθεπέο ησλ καζεηψλ ηνπο.  Γηα λα ην επηηχρνπλ 

απηφ πξέπεη λα δεκηνπξγνχλ ηηο θαηάιιειεο ζπλζήθεο πνπ ελζαξξχλνπλ ζε λνεηηθή 

δξαζηεξηφηεηα παξέρνληαο θνηλσληθέο θαηαζηάζεηο φπσο ε ζπδεηήζεηο κε φιε ηελ 

ηάμε, ε επίιπζε πξνβιήκαηνο κε ζπλεξγαζία κε κηθξέο νκάδεο ζηα καζεκαηηθά, ζηηο 

νπνίεο ε επηθνηλσλία κπνξεί λα επηηεπρζεί» ( Wood 1995 ) .  

                 Μέζα ζε απηφ ην ζεσξεηηθφ πιαίζην πνπ πεξηγξάςακε ν ίδηνο ν δάζθαινο 

ιεηηνπξγεί σο εξεπλεηήο  αθνχ ν ξφινο ηνπ δελ πεξηνξίδεηαη κφλν ζην ζρεδηαζκφ θαη ηελ 

πινπνίεζε κηαο δηδαζθαιίαο αιιά θαη ζηελ εξκελεία ησλ θαηλνκέλσλ πνπ εκθαλίδνληαη 

ζηελ ηάμε ηνπ θαζψο θαη ζηελ θαηαγξαθή θαη απνθσδηθνπνίεζε ηεο ζθέςεο ησλ 

καζεηψλ ηνπ. « Ο δάζθαινο ζα πξέπεη λα κπνξεί λα εξκελεχεη ηα θαηλφκελα πνπ 

παξαηεξεί ζηελ ηάμε πνπ δηδάζθεη, λα ζπιινγίδεηαη ηηο ελέξγεηεο πνπ πξέπεη ή φρη λα 

θάλεη θαη λα αλαζεσξεί ζθεπηφκελνο ηηο επηπηψζεηο ησλ ελεξγεηψλ ηνπ ζηελ πξνζπάζεηα  

θαηαζθεπήο λνήκαηνο πνπ θάλνπλ νη καζεηέο.»   ( Cobb 1990 ) 
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                    Ζ ζεσξεηηθή πξννπηηθή ηεο παξνχζαο έξεπλαο  πξνέξρεηαη θπξίσο απφ ηνλ  

ξηδηθφ θνλζηξνπθηηβηζκφ ηνπ Von Glaserfeld θαζψο ππνζηεξίδεη φηη ε κάζεζε είλαη κηα 

γλσζηηθή ιεηηνπξγία πνπ πξάγκαηη ζπκβαίλεη κέζα ζε έλα θνλζηξνπθηηβηζηηθφ πιαίζην. 

Ωζηφζν , θαζψο εζηηάδνπκε πεξηζζφηεξν ζηε ¨δσή¨ ηεο ηάμεο θαη βιέπνπκε ηε κάζεζε 

σο έλα θνηλσληθφ θαηλφκελν ην ζεσξεηηθφ πιαίζην δηεπξχλεηαη γηα λα ζπκπεξηιάβεη θαη 

ηηο θνηλσληνινγηθέο απφςεηο  γηα ηελ κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.      

 

1 . 2    Η  θνηλσληθνπνιηηηζκηθή Θεσξία  

 

Οη εθθξαζηέο απηήο ηεο ζεσξίαο δίλνπλ έκθαζε ζην θνηλσληθφ θαη πνιηηηζκηθφ 

πιαίζην κέζα ζην νπνίν ηα παηδηά καζαίλνπλ θαη  εξκελεχνπλ  ηε κάζεζε σο δηαδηθαζία 

εθπνιηηηζκνχ, κηα δηαδηθαζία κέζα ζηελ  νπνία ηα παηδηά ελζαξξχλνληαη, θαη 

ππνβνεζνχληαη ζηελ θαηάθηεζε βαζηθήο γλψζεο, ε νπνία ζπλδέεηαη κε ηελ θνηλσληθή 

γλψζε. ηε λέα απηή ζεψξεζε  θέληξν ηνπ ελδηαθέξνληνο δελ είλαη ην άηνκν αιιά ε 

θνηλσληθή νκάδα. Κχξηνο εθθξαζηήο ηεο θνηλσληθνπνιηηηζκηθήο ζεσξίαο είλαη ν Lev 

Vygotsky(1836-1934): Ο Vygotsky ππνζηήξημε φηη ηα άηνκα ελζαξξχλνληαη ζηε 

ζπλεξγαζία θαη ζηελ αληαιιαγή θαη ε θάζε επηηπρία ηνπο ζεσξείηαη φηη αληαλαθιά ηελ 

επηηπρία ηνπ πνιηηηζκνχ. Γηα ηνλ Vygotsky ε θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε δηαδξακαηίδεη 

έλαλ ζεκειηψδε ξφιν ζηελ αλάπηπμε ηεο γλψζεο θαη ε κάζεζε δελ είλαη κηα απιή ζρέζε 

κεηαμχ αηφκνπ θαη γλψζεο, αιιά είλαη ν δξφκνο γηα λα εηζαρζεί ην άηνκν  ζε κηα 

ππάξρνπζα θνπιηνχξα. Μηα απφ ηηο ραξαθηεξηζηηθέο δειψζεηο ηνπ Vygotsky πνπ 

εμεγεί ηε ζέζε ηνπ  ζην δήηεκα ηεο πξνζσπηθφηεηαο θαη ηεο δηαδηθαζίαο γηα ηε 

δηακφξθσζή ηεο είλαη: «Κάζε ιεηηνπξγία ζηελ πνιηηηζκηθή αλάπηπμε ηνπ παηδηνχ 

εκθαλίδεηαη δχν θνξέο: θαη' αξράο, ζην θνηλσληθφ επίπεδν, θαη θαηφπηλ ζε αηνκηθφ  

επίπεδν, δειαδή κηα θνξά κεηαμχ ησλ αλζξψπσλ (interpsychological) θαη έπεηηα κέζα 

ζην παηδί (intrapsychological)» (Κιανπδάηνο ,2006) .  

                 Σν πεξηβάιινλ, ν πνιηηηζκφο θαη  ε θνπιηνχξα  κέζα ζηελ νπνία 

αλαπηχζζνληαη  θαη ιεηηνπξγνχλ ηα παηδηά δηακνξθψλνπλ θαηά ηνλ Vygotsky έλα 

θαζνξηζηηθφ πιαίζην γηα ηελ αλάπηπμε ησλ δηαλνεηηθψλ ηθαλνηήησλ ηνπο «ν πνιηηηζκφο 

θάλεη δχν είδε εηζθνξψλ ζηελ πλεπκαηηθή αλάπηπμε ηνπ παηδηνχ. Πξψηνλ, ηα παηδηά 

απνθηνχλ έλα κεγάιν κέξνο ηεο ζθέςεο ηνπο (γλψζε) απφ απηφ. Γεχηεξνλ, ηα παηδηά 

απνθηνχλ ηηο δηαδηθαζίεο ή ηα κέζα ηεο ζθέςεο ηνπο (ηα εξγαιεία ηεο πλεπκαηηθήο 

πξνζαξκνγήο) απφ ηελ θνπιηνχξα ηνπ πεξίγπξνπ.  Ωο εθ ηνχηνπ, ν πνιηηηζκφο 
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πξνζθέξεη ζηα παηδηά ηα κέζα γηα ην ηη λα ζθεθηνχλ θαη πψο λα ην ζθεθηνχλ (Vasta, att 

all 1995)  

          Όπσο αλαθέξεη ν  Γαθέξκνο  (2002 ) ν Vygotsky έθαλε κηα δηάθξηζε ησλ ελλνηψλ 

ζε απζφξκεηεο ή θαζεκεξηλέο έλλνηεο πνπ πξνζθέξνληαη απφ ην νηθνγελεηαθφ 

πεξηβάιινλ θαη αληηζηνηρνχλ ζε θαηψηεξεο ή ζηνηρεηψδεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο , θαη ζηηο 

επηζηεκνληθέο έλλνηεο, νη νπνίεο ζρεκαηίδνληαη ζην ζρνιηθφ πεξηβάιινλ θαη 

αληηζηνηρνχλ ζε αλψηεξεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο . Οη απζφξκεηεο έλλνηεο έρνπλ αθνχζην 

ραξαθηήξα γηαηί κηα θαζεκεξηλή έλλνηα δεµηνπξγείηαη µε άµεζε ζχγθξνπζε ηνπ παηδηνχ 

µε πξαγκαηηθά αληηθείκελα. Ζ δεκηνπξγία απηψλ ησλ θαζεκεξηλψλ  ελλνηψλ αθνινπζεί 

ηνλ λφκν εξέζηζκα –αληίδξαζε θαη αλαπηχζζνληαη αθνινπζψληαο ηελ σξίκαλζε ηνπ 

αηφκνπ. Οη  επηζηεκνληθέο έλλνηεο γηα λα απνθηεζνχλ απαηηείηαη ε αλάπηπμε ησλ  

αλψηεξσλ λνεηηθψλ  ιεηηνπξγηψλ ησλ νπνίσλ ε δνκή είλαη ζχλζεηε θαη πεξηιακβάλεη ηελ 

θαηαζθεπή θαη ρξήζε ζπκβνιηθψλ ζπζηεκάησλ Οη αλψηεξεο ιεηηνπξγίεο αλαπηχζζνληαη 

κέζα ζηηο θνηλσληθέο ζρέζεηο θαη ζην ζρνιείν κέζσ ηεο δηαδηθαζίαο ηεο 

¨εζσηεξίθεπζεο¨ πξνηχπσλ ηα νπνία πξνυπάξρνπλ ζηελ θνηλσλία. Καηά κίαλ έλλνηα 

φιεο καο νη πξάμεηο είλαη θνηλσληθν- πνιηηηζκηθά πξνζδηνξηζκέλεο  

                Ζ ζπκβνιή  ησλ ζπκβφισλ ζηε δηαδηθαζίαο ηεο ¨εζσηεξίθεπζεο¨θαη ζηελ 

αλάπηπμε ησλ  αλψηεξσλ λνεηηθψλ  ιεηηνπξγηψλ είλαη θαζνξηζηηθή γηα ηνλ  Vygotsky. 

Σα ζχκβνια- ζεκεία είλαη ηα κέζα γηα ηνλ κεηαζρεκαηηζκφ ηεο λνεηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο θαη ηεο ζπκπεξηθνξάο θαη σο εθ ηνχηνπ ζπκβάιινπλ ζηελ επηθνηλσλία 

κεηαμχ ησλ αλζξψπσλ . 

               πλνςίδνληαο ηηο θνηλσληθν-πνιηηηζκηθέο πξνζεγγίζεηο δηαηππψλνπκε ηηο  

βαζηθέο ηνπο παξαδνρέο: 

 Ο θνηλσληθφο ιφγνο πξνεγείηαη θαη ζηε ζπλέρεηα εμειίζζεηαη ζε εζσηεξηθφ ιφγν 

 Ζ λνεηηθή δξαζηεξηφηεηα ηνπ αηφκνπ θαη ε ζπκπεξηθνξά ηνπ κεηαζρεκαηίδεηαη 

κε ηε δηακεζνιάβεζε ησλ ζπκβφισλ  

 Ζ δνκή ησλ θνηλσληθψλ αιιειεπηδξάζεσλ δηακνξθψλεη ηε βάζε ηεο δνκήο ηεο 

ζθέςεο.  

                  Μηα άιιε ζεκαληηθή πηπρή ηεο ζεσξίαο ηνπ Vygotsky είλαη ε ηδέα φηη ε 

δπλαηφηεηα γηα ηε γλσζηηθή αλάπηπμε εμαξηάηαη απφ ηε «δψλε ηεο επηθείκελεο 

αλάπηπμεο» (ZPD ), έλα επίπεδν αλάπηπμεο πνπ επηηπγράλεηαη θαζψο νη καζεηέο  

ζπκκεηέρνπλ ζε ζπλεξγαηηθέο  δξαζηεξηφηεηεο. Απηφ πνπ έλαο καζεηήο  κπνξεί  κφλνο 

ηνπ  λα επηηχρεη  ν Vygotsky ην νλνκάδεη επίπεδν ηεο «πξαγκαηηθήο αλάπηπμεο». Έηζη 
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δπν καζεηέο έρνπλ ην ίδην επίπεδν «πξαγκαηηθήο αλάπηπμεο» αλ κπνξνχλ λα ιχζνπλ ηνλ 

ίδην αξηζκφ πξνβιεκάησλ ηεο απηήο δπζθνιίαο.  H  ZPD είλαη ην δηάζηεκα αλάκεζα ζην 

επίπεδν ηεο «πξαγκαηηθήο αλάπηπμεο», ζην ηη κπνξεί έλα παηδί λα πεηχρεη κφλν ηνπ 

ιχλνληαο πξνβιήκαηα θαη ζην επίπεδν ηεο « δπλεηηθήο αλάπηπμεο», ηηο αληίζηνηρεο 

ηθαλφηεηεο δειαδή πνπ κπνξεί λα θηάζεη φηαλ εξγάδεηαη κε έλαλ πην ηθαλφ ζπκκαζεηή ή 

έλαλ ελήιηθα. H  ZPD  κηα έλλνηα ζεκαληηθή γηα ηελ εθπαηδεπηηθή δηαδηθαζία αθνχ  

ηνλίδεη ηε ζεκαζία ηεο ζπλεξγαηηθήο κεζφδνπ θαη ηεο αιιειεπίδξαζεο  κε πην ηθαλνχο 

ελήιηθεο ή ζπκκαζεηέο  «Δηδηθφηεξα ζην κάζεκα ησλ καζεκαηηθψλ απηή ε κνξθή 

ζπλεξγαζίαο βνεζά ηνπο πην ¨αδχλαηνπο¨ καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ ηηο καζεκαηηθέο 

ζρέζεηο. Έηζη, ηα παηδηά κπνξνχλ απφ κηθξά λα αλαγλσξίδνπλ ηηο καζεκαηηθέο ζρέζεηο 

ζην πεξηβάιινλ ηνπο θαη λα ρξεζηκνπνηνχλ ηα καζεκαηηθά σο κέζν ινγηθήο ζθέςεο θαη 

σο κέζν επηθνηλσλίαο»  ( Gordon Wells 1999 ) 

Οη ζπλέπεηεο απηνχ ηνπ ζεσξεηηθνχ πιαηζίνπ  γηα ηε δηδαθηηθή πξάμε  είλαη 

πνιχ κεγάιεο γηαηί πξνζδίδεη έλαλ θαηλνχξην ξφιν ζην  δάζθαιν  θαη αθφκα ηνλίδεη ηε 

ζεκαζία ηεο  αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ ηνπ δαζθάινπ θαη ηνπ καζεηή. Οη ζχγρξνλεο 

πξαθηηθέο ηεο δηδαζθαιίαο ζηξέθνληαη πιένλ ζηε ζπλεξγαζία κεηαμχ ησλ καζεηψλ θαη ε 

ζπλεξγαηηθή επίιπζε πξνβιεκάησλ ζηα καζεκαηηθά   απνδεηθλχεηαη σο έλαο ηδηαίηεξα 

απνηειεζκαηηθφο ηξφπνο γηα λα αλαπηχμνπλ νη καζεηέο  επηθνηλσληαθέο δεμηφηεηεο θαη 

ηθαλφηεηεο  φπσο ην λα αλαδεηνχλ ζρέζεηο, λα βξίζθνπλ νκνηφηεηεο, λα αλαιχνπλ ηα 

δεδνκέλα, λα εθθξάδνληαη  ζηε γιψζζα ησλ καζεκαηηθψλ θαη λα αληαιιάζζνπλ ηδέεο 

αλαζεσξψληαο πνιιέο θνξέο ηηο δηθέο ηνπο. Οη ζρεηηθέο έξεπλεο έδεημαλ φηη απηφ ην 

πεξηβάιινλ κάζεζεο απμάλεη ηα θίλεηξα  γηα εξγαζία θαη πξνζήισζε, εληζρχεη ηελ 

δεκηνπξγηθφηεηα  θαη ηελ απηνλνκία  ησλ καζεηψλ. 

Ζ βαζηθή φκσο  δηαθνξά αλάκεζα ζε έλαλ εθπαηδεπηηθφ ππνζηεξηθηή απηήο ηεο 

ζεσξίαο  θαη  έλα δνκηζηή  ζην ζρεδηαζκφ θαη ηε δηδαζθαιία κηαο καζεκαηηθήο έλλνηαο 

βξίζθεηαη ζην ξφιν θαη ηηο ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ. « Απφ ην δάζθαιν δελ πεξηκέλνπκε 

λα αθνινπζεί ην καζεηή, φπσο ζηηο θνπλζηξνπθηηβηζηηθέο πξνζεγγίζεηο, κάιινλ 

πεξηκέλνπκε απφ ηνπο καζεηέο λα αθνινπζήζνπλ ηελ θαζνδήγεζε ηνπ δαζθάινπ.» ( 

Arcavi and Schoenfeld 1992 ).  Δπνκέλσο ν δάζθαινο δελ αλακέλεη λα θαηαζθεπάζνπλ 

ηηο έλλνηεο νη καζεηέο θαη ηδηαίηεξα ηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο πνπ είλαη αθεξεκέλεο θαη 

εληάζζνληαη ζηηο επηζηεκνληθέο έλλνηεο. Ο δάζθαινο νθείιεη λα δίλεη εμεγήζεηο γηα ηνπο 

φξνπο θαη ηηο ιέμεηο πνπ δελ θαηαλννχλ νη καζεηέο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπλεξγαζίαο 

ηνπο γηα ηελ  επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο. Παξά ην φηη θαη ν ίδηνο ν Vygotsky δελ 
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πηζηεχεη ζηελ ιεθηηθή κεηάδνζε ηεο γλψζεο, φπσο άιισζηε  θαη ν Piaget, ζεσξεί φηη κηα 

δηαθξηηηθή θαη έκκεζε παξεκβνιή ηνπ δαζθάινπ ζε ζεκεία φπνπ βιέπεη ηνπο καζεηέο λα 

δπζθνιεχνληαη θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο ζην ζρεκαηηζκφ ησλ καζεκαηηθψλ 

ελλνηψλ είλαη επηηξεπηή.  

ην επίθεληξν ησλ εξκελεπηηθψλ αλαδεηήζεσλ ηεο παξνχζαο  έξεπλαο 

βξίζθεηαη ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε. Μηα απφ ηηο βαζηθέο εξκελεπηηθέο αλαδεηήζεηο  είλαη 

θαη ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ. Απφ φζα πξναλαθέξζεθαλ παξαπάλσ γίλεηαη θαλεξφ φηη ν 

ξφινο ηνπ δαζθάινπ ησλ καζεκαηηθψλ ζηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε δελ είλαη θαζφινπ 

εχθνινο. Δίλαη έλαο ξφινο πην ελεξγεηηθφο θαη πην δχζθνινο απφ ηνλ αληίζηνηρν ξφιν 

ηνπ θνλζηξνπθηηβηζηή δαζθάινπ, αθνχ έρεη λα ειέγμεη ηε δηθή ηνπ αιιειεπίδξαζε πνπ 

αλαπηχζζεη ζε πνιιά επίπεδα:  κε νιφθιεξε ηελ ηάμε, κε ηηο νκάδεο ησλ καζεηψλ, κε 

θάζε καζεηή μερσξηζηά θαη ζπγρξφλσο  ηελ αιιειεπίδξαζε πνπ ππάξρεη θαη εμειίζζεηαη 

αλάκεζα ζηνπο καζεηέο ησλ νκάδσλ θαη  ησλ νκάδσλ κεηαμχ ηνπο. Παξάιιεια πξέπεη 

λα είλαη αξθεηά πξνζερηηθφο ζηηο παξεκβάζεηο πνπ θάλεη γηα λα εμεγήζεη νξηζκνχο θαη 

έλλνηεο πνπ δπζθνιεχνπλ ηνπο καζεηέο, αθνχ αληίζεηα κε ηνπο δνκηζηέο δελ πηζηεχεη φηη 

νη επηζηεκνληθέο έλλνηεο ησλ καζεκαηηθψλ κπνξνχλ εχθνια λα ηηο ¨θαηαζθεπάζνπλ¨  

απφ  κφλνη ηνπο νη  καζεηέο. Πεξηζζφηεξα φκσο γηα ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ θαη ηηο 

δηδαθηηθέο πξαθηηθέο ηνπ ζα παξνπζηάζνπκε ζηε ζπλέρεηα αθνχ πξψηα αλαθεξζνχκε  

ζηηο ζεκαληηθέο δηαθνξέο πνπ έρνπλ νη δπν επηζηεκνινγηθέο ζεσξήζεηο ηεο κάζεζεο θαη 

ηεο δηδαζθαιίαο φζνλ αθνξά ηελ έλλνηα ηεο επηθνηλσλίαο, θαη ην ξφιν ηεο Γιψζζαο θαη 

ησλ ζπκβφισλ ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.         

 

1.3  Ο ξφινο ηεο Γιψζζαο θαη ησλ ζπκβφισλ ζηελ επηθνηλσλία γηα ηελ 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.  

 

Ζ Γιψζζα ήηαλ πάληα έλα ζεκαληηθφ ζέκα πνπ ζπγθέληξσλε ην ελδηαθέξνλ 

ησλ εξεπλεηψλ ζηελ καζεκαηηθή εθπαίδεπζε. ε φιεο ηηο ζεσξίεο πνπ αλαπηχρζεθαλ γηα 

ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ ε Γιψζζα έπαηδε έλα ζεκαληηθφ ξφιν. ηελ παξαδνζηαθή 

δηδαζθαιία φπνπ ν δάζθαινο είρε λα κεηαθέξεη ηε γλψζε ζηνπο καζεηέο 

παξνπζηάδνληαο πξψηα απηφο ηηο λέεο έλλνηεο ρξεζηκνπνηψληαο ιεθηηθνχο νξηζκνχο θαη 

παξαδείγκαηα γίλεηαη θαλεξφ φηη ππήξρε ε παξαδνρή φηη νη καζεηέο είραλ ηε δπλαηφηεηα 

λα πξνζιάβνπλ ηα λνήκαηα πνπ ππήξραλ πίζσ απφ ηηο ιέμεηο ηνπ δαζθάινπ ηνπο θαη 

αθνινπζψληαο ηε ζπιινγηζηηθή ηνπ κέζα απφ ηελ εθαξκνγή ζε πνιιά παξφκνηα 
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παξαδείγκαηα λα θαηαλνήζνπλ ηηο έλλνηεο πνπ ήηαλ ην αληηθείκελν κάζεζεο . πλεπψο ε 

γιψζζα ήηαλ θάηη πνπ άκεζα ζπλέδεε ηηο ζθέςεηο ηνπ δαζθάινπ κε ηηο ζθέςεηο ησλ 

καζεηψλ.  

     Ο Piaget φκσο είρε πνιιέο αληηξξήζεηο ζε απηνχ ηνπ είδνπο ηε ιεθηηθή 

κεηάδνζε ηεο γλψζεο φπσο αλαθέξεη ε Sierpinska (1998): « …ηε ζεσξία ηνπ  Piaget ε 

δηαλνεηηθή αλάπηπμε νθείιεηαη ζηε λεπξνβηνινγηθή αλάπηπμε ηνπ εγθεθάινπ θαη γηα 

ηνχην νη επηδξάζεηο κε ην πεξηβάιινλ δελ κπνξνχλ απφ κφλεο ηνπο λα πξνθαιέζνπλ ηελ 

αλάπηπμε. Ζ δηδαζθαιία ζην ζρνιείν κπνξεί ίζσο λα επηηαρχλεη ηελ αλάπηπμε δελ 

κπνξεί φκσο λα ηελ θάλεη λα ζπκβεί.» Δπνκέλσο ε επηηπρία ηεο επηθνηλσλίαο ζηε 

ζρνιηθή ηάμε δελ εμαξηάηαη απφ ηελ εκπλεπζκέλε ε φρη παξνπζίαζε ησλ ελλνηψλ 

απφ ην δάζθαιν. « Ζ επηηπρία ηεο επηθνηλσλίαο πξνυπνζέηεη ηειηθά ηελ παξνπζία 

κέζσλ αθνκνίσζεο ησλ νπνίσλ ε απνπζία ζα εκπνδίζεη ηελ ηθαλφηεηα θαηαλφεζεο.» 

(Piaget 1972 ).  Κάζε πξνζπάζεηα επνκέλσο ηνπ δαζθάινπ γηα  επηθνηλσλία κέζσ ηεο 

γιψζζαο ζηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο  κνηάδεη  αδχλαηε αθνχ ε αλαπηπμηαθή σξίκαλζε 

είλαη πξνυπφζεζε πξνθεηκέλνπ λα έρνπλ αλαπηπρζεί νη κεραληζκνί ηεο αθνκνίσζεο θαη 

ηεο εμηζνξξφπεζεο   

         Ζ ζθέςε γηα ηνλ Piaget θνηλσληθνπνηείηαη ηε ρξνληθή ζηηγκή πνπ πιένλ 

ην άηνκν ζα έρεη ηε δπλαηφηεηα λα αξρίζεη λα  ζθέθηεηαη ηνπο φξνπο κε ηνπο νπνίνπο ζα 

πξνζπαζήζεη λα επηθνηλσλήζεη ηηο ζθέςεηο ηνπ κε άιινπο ψζηε απηέο λα γίλνπλ 

θαηαλνεηέο θαη επνκέλσο παξαδεθηέο. Απηή ε έλλνηα ηεο επηθνηλσλίαο δε θαίλεηαη λα 

έρεη θαηά ηελ άπνςή καο αιιειεπηδξαζηηθφ – δηακνξθσηηθφ ραξαθηήξα, είλαη 

νπζηαζηηθά έλαο κεραληζκφο πξνζαξκνγήο ηεο αηνκηθήο ζθέςεο κε ηε ζθέςε ησλ άιισλ 

ψζηε λα ηθαλνπνηήζεη ηελ πξαθηηθή πιεπξά ηεο επηθνηλσλίαο.                  

              χκθσλα κε απηέο ηηο παξαδνρέο ε ιεθηηθή κεηάδνζε ηεο γλψζεο ζηε 

δηδαζθαιία  είλαη αδχλαηε θαηά ηελ θνλζηξνπθηηβηζηηθή ζεσξία. Τπάξρεη  εδψ κηα 

αδπλακία κεηάδνζεο ησλ ζθέςεσλ  κέζσ ηεο επηθνηλσλίαο αθνχ ην λφεκα ηεο 

επηθνηλσλίαο βξίζθεηαη ζηε κεηάδνζε ησλ ζθέςεσλ κέζσ ηεο γιψζζαο. Ο καζεηήο γηα 

λα θαηαλνήζεη ηα ιφγηα ηνπ δαζθάινπ ηνπ ζα έπξεπε λα ηα απνθσδηθνπνηήζεη. ε απηήλ 

ηε δηαδηθαζία  ηεο απνθσδηθνπνίεζεο  βξίζθνπκε ηελ αδπλακία ηνπ καζεηή αθνχ γηα λα 

ην πεηχρεη ρσξίο ζθάικα ζα έπξεπε λα γλσξίδεη ηε δηαδηθαζία θσδηθνπνίεζεο ηεο 

ζθέςεο ηνπ δαζθάινπ ηνπ. Ζ Γιψζζα ηνπ δαζθάινπ θαίλεηαη λα πξνθαιεί εκπφδηα ζηε 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαη γη΄απηφ έλαο δνκηζηήο δάζθαινο  δελ ζα 

ρξεζηκνπνηήζεη νπνηνπδήπνηε είδνπο ηερληθή γιψζζα θπξίσο κε κηθξφηεξνπο καζεηέο 
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θαη αθφκα πεξηζζφηεξν ζα απνθχγεη θαη ηε ρξήζε ησλ ζπκβφισλ. Ο ίδηνο ν Piaget 

άιισζηε απέξξηπηε ηε επηβνιή ηνπ καζεκαηηθνχ ζπκβνιηζκνχ ηδηαίηεξα ζηνπο κηθξνχο 

καζεηέο. Καηά ηνλ Resnick ν Piaget  πίζηεπε πσο νη κηθξνί καζεηέο ήηαλ πξνηηκφηεξν λα 

ρξεζηκνπνηνχλ δηθήο ηνπο επηλφεζεο αλαπαξαζηάζεηο νη νπνίεο είραλ λφεκα γηα ηνπο 

ίδηνπο θαη φηη  ν καζεηήο δελ πξέπεη λα αληηκεησπίδεηαη σο έλαο παζεηηθφο απνδέθηεο 

πιεξνθνξηψλ, αιιά σο έλα ππνθείκελν πνπ ρξεζηκνπνηεί ελεξγά ηηο γλσζηηθέο 

ζηξαηεγηθέο θαη ηελ πξνυπάξρνπζα γλψζε ηνπ ψζηε λα ηηο δνκήζεη θαη λα ηηο 

αθνκνηψζεη ζην δηθφ ηνπ λνεκαηηθφ πιαίζην.  (Resnick, 1989)  

 Ο βαζηθφο κεραληζκφο ηεο κάζεζεο βξίζθεηαη θαηά ζπλέπεηα κέζα ζηηο 

δξαζηεξηφηεηεο, κέζα ζηηο ελέξγεηεο πνπ θάλεη ν καζεηήο λα κεηαζρεκαηίζεη θπζηθά ή 

λνεηηθά αληηθείκελα θαη ζηελ πξνζπάζεηά ηνπ λα θαηαλνήζεη  απηνχο ηνπο κεραληζκνχο 

θαη ζηε ζπλέρεηα λα ηνπο ζπλδέζεη κε ηηο ελέξγεηέο ηνπ. Αθφκα θαη φηαλ νη καζεηέο 

θάλνπλ ιάζνο  έλαο θνλζηξνπθηηβηζηήο δάζθαινο δελ ζα αλαιάβεη ν ίδηνο λα ην 

δηνξζψζεη. Έξγν ηνπ είλαη λα αθνχεη ηα παηδηά λα θαηαλνεί ηνλ ηξφπν πνπ ζθέθηνληαη 

πάλσ ζηηο ππφ κάζεζε καζεκαηηθέο  έλλνηεο λα πξνζαξκφδεη ηηο δηδαθηηθέο ηνπ 

δξαζηεξηφηεηεο θαη κέζα απφ ηηο λέεο  πξνζπάζεηέο ηνπο νδεγεζνχλ ζε δηφξζσζε. Οη 

καζεηέο πξέπεη λα αζθεζνχλ ζηνλ  πξνζσπηθφ έιεγρν  θαη ηελ  απηνδηφξζσζε  επνκέλσο 

ν δάζθαινο γηα ηνπο δνκηζηέο ζα πξέπεη λα απνθεχγεη λα θαηαθεχγεη ζηνλ πίλαθα, φπσο 

ζπλήζσο γίλεηαη ζηελ θαζεκεξηλή πξαθηηθή, γηα λα δηνξζψζεη ηα ιάζε ησλ καζεηψλ 

κέζα απφ επεμεγήζεηο, παξαηεξήζεηο θηι.  

Ο Ernst Von Glaserfeld, έλαο απφ ηνπο θχξηνπο απνζηφινπο ηνπ ξηδηθνχ 

θνλζηξνπθηηβηζκνχ πξνζπαζψληαο λα γεθπξψζεη ην θελφ αλάκεζα ζηε γλψζε ηε 

γιψζζα θαη ηελ επηθνηλσλία ηνπ παξαδνζηαθνχ δνκηζκνχ παίξλεη κηα δηαθνξεηηθή ζέζε: 

«ε γλψζε είλαη ην απνηέιεζκα κηαο επνηθνδνκεηηθήο δξαζηεξηφηεηαο γηα έλα 

ζπγθεθξηκέλν ζέκα, θη φρη θάπνην αγαζφ πνπ θαηά θάπνην ηξφπν βξίζθεηαη έμσ απφ ηνλ 

γλψζηε. Ζ γλψζε κπνξεί λα κεηαβηβαζηεί θαη λα θηιηξαξηζηεί κε ηελ αληίιεςε ησλ 

αηζζήζεσλ θαη κε ηε γισζζηθή επηθνηλσλία». Βέβαηα πξνζδηνξίδεη ρξνληθά ηε 

δπλαηφηεηα πνπ έρνπλ νη καζεηέο γηα επηθνηλσλία: « Απφ ηε ζηηγκή πνπ ην παηδί είλαη 

έηνηκν λα ζπδεηήζεη νη πην ζεκαληηθέο επθαηξίεο γηα εμηζνξξφπεζε εκθαλίδνληαη ζηελ 

θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε» (Von Glaserfeld 1995 ) 

                       Ζ θνηλσληθν-πνιηηηζηηθή ( socio-cultural) ζεσξία ηνπ Vygotsky είλαη 

δηαθνξεηηθή γηα ηελ αλάπηπμε ηεο αλζξψπηλεο ζπκπεξηθνξάο ηεο λφεζεο θαη ηεο 

επηθνηλσλίαο. Ο Vygotsky ππνζηήξημε φηη ε αλάπηπμε ηνπ αηφκνπ ζπλδέεηαη άκεζα κε 
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ηελ θνηλσλία θαη ηνλ πνιηηηζκφ. «ε νληνγελεηηθή αιιαγή ζηηο ςπρνινγηθέο ιεηηνπξγίεο 

έρεη ηηο ξίδεο ηεο ζηελ θνηλσλία θαη ζηνλ πνιηηηζκφ πνπ πξνζθέξνπλ ζηνλ άλζξσπν 

ζπκβνιηθά ζπζηήκαηα (φπσο ε γιψζζα θαη ηα καζεκαηηθά) ηα νπνία φηαλ 

εζσηεξηθεπηνχλ νδεγνχλ ηε ζπκπεξηθνξά ζ’ έλα πνηνηηθά αλψηεξν ζηάδην αλάπηπμεο» 

(Βνζληάδνπ 1995).  

          Σν κεγαιχηεξν κέξνο ηεο εξγαζίαο ηνπ Vygotsky έγηλε ζηα πιαίζηα ηεο κάζεζεο 

ηεο Γιψζζαο ζηα παηδηά. Ζ Sierpinska αλαθεξφκελε ζηε ζέζε ηεο ζεσξίαο ηνπ γηα ηε 

γιψζζα θαη ηελ αλάπηπμε γξάθεη φηη φηαλ ην παηδί θηάζεη πεξίπνπ ζηελ ειηθία ησλ δχν 

ρξφλσλ νη γξακκέο ηεο ζθέςεο θαη ηεο γιψζζαο αξρίδνπλ λα δηαζηαπξψλνληαη. Ζ ζθέςε 

γίλεηαη πεξηζζφηεξν ιεθηηθή θαη ε γιψζζα πεξηζζφηεξν δηαλνεηηθή. ην ζεκείν απηφ ην 

παηδί θαίλεηαη φηη έρεη αλαθαιχςεη ηε ζπκβνιηθή ιεηηνπξγία ησλ ιέμεσλ» (  Vygotsky 

1962 ). Γίλεηαη θαλεξφ φηη ν   Vygotsky ζπλδέεη άκεζα ηελ εθπαίδεπζε κε ηελ 

αλάπηπμε αθνχ ζεσξεί φηη ε αλάπηπμε ζπκβαίλεη φηαλ ζην κπαιφ ηνπ παηδηνχ αξρίζνπλ 

λα αλαπηχζζνληαη νη έλλνηεο θαη νη έλλνηεο πάιη αλαπηχζζνληαη κε ηε βνήζεηα ηεο 

γιψζζαο ε νπνία ηξνθνδνηεί ηε ζθέςε κε ηα λνήκαηα ησλ ιέμεσλ. « Γηα απηφ νη 

λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο αλαπηχζζνληαη θαη αιιάδνπλ ζηελ πνξεία ηεο δσήο θαη ηεο 

εκπεηξίαο θαη γη’ απηφ ε αλάπηπμή ηνπο ελδπλακψλεηαη δηακέζνπ ηεο ζρνιηθήο δσήο.» 

(Sierpinska 1994) 

                     Ζ γιψζζα ε νπνία είλαη έλα απφ ηα πξψηα ζπκβνιηθά ζπζηήκαηα 

αλαπηχζζεηαη κέζα απφ ηελ επηθνηλσλία . Έηζη ε γιψζζα, ε ζθέςε, θαη ε επηθνηλσλία 

αλαπηχζζνληαη παξάιιεια ζηελ  θνηλσληθνπνιηηηζηηθή ζεσξία θαη ζπλδένληαη άκεζα κε 

ηελ λνεηηθή αλάπηπμε. Ζ απνδνρή ησλ ζπκβφισλ είλαη θαζνιηθή ( ιέμεηο, καζεκαηηθά 

ζχκβνια, θηλήζεηο ) ζπκβάιινπλ ζηελ θαηαλφεζε ησλ ελλνηψλ θαη ζηελ αλάπηπμε ηεο 

ζθέςεο. Υαξαθηεξηζηηθφ  απφ ηε ζεσξία ηνπ   Vygotsky γηα ηε ιεηηνπξγία ησλ 

θνηλσληθψλ ζπκβνιηθψλ ζπζηεκάησλ είλαη ην παξάδεηγκα κε ην γλέςηκν ηνπ ρεξηνχ. ην 

πξψην ζηάδην κηα ρεηξνλνκία δελ έρεη λφεκα γηα ην παηδί. ηαδηαθά κέζσ ηεο θνηλσληθήο 

αιιειεπίδξαζεο θαη επηθνηλσλίαο παξαηεξψληαο ηηο αληηδξάζεηο ησλ αλζξψπσλ ζε κηα  

ρεηξνλνκία ε θίλεζε απνθηά ζπγθεθξηκέλν λφεκα θαη ζεκαζία. Με ηνλ ίδην ηξφπν 

εζσηεξηθνπννχληαη θαη ηα λνήκαηα ησλ ιέμεσλ:  Γηα παξάδεηγκα ε  κάζεζε ηεο 

γιψζζαο γίλεηαη ζηαδηαθά: ηελ αξρή νη εθθξάζεηο ησλ παηδηψλ κε ηνπο ελήιηθεο ή  κε 

ηνπο ζπλνκειίθνπο γίλνληαη κε απνθιεηζηηθφ  ζθνπφ ηελ αλάγθε ηεο  επηθνηλσλίαο αιιά 

κφιηο θαηαλνεζνχλ, ηα λνήκαηα ησλ ιέμεσλ  εζσηεξηθνπνηνχληαη θαη γίλνληαη 
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«εζσηεξηθή νκηιία». Ζ ζθέςε θαη ε κάζεζε επνκέλσο είλαη κηα δηαδηθαζία 

εθπνιηηηζκνχ θαη ην  ηειηθφ πξντφλ ηεο θνηλσληθνπνίεζεο. 

           Ο Vygotsky (1987) πξνηείλεη φηη "ρεκαηηθά¨ κπνξνχκε λα θαληαζηνχκε ηε 

ζθέςε θαη ηελ νκηιία σο δχν θχθινπο πνπ ηέκλνληαη. ηελ ηνκή ησλ κεξψλ φπνπ  ε 

ζθέςε θαη νκηιία ζπκπίπηνπλ παξάγεηαη  απηφ πνπ νλνκάδεη ¨ιεθηηθή ζθέςε¨  

 

 

 

  

 

          Ζ  «ιεθηηθή ζθέςε, σζηφζν δελ πεξηιακβάλεη φιεο ηηο κνξθέο ηεο ζθέςεο ή 

φιεο ηηο κνξθέο ηνπ ιφγνπ » ( είλαη θαηλφκελν πνπ πεξηνξίδεηαη ζε κηα νξηνζεηεκέλε 

πεξηνρή ). Ζ κάζεζε ηεο ιεθηηθήο ζθέςεο είλαη κηα δηαδηθαζία πνπ πξνυπνζέηεη ηελ 

θνηλσληθνπνίεζε. Απηφ  πνπ ν Vygotsky (1978) ππνζηεξίδεη είλαη  φηη : « ε κεγαιχηεξε 

αιιαγή ζηελ ηθαλφηεηα ησλ παηδηψλ λα ρξεζηκνπνηνχλ ηε γιψζζα σο εξγαιείν επίιπζεο 

πξνβιεκάησλ ιακβάλεη ρψξα θνηλσληθνπνηεκέλα φηαλ ε  νκηιία είλαη ζηξακκέλε  πξνο 

ηα κέζα.» Ζ Sfard θαη Kieran, (2001) πεξηγξάθνπλ ραξαθηεξηζηηθά απηή ηε ζηξνθή ηεο 

επηθνηλσλίαο πξνο ηα κέζα: «πξνθεηκέλνπ λα θαηαζηξψζεη ζρέδηα γηα ηελ επίιπζε ησλ 

πξνβιεκάησλ επηηπγράλεη ηελ  κεηαηξνπή κηαο δηαπξνζσπηθήο επηθνηλσλίαο κε ηνπο  πην 

αξκφδηνπο  άιινπο ζε ελδνπξνζσπηθή (intrapersonal) επηθνηλσλία κε ηνλ εαπηφ ηνπ» 

πλεπψο ην επίπεδν ηεο δηαπξνζσπηθήο επηθνηλσλίαο- νκηιίαο γίλεηαη εθαιηήξην  γηα ην 

ελδν-αηνκηθφ επίπεδν ηεο ιεθηηθήο ζθέςεο.  

 Απφ ηελ κέρξη ηψξα αλάιπζε ζπκπεξαίλνπκε φηη ζηελ 

επηθνηλσλία θαη ζηε κάζεζε ε γιψζζα θαηέρεη θεληξηθφ  ξφιν γηα ηνλ Vygotsky. Υσξίο 

ηε ιεηηνπξγία ηεο γιψζζαο θαη ησλ ζπκβφισλ ε θπξηφηεξε ζεσξεηηθή θαηαζθεπή ηνπ , ε 

ZPD δελ ζα κπνξνχζε λα ιεηηνπξγήζεη. « Ζ γιψζζα ρξεζηκνπνηείηαη απφ ηα παηδηά σο 

έλα πξφζζεην κέζν γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ, γηα λα απαιιαρζνχλ απφ ηελ 

παξνξκεηηθή  ηνπο δξάζε, λα ζρεδηάζνπλ κηα ιχζε πξνζπαζψληαο πξψηα λα 

θαηαλνήζνπλ ηα δεδνκέλα  θαη λα ειέγρνπλ ηε ζπκπεξηθνξά ηνπο»  (Jones, 1995). 

Απφ ηελ εξγαζία ηεο Sierpinska ( 1998 ), αληινχκε ρξήζηκα ζηνηρεία γηα ην ξφιν ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ πνπ δηδάζθεη ζε έλα ηέηνην ζεσξεηηθφ πιαίζην: « Οη δάζθαινη δελ ζα 

πξέπεη λα παξαηηεζνχλ απφ ην λα δίλνπλ ζηνπο καζεηέο ηνπο εμεγήζεηο ησλ φξσλ θαη 

ησλ νξηζκψλ. Όπσο δελ πξέπεη λα αλακέλνπλ φηη φηαλ εμεγνχλ ηνλ νξηζκφ ή ηελ έλλνηα 
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νη καζεηέο αθνκνηψλνπλ θαη πιένλ  θαηέρνπλ ηνλ νξηζκφ θαη  ηελ έλλνηα . Ζ εμήγεζε 

είλαη κφλν ε αξρή ζε κηα δηαδηθαζία εμέιημεο ηεο έλλνηαο ε νπνία απαηηεί αθφκα αξθεηή 

δνπιεηά θαη αλαζηνραζκφ απφ ηνπο καζεηέο.» (Vygotsky 1986 ).  Καη αιινχ 

αλαθεξφκελε ζηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν βιέπνπλ ηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο νη 

ππνζηεξηθηέο ηεο ζεσξίαο ηνπ Vygotsky δηαηππψλεη φηη απηνί ζεσξνχλ  θπζηνινγηθφ λα 

έρνπλ νη καζεηέο λα κειεηήζνπλ ηνλ νξηζκφ κηαο έλλνηαο, σο ζεκείν αθεηεξίαο γηα ηελ 

ελζσκάησζε απηήο ηεο έλλνηαο. ηε ζπλέρεηα ζεσξνχλ φηη νη καζεηέο  κπνξνχλ λα 

επεθηαζνχλ ζηελ αλάιπζε ηεο ινγηθήο δνκήο ηεο, λα βξνπλ παξαδείγκαηα θαη 

αληηπαξαδείγκαηα ηεο έλλνηαο , λα θαζνξίζνπλ ηε ζέζε ηεο ζηε δνκή κηαο ζεσξίαο θαη 

ηηο πηζαλέο εθαξκνγέο ηεο.. Σν παξαθάησ δηάγξακκα παξηζηά ηηο δηδαθηηθέο ελέξγεηεο 

γηα ηε  δηδαζθαιία κηαο έλλνηαο ζχκθσλα κε ηηο αξρέο ηεο  θνηλσληθνπνιηηηζκηθήο  

ζεσξίαο:         

 

 

 

 

 

 

 

       

 

 Σε ζθνδξή αληίδξαζε ηνπ Piaget ζηελ  επηβνιή ηνπ  ζπκβνιηζκνχ, ηδηαίηεξα  

ζηνπο κηθξνχο καζεηέο, θαίλεηαη φηη ζπκκεξίδνληαη θαη νη δάζθαινη νη νπνίνη ζρεδφλ ζην 

ζχλνιφ ηνπο απνθεχγνπλ λα εηζάγνπλ ηε ρξήζε παξφκνησλ ζπκβνιηζκψλ. Αληίζεηα ν  

Martin Hughes (1981)  είλαη έλαο απφ ηνπο ζχγρξνλνπο εξεπλεηέο πνπ δηεμήγαγε έξεπλεο 

πάλσ ζην δήηεκα ηνπ ρεηξηζκνχ ησλ ζπκβφισλ απφ κηθξνχο καζεηέο πξνηείλεη φηη νη 

καζεηέο ζα πξέπεη λα εμνηθεησζνχλ κε ηε γιψζζα ησλ καζεκαηηθψλ κε  ηε ζπζηεκαηηθή 

βνήζεηα θαη ηελ ελζάξξπλζε λα ρξεζηκνπνηνχλ ζχκβνια, δηαγξάκκαηα, ζρήκαηα απφ 

κηθξή ειηθία.  ηνπο δαζθάινπο πνπ επηδηψθνπλ κηα ηζνξξνπεκέλε δηδαζθαιία πξνηείλεη 

λα απνδίδνπλ ηδηαίηεξε ζεκαζία θαη ζηνπο δπν ηξφπνπο αλαπαξάζηαζεο, ησλ 

ζπγθεθξηκέλσλ θαηαζηάζεσλ αιιά θαη ησλ ζπκβνιηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ, αξθεί λα 

θξνληίδνπλ λα ππάξρνπλ ζεκαληηθέο δηαζπλδέζεηο αλάκεζά ηνπο (Martin Hughes 1981 ) 

Παξαδείγκαηα-

αληηπαξαδείγκαηα 

Έλλνηα 

νξηζκφο Αλάιπζε  

Γνκήο  

Θέζε ζηε Γνκή  

κηαο ζεσξίαο εθαξκνγέο  
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Καζψο αξρίζακε λα ζπδεηάκε ζεκαληηθά ζέκαηα γηα ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ φπσο ε ιεηηνπξγία ηεο γιψζζαο θαη ε ρξήζε ησλ ζπκβφισλ επηζπκνχκε λα 

ζεκεηψζνπκε εδψ φηη  αξθεηνί εξεπλεηέο δε ζπκκεξίδνληαη ηελ πεξηνξηζκέλε 

δπλαηφηεηα ηεο ¨ιεθηηθήο ζθέςεο¨ φπσο απηή παξνπζηάδεηαη ζηε ζεσξία ηνπ Vygotsky 

θαη  ζεσξνχλ φηη ε ζθέςε θαη ε γιψζζα δελ έρνπλ θάηη αλάκεζά ηνπο λα ηηο ρσξίδεη. 

(Voigt  1994,  Steinbring 1998, Wood 1997, Sfard 1998 θ.α). Κνηλή  ζεψξεζε απηψλ ησλ 

εξεπλεηψλ είλαη  φηη ην πεξηβάιινλ ηεο  ηάμεο είλαη κηα κηθξή θνηλφηεηα ε νπνία κε ηε 

βνήζεηα ησλ αιιειεπηδξάζεσλ ησλ αηφκσλ πνπ ηελ απνηεινχλ δηακνξθψλεη κηα δηθή 

ηνπ θνπιηνχξα πνπ δελ είλαη πάληνηε ζε απφιπηε ζπκθσλία κε ηελ αληίζηνηρε 

θνπιηνχξα ηεο επξχηεξεο θνηλσλίαο.  Γηα λα ζπκπιεξψζνπκε ζπλεπψο ην ζεσξεηηθφ 

καο πιαίζην -ζε κηα έξεπλα πνπ εζηηάδεη ζηε δηαινγηθή κάζεζε θαη ζην πεξηβάιινλ 

ηεο ηάμεο- ππάξρεη αλάγθε λα εμεηάζνπκε κηα λέα ζεσξεηηθή ζθνπηά φπσο απηή πνπ καο 

πξνζθέξεη ε ζεσξία ηεο αιιειεπίδξαζεο ( Interactionism )     

 

1.  4     Αιιειεπηδξαζηηθέο πξνζεγγίζεηο γηα ηε κάζεζε ηε 

Γιψζζα θαη ηελ Δπηθνηλσλία 

 

Σα ηειεπηαία ρξφληα παξαηεξείηαη κηα κεηαβνιή ζηελ θαηεχζπλζε ηεο έξεπλαο 

ηεο Γηδαθηηθήο ησλ καζεκαηηθψλ ε νπνία εζηηάδεη πιένλ ζην θνηλσληθφ πιαίζην ηεο 

αίζνπζαο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ (Voigt  1994,  Steinbring 1998, Wood 1997, 

Sfard 1998, Bartolini Bussi 1998, Kieren 1997 ). Τπάξρεη φκσο κηα νπζηαζηηθή 

κεηαηφπηζε ηνπ ελδηαθέξνληνο απφ ηνπο γεληθνχο θνηλσληθνχο παξάγνληεο πνπ θαηά ηελ 

θνηλσληθν-πνιηηηζκηθή ζεσξία επηδξνχλ ζηε λνεηηθή αλάπηπμε ζην ζπγθεθξηκέλν ξφιν 

πνπ παίδεη ην ζηελφ θνηλσληθφπνιηηηζκηθφ πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο ζηε λνεηηθή αλάπηπμε 

θαη ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.  Γεκηνπξγείηαη έηζη κηα θαηλνχξηα ζεψξεζε ηεο 

κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ πνπ εζηηάδεη ζηελ αιιειεπίδξαζε ( Interactionism ). Οη 

ππεξαζπηζηέο ηεο ζεσξίαο δηαθνξνπνηνχληαη απφ ηηο πξνεγνχκελεο πξνζεγγίζεηο ηεο 

γλψζεο γηαηί ζεσξνχλ φηη νη αιιειεπηδξάζεηο πνπ ζπκβαίλνπλ ζηε ζρνιηθή ηάμε  δελ 

είλαη έλαο απιφο εληζρπηηθφο παξάγνληαο γηα ηελ αλάπηπμε αιιά θάηη πνιχ πεξηζζφηεξν. 

Οπζηαζηηθά νη Ηληεξαμηνληζηέο ηαπηίδνπλ ηελ αιιειεπίδξαζε κε ηελ αλάπηπμε. Ο θαθφο 

δειαδή κέζα απφ ηνλ νπνίν παξαηεξνχκε ηα ζπκβαίλνληα ζηε δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο 

κεηαθηλείηαη απφ ην άηνκν ζηηο αιιειεπηδξάζεηο κέζα ζηελ εθάζηνηε θνπιηνχξα  φπσο 

απηή αλαπηχζζεηαη ζε θάζε καζεκαηηθή ηάμε. H έλλνηα ηεο επηθνηλσλίαο παξακέλεη ζην 
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θέληξν ηνπ ελδηαθέξνληνο αιιά δε ιεηηνπξγεί σο έλαο ελδηάκεζνο κεραληζκφο αλάκεζα 

ζηε ζθέςε θαη ηε γλψζε  φπσο  ζηηο πξνεγνχκελεο ζεσξίεο. Γηα ηνπο ηληεξαμηνληζηέο ε 

επηθνηλσλία ηαπηίδεηαη κε ηε γλψζε ή γηα λα γίλνπκε πην ζαθήο ην είδνο ηεο γλψζεο πνπ 

ζα δεκηνπξγεζεί ηαπηίδεηαη κε ην  είδνο ηεο επηθνηλσλίαο πνπ αλαπηχζζεηαη ζηε ζρνιηθή 

ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ. 

            Ζ αιιειεπηδξαζηηθή ζεψξεζε ηεο γιψζζαο δηαθνξνπνηείηαη ηφζν απφ ηηο 

απφςεηο ησλ δνκηζηψλ πνπ βιέπνπλ ηε γιψζζα σο κηα έθθξαζε ηεο ζθέςεο φζν θαη απφ 

ηελ άπνςε ηνπ Vygotsky πνπ ηελ είδε σο έλα κέζν πνιηηηζκηθήο κεηάδνζεο. Ζ γιψζζα 

γηα ηνπο Ηληεξαμηνληζηέο δελ είλαη έλα μερσξηζηφ αληηθείκελν πνπ ιεηηνπξγεί σο κέζν γηα 

ηελ επηθνηλσλία . « Οη άλζξσπνη δελ κηιάλε κηα γιψζζα αιιά ¨γισζζνπνηνχλ¨ ζε κηα 

γιψζζα »  (Bauersfeld 1995 ). Ζ  γιψζζα δελ  είλαη απζχπαξθηε δεκηνπξγεί κηα 

πξαγκαηηθφηεηα θαη ε γισζζνπνίεζε  ππάξρεη κέζα ζε απηήλ ηελ πξαγκαηηθφηεηα. Σελ 

άπνςε απηή ηελ εθθξάδεη  θαη ν Gergen ( 1995 ) ν νπνίνο ππνζηεξίδεη φηη  θαηαλννχκε 

ηε γιψζζα σο έλαλ ηξφπν λα κπνξέζνπκε λα θηλεζνχκε ζε έλα παηρλίδη. Με ηε γιψζζα 

κπνξνχκε λα θάλνπκε πξάμεηο κέζα ζην παηρλίδη θαη νη άιινη κπνξνχλ κε επηηπρία λα 

αληαπνθξηζνχλ ζηηο πξάμεηο καο θαη απηφ νθείιεηαη ζηνπο ηνπηθά εγθαηαζηεκέλνπο 

θαλφλεο ηνπ παηρληδηνχ. Πξνζπαζνχκε λα θαηαζθεπάζνπκε ζεκαζίεο γηα καο 

βαζηδφκελνη ζηηο απφ θνηλνχ εξκελείεο κε ηα άιια άηνκα κέζα ζε κηα θνπιηνχξα. Ζ 

πξνζνρή καο είλαη πξνζαλαηνιηζκέλε ζε φζα ιέλε θαη θάλνπλ ηα άιια άηνκα.  Απηή ε 

πξνζαλαηνιηζκέλε δξαζηεξηφηεηα είλαη κηα απφ ηηο θχξηεο ιεηηνπξγίεο ηεο 

γισζζνπνίεζεο ( Gergen  1995 ) .  

           Ζ ζεσξία ηεο αιιειεπίδξαζεο ζηεξίδεηαη ζηηο ζέζεηο ηνπ Bruner γηα ηνλ ηξφπν 

πνπ ηα παηδηά καζαίλνπλ ηε γιψζζα ηνπο θαη ηηο αξρέο ηνπ Wittgenstein γηα ηε ρξήζε 

ηεο γιψζζαο. Ζ ηδέα ηεο γιψζζαο σο δξαζηεξηφηεηα, σο κηα θνηλσληθή πξαθηηθή φπνπ 

νη ιέμεηο παίξλνπλ ην λφεκά ηνπο απφ ηνλ ηξφπν πνπ ηηο ρξεζηκνπνηνχκε θαηαγξάθεηαη 

ζε δπν αξρέο  ηνπ Wittgenstein: « Ζ ζεκαζία ηεο ιέμεο βξίζθεηαη ζηε ρξήζε ηεο θαη ε 

θαζεκεξηλή γιψζζα είλαη επαξθήο » χκθσλα κε ηηο ηδέεο απηέο ε γιψζζα είλαη έλα 

αζθαιέο κέζν λα δξάζνπκε κε ηνπο άιινπο, λα επηηειέζνπκε ηε ιεηηνπξγία ηεο 

δηαπξαγκάηεπζεο    θαη λα επηηχρνπκε ηνπο γλσζηηθνχο θαη καζεζηαθνχο καο  ζηφρνπο. 

Ο Bruner ππνζηήξημε φηη : « Ζ πξφζθηεζε ηεο γιψζζαο αξρίδεη πξηλ ην παηδί αξζξψζεη 

ηηο πξψηεο ηνπ ιέμεηο. Ζ αξρή γίλεηαη ηε ζηηγκή πνπ ε κεηέξα θαη ην παηδί δεκηνπξγνχλ 

έλαλ ηχπν αιιειεπίδξαζεο , ν νπνίνο σο  έλαο κηθξφθνζκνο, ιεηηνπξγεί  εμππεξεηψληαο 

ηελ  κεηαμχ ηνπο επηθνηλσλία θαη ηε δεκηνπξγία κηαο θνηλήο πξαγκαηηθφηεηαο. Οη 
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ζπλαιιαγέο πνπ πξαγκαηνπνηνχληαη κέζα ζε απηήλ ηελ αιιειεπίδξαζε κπνξνχλ λα 

ζεσξεζνχλ σο ¨εηζαγσγή¨ γηα λα κάζεη αξγφηεξα γξακκαηηθή, πψο λα νκηιεί θαη πσο 

κέζα απφ ηελ νκηιία λα εθθξάδεη ηηο πξνζέζεηο ηνπ ζε κηα επηθνηλσλία» ( Bruner 1985 ).  

                πλεπψο απηφ πνπ πξέπεη λα κειεηάκε ζηε κάζεζε ηεο γιψζζαο δελ είλαη ην 

ίδην ην παηδί αιιά νη αιιειεπηδξάζεηο πνπ θάλεη κέζα ζε κηα δεδνκέλε θνπιηνχξα. 

πγθεθξηκέλα ν Bruner εζηίαζε ζηε κνξθή ηεο αιιειεπίδξαζεο (format ), ζηνπο 

ηξφπνπο  δειαδή ηεο θνηλσληθήο ζπκπεξηθνξάο κέζα ζηηο δηάθνξεο θνηλσληθέο 

θαηαζηάζεηο φπνπ ε γιψζζα έρεη  έλαλ θαζνξηζηηθφ  ξφιν  θαη ζηα απνηειέζκαηα ηεο 

αιιειεπίδξαζεο ηα νπνία δεκηνπξγνχλ πιένλ  πξφηππα ζπκπεξηθνξάο.  

                 Δξκελεχνληαο ηηο ζέζεηο απηέο κέζα ζηε ζρνιηθή ηάμε ζα ιέγακε φηη ν 

καζεηήο ιεηηνπξγεί κέζα ζε έλαλ κηθξφθνζκν ζηνλ νπνίν αλαπηχζζνληαη αιπζηδσηέο 

αιιειεπηδξάζεηο. ηηο αιιειεπηδξάζεηο απηέο εθηφο απφ ηε γιψζζα πνπ είλαη θπξίαξρν 

κέζν ζπκκεηέρνπλ θαη νη ζπκβνιηθέο θηλήζεηο ηνπ ζψκαηνο θαη νη ζηάζεηο θαη νη 

ζπκπεξηθνξέο  ηνπ δαζθάινπ, ν νπνίνο έρεη ηνλ πξσηαξρηθφ ξφιν λα ζέζεη ηα πξφηππα, 

αιιά θαη νη ξφινη θαη νη ζπκπεξηθνξέο   ησλ ζπκκαζεηψλ ( ιεθηηθή αιιά θαη κε ιεθηηθή 

επηθνηλσλία ). Μέζα ζε απηφ ην πιαίζην πξαγκαηνπνηείηαη ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαη δεκηνπξγείηαη ε καζεκαηηθή ζθέςε. Ζ κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ ζχκθσλα κε απηή ηε ζεψξεζε δελ είλαη ε πξνζαξκνγή ηνπ αηνκηθνχ λνπ 

ζην πεξηβάιινλ, νχηε είλαη κηα δηαδηθαζία εθπνιηηηζκνχ θαηά ηελ νπνία κεηαβηβάδνληαη 

ηα ραξαθηεξηζηηθά γλσξίζκαηα θάπνηνπ ηζηνξηθά ζεκειησκέλνπ ¨ζπιινγηθνχ λνπ ¨κηαο 

θνηλσλίαο. « ηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ ε αηνκηθή θαηαζθεπή ησλ λνεκάησλ 

πξαγκαηνπνηείηαη κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο κε ηελ θνπιηνχξα ηεο ηάμεο, ελψ ηελ ίδηα 

ζηηγκή ην άηνκν θάλεη ηηο δηθέο ηνπ  ζπλεηζθνξέο  ζηε δηακφξθσζε ηεο θνπιηνχξαο 

απηήο ».( Cobb and Bauersfeld 1995 ) 

              χκθσλα κε ηνλ Κιανπδάην (2006), ζηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε ε ζεσξία ηεο 

αιιειεπίδξαζεο εζηηάδεη ζηελ θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε ηεο ηάμεο θαη κειεηά ηελ 

αλάπηπμε ηνπ δηυπνθεηκεληθνχ λνήκαηνο κέζα ζε κηα δηαδηθαζία δηαπξαγκάηεπζεο . « 

Ζ δηαδηθαζία ηεο δηαπξαγκάηεπζεο θαζνξίδεη ην πψο ζα κάζνπλ θαη ην ηη ζα κάζνπλ ζε 

ζπγθεθξηκέλν καζεκαηηθφ ζέκα. …Απηή ε αιιειεπηδξαζηηθή δηαδηθαζία ζπληζηά ηε 

καζεκαηηθή γλψζε, ε νπνία πξνθχπηεη κεηά απφ θνηλή ζπκθσλία ..Γηακέζνπ ηεο 

δηαπξαγκάηεπζεο ν καζεηήο αιιάδεη ηηο πξνεγνχκελεο αληηιήςεηο ηνπ θαη θηάλεη ζε κηα 

εξκελεία πνπ βξίζθεηαη πην θνληά ζηηο πξνζδνθίεο ηνπ δαζθάινπ. Σαπηφρξνλα ν 

δάζθαινο κπνξεί λα κεηαβάιιεη θαη απηφο ηηο απαηηήζεηο ηνπ.  
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                 Ζ Sierpinska (1998)  ζεσξεί φηη  θάζε ηη πνπ καζαίλεη ν καζεηήο ζηα 

καζεκαηηθά είλαη απνηέιεζκα  θάπνηαο δηαπξαγκάηεπζεο θαη ν ηχπνο ηεο κάζεζεο  ησλ 

καζεκαηηθψλ είλαη ζπλάξηεζε ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ ηεο επηθνηλσλίαο θαη ηεο  

αιιειεπίδξαζεο ζηηο νπνίεο ζπκκεηέρεη ν καζεηήο  ζηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο. Απηά ηα 

ραξαθηεξηζηηθά δηαθέξνπλ απφ ηάμε ζε ηάμε ζε  ζρέζε κε ην πνηνο ζέηεη θαη πνηνο νξίδεη 

ην πιαίζην ηεο δξαζηεξηφηεηαο ζηελ ηάμε, πνηνο απνθαζίδεη ηη είλαη ζρεηηθφ ζε έλα έξγν, 

πνηνο νξίδεη ηηο έλλνηεο, ν δάζθαινο ή νη καζεηέο. Καη αθφκα πνηα κνξθή έρεη ην 

αληηθείκελν επηθνηλσλίαο, πνηνο ηχπνο αιιειεπίδξαζεο αλαπηχζζεηαη κεηαμχ ησλ κειψλ 

ηεο ηάμεο, είλαη ε θιεηζηή εξψηεζε-απφθξηζε ή είλαη ε ζπλέληεπμε, ε εθκαίεπζε ηεο 

ζθέςεο ή ε εμάζθεζε ησλ ηθαλνηήησλ θηι. ε θάζε πεξίπησζε ζα δεκηνπξγεζεί έλα 

άιιν είδνο δηαπξαγκάηεπζεο θαη θπζηθά κηα δηαθνξεηηθή δηαπξαγκάηεπζε ζα καζεπηεί 

ζε θάζε πεξίπησζε.  

      Θα πξέπεη φκσο ζην ζεκείν απηφ λα παξαηεξήζνπκε φηη θάζε είδνπο αιιειεπίδξαζε 

ζηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο δελ κπνξεί λα νδεγεί ζε κάζεζε απηψλ πνπ ζπκκεηέρνπλ. 

Δηδηθφηεξα ζηα καζεκαηηθά εληνπίδνληαη δπν βαζηθέο  πξνυπνζέζεηο γηα ηελ απφθηεζε 

γλψζεο κέζα απφ ηελ δηαδηθαζία ηεο αιιειεπίδξαζεο : 

 Ο ζπκβαηφο ραξαθηήξαο ηεο επηζηεκνληθήο γλψζεο 

Ζ επηζηεκνληθή γλψζε ζα καζεπηεί κφλνλ αλ ηεξεζνχλ νη ζπκθσλίεο πνπ ζέηεη ε 

δηαπξαγκάηεπζε πνπ ζεκαίλεη φηη: Οη καζεηέο ζπκθσλνχλ λα ηξνπνπνηήζνπλ ηηο 

αληηιήςεηο ηνπο ψζηε λα αληαπνθξηζνχλ ζηηο πξνζδνθίεο πνπ ζέηεη ν δάζθαινο 

αλαγλσξίδνληαο φηη είλαη απηφο ν θνξέαο ησλ επηζηεκνληθψλ γλψζεσλ. Αθφκα 

ζπκθσλνχλ λα αθνινπζήζνπλ ηε δξαζηεξηφηεηα δηακφξθσζεο θαη λα πξνζαξκνζηνχλ 

ζην πξφηππν εξκελείαο. 

 Ζ απνδνρή φηη ν ραξαθηήξαο θαη ην είδνο ησλ καζεκαηηθψλ πνπ ζα καζεπηνχλ 

ζα είλαη αλάινγνο κε ηνλ ραξαθηήξα θαη ηνλ ηξφπν ηεο επηθνηλσλίαο ζε θάζε 

αίζνπζα δηδαζθαιίαο.  

Αλ γηα παξάδεηγκα ε δέζκεπζε ζηε δηαπξαγκάηεπζε είλαη λα ζπκβαίλνπλ 

αιιειεπηδξάζεηο ηχπνπ ρ ,ηφηε ε κάζεζε ησλ καζεηψλ ζα θέξεη ηα ραξαθηεξηζηηθά 

ηχπνπ θ(ρ). ¨Έλα ραξαθηεξηζηηθφ παξάδεηγκα  εδψ είλαη ε κεηαθνξά ησλ αγλψζησλ κε 

αιιαγκέλν πξφζεκν  ζηε δηδαζθαιία επίιπζεο ησλ εμηζψζεσλ, φπσο ηε ζπλαληήζακε 

ζηε δηαπξαγκάηεπζε ηνπ ζρεηηθνχ ζέκαηνο ζε κηα απφ ηηο ηάμεηο ηεο  έξεπλάο καο. Απηή 

ε ¨δηαδηθαζία κεηαθνξάο¨ πνπ σο ηερληθή δηεπθoιχλεη ηηο πξάμεηο ησλ καζεηψλ δελ ηνπο  

βνεζά φκσο λα δνπλ ηηο εμηζψζεηο ζηα πιαίζηα κηαο επξχηεξεο ελλνηνινγηθήο δηάζηαζεο.  



 22 

Οη παξαπάλσ απνδνρέο ζεκαίλνπλ φηη ην  ηειηθφ απνηέιεζκα ησλ 

δηαπξαγκαηεχζεσλ πνπ ζπκβαίλνπλ θαηά ηε δηάξθεηα κηαο δηδαζθαιίαο είλαη κηα 

ζπκθσλία ησλ κειψλ ηεο ηάμεο γηα ηνλ ηξφπν εξκελείαο ησλ ζπκβφισλ θαη ησλ 

καζεκαηηθψλ ελλνηψλ αιιά θαη γηα ηηο κεζφδνπο θαη ηηο πξαθηηθέο πνπ 

ρξεζηκνπνηήζεθαλ. Σν απνηέιεζκα φκσο φισλ ησλ ζπλεηζθνξψλ είλαη πνιιέο θνξέο 

κεγαιχηεξν απφ ην άζξνηζκα ησλ αηνκηθψλ ζπλεηζθνξψλ. Οη αηνκηθέο ζπλεηζθνξέο 

δειαδή ζην ζχλνιφ ηνπο κπνξεί λα πξνζθέξνπλ θάηη πνπ θαλέλα κέινο ηεο νκάδαο δελ 

είρε ζθεθηεί ή είρε πξνβιέςεη. ( Voigt 1995 ).     

         Απφ ηελ παξαπάλσ ζπλνπηηθή παξνπζίαζε ησλ ζέζεσλ ησλ Ηληεξαμηνληζηψλ γηα ηε 

γιψζζα γίλεηαη θαλεξφ φηη ε γιψζζα θαηέρεη έλαλ θαζνξηζηηθφ ξφιν ζηελ επηθνηλσλία 

φρη φκσο σο θνξέαο ηεο ζθέςεο.  Ζ θξάζε ¨ κε ηε γιψζζα κεηαθέξσ ηηο ζθέςεηο κνπ ¨ 

δελ έρεη λφεκα, γηα ηνπο Ηληεξαμηνληζηέο ε  ζσζηή θξάζε ζα ήηαλ : ¨επηθνηλσλψ ηηο 

ζθέςεηο κνπ κε θάπνηνλ¨ ή ¨νη καζεηέο επηθνηλσλνχλ ηηο ζθέςεηο ηνπο γχξσ απφ έλα 

πξφβιεκα¨ θαη κέζα ζε απηήλ ηε δηαδηθαζία ε γιψζζα, έρνληαο έλαλ δηαπξαγκαηεπηηθφ 

ραξαθηήξα,  επηθπξψλεη ηηο γλψζεηο. Δπνκέλσο ε εθπαηδεπηηθή δηαδηθαζία ζεσξείηαη σο 

κηα επηθνηλσληαθή δηαδηθαζία κέζα απφ ηελ νπνία πξνζεγγίδεηαη ε γλψζε. Δηδηθφηεξα 

ζηα καζεκαηηθά κέζα απφ ηελ επηθνηλσληαθή απηή δηαδηθαζία νη καζεηέο ζα αλαπηχμνπλ 

θνηλά λνήκαηα γηα ηνπο φξνπο, ηα ζχκβνια, ηηο ζρέζεηο, ηα γξαθήκαηα, ζρεδηαγξάκκαηα 

θιπ θαηαλνψληαο κέζα ζε θνηλά λνεκαηηθά πιαίζηα ηηο δχζθνιεο καζεκαηηθέο έλλνηεο νη 

νπνίεο δελ κπνξνχλ λα γίλνπλ αληηθείκελα ηεο άκεζεο εκπεηξίαο. 

       ηε δηδαθηηθή πξάμε ε θχζε ησλ ελλνηψλ ησλ καζεκαηηθψλ θάλεη ηελ 

επηθνηλσλία πην δχζθνιε αθνχ ε γιψζζα πνπ πξέπεη λα επηθνηλσλήζνπλ νη καζεηέο 

εηζάγεη  ζπλερψο λένπο φξνπο,  ζχκβνια νξηζκνχο θ.α,  πνπ νπζηαζηηθά δεκηνπξγνχλ κηα 

λέα γιψζζα. « Ζ καζεκαηηθή επηθνηλσλία, είλαη δεζκεπκέλε απφ ηε ρξήζε γισζζηθψλ 

κέζσλ……Ο δάζθαινο ζέινληαο λα εηζάγεη έλα λέν καζεκαηηθφ ζέκα εηζάγεη κηα λέα 

γιψζζα : λένπο φξνπο ζχκβνια, νξηζκνχο ……Σα λνήκαηα ησλ καζεκαηηθψλ 

εθθξάζεσλ – ιέμεσλ, ηχπσλ, δηαγξακκάησλ – βξίζθνληαη κφλν αλ γίλνπλ κέξνο ελφο 

δηαιφγνπ,  ζηνλ νπνίν ν καζεηήο ζπκκεηέρεη κε άιινπο….φηαλ ν καζεηήο αληηιεθζεί φηη 

ρξεζηκνπνηψληαο ηε λέα γιψζζα κπνξεί λα θάλεη θάηη κε θαη γηα ηνπο άιινπο γηα λα 

πεηχρεη  θάπνηνπο ζηφρνπο.» (Sierpinska 1998 )  

          Ο Steinbring ( 1998 ) ζεσξεί φηη απηφ είλαη έλα επηζηεκνινγηθφ δίιεκκα θαη φηη ν 

δάζθαινο πξνζπαζψληαο λα εηζάγεη κηα λέα έλλνηα παξνπζηάδεη κε ζρνιαζηηθφ ηξφπν ηηο 

ηερληθέο ιεπηνκέξεηεο θαη ηηο ηππηθέο δηαδηθαζίεο – πρ ζηελ επίιπζε ζπζηήκαηνο 
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εμηζψζεσλ επηκέλεη ζηελ ζεηξά ησλ πξάμεσλ, ζηε ζηνίρηζε θηι  -  Σν απνηέιεζκα απηήο 

ηεο πξαθηηθήο είλαη λα εζηηάζνπλ νη καζεηέο  ζηε ζπγθεθξηκέλε ζεκεηνγξαθία θαη λα 

ράζνπλ ηηο καζεκαηηθέο ηδέεο. 

        Ζ πξφηαζε ζπλεπψο ησλ Ηληεξαμηνληζηψλ γηα ηε δηδαθηηθή πξάμε 

ζπκπιεξψλεη ην ζεσξεηηθφ καο πιαίζην θαζψο πξνζθέξεη ζηελ επηθνηλσλία απηή ηε 

δχλακε πνπ θη εκείο δηαηεηλφκαζηε φηη έρεη ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ. Δπηπιένλ 

πξνζδίδεη ζε απηφ πνπ ν Vygotsky νλφκαζε ¨ιεθηηθή ζθέςε¨ ην εχξνο θαη ηε δχλακε 

πνπ πξαγκαηηθά έρεη ζηε κάζεζε  θαη πνπ δελ κπνξεί λα είλαη κηθξφηεξν απφ ηε ζθέςε 

ηελ ίδηα. Ζ εξψηεζε πνπ καο έξρεηαη ζην λνπ ζε απηήλ ηελ πεξίπησζε είλαη; Ση 

πεξηιακβάλεη αιήζεηα απηφ ην κέξνο ηεο ζθέςεο πνπ δελ έρεη ιέμεηο ζην κπαιφ ελφο 

καζεηή;». Όζνλ αθνξά ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ θαη ηε δηαρείξηζε ησλ επηζηεκνινγηθψλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ζπκθσλνχκε κε ηηο απφςεηο ησλ 

Ηληεξαμηνληζηψλ πνπ ππνζηεξίδνπλ φηη : Ο δάζθαινο πξέπεη λα απνθεχγεη απφ κφλνο ηνπ 

λα παξνπζηάδεη ηηο ζεκαζίεο ησλ καζεκαηηθψλ εθθξάζεσλ, ιέμεσλ, νξηζκψλ, ζρεκάησλ 

αιιά θαη ηερληθψλ επίιπζεο πξνβιεκάησλ θαη αλη΄απηνχ λα  πξνζπαζεί ψζηε νη  

εθθξάζεηο απηέο λα γίλνληαη κέξνο ελφο δηαιφγνπ –δηαπξαγκάηεπζεο, φπνπ νη καζεηέο 

πξνζπαζψληαο λα επηηχρνπλ θάπνηνπο ζηφρνπο  λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ηε λέα γιψζζα θαη 

επηθνηλσλψληαο ηηο ζθέςεηο ηνπο λα θαηαλνήζνπλ ηε ζεκαζία ηεο. Ζ ζπδήηεζε ζην 

ζχλνιν ηεο, ε νπνία ζα πεξηιακβάλεη φιεο ηηο αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ ησλ καζεηψλ 

κεηαμχ ηνπο θαη κε ην δάζθαιν, ζα πξνζδψζεη ηελ θνηλή ζεκαζία θαη ζα επηθπξψζεη ηηο 

λέεο καζήζεηο. Να ηνλίζνπκε γηα κηα αθφκε θνξά φηη ν δάζθαινο έρεη έλαλ ελεξγεηηθφ 

ξφιν ζηελ αιιειεπίδξαζε θαη ζηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ, 

ηδεψλ, ζθέςεσλ, θαζφηη είλαη ν εγγπεηήο ηεο επηζηεκνινγηθήο ζεψξεζεο απηψλ ησλ 

καζήζεσλ.    

 

1 .5   Οη ζέζεηο  ηεο παξνχζαο  έξεπλαο γηα ηε κάζεζε θαη ηε 

        δηδαζθαιία. 

 

              Οη επηζηεκνινγηθέο εξκελείεο ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη άκεζα 

ζπλδεδεκέλεο κε ηηο κεζφδνπο θαη ηηο δηδαθηηθέο πξαθηηθέο πνπ αθνινπζνχλ νη δάζθαινη 

ησλ καζεκαηηθψλ ζην ζρνιείν. Καηά ζπλέπεηα  ε απνηπρία ή ε επηηπρία κηαο 

δηδαζθαιίαο νθείιεηαη θπξίσο ζην αλ ν ηξφπνο πνπ απηή ζρεδηάζηεθε θαη 

πξαγκαηνπνηήζεθε, νη κέζνδνη θαη ηα κέζα αληαπνθξίλνληαλ ζηνπο κεραληζκνχο 
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κάζεζεο ησλ καζεηψλ. Φπζηθά ζηε κάζεζε ζπληεινχλ θαη άιινη παξάγνληεο φπσο ηα 

ελδηαθέξνληα ησλ καζεηψλ,  ηα θίλεηξα, νη πξνζδνθίεο, νη αληηιήςεηο θαη νπσζδήπνηε 

ηα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα θαη ν βαζκφο πνπ απηά αληαπνθξίλνληαη ζηηο πξαγκαηηθέο 

αλάγθεο θαη ηηο απαηηήζεηο ησλ αηφκσλ πνπ δξνπλ κέζα ζε έλα  ζπγθεθξηκέλν θάζε θνξά 

θνηλσληθφ ζχζηεκα. Μεξηθνχο απφ ηνπο παξάγνληεο απηνχο κπνξεί λα επεξεάζεη ε 

δηδαζθαιία, θάπνηνπο άιινπο φκσο φρη. Γηα ηηο αλάγθεο απηήο ηεο εξγαζίαο ζα 

ζεσξήζνπκε ζηαζεξνχο φινπο απηνχο ηνπο παξάγνληεο πνπ θηλνχληαη έμσ απφ ηηο 

επηξξνέο ηεο δηδαζθαιίαο ψζηε ceteris- paribous λα εμεηάζνπκε ηελ άκεζε ζχλδεζε ησλ 

κεραληζκψλ ηεο κάζεζεο κε ηε δηδαθηηθή πξάμε. Καη ηνχην γηαηί ζθνπφο καο είλαη λα 

δψζνπκε κηα πξφηαζε  γηα ηηο πξαθηηθέο ηεο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ κε ηελ 

ειπίδα ηεο κηθξήο ζπλεηζθνξάο ζηελ θαηαλφεζε   ηνπ πνιχπινθνπ κεραληζκνχ ηεο 

κάζεζεο.  Αλ κε θάπνην ηξφπν θαηνξζψλακε λα ηρλνγξαθήζνπκε πιήξσο ηνλ κεραληζκφ 

κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ηφηε νη δηδαθηηθέο πξαθηηθέο ζα έβξηζθαλ ηξφπν λα βαδίζνπλ  

πάλσ ζε έλα ζίγνπξν, αζθαιή θαη πξνζβάζηκν γηα φινπο ηνπο καζεηέο δξφκν. 

           Οη ηξεηο θπξηφηεξεο επηζηεκνινγηθέο ζεσξίεο  ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ 

φπσο ηηο  παξνπζηάζακε ζθηαγξαθνχλ ε θάζε κηα κε ηνλ ηξφπν ηνπο κεραληζκνχο πνπ νη 

καζεηέο καο καζαίλνπλ καζεκαηηθά θαη αληίζηνηρα πξνηείλνπλ κεζφδνπο θαη δηδαθηηθέο 

πξαθηηθέο ψζηε λα πεηχρνπκε κηα απνηειεζκαηηθή δηδαζθαιία. Λέκε  φκσο ζθηαγξαθνχλ 

θαη φρη ηρλνγξαθνχλ γηαηί δελ καο δίλνπλ κηα πιήξε εηθφλα απηνχ ηνπ πνιχπινθνπ 

κεραληζκνχ κάζεζεο. Κάζε κηα απφ ηηο ηξεηο ζεσξήζεηο θσηίδεη ηελ εηθφλα ηεο 

πξαγκαηηθφηεηαο ζε δηαθνξεηηθά ζεκεία αιιά ζην ζχλνιφ ηεο ε πνιππφζεηε εηθφλα ηεο 

κάζεζεο έρεη αθφκα αξθεηά ζεκεία ηεο ζθνηεηλά.  

                      Ζ ζέζε καο ζηελ εξγαζία απηή είλαη ζπλδηαζηηθή κε ηελ έλλνηα φηη 

ππνζηεξίδεη ηελ άπνςε ηνπ ζπλδπαζκνχ ηεο πξνζθνξάο θάζε ζεσξίαο ζηε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ,  ψζηε θαλέλα απφ ηα ζεκεία  ηα νπνία  νη ζεσξίεο 

θαηφξζσζαλ λα θσηίζνπλ λα κελ ππνβαζκίδνπκε. Κνηηψληαο απφ  απηή ηελ 

νπηηθή γσλία, ε νπνία ελζσκαηψλεη θαη ηελ καθξφρξνλε εκπεηξία ζηε 

δηδαζθαιία ζηελ πξνζπάζεηά καο λα  θαηαλνήζνπκε ηε κάζεζε θαη  λα 

θαηαιήμνπκε ζε έλαλ ηξφπν δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ θξαηάκε κηα 

δηαιιαθηηθή ζηάζε:  Απνδερφκαζηε ηελ ηδέα   φηη θαζψο κειεηάκε ηε δηαδηθαζία 

ηεο κάζεζεο απφ ηελ ζθνπηά  ηεο θνηλσληθήο  επεμεξγαζίαο  πνπ ζπληειείηαη  ζηε 

ζρνιηθή ηάμε ζα πξέπεη επίζεο λα ππνινγίδνπκε θαη ηνπο  αηνκηθνχο-

αληηιεπηηθνχο κεραληζκνχο ηεο  κάζεζεο.  Απηφ ζεκαίλεη φηη ζηε δηδαθηηθή 
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πξάμε νχηε ηελ αληηιεπηηθή δπλαηφηεηα πνπ έρνπλ νη καζεηέο καο, ζην βαζκφ 

πνπ ν θαζέλαο ηε δηαζέηεη, θαη ηηο ηθαλφηεηέο ηνπο λα δνκνχλ ηε γλψζε αιιά 

νχηε θαη ηελ ηθαλφηεηά ηνπο λα αιιειεπηδξνχλ θαη λα  επηθνηλσλνχλ ηε γλψζε 

δελ ζα πξέπεη λα παξαβιέπνπκε. χκθσλα κε απηήλ ηελ πξννπηηθή νη απφςεηο 

καο γηα ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, φπσο απηή ζα πξέπεη λα ζπκβαίλεη ζηε 

ζχγρξνλε ζρνιηθή ηάμε κπνξνχλ λα ζπλνςηζηνχλ ζηα  αθφινπζα: 

 Ζ κάζεζε είλαη ην πξντφλ πνπ πξνθχπηεη απφ ηελ αιιειεπίδξαζε ησλ άηππσλ-

θαζεκεξηλψλ γλψζεσλ θαη ησλ ηππνπνηεκέλσλ ζρνιηθψλ γλψζεσλ νη νπνίεο 

έξρνληαη ζε αληηπαξάζεζε κέζα ζηε ζρνιηθή ηάμε.  

 Ζ κάζεζε είλαη πξντφλ αλαινγηζκνχ θαη ζηνραζκνχ θαη ηαπηφρξνλα είλαη πξντφλ 

αιιειεπίδξαζεο ηνπ καζεηή κε άιινπο θνξείο ηεο γλψζεο θαη θπξίσο κε ηνλ 

δάζθαιν, πνπ είλαη ν εθθξαζηήο ηεο επηζηεκνληθά έγθπξεο γλψζεο, θαη ηνπο 

ζπκκαζεηέο, κε ηνπο νπνίνπο νθείιεη λα ζπλεξγαζηεί γηα ηελ επίηεπμε θνηλψλ 

ζηφρσλ. 

 Ζ κάζεζε σο  απηνξξπζκηδφκελε δηαδηθαζία είλαη απηφ πνπ πξέπεη λα 

επηδηψθεηαη κέζα απφ ηε δηδαθηηθή δηαδηθαζία. Ζ αλάπηπμε εζσηεξηθψλ 

θηλήηξσλ, ε απηνλνκία ζηελ θαζνδήγεζε ησλ ελεξγεηψλ, ε  αλάπηπμε ηεο 

δηαδηθαζηηθήο γλψζεο ( ζηξαηεγηθέο γλσζηηθήο επεμεξγαζίαο ) αιιά θαη ηεο 

κεηαγλσζηηθήο γλψζεο ( έιεγρνο ηνπ είδνπο ησλ ελεξγεηψλ ) είλαη κεξηθέο απφ ηηο 

ηθαλφηεηεο ηηο νπνίεο ε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζην ζρνιείν νθείιεη λα 

επηδηψθεη.  

           Οη παξαπάλσ ζέζεηο καο ζπλεπάγνληαη ηελ εηθφλα ελφο εθπαηδεπηηθνχ ν νπνίνο 

αληηκεησπίδεη  ηα καζεκαηηθά  θαη σο αληηιεπηηθή δξαζηεξηφηεηα ε νπνία επεξεάδεηαη 

απφ θνηλσληθέο θαη πνιηηηζκηθέο δηαδηθαζίεο θαη σο θνηλσληθνπνιηηηζηηθφ γεγνλφο ην 

νπνίν πξαγκαηψλεηαη κέζα απφ ηε δηαδηθαζία ηεο αιιειεπίδξαζεο. Ζ αηνκηθή κάζεζε 

θαη ε θνηλσληθή κάζεζε κέζα απφ απηφ ην πξίζκα εκθαλίδνληαη ζπκπιεξσκαηηθέο.  Ο 

ξφινο ηνπ δαζθάινπ γίλεηαη ζχλζεηνο θαη πνιχπινθνο αθνχ δελ είλαη αξθεηφ ην λα 

δεκηνπξγήζεη ηα θαηάιιεια εξεζίζκαηα ψζηε λα πξνθαιέζεη ηελ ελεξγή εκπινθή ησλ 

καζεηψλ αιιά νθείιεη λα ζπκκεηέρεη κε έλαλ δηαθξηηηθφ θαη φρη παξεκβαηηθφ ηξφπν 

ζηε δχκσζε ησλ ηδεψλ θαζψο νη καζεηέο αιιειεπηδξνχλ κεηαμχ ηνπο. Αιιά θαη απηή ε 

αιιειεπίδξαζε ησλ καζεηψλ κεηαμχ ηνπο δελ ζα πξέπεη λα γίλεηαη κε έλαλ ηπραίν θαη 

απνζπαζκαηηθφ ηξφπν.  Η κάζεζε σο απηνπξνζδηνξηδφκελε θαη απηνξξπζκηδφκελε 

δηαδηθαζία (Dekker& Wood 2006 ), πξνυπνζέηεη ηελ  θαζνδήγεζε ηεο ζπκπεξηθνξάο 
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κέζα απφ ζπγθεθξηκέλνπο  θαλφλεο  ηνπο νπνίνπο ν δάζθαινο ζα εγθαηαζηήζεη ζηε 

ζρνιηθή ηάμε (Yackel, & Cobb,1996), ψζηε ε δηαδηθαζία ηεο αιιειεπίδξαζεο λα είλαη 

απνηειεζκαηηθή. 

           Ζ ζπλεξγαηηθή θαη απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε, ε αιιειεπίδξαζε θαη νη ξφινη ηνπ 

δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ, θαζψο θαη νη θνηλσληθν-καζεκαηηθνί θαλφλεο, νη νπνίνη 

εγθαζηδξχνληαη ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ θαη επεξεάδνπλ ηε δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο, 

είλαη έλλνηεο πνπ νπζηαζηηθά πθαίλνπλ ηε ζεσξεηηθή καο πξννπηηθή θαη απνηεινχλ ην 

εγγχηεξν ζεσξεηηθφ καο πιαίζην γηα ην νπνίν ζα αλαθεξζνχκε ζην επφκελν θεθάιαην.  

 

1. 6    πλεξγαηηθή  δηδαζθαιία θαη κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ. 

 

            Οη ζχγρξνλεο εθπαηδεπηηθέο πξνζεγγίζεηο δίλνπλ κεγάιε ζεκαζία ζηελ ελεξγή 

ζπκκεηνρή ηνπ καζεηή ζηε καζεζηαθή δηαδηθαζία θαη πξνβάιινπλ ηελ 

νκαδνζπλεξγαηηθή δηδαζθαιία σο κηα απφ ηηο απνηειεζκαηηθφηεξεο κεζφδνπο 

δηδαζθαιίαο εξκελεχνληαο κε δηαθνξεηηθφ ηξφπν ην ξφιν ηεο. Οη θνλζηξνπθηηβηζηηθέο 

πξνζεγγίζεηο ηεο κάζεζεο ελζαξξχλνπλ ηηο ζπλεξγαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο , ππνζηεξίδνπλ 

ηελ αλαθαιππηηθή κάζεζε θαη δίλνπλ έκθαζε ζηηο απζεληηθέο πξνβιεκαηηθέο 

θαηαζηάζεηο παξά ηηο επηθπιάμεηο ηνπο γηα ηε δπλαηφηεηα ηεο γιψζζαο λα 

επηθνηλσλήζεη ηηο ζθέςεηο ησλ καζεηψλ.  O Piaget ππνζηήξημε φηη ε αιιειεπηθνηλσλία 

κεηαμχ ησλ καζεηψλ δεκηνπξγεί ηηο απαξαίηεηεο γηα ηε γλσζηηθή αλάπηπμε γλσζηηθέο 

ζπγθξνχζεηο. Ζ θνηλσληθνπνιηηηζκηθή πξνζέγγηζε ηνπ Vygotsky απφ ηελ άιιε κεξηά 

ζεσξείηαη σο ην ελδεδεηγκέλν ζεσξεηηθφ πιαίζην γηα λα ζηεξίμνπκε ηε ζπλεξγαηηθή 

κέζνδν. Ο Vygotsky,  φπσο ήδε έρεη αλαθεξζεί, εζηίαζε ζην θνηλσληθφ θαη πνιηηηζηηθφ 

πιαίζην κέζα ζην νπνίν δεκηνπξγείηαη ε δπλακηθή ηεο ZPD φπνπ νη καζεηέο έξρνληαη ζε 

επαθή κε ηε γλψζε θάησ απφ ηελ θαζνδήγεζε,  ηε ζπλεξγαζία θαη ηελ αιιειεπίδξαζε 

ηνπ δαζθάινπ θαη ησλ ζπκκαζεηψλ .  

         Σα ηειεπηαία ρξφληα έρνπλ απμεζεί νη έξεπλεο πνπ αθνξνχλ ηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπλεξγαηηθήο δηδαζθαιίαο θαη ηα εξεπλεηηθά απνηειέζκαηα 

έρνπλ πξνθαιέζεη εθηεηακέλεο ζπδεηήζεηο γηα ηνλ ηξφπν θαη ηηο κεζφδνπο εθαξκνγήο 

αιιά θαη γηα ηε ιεηηνπξγία θαη ηα απνηειέζκαηα πνπ επηθέξεη ζηε κάζεζε ησλ καζεηψλ: 

Δλδεηθηηθά ζα αλαθέξνπκε  ζηε ζπλέρεηα νξηζκέλα ρξήζηκα  ζπκπεξάζκαηα εξεπλεηψλ 

απφ  κεξηθέο ζεκαληηθέο ζρεηηθέο  έξεπλεο πνπ πξαγκαηνπνίεζαλ: 
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                 « ε κηα ζπλεξγαηηθή κάζεζε ζηελ ηάμε νη καζεηέο εξγάδνληαη καδί γηα λα 

επηηεπρζνχλ νη ζηφρνη ηεο νκάδαο πνπ δελ κπνξεί λα πξνθχςνπλ φηαλ ην επεμεξγάδνληαη 

κφλνη ηνπο.  ε απηή ηε δνκή ηεο ηάμεο, νη καζεηέο ζπδεηνχλ ην ζέκα, βνεζνχλ ν έλαο 

ηνλ άιιν λα κάζνπλ, θαη ελζαξξπλζνχλ θάζε  κέινο ηεο νκάδαο (Johnson, Johnson, & 

Holubec, 1986). 

            « Οη καζεηέο έρνπλ πεξηζζφηεξεο πηζαλφηεηεο λα απνθηήζνπλ θξηηηθή ζθέςε θαη 

κεηαγλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο κάζεζεο, φπσο ην πψο  λα καζαίλνπλ, φηαλ εξγάδνληαη ζε  

κηθξέο ζπλεηαηξηζηηθέο νκάδεο, ζε αληίζεζε κε ην λα αθνχλ δηαιέμεηο».  (Mc Keachie 

,1986) 

             Οη Galton & Williamson (1992) κεηά απφ κηα εθηεηακέλε αλαζθφπεζε ηεο 

βηβιηνγξαθίαο, ε νπνία αλαθέξεηαη ζηελ νκαδηθή εξγαζία ζηηο Ζ Π Α θαη ζηε Μ 

Βξεηαλία, κεηαμχ άιισλ ζπκπεξαζκάησλ αλαθέξνπλ  θαη φηη:  « ε νκαδηθή εξγαζία 

βειηηψλεη ηελ απην-εθηίκεζε θαζψο θαη ηελ παξαθίλεζε (ηα θίλεηξα) ησλ καζεηψλ, 

φηαλ ελζαξξχλνληαη λα εξγαζηνχλ γηα έλα θνηλφ απνηέιεζκα ή λα ζπλεηζθέξνπλ αηνκηθά 

ζε έλαλ θνηλφ ζθνπφ.» 

              Οη Thompson θαη Thompson (1989) δηεξεπλψληαο  ηε ζπλαηζζεκαηηθή 

θαηάζηαζε ησλ καζεηψλ θαηά  ηε δηαδηθαζία επίιπζεο πξνβιεκάησλ, δηαπίζησζαλ  φηη 

θαηά ηε δηάξθεηα επίιπζεο πξνβιεκάησλ ππήξρε έλα επράξηζην θιίκα ζηελ ηάμε. Σν 

νπνίν βνήζεζε λα ειαηησζεί ην άγρνο  θαη ηα  αξλεηηθά ζπλαηζζήκαηα γηα ηα 

καζεκαηηθά. Δπίζεο έξεπλεο νη νπνίεο έρνπλ αζρνιεζεί κε ηνλ εκπινπηηζκφ ησλ 

καζεηηθψλ εκπεηξηψλ, έρνπλ ηξνπνπνηήζεη ηνλ ηξφπν δηδαζθαιίαο ζηα καζεκαηηθά. 

Σείλνπλ, δειαδή, λα θάλνπλ ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ πεξηζζφηεξν πεηξακαηηθή, 

λα ρξεζηκνπνηνχλ πεξηζζφηεξεο δξαζηεξηφηεηεο επίιπζεο πξνβιεκάησλ θαη λα 

αθνινπζνχλ θαηαζθεπαζηηθέο ζεσξίεο κάζεζεο (Cobb et al.1991). 

             Ο Μαηζαγγνχξαο (1995) αλαθέξεη φηη ε δηδαζθαιία ζε ζπλεξγαηηθά πιαίζηα 

δεκηνπξγεί ζπλζήθεο πνπ αλαπηχζζνπλ ηηο αλψηεξεο πλεπκαηηθέο ιεηηνπξγίεο φπσο νη 

απνηειεζκαηηθέο ζηξαηεγηθέο ζθέςεηο θαη ην κεηαγλσζηηθφ νη νπνίεο ηδηαίηεξα ζηα 

καζεκαηηθά  απνηεινχλ θάπνηνπο απφ ηνπο βαζηθφηεξνπο ζηφρνπο : « Ζ απζεληηθή 

δηαπξνζσπηθή επηθνηλσλία κέζα ζηελ νκάδα πξνζθέξεη πξφηππα απνηειεζκαηηθψλ 

ζηξαηεγηθψλ ζθέςεο θαη επθαηξίεο άζθεζεο απηψλ ησλ ζηξαηεγηθψλ»  ( Resnick 1990 ).  

               Ο ηξίηνο ππιψλαο ηεο εθπαίδεπζεο γηα ηνλ 21
ν
 αηψλα, ζχκθσλα κε ηελ έθζεζε 

ηεο δηεζλνχο επηηξνπήο ηεο Οπλέζθν, είλαη λα κάζνπκε ηνπο καζεηέο λα ππάξρνπλ καδί 

θαη λα ζπλεξγάδνληαη. ηε ζχγρξνλε ζρνιηθή ηάμε φκσο  παξά ηα ζεηηθά ζπκπεξάζκαηα 
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ησλ εξεπλεηψλ γηα ηελ εθαξκνγή ηεο ζπλεξγαηηθήο κεζφδνπ νη δάζθαινη ζην 

κεγαιχηεξν πνζνζηφ ηνπο δελ ηελ πξνηηκνχλ σο κέζνδν δηδαζθαιίαο. ρεηηθέο έξεπλεο 

έδεημαλ φηη: «ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε σο δηδαθηηθή πξνζέγγηζε είλαη κηα επηινγή γηα ηνπο 

θαζεγεηέο, ε νπνία  ζήκεξα ρξεζηκνπνηείηαη ιηγφηεξν ζπρλά»  (Johnson & Johnson, 

1991). ηηο πεξηζζφηεξεο πεξηπηψζεηο ε δηδαζθαιία έρεη ηε κνξθή ηεο δηάιεμεο απφ 

ηελ πιεπξά ηνπ θαζεγεηή ελψ νη καζεηέο δελ επηηξέπεηαη λα αιιειεπηδξνχλ κε ηελ 

αηηηνινγία φηη νη ζπδεηήζεηο κεηαμχ ησλ καζεηψλ αθφκα θαη αλ αθνξνχλ ηηο έλλνηεο πνπ 

εμεηάδνληαη δεκηνπξγνχλ θαζαξία  θαη απνπξνζαλαηνιίδνπλ ηε δηδαζθαιία. « Πάλσ απφ 

ην 85% ηεο δηδαζθαιίαο ζηα ζρνιεία απνηειείηαη απφ δηαιέμεηο,..ελψ νη θνηηεηέο είλαη 

απνκνλσκέλνη κεηαμχ ηνπο θαη απαγνξεχεηαη λα αιιειεπηδξνχλ (Johnson, Johnson, 

Holubec, & Roy, 1984).  

           Κάπνηνη άιινη εξεπλεηέο επηζεκαίλνπλ φηη ηα πιενλεθηήκαηα ηεο ζπλεξγαηηθήο 

κεζφδνπ δελ είλαη πάληνηε νξαηά. Θεσξνχλ φηη ε ζπλεξγαηηθή κέζνδνο δελ έρεη πάληα 

ζεηηθά απνηειέζκαηα θπξίσο δηφηη νη καζεηέο δελ έρνπλ κάζεη λα ζπλεξγάδνληαη, δελ 

έρνπλ αλαπηχμεη θαηάιιειεο δεμηφηεηεο επηθνηλσλίαο, ιεηηνπξγνχλ πνιιέο θνξέο 

αληαγσληζηηθά ή παξαγθσλίδνληαη θάπνηα κέιε ηεο νκάδαο, νη ιχζεηο πνπ πξνηείλνπλ 

ζπλεξγαδφκελνη δελ έρνπλ ηελ απαηηνχκελε επηζηεκνινγηθή εγθπξφηεηα. Πην 

ζπγθεθξηκέλα : Οη Salomon & Globerson (1987) επηζεκαίλνπλ: « Ζ ζπλεξγαζία κεηαμχ 

ησλ παηδηψλ θαη ησλ νκάδσλ κεηαμχ ηνπο  έρεη αλππέξβιεηεο δπζθνιίεο θαη ζπρλά 

θαηαιήγεη ζε απνηειέζκαηα ηα νπνία δελ κπνξνχλ λα ραξαθηεξηζηνχλ επηηπρή».  

            Οη Johnson, Johnson & Holubec ( 1986 ) επηζεκαίλνπλ: « Με ην λα 

ηνπνζεηήζνπκε απιά δπν ή πέληε καζεηέο ζε κηα νκάδα δε ζεκαίλεη φηη απηνκάησο ζα 

έρνπκε ζπλεξγαζία θαη ζπλεξγαηηθή κάζεζε», επίζεο επεμεγνχλ φηη γηα λα είλαη 

απνηειεζκαηηθή κηα ζπλεξγαηηθή κάζεζε πξέπεη λα ππάξρνπλ θάπνηα νπζηψδε 

ζπζηαηηθά: θνηλφο ζηφρνο,  ζεηηθή αιιειεπίδξαζε (ακνηβαία πξνζθνξά γλψζεσλ θαη 

πιεξνθνξηψλ.),  αιιειεμάξηεζε (  Ζ επηηπρία ηνπ νκαδηθνχ ζηφρνπ απαηηεί ζπκβνιή 

ηνπ θάζε κέινπο θαη ε επηηπρία ηνπ αηνκηθνχ ζηφρνπ απαηηεί ηε ζπκβνιή φισλ ησλ 

κειψλ), αιιειεμάξηεζε ξφισλ  θαη θπξίσο θνηλσληθέο δεμηφηεηεο ( απνδνρή 

δηαθνξεηηθνχ, ζπγθέληξσζε ζηα ιεγφκελα, ρακειφο ηφλνο θσλήο θ. α).   Αιιά θαη ν 

Μαηζαγγνχξαο (2000) ζπκθσλεί ζηελ αλάγθε γηα εμάζθεζε ζε δεμηφηεηεο 

δηαπξνζσπηθήο επηθνηλσλίαο θαη ζπιινγηθήο εξγαζίαο : « Οη καζεηέο ζηεξνχληαη ησλ 

παξαπάλσ δεμηνηήησλ θαη δελ ηηο απνθηνχλ απηφκαηα κε ηελ ηνπνζέηεζή ηνπο θαηά 

νκάδεο. Γη απηφ έρνπλ  αλάγθε απφ άκεζεο ππνδείμεηο θαη απφ επθαηξίεο ζπλερνχο 
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εμάζθεζεο ζ’ απηέο» Ζ Sfart ( 2001) δηαηππψλεη θάπνηεο επηθπιάμεηο γηα ην πψο θαη 

πφηε ζα πξέπεη λα πεξηκέλνπκε ηα επεξγεηηθά απνηειέζκαηα ηεο δηαδηθαζίαο επίιπζεο 

απφ ηνπο καζεηέο ζηα πιαίζηα ηεο ζπλεξγαζίαο: « Δάλ νη αιιειεπηδξάζεηο ησλ 

ζπνπδαζηψλ εληζρχνπλ ηε κάζεζε, νη επηθνηλσληαθέο δεμηφηεηεο ησλ ζπνπδαζηψλ ζα 

πξέπεη λα δηδαρζνχλ.., νη ζπλνκηιεηέο πξέπεη πηζαλψο λα κάζνπλ λα θάλνπλ ηηο 

παξαθνινπζνχκελεο εζηηάζεηο ( attended foci) ξεηέο, …φηη ε αηνκηθή κάζεζε είλαη 

κεξηθέο θνξέο απνηειεζκαηηθφηεξε απφ ηε κάζεζε κε άιινπο , θαη φηη θάπνηνο πξέπεη λα 

είλαη πνιχ πξνζερηηθφο φηαλ απνθαζίδεη πνηνο πξέπεη λα είλαη ν ζπλεξγάηεο ελφο 

δεδνκέλνπ παηδηνχ ζηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε.» 

 Οη  Πφηαξε , αθνλίδεο θ.α  ( 2009 ) ζπκθσλνχλ  φηη ίζσο πξέπεη λα δηεξεπλεζεί 

πεξηζζφηεξν  ε κάζεζε σο δηαδηθαζία ζπκκεηνρήο ψζηε λα θαηαιήμνπκε ζε αζθαιή 

ζπκπεξάζκαηα.  Ζ  Sfard (1998) αλαθέξεη φηη απφ εξεπλεηηθή άπνςε, νη ζεσξίεο πνπ 

αληηκεησπίδνπλ ηε κάζεζε σο δηαδηθαζία αηνκηθήο θαηαζθεπήο ηεο γλψζεο ππέδεημαλ 

ηηο δπλαηφηεηεο πνπ πξνζθέξεη ε εκπινθή ησλ καζεηψλ ζε πξνζεθηηθά επηιεγκέλεο 

δηεξεπλεηηθέο δξαζηεξηφηεηεο, νη νπνίεο ζηνρεχνπλ ζηελ απφθηεζε ζπγθεθξηκέλσλ, 

ζεκειησδψλ καζεκαηηθψλ ηδεψλ. Ωζηφζν, ε εξεπλήηξηα δηαηππψλεη ηελ άπνςε φηη 

γλσξίδνπκε αθφκε πνιχ ιίγα γηα ηελ αμία ζπκκεηνρήο ησλ καζεηψλ ζε δξαζηεξηφηεηεο 

πνπ επηηξέπνπλ ηελ αλάδεημε κε αλακελφκελσλ αιιά ζεκαληηθψλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ 

θαη δηαδηθαζηψλ, δειαδή, δξαζηεξηνηήησλ πνπ επλννχλ ηε κάζεζε σο δηαδηθαζία 

ζπκκεηνρήο ζε πξαθηηθέο αμηνπνίεζεο ή / θαη παξαγσγήο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο .  

              Οη παξαπάλσ ζέζεηο γελλνχλ κηα ζεηξά απφ εξσηήκαηα γχξσ απφ ηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο κάζεζεο σο δηαδηθαζία ζπκκεηνρήο ζε ζπδεηήζεηο φπσο:  

 Πνηεο είλαη απηέο νη  επηθνηλσληαθέο δεμηφηεηεο γηα ηηο νπνίεο κηιά ε Sfard; θαηά 

πφζν απηέο δηαθνξνπνηνχληαη ζηα καζεκαηηθά θαη κε πνηνλ ηξφπν κπνξνχλ λα 

δηδαρζνχλ ζηνπο καζεηέο;   

 Πνηα είλαη ε δηαδηθαζία πνπ πξέπεη λα εθαξκνζηεί ψζηε νη ιχζεηο πνπ 

πξνηείλνπλ νη καζεηέο ζπλεξγαδφκελνη ζε καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο λα  έρνπλ 

ηελ απαηηνχκελε επηζηεκνινγηθή εγθπξφηεηα;   

 Πνηνο είλαη ν ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ζε κηα 

αίζνπζα ησλ καζεκαηηθψλ πνπ ε ιεηηνπξγία ηεο κάζεζεο ζηεξίδεηαη θαηά έλα 

κεγάιν κέξνο ζηελ αιιειεπίδξαζε;  
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 Πσο κπνξεί λα ζπκβεί θαη αθφκα πεξηζζφηεξν πσο κπνξεί λα  παξαηεξεζεί ε 

αχμεζε ηνπ αηνκηθνχ επίπεδνπ κάζεζεο κε ην λα αθήλνπκε ηνπο καζεηέο λα 

εξγάδνληαη ζε κηθξέο νκάδεο ζε έλα καζεκαηηθφ πξφβιεκα; 

             ε θάζε πεξίπησζε ε ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ ζε ζπδεηήζεηο θαη 

δξαζηεξηφηεηεο πνπ αθνξνχλ ηηο θνηλσληθέο ηνπο ζπλήζεηεο ζηα καζεκαηηθά θαη κε 

πνηνπο ηξφπνπο  απηέο κπνξνχλ λα βειηησζνχλ απνηειεί αλνηρηφ εξεπλεηηθφ εξψηεκα. 

Σν  εξψηεκα απηφ είλαη θαη  έλα απφ ηα βαζηθά εξσηήκαηα ηεο εξγαζίαο απηήο θαη ε 

έξεπλα πνπ αλαιάβακε απνζθνπεί λα ζπλεηζθέξεη  ζηηο απαληήζεηο πνπ ήδε αξθεηνί 

εξεπλεηέο έρνπλ δψζεη κε ηα ζπκπεξάζκαηα ησλ εξεπλψλ ηνπο.  ηα θεθάιαηα πνπ 

αθνινπζνχλ ζα παξνπζηάζνπκε κεξηθέο απφ ηηο έξεπλεο πνπ εζηίαζαλ ζηελ επηθνηλσλία 

θαη ηελ αιιειεπίδξαζε ζηελ αίζνπζα ησλ καζεκαηηθψλ ,νη νπνίεο κε ηα ζπκπεξάζκαηά 

ηνπο απαληνχλ ε θάζε κηα κε ηνλ ηξφπν ηεο ζηα εξσηήκαηα πνπ έρνπλ ηεζεί. Οη έξεπλεο 

απηέο απνηεινχλ άιισζηε θαη ζηεξίγκαηα γηα ηελ νινθιήξσζε ηνπ ζεσξεηηθνχ  

πιαηζίνπ  κέζα ζην νπνίν ζα θηλεζεί θαη ε παξνχζα έξεπλα . 

 

1 . 7                       Η ζεκαζία ησλ   θνηλσληθν-καζεκαηηθψλ  θαλφλσλ 

ζηελ ηάμε ησλ   καζεκαηηθψλ 

                                      

            Σα ηειεπηαία ρξφληα νη εξεπλεηέο έρνπλ ζηξέςεη ην ελδηαθέξνλ ηνπο  ζηελ 

αίζνπζα δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ κε ζθνπφ λα  κειεηήζνπλ ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο 

νπνίνπο νη καζεηέο αλαπηχζζνπλ ηηο καζεκαηηθέο αμίεο θαη ηηο καζεκαηηθέο πεπνηζήζεηο 

ηνπο. Αλαθεξφκελε ζην ηζηνξηθφ απηψλ ησλ λέσλ εξεπλεηηθψλ ηάζεσλ ε Erna Τackel  

(2002) γξάθεη:  «Μεηά ηελ δεκηνπξγηθή εξγαζία ησλ Erlwanger (1973), έλαο αξηζκφο 

ησλ καζεκαηηθψλ εθπαηδεπηηθψλ ππνζηήξημαλ ηελ αλάγθε λα εμεηάζνπλ ηηο πεπνηζήζεηο 

ησλ καζεηψλ γηα ηα καζεκαηηθά φηαλ πξνζπαζνχλ λα θάλνπλ αίζζεζε ηεο καζεκαηηθήο 

ζπκπεξηθνξά ηνπο.»  Γηα παξάδεηγκα, ν  Cobb (1985) έδεημε φηη ε καζεκαηηθή 

δξαζηεξηφηεηα ησλ λέσλ παηδηψλ πνπ ζπκκεηείραλ ζε  έλα εθηεηακέλν πείξακα 

δηδαζθαιίαο δελ κπνξνχζε λα εμεγήζεη  απνθιεηζηηθά ηνπο φξνπο ησλ καζεκαηηθψλ 

ελλνηψλ πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ. Ωζηφζν, κε ηε ζπκπιήξσζε κηαο  ελλνηνινγηθήο  

αλάιπζεο θαη κε ηελ αλάιπζε ησλ πεπνηζήζεσλ ησλ παηδηψλ ήηαλ δπλαηφ λα εμεγήζεη 

ηε ξηδηθά δηαθνξεηηθή ζπκπεξηθνξά ησλ παηδηψλ  ζε ζρέζε κε ηηο  παξφκνηεο έλλνηεο πνπ 

είραλ απνδψζεη. Σν εζληθφ ζπκβνχιην ησλ θαζεγεηψλ ( 1991) ππνζηήξημε φηη θαζψο νη 

καζεηέο αλαπηχζζνπλ ηηο εηδηθέο καζεκαηηθέο αμίεο θαη πεπνηζήζεηο ηνπο απνθηνχλ κηα 
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καζεκαηηθή δηάζεζε ε νπνία ηνπο βνεζά λα απνθηήζνπλ ζηαδηαθά κηα  απηνλνκία ζηε 

γλσζηηθή ηθαλφηεηά ηνπο ζηα καζεκαηηθά.  

           Γηα ηνπο ιφγνπο απηνχο νη  έξεπλεο  επηδηψθνπλ ηελ  πξνζέγγηζε ηνπ ιφγνπ ζε κηα 

ηάμε καζεκαηηθψλ, εζηηάδνληαο ζηνλ  ηξφπν κε ηνλ νπνίν ζπλδένληαη νη ζπκκεηέρνληεο 

ζηελ παξνχζα ηάμε θαζψο θαη ηη θνηλφ ππφβαζξν πξέπεη λα θαηαζθεπαζηεί έηζη ψζηε λα 

επηηχρνπλ  έλαλ ηξφπν νκηιίαο θαηά ηελ αιιειεπίδξαζε πνπ λα κπνξεί λα  αλαγλσξηζηεί 

σο καζεκαηηθφο  ιφγνο . Ο ηειηθφο ζηφρνο δειαδή  είλαη έλαο ηξφπνο πεξηγξαθήο 

νξηζκέλσλ ππνρξεψζεσλ  πνπ πξέπεη λα πιεξνχληαη πξνθεηκέλνπ ε αιιειεπίδξαζε 

λα πξαγκαηνπνηείηαη ζε έλα θαζνξηζκέλν πιαίζην κε ηελ ηήξεζε νξηζκέλσλ 

θαλφλσλ ψζηε  ε δξαζηεξηφηεηα ζηελ ηάμε κπνξεί πξαγκαηηθά λα θέξεη 

απνηειέζκαηα πνπ λα κεηξάλε σο «καζεκαηηθά» Ο Voigt ππνζηήξημε φηη, απφ ηηο 

δηάθνξεο ζεσξεηηθέο πξνζεγγίζεηο γηα ηελ  θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε, ε ζπκβνιηθή 

ηληεξαμηνληζηηθή  πξνζέγγηζε είλαη ηδηαίηεξα ρξήζηκε φηαλ κειεηάκε ηε  κάζεζε ησλ 

παηδηψλ κε έξεπλα ζηηο ηάμεηο ησλ  καζεκαηηθψλ δηφηη ππνγξακκίδεη ηφζν ηελ έλλνηα ησλ 

αηνκηθψλ  δηαδηθαζηψλ ζηε κάζεζε φζν  θαη ηηο θνηλσληθέο δηεξγαζίεο. «Έηζη, αληί λα 

πξνζπαζεί θαλείο λα ζπλαγάγεη κάζεζε ελφο αηφκνπ απφ ηηο θνηλσληθέο θαη πνιηηηζηηθέο 

δηεξγαζίεο ή ην αληίζηξνθν, αληηκεησπίδεη ηηο ¨ππνθεηκεληθέο ηδέεο¨ σο λα είλαη  

ζπκβαηέο  κε ηελ θνπιηνχξα  θαη κε ηελ δηππνθεηκεληθή (intersubjective) γλψζε φπσο ηα 

καζεκαηηθά" (Voigt, 1992). ε λεφηεξν άξζξν ηεο ε Τackel  (2002 ) ηνλίδεη ηελ 

ακθίδξνκε ζρέζε κεηαμχ ηεο θνηλφηεηαο θαη ηνπ αηφκνπ ζε απηέο ηηο δηεξγαζίεο :              

Με ηελ απνδνρή ησλ παξαπάλσ ζέζεσλ νδεγνχκαζηε ζην ζπκπέξαζκα φηη  νη καζεηέο 

αλαπηχζζνπλ ηηο πξνζσπηθέο ηνπο αληηιήςεηο ζπκκεηέρνληαο ζηε δηαπξαγκάηεπζε 

ησλ θαλφλσλ (λφξκεο) ηεο ηάμεο, εηδηθφηεξα εθείλσλ ησλ θαλφλσλ πνπ αλαθέξνληαη 

ζηα καζεκαηηθά. Οη Δrna Τackel, Paul Cobb ( 1996) ζε κηα ζεκαληηθή γηα ην ζέκα 

έξεπλα εμεηάδνπλ ηελ αλάπηπμε ησλ θνηλσληθν- καζεκαηηθψλ (sociomathematical) 

θαλφλσλ θαη ηε ζεκαζία ηνπο γηα ηε δεκηνπξγία ελφο πεξηβάιινληνο ζην νπνίν ηα 

παηδηά  κπνξνχλ λα κάζνπλ καζεκαηηθά νπζηαζηηθά. Αλαθεξφκελνη ζηα ζεσξεηηθά ηνπο 

ζηεξίγκαηα γξάθνπλ : « ε γεληθέο γξακκέο, ε πξνζέγγηζε πνπ έρνπκε ιάβεη εθθξάδεη 

ηελ άπνςε φηη ε καζεκαηηθή κάζεζε είλαη κηα δηαδηθαζία ηφζν ησλ ελεξγψλ 

κεκνλσκέλσλ θαηαζθεπψλ (von Glasersfeld, 1984) φζν θαη κηα δηαδηθαζία εθπνιηηηζκνχ 

ζηηο καζεκαηηθέο πξαθηηθέο ηεο επξχηεξεο θνηλσλίαο (Bauersfeld,1993). ε 

πξνεγνχκελε έξεπλά ηνπο νη ίδηνη εξεπλεηέο  έρνπλ αλαιχζεη ηε δηαδηθαζία κε ηελ νπνία 

νη εθπαηδεπηηθνί θξνληίδνπλ γηα ηελ αλάπηπμε  γεληθψλ θνηλσληθψλ θαλφλσλ θαη 
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ηξνθνδνηνχλ ηελ ηάμε κε ¨ κηθξνθνπιηνχξεο¨ ηνλ  Wood ( 1993 ) βξίζθνπκε κηα 

επηζθφπεζε απηψλ ησλ εξγαζηψλ ησλ  Cobb, Yackel, θαη Wood  θαη αληινχκε κηαλ 

εμήγεζε ηνπ φξνπ ¨κηθξνθνπιηνχξεο¨ : « Οη θνηλσληθνί θαλφλεο κε ηνπο νπνίνπο ν 

εθπαηδεπηηθφο εθνδηάδεη ηελ ηάμε πεξηιακβάλνπλ ηελ εμήγεζε ηεο ζθέςεο, ηελ 

αηηηνιφγεζε ησλ ελεξγεηψλ,  ηε ζχγθξηζε θαη ηελ πξνζπάζεηα πξνζαξκνγήο  ηεο 

αηνκηθήο ζθέςεο κε ηηο ζθέςεηο ηεο νκάδαο »   

        Οπζηαζηηθά κε ηελ εηζαγσγή ηνπ φξνπ sociomathematical θαλφλεο  νη εξεπλεηέο 

επηρεηξνχλ κηα δηάθξηζε αλάκεζα ζηνπο γεληθνχο Καλφλεο πνπ αθνξνχλ  ηα γεληθά 

θνηλσληθά πξφηππα ηεο  ηάμεο θαη πνπ ηζρχνπλ ζε θάζε κάζεκα θαη ηνπο 

sociomathematical θαλφλεο πνπ αθνξνχλ εηδηθά ηα καζεκαηηθά.. Ζ αλαθνίλσζε ηεο 

ζθέςεο , ε ζχγθξηζε κε ηηο ζθέςεηο ησλ άιισλ , ε επηρεηξεκαηνινγία είλαη δξάζεηο πνπ 

ηζρχνπλ θαη ζηηο ηάμεηο ηεο ινγνηερλίαο, φπσο αθξηβψο  θαη ζηα καζεκαηηθά. Οη 

sociomathematical θαλφλεο φκσο αλαθέξνληαη ζε ζπδεηήζεηο πνπ αθνξνχλ εηδηθά ηε 

καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα θαη πεξηιακβάλνπλ θαλνληζηηθέο  αληηιήςεηο γηα ην  :  ηη 

κεηξάεη σο καζεκαηηθψο  δηαθνξεηηθφ, καζεκαηηθψο εμειηγκέλν, καζεκαηηθψο 

απνηειεζκαηηθφ, θαη καζεκαηηθψο  θνκςφ ζε κία ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ. Γηα 

παξάδεηγκα ζα ζπκπεξηιάβνπκε ζηνπο θνηλσληθνχο θαλφλεο ηα θνηλσληθά πξφηππα πνπ 

αλαθέξνληαη ζηηο ζπκπεξηθνξέο  ηνπ είδνπο: ¨εμεγψ ηε ιχζε κνπ¨, ¨εμεγψ ηνλ ηξφπν 

ζθέςεο κνπ¨, πξνζθέξσ κηα ιχζε δηαθνξεηηθή απφ απηέο πνπ έρνπλ δνζεί ζε έλα 

πξφβιεκα¨. Οη αληηιήςεηο φκσο  γηα ην: ¨Ση ζεσξείηαη σο απνδεθηή καζεκαηηθή εμήγεζε 

¨ ή  ¨Ση είλαη καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ¨ είλαη sociomathematical πξφηππα ηα νπνία ζα 

ζπκπεξηιάβνπκε ζηνπο  sociomathematical θαλφλεο. ην εμήο φηαλ κηιάκε θαη γηα ηα δχν 

είδε θαλφλσλ ζα ρξεζηκνπνηνχκε ηνπο φξνπο ¨θαλφλεο¨ ή  ¨λφξκεο¨. ηελ εξγαζία απηή 

νη θαλφλεο δηαθξίλνληαη ζε θνηλσληθνχο θαη καζεκαηηθνχο γηα πεξηζζφηεξε επθνιία 

ζηε ρξήζε θαη θαηαλφεζε ησλ φξσλ. 

              Όπσο γίλεηαη εχθνια θαηαλνεηφ νη λφξκεο πνπ εγθαζίζηαληαη ζηηο αίζνπζεο ησλ 

καζεκαηηθψλ ηάμεσλ δελ είλαη παληνχ ίδηνη αιιά εμαξηψληαη θαηά θχξην ιφγν απφ ηηο 

αληηιήςεηο ηνπ δαζθάινπ γηα ην ηη είλαη ηειηθά ηα καζεκαηηθά θαη ην πψο ηα  

καζαίλνπλ νη καζεηέο. Μηα αλαζθφπεζε ηεο βηβιηνγξαθίαο δείρλεη φηη θαηά ηε δηάξθεηα 

ηεο ηζηνξίαο ηεο καζεκαηηθήο  εθπαίδεπζεο ζην ζρνιείν ε απάληεζε γηα ην ηη κεηξάεη σο 

«πξαγκαηηθά  καζεκαηηθά» πνηθίιιεη. Έλα δηαδεδνκέλν επηρείξεκα νξίδεη ηα πξαγκαηηθά  

καζεκαηηθά σο «νπνηαδήπνηε δξαζηεξηφηεηα ηεο ζπκκεηνρήο ζε κηα καζεκαηηθή 

πξαθηηθή.» 
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                    Ζ αλαγλψξηζε φκσο ηνπ αζπλάξηεηνπ ραξαθηήξα ησλ πξαθηηθψλ ζην 

ζρνιείν απαηηεί κηα ζε βάζνο αλάιπζε ηεο έλλνηαο ηνπ δηαιφγνπ ζηελ ηάμε. 

Ζ ζηάζε ηνπ δαζθάινπ πξέπεη λα είλαη ηέηνηα ψζηε λα δηαηεξεί ζην 

δηάινγν- δηαπξαγκάηεπζε ηε  ζρέζε κεηαμχ ηεο πνιηηηζηηθήο ηζηνξηθή δηάζηαζεο ησλ 

καζεκαηηθψλ θαη ησλ πξαθηηθψλ ηεο επηκέξνπο καζεκαηηθήο ζθέςεο. « Κάζε κνξθή 

εθπαίδεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ θάλεη ππνζέζεηο ζρεηηθά κε πνην είλαη πξαγκαηηθά απηφ 

ην αληηθείκελν ησλ καζεκαηηθψλ, θαη - θαηά ζπλέπεηα - ην πψο ε αηνκηθή κάζεζε πξέπεη 

λα ζπλδέεηαη κε άιια κέιε ηεο επξχηεξεο θνπιηνχξαο, ψζηε λα αλαδεηθλχνληαη  ηα  

ππνηηζέκελα ζηε ζπγθεθξηκέλε θνηλφηεηα πξαγκαηηθά  καζεκαηηθά …… Μέξνο ηεο 

επζχλεο ηνπ δαζθάινπ  είλαη λα εηζάγεη ηνπο καζεηέο ζε θνηλφηεηεο ηεο γλψζεο θαη ηεο 

δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ ηα νπνία  κπνξνχλ  λα ζεσξεζνχλ  σο κηα δηαδηθαζία γηα 

ηελ θίλεζε ησλ θνηηεηψλ ζηνλ πνιηηηζκφ ηεο καζεκαηηθήο θνηλφηεηαο.» 

Bert Van Oers (2001 ). 

          Αλεμάξηεηα  φκσο απφ ηηο δηαθνξεηηθφ πξνζδηνξηζκφ ζην ηη  είλαη πξαγκαηηθά ηα 

καζεκαηηθά θαη ηη δελ είλαη ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ sociomathematical θαλφλσλ 

δεκηνπξγεί επθαηξίεο κάζεζεο ηφζν γηα ηνπο εθπαηδεπηηθνχο φζν θαη γηα ηνπο θνηηεηέο. 

Οη ζπδεηήζεηο πνπ ν δάζθαινο κπνξεί λα πξνθαιέζεη κε νιφθιεξε ηελ ηάμε είλαη 

αξθεηά επνηθνδνκεηηθέο θαη γηα ηνλ ίδην ,γηαηί ηνπ παξέρνπλ ηελ επθαηξία λα θαηαλνήζεη 

ην επξχ θάζκα ησλ δηαθνξεηηθψλ ιχζεσλ πνπ δίλνληαη  απφ ηνπο καζεηέο ζηα 

πξνβιήκαηα θαζψο εθείλνη  εξγάδνληαη ζπλεξγαδφκελνη. Καζψο ν δάζθαινο αξρίζεη λα 

αθνχεη ηηο δηαθνξεηηθέο ιχζεηο  ησλ καζεηψλ ελεκεξψλεηαη γηα ηηο ελλνηνινγηθέο 

δπλαηφηεηεο , θαη ηηο ηξέρνπζεο αληηιήςεηο ηνπο. Οη  αληηιήςεηο ησλ καζεηψλ  

ζπκβάιινπλ ζηελ εμέιημε ησλ ελλνηψλ ησλ θαζεγεηψλ γηα ην ηη είλαη καζεκαηηθψο 

εμειηγκέλν θαη απνηειεζκαηηθφ γηα ηα παηδηά. Απνθηά έηζη ν δάζθαινο ηελ επθαηξία λα 

επηθπξψζεη ηηο επηζηεκνινγηθά ζσζηέο εθθξάζεηο θαζψο θαη ηηο πξαγκαηηθά  

αλαπηπμηαθά εμειηγκέλεο ιχζεηο ελψ ζπγρξφλσο επσθειείηαη πξνζζέηνληαο ζηε δηθή ηνπ 

ελλνηνινγηθή αλάπηπμε ηελ θαηαλφεζε ηεο καζεκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο θαη ηεο  

ελλνηνινγηθήο αλάπηπμεο ησλ καζεηψλ. « Απηφ αλαδεηθλχεη ηελ ακθίδξνκε  ζρέζε 

κεηαμχ ηεο  ίδξπζεο θαλφλσλ sociomathematical θαη ηεο αχμεζεο ηεο θαηαλφεζεο ηνπ 

θαζεγεηή γηα  ην καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ, ηελ εμειηγκέλε ιχζε  θαη ηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα.» ( Δrna Τackel, Paul Cobb , 1996)  

 . Ζ Yackel & Rasmussen ( 2002 ), πξαγκαηνπνίεζαλ κηα  παξφκνηα έξεπλα ζε   

παλεπηζηεκηαθφ επίπεδν ηάμεο . Δηδηθφηεξα κειέηεζαλ ηηο πεπνηζήζεηο ησλ θνηηεηψλ θαη 
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ησλ αληίζηνηρσλ θαλφλσλ ζηελ ηάμε. Γεληθφο ζηφρνο απηήο ηεο εξγαζίαο  ήηαλ λα 

δηεξεπλήζεη θνηηεηέο παλεπηζηεκηαθνχ επηπέδνπ ζηελ εθκάζεζε ησλ δηαθνξηθψλ 

εμηζψζεσλ ζην πιαίζην ηεο ηάμεο. Γηα ην ζθνπφ απηφ, εζηίαζαλ ζην ζχληαγκα ηεο ηάμεο. 

Δηδηθφηεξα, ζηηο επηδηψμεηο ηνπ  εθπαηδεπηή λα ελζαξξχλεη ηνπο θνηλσληθνχο θαλφλεο: Οη 

θνηηεηέο λα αλαπηχμνπλ  πξνζσπηθά νπζηαζηηθέο ιχζεηο, λα εμεγνχλ θαη λα 

δηθαηνινγνχλ  ηηο  ζθέςεηο ηνπο, λα αθνχλ θαη λα πξνζπαζνχλ λα θαηαλνήζνπλ ην λφεκα 

ηεο ζθέςεο ησλ άιισλ, λα ζέηνπλ εξσηήκαηα θαη λα δηαηππψζνπλ  δηαθσλίεο  ή  ηα 

ζεκεία πνπ δελ  θαηαλννχλ. Σα ζπκπεξάζκαηα ησλ εξεπλεηψλ απφ ηελ ζπγθεθξηκέλε 

έξεπλα επηβεβαίσζαλ φηη νη πεπνηζήζεηο ησλ ζπνπδαζηψλ γηα ηε καζεκαηηθή 

δξαζηεξηφηεηα θαη ηνπο ξφινπο ησλ κειψλ κηαο καζεκαηηθήο θνηλφηεηαο θαη γηα ηε 

γεληθή θχζε ηεο καζεκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο εμειίρζεθαλ παξάιιεια κε ηνπο  

θνηλσληθνχο  θαη  ηνπο  sociomathematical θαλφλεο. 

          Οη sociomathematical θαλφλεο, φπσο παξνπζηάζηεθαλ παξαπάλσ δίλνπλ ήδε κηαλ 

απάληεζε ζηα εξσηήκαηα πνπ ζέζακε γηα ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπλεξγαηηθήο 

κάζεζεο θαηά ηε δηαδηθαζία επίιπζεο πξνβιήκαηνο. Οη θαλνληζηηθέο ξπζκίζεηο (λφξκεο) 

πνπ είλαη αλαγθαίεο γηα κηα καζεκαηηθή ζπδήηεζε εηζάγνληαη ζηελ ηάμε απφ ηνλ 

δάζθαιν θαη εκπινπηίδνληαη ζπλερψο απφ ηνπο καζεηέο θαη ην δάζθαιν κέζα απφ ηηο 

ζπλερείο αιιειεπηδξάζεηο ηνπο. Οη δάζθαινη ησλ καζεκαηηθψλ πνπ επηζπκνχλ λα 

ζηεξίμνπλ ηε δηδαθηηθή ηνπο κέζνδν ζηελ επηθνηλσλία θαη ηελ αιιειεπίδξαζε πξέπεη λα 

έρνπλ ζαθείο ηδέεο εθ ησλ πξνηέξσλ ησλ θαλφλσλ πνπ κπνξεί λα επηζπκνχλ λα 

πξνσζήζνπλ. Ίζσο ζα πξέπεη λα ηνληζηεί   φηη νη θαλφλεο απηνί δελ κπνξνχλ λα 

εγθαηαζηαζνχλ κε ηηο δειψζεηο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, είλαη αλαγθαζηηθά 

αιιειεπηδξαζηηθνί θαη εγθαζίζηαληαη κέζα απφ ηε δηαδηθαζία ηεο δηαπξαγκάηεπζεο απφ 

θάζε θνηλφηεηα ζηελ ηάμε. Καηά ηε δηαδηθαζία ηεο δηαπξαγκάηεπζεο απηψλ ησλ 

θαλφλσλ νη καζεηέο θαηαζθεπάδνπλ ελεξγά πξνζσπηθέο πεπνηζήζεηο θαη αμίεο πνπ ηνπο 

νδεγνχλ ζε φιν θαη πςειφηεξα επίπεδα απηνλνκίαο ζηα καζεκαηηθά. 

      Οη ηδέεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ παξαπάλσ – νη νπνίεο απνηεινχλ θαη ηηο 

απνδνρέο ηεο δηθήο καο έξεπλαο - καο παξέρνπλ έλα πιαίζην γηα λα παξαθνινπζήζνπκε 

ηηο ¨θνηλσληθέο¨ θαη ¨καζεκαηηθέο¨ ζπλήζεηεο ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ θαη 

ζπγρξφλσο ρξήζηκα ¨εξγαιεία¨ γηα λα εξκελεχζνπκε ηνπο δηαιφγνπο ησλ καζεηψλ πνπ 

ζπλεξγάδνληαη γηα ηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο.    χκθσλα κε απηέο ηηο ηδέεο, γηα ηνλ 

ηξφπν πνπ δηακνξθψλεηαη έλα θαηάιιειν πεξηβάιινλ γηα επηθνηλσλία θαη 

δηαπξαγκάηεπζε ησλ ελλνηψλ ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ ,δηακνξθψλεηαη θαη ν 
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δχζθνινο ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ν νπνίνο εθπξνζσπεί κηα αλάινγε  καζεκαηηθή 

θνηλφηεηα. Ο δάζθαινο ησλ καζεκαηηθψλ έρεη έλαλ ελεξγφ ξφιν ζηνλ θαζνξηζκφ ηεο 

καζεκαηηθήο πνηφηεηαο ηνπ πεξηβάιινληνο ζηελ ηάμε θαη ζηελ θαζηέξσζε 

πξνηχπσλ γηα ηα καζεκαηηθά.  Οθείιεη λα εηζάγεη θαη λα ζπκκεηέρεη ζε ζπδεηήζεηο 

ζρεηηθά κε ηε ζεκαζία ηεο επίιπζεο πξνβιεκάησλ θαη αθφκε λα αλαιάβεη ηελ 

ππνρξέσζε λα ζεζπίζεη κηα ηάμε φπνπ νη καζεηέο ζα θαηαλνήζνπλ ηελ αλαγθαηφηεηα ηεο 

θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο θαη ζα ζπκκεηάζρνπλ ελεξγά ζηε εθκάζεζε ηνπ ηξφπνπ λα 

επηθνηλσλνχλ απνηειεζκαηηθά γηα ηα καζεκαηηθά. 

 

1 .7. 1    Οη θνηλσληθo- καζεκαηηθνί θαλφλεο θαη νη αληηιήςεηο 

          ηνπ δαζθάινπ γηα ηη είλαη ηα  καζεκαηηθά 

                                                   

          Απφ ηε ζηηγκή πνπ ε θνηλφηεηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ ζπλεηδεηνπνίεζε ηελ  

αδπλακία επίιπζεο φισλ ησλ δεηεκάησλ ηεο εθπαίδεπζεο, απφ ηηο κνλνκεξείο 

πξνζεγγίζεηο ςπρνινγηθνχ πξνζαλαηνιηζκνχ, νη νπνίεο γηα λα εξκελεχζνπλ ηε 

δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο εζηίαδαλ  απνθιεηζηηθά ζηνλ καζεηή-άηνκν ην ελδηαθέξνλ 

πιένλ ζηξάθεθε ζηε κειέηε ηεο θνπιηνχξαο ηεο ηάμεο θαη ζην ξφιν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

αλαγλσξίζηεθε κηα  θνηλσληθφ-πνιηηηζκηθή δηάζηαζε . Όπσο ηνλίζακε ήδε ν ξφινο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ ζηε δηακφξθσζε ηεο κηθξνθνπιηνχξαο ηεο ηάμεο είλαη θαζνξηζηηθφο . 

Δηδηθφηεξα ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ νη αληηιήςεηο ηνπ δαζθάινπ γηα ηα καζεκαηηθά 

έρνπλ άκεζε ζρέζε κε ηε  δηαρείξηζε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ 

           Ζ έλλνηα ησλ sociomathematical θαλφλσλ είλαη επίζεο θαζνξηζηηθή γηα ηελ 

απνζαθήληζε ηνπ ξφινπ ηνπ εθπαηδεπηηθνχ σο εθπξνζψπνπ ηεο εθπαηδεπηηθήο 

θνηλφηεηαο. Ο ξφινο απηφο είλαη ελεξγεηηθφο θαη κηα θξίζηκε απνζηνιή ηνπ είλαη ν 

επεξεαζκφο ηεο καζεκαηηθήο πηπρήο ησλ καζεηψλ ζην είδνο ησλ γλψζεσλ πνπ 

θαηαζθεπάδνπλ κέζσ ηεο επηθνηλσλίαο θαη ηεο αιιειεπίδξαζεο ζην πεξηβάιινλ ηεο 

ηάμεο. Οη απφςεηο πνπ ζέινπλ ηνλ εθπαηδεπηηθφ λα αλαιακβάλεη παζεηηθφ ξφιν ζηελ 

ηάμε θαζψο νη καζεηέο θαηαζθεπάδνπλ ηε γλψζε δελ θαίλεηαη λα ππνζηεξίδεηαη απφ 

ηνπο πεξηζζφηεξνπο  εξεπλεηέο. «Σν ζπκπέξαζκα φηη νη θαζεγεηέο ζα πξέπεη λα κελ 

πξνζπαζνχλ λα επεξεάζνπλ ηηο επνηθνδνκεηηθέο πξνζπάζεηεο ησλ ζπνπδαζηψλ θαίλεηαη 

απαξάδεθην, δψζακε ηε ζέζε  καο φηη ηα καζεκαηηθά κπνξνχλ λα ζεσξεζνχλ σο κηα 

θνηλσληθή πξαθηηθή ή έλα έξγν θνηλφηεηαο. Απφ ηελ πιεπξά καο, ε πξφηαζε φηη νη 

θνηηεηέο κπνξνχλ λα αθεζνχλ ζηελ ηχρε ηνπο, λα θαηαζθεπάζνπλ  καζεκαηηθνχο 
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ηξφπνπο κάζεζεο ζπκβαηέο κε εθείλεο ηεο επξχηεξεο θνηλσλίαο είλαη κηα αληηθαηηθή 

άπνςε». (Cobb, Yackel, & Wood, 1992).  

         Ο  δάζθαινο ησλ καζεκαηηθψλ θαη νη καζεηέο ιεηηνπξγνχλ ζηελ ηάμε κε ξνπηίλεο, 

δεκηνπξγνχλ κηα δηθή ηνπο θνπιηνχξα  κέζα ζηελ νπνία  νη ακνηβαίεο εξκελείεο ηνπο γηα 

ηα   καζεκαηηθά  λνήκαηα γίλνληαη αληηθείκελν  δηαπξαγκάηεπζεο. O Voigt παξαηεξεί 

φηη έλαο απφ ηνπο ιφγνπο πνπ κειεηάκε ηελ θνπιηνχξα ηεο καζεκαηηθήο ηάμεο είλαη φηη 

ε ηάμε εκθαλίδεηαη λα δεη κηα δηθή ηεο δσή. Οη ζπκκεηέρνληεο ζηελ ηάμε αλαπηχζζνπλ 

έζηκα πνπ ηνπο θαζηζηνχλ ηθαλνχο λα αληηκεησπίδνπλ ηε ζπλζεηφηεηα ηεο δσήο ζηελ 

ηάμε. Απηά ηα έζηκα ηεο κηθξν-θνπιηνχξαο ηεο ηάμεο είλαη ηζρπξά θαη γηαηί είλαη 

αληαλαθιάζεηο ηεο καθξν-θνπιηνχξαο θαη γηαηί είλαη ¨θξπκκέλα¨: « Ο δάζθαινο θαη νη 

καζεηέο ιεηηνπξγνχλ ζηελ ηάμε κε ξνπηίλεο γηα ηηο νπνίεο δελ έρνπλ ζαθή επίγλσζε. 

Ωζηφζν ελψ κπνξεί ην ππφβαζξν ησλ θαηαλνήζεσλ θαη πξνζδνθηψλ ησλ ζπκκεηερφλησλ 

θαζψο θαη νη ακνηβαίεο εξκελείεο ηνπο λα είλαη θξπκκέλεο, νη καζεκαηηθέο ηνπο 

ζεκαζίεο είλαη ζεκεία δηαπξαγκάηεπζεο. ηελ πνξεία ηεο δηαπξαγκάηεπζεο ν δάζθαινο 

θαη νη καζεηέο δεκηνπξγνχλ έλα απφ θνηλνχ δίθηπν καζεκαηηθψλ ζεκαζηψλ .» (Voigt  

1998) 

              ε απηφ ην θνηλφ δίθηπν ησλ καζεκαηηθψλ ζεκαζηψλ πνπ αλαθέξεηαη ν Voigt ν 

δάζθαινο είλαη ν εγγπεηήο θαη θνξέαο ησλ επηζηεκνινγηθψλ ζεκαζηψλ ψζηε ε γλψζε 

πνπ παξάγεηαη ζηελ ηάμε λα είλαη καζεκαηηθψο απνδεθηή. Δπνκέλσο νη αληηιήςεηο ηνπ 

δαζθάινπ γηα ην ηη είλαη καζεκαηηθψο απνδεθηφ έρνπλ θαζνξηζηηθή ζπκκεηνρή ζηε 

γλψζε πνπ παξάγεηαη ηειηθά ζηελ θνηλφηεηα ηεο ηάμεο ηελ εθπαίδεπζε φκσο ησλ 

καζεκαηηθψλ ππάξρνπλ  δηαθνξεηηθέο απφςεηο ζρεηηθά κε ην ηη κεηξάεη σο πξαγκαηηθά 

καζεκαηηθά ζηελ ηάμε θαη επνκέλσο ν θάζε δάζθαινο αλάινγα κε ηελ δηθή ηνπ άπνςε 

δίλεη έκθαζε ζε αληίζηνηρεο καζεκαηηθέο  δξαζηεξηφηεηεο. Οη δηάθνξεο απφςεηο γηα ην 

ηη είλαη πξαγκαηηθά ηα καζεκαηηθά κπνξνχλ λα ζπλνςηζηνχλ ζηα εμήο:   

 Σα πξαγκαηηθά καζεκαηηθά» ζην ζρνιείν είλαη νη αξηζκεηηθέο πξάμεηο :  .  

          Ζ άπνςε απηή έρεη ζρέζε κε ηελ πιαησληθή ηδέα  φπνπ ε    καζεκαηηθή γλψζε 

ζεσξείηαη φηη απνηειείηαη απφ ζηαζεξέο νληφηεηεο, αηψληεο καζεκαηηθέο αιήζεηεο ,ηηο 

νπνίεο κπνξνχλ ηα παηδηά λα αλαθαιχςνπλ εξγαδφκελα κε ζπζηεκαηηθφ ηξφπν.  Ο 

δάζθαινο πνπ ππνζηεξίδεη ηελ άπνςε απηή  δίλεη έκθαζε ζηελ εθκάζεζε ησλ 

αξηζκεηηθψλ πξάμεσλ θαη ε ζρέζε ηνπ κε ηνπο καζεηέο έρεη ηε κνξθή απνζηνιέα-δέθηε 

αθνχ ζεσξεί φηη ν ίδηνο θαηέρεη ηε γλψζε θαη έξγν ηνπ είλαη λα ηελ κεηαθέξεη. Μέζα ζε 

απηήλ ηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο αληίζηνηρεο ζα είλαη θαη νη λφξκεο πνπ ζα 
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εγθαηαζηαζνχλ θαη ζα αληαλαθινχλ ηηο  πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ γηα ηνπο δηθνχο ηνπο 

παζεηηθνχο ξφινπο.    

 Ζ  πξαγκαηηθή καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα ηνλίδεη ηε ζεκαζία ησλ δνκψλ. 

Σφζν ν Piaget φζν θαη ν Davydov ππεξαζπίζηεθαλ ν θαζέλαο κε ηνλ δηθφ ηνπ ηξφπν  ηελ 

πξαγκαηηθή καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα ε νπνία ηνλίδεη ηε ζεκαζία ησλ δνκψλ. Σα 

καζεκαηηθά ζεσξνχληαη φηη είλαη έλα ζχλνιν απφ αθεξεκέλεο δνκέο πνπ πξέπεη λα 

εθαξκφδνληαη ζε ζπγθεθξηκέλεο θαηαζηάζεηο θαη πξνβιήκαηα. Ο δάζθαινο πνπ είλαη 

ππέξκαρνο ησλ δνκψλ ζεσξεί φηη ηα παηδηά  ζπκκεηέρνπλ ζε πξαγκαηηθά καζεκαηηθά 

φηαλ αζρνινχληαη κε αθεξεκέλεο δνκέο γηα λα νξγαλψζνπλ  πξαθηηθέο θαηαζηάζεηο ή 

γηα ηελ επίιπζε πνζνηηθψλ θαη ρσξνηαμηθψλ πξνβιεκάησλ. Έξγν ηνπ ζπλεπψο είλαη λα 

πξνζθέξεη   θαηαζηάζεηο θαη πξνβιήκαηα ψζηε ην παηδί λα κπνξέζεη  βήκα πξνο βήκα - 

κε πεξηζζφηεξε  ή ιηγφηεξε  βνήζεηα πνπ ζα ηνπ πξνζθέξεη  - λα  θαηαζθεπάζεη  ηηο  

βαζηθέο δνκέο θαη λα ηηο εθαξκφζεη ζηε ζπλέρεηα ζε λέεο θαηαζηάζεηο πξφβιεκα. 

ηηο λφξκεο ζπλεπψο  πνπ ζα εγθαηαζηαζνχλ ζηελ αίζνπζα απηή ζα ηνλίδεηαη ν ξφινο 

ηνπ καζεηή πνπ πξνζπαζεί λα θαηαζθεπάζεη ηε γλψζε κέζα απφ ηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ 

ηνπ παξέρεη ν δάζθαινο  ν νπνίνο πεξηνξίδεηαη ζε έλαλ ξφιν βνεζεηηθφ, θαζνδεγεηηθφ 

,ίζσο θαη γηα κεξηθνχο παζεηηθφ. 

 Σα πξαγκαηηθά καζεκαηηθά βξίζθνληαη ζηε δξαζηεξηφηεηα ηεο επίιπζεο 

πξνβιεκάησλ 

χκθσλα κε ηελ άπνςε απηή ην πξαγκαηηθφ αληηθείκελν ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ ηάμε 

βξίζθεηαη ζηε δξαζηεξηφηεηα ηεο επίιπζεο πξνβιεκάησλ κε ηε βνήζεηα απην-

επηλνεκέλσλ  εξγαιείσλ ζην πιαίζην ξεαιηζηηθψλ  θαηαζηάζεσλ  πνπ έρνπλ λφεκα γηα 

ηνπο καζεηέο. Ο δάζθαινο πνπ έρεη απηέο ηηο αληηιήςεηο πξνάγεη πξάγκαηη ηελ 

ελεξγεηηθή κάζεζε θαη επηθνηλσλία ζε εηεξνγελείο νκάδεο. Οη καζεκαηηθέο ζεκαζίεο 

φκσο πνπ παξάγνληαη κέζα απφ κηα ηέηνηα δηαδηθαζία φπνπ ην θχξην κέζν επηθνηλσλίαο 

είλαη ν δηάινγνο κεηαμχ ησλ καζεηψλ  ζα πξέπεη λα εμειηρζνχλ ζε   αθφκε πςειφηεξα 

επίπεδα λα ζπλαληήζνπλ ηηο επηζηεκνινγηθέο ζεκαζίεο ψζηε ε κάζεζε λα είλαη έγθπξε 

κε ηελ έλλνηα φηη γίλεηαη καζεκαηηθψο απνδεθηή. ηηο ηάμεηο απηέο ν δάζθαινο ζα 

πξνζπαζήζεη λα εγθαηαζηήζεη λφξκεο θαηάιιειεο ψζηε ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

καζεκαηηθψλ λνεκάησλ λα γίλεηαη κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο φισλ ησλ κειψλ ηεο ηάμεο 

θξαηψληαο ν ίδηνο ην ξφιν ηνπ κεζνιαβεηή, εγγπεηή ηεο επηζηεκνινγηθήο 

εξκελείαο,ησλ,αλάινγσλ,ζεκαζηψλ. (Bert Van Oers , 2001)                   
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1 .7. 2     Ο ξφινο ηνπ δαζθάινπ ζηε δεκηνπξγία θνηλσληθν- 

καζεκαηηθψλ θαλφλσλ 

 

              ε κηα ηάμε φπνπ νη καζεηέο πξέπεη λα απνθαζίδνπλ θαη λα επηιέγνπλ κεηαμχ 

πνιιψλ δειψζεσλ θαη  δξάζεσλ απηέο πνπ πξαγκαηηθά έρνπλ  καζεκαηηθφ ελδηαθέξνλ 

δεκηνπξγείηαη ε αλάγθε ηεο χπαξμεο πιαηζίσλ θαη θαλνληζηηθψλ ξπζκίζεσλ πνπ ζα ηνπο 

βνεζήζνπλ λα ελεξγνχλ θαηάιιεια. Ο ξφινο ηνπ δαζθάινπ , φπσο αλαθεξζήθακε θαη 

αιινχ, είλαη λα πξνσζήζεη ηελ ζέζπηζε θνηλσληθν-καζεκαηηθψλ θαλφλσλ νη νπνίνη  γηα 

λα έρνπλ ιεηηνπξγηθή αμία πξέπεη λα είλαη αλαγθαζηηθά αιιειεπηδξαζηηθνί. Έρνπκε  ήδε 

δηαρσξίζεη  ηνπο θνηλσληθνχο απφ ηνπο  καζεκαηηθνχο θαλφλεο. Αλ θαη είλαη εχθνιν λα 

θαηαλνήζεη θαλείο πσο κπνξνχλ λα εγθαζηδξπζνχλ ζε κηα ηάμε νη θνηλσληθνί θαλφλεο ζα 

αλαθεξζνχκε ζχληνκα ζε δπν  επεηζφδηα απφ ηηο έξεπλεο ησλ Cobb, Yackel, θαη Wood  

φπσο ζπλνςίδνληαο ηηο πεξηγξάθεη ζε έλα άξζξν ηεο ε  Wood ( 1993 ). ην άξζξν 

παξνπζηάδνληαη επεηζφδηα απφ κηα ηάμε πνπ νη εξεπλεηέο κειέηεζαλ δηεμνδηθά θαη 

επεμεγνχλ ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο ν εθπαηδεπηηθφο κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο 

αλάπηπμε ηα γεληθά θνηλσληθά πξφηππα: 

 Η δεκηνπξγία ελφο πεξηβάιινληνο γηα κάζεζε καζεκαηηθψλ θαηά ηελ πξψηε 

εβδνκάδα ηνπ ζρνιείνπ, 

ην επεηζφδην πεξηγξάθεηαη κε πνηνλ ηξφπν πινπνηήζεθε ε πξφζεζε ηνπ δαζθάινπ λα 

θαηαζθεπάζεη έλα  θνηλσληθφ πιαίζην κέζα  ζην νπνίν νη καζεηέο ζα  κπνξνχλ ειεχζεξα  

λα εθθξάζνπλ ηε καζεκαηηθή ζθέςε ηνπο. Ο δάζθαινο έβαδε  ηνπο καζεηέο ζηε ζέζε λα 

πξέπεη λα πξέπεη λα παξαδέρνληαη ην ιάζνο ηνπο κπξνζηά ζην ζχλνιν ηεο ηάμεο. ηε 

ζπλέρεηα, ν δάζθαινο  μεθίλεζε ξεηέο  παξαηεξήζεηο: « Αγόξηα θαη θνξίηζηα, αθόκε θαη 

αλ ε απάληεζή ζαο δελ είλαη ζσζηή, κε ελδηαθέξεη πιένλ λα έρνπκε ηε γλώκε ζαο. Απηό 

είλαη ην ζεκαληηθόηεξν. Δελ πξόθεηηαη λα παίξλνπκε  πάληνηε ζσζηέο απαληήζεηο, αιιά 

ζέινπκε λα πξνζπαζήζνπκε.» Ζ  πξφζεζε ηνπ Γάζθαινπ ζε απηφ ην επεηζφδην ήηαλ λα 

εγθαηαζηήζεη έλα πξφηππν  αιιειεπίδξαζεο πνπ ζα απνηεινχζε ηε βάζε γηα ηηο 

δξαζηεξηφηεηέο ηνπο ζην: πψο ζα κηιήζνπκε γηα ηα καζεκαηηθά. 

Απηέο νη ακνηβαίεο ππνρξεψζεηο θαη πξνζδνθίεο απνηέιεζαλ αληηθείκελν 

δηαπξαγκάηεπζεο θαη επαλαδηαπξαγκάηεπζεο απφ ην δάζθαιν θαη ηνπο καζεηέο ζηα 

επφκελα καζήκαηα ψζπνπ εγθαηαζηάζεθε έλα πξφηππν αιιειεπίδξαζεο πνπ 

απνηεινχζε έλα ζπκθσλεκέλν ζχλνιν θαλφλσλ γηα ηηο δξαζηεξηφηεηεο ζηελ ηάμε ηνπο. 

Μέζα ζε απηήλ ηε κνξθή αιιειεπίδξαζεο πνπ γίλεηαη πξφηππφ κε ηνλ ηξφπν πνπ 
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πεξηγξάςακε αλακέλεηαη  νη καζεηέο λα εθθξάζνπλ ηηο ζθέςεηο ηνπο, κε ηελ πξνζδνθία 

λα εμεγήζνπλ θαη λα δηθαηνινγήζνπλ ηηο ιχζεηο ηνπο θαη λα αθνχζνπλ  ηηο εμεγήζεηο ησλ 

άιισλ. 

 

 Η δεκηνπξγία ελφο πεξηβάιινληνο γηα κάζεζε καζεκαηηθψλ θαηά  ηε 

ζπλεξγαζία ζε δεπγάξηα  

 

ην επεηζφδην πεξηγξάθεηαη κε πνηνλ ηξφπν πινπνηήζεθε ε πξφζεζε ηνπ δαζθάινπ λα 

θαηαζθεπάζεη έλα  θνηλσληθφ πιαίζην κέζα  νη καζεηέο ζα γλσξίδνπλ ηηο ππνρξεψζεηο 

ηνπο θαηά ηε ζπλεξγαζία: Ο δάζθαινο έθαλε  απνιχησο ζαθέο φηη φηαλ νη καζεηέο 

ζπλεξγάδνληαη ζα πξέπεη λα έρνπλ ζπκθσλήζεη φρη κφλνλ ζηελ απάληεζε αιιά θαη ζε 

κηα θνηλή εμήγεζε ηεο ζθέςεο ηνπο πξηλ λα επηρεηξήζνπλ λα παξνπζηάζνπλ κηαλ 

εμήγεζε ζε νιφθιεξε ηελ ηάμε. Με απηφλ ηνλ ηξφπν άξρηζε λα ρηίδεη ην νηθνδφκεκα 

ησλ ππνρξεψζεσλ θαη ησλ πξνζδνθηψλ πνπ πξνβιεπφηαλ φηη ζα απνηεινχζε ην πιαίζην 

γηα ηηο δξαζηεξηφηεηεο φηαλ νη καζεηέο εξγάδνληαλ ζε κηθξέο νκάδεο. ηα επφκελα 

καζήκαηα νη θαλφλεο απηνί δνθηκάδνληαλ ζηελ πξάμε, ελψ ζπγρξφλσο πξνζζέηνληαλ  

θαη άιινη, ψζηε νη γεληθνί θαλφλεο ηεο ηάμεο πνπ αθνξνχζαλ:  ηνλ ηξφπν πνπ 

εξγαδφκαζηε ζε καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο , ζηαδηαθά λα παγησζνχλ .  

              ηε ζπλέρεηα παξνπζηάδνληαη  δπν αθφκα επεηζφδηα αληηπξνζσπεπηηθά γηα λα 

πεξηγξάςνπλ   πσο κπνξνχλ λα εγθαζηδξπζνχλ ζε κηα ηάμε νη καζεκαηηθνί θαλφλεο. Σα 

επεηζφδηα πνπ αθνινπζνχλ ηα αληινχκε απφ ηηο έξεπλεο ησλ  Cobb, θαη Yackel, ( 1996) :  

 Η δεκηνπξγία ελφο πεξηβάιινληνο γηα ηε κάζεζε : « απηφ πνπ κεηξάεη σο 

καζεκαηηθά δηαθνξεηηθφ » (mathematical difference) 

 

ην επεηζφδην νη καζεηέο ππνινγίδνπλ κε ην λνπ ην άζξνηζκα  16 +14+ 8 =… Πξφζεζε 

ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ήηαλ λα   ελεξγνπνηήζεη  ηε δηαινγηθή ζπγθξφηεζε ηνπ  

καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθνχ. Καζψο νη καζεηέο ζπκκεηέρνπλ ζε κηα ζπδήηεζε κε φιε 

ηελ ηάμε εμεγψληαο ηηο ιχζεηο ηνπο αληηιακβάλνληαη απφ ηηο εθδειψζεηο ηνπ 

δαζθάινπ φηη απηφο  επηθπξψλεη  ιχζεηο πνπ απνζπλέζεηαλ  θαη αλαζπλέζεηαλ 

αξηζκνχο κε δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο, αιιά φρη  εθείλεο πνπ ήηαλ ιίγν πεξηζζφηεξν ε 

ιηγφηεξν αλαδηαηππψζεηο πξνεγνχκελσλ ιχζεσλ.  Σελ ίδηα ζηηγκή ν εθπαηδεπηηθφο 

πξνσζνχζε ηηο καζεζηαθέο επηδηψμεηο ηνπ, θαζνδεγψληαο  ηελ αλάπηπμε ηεο απφ 

θνηλνχ θαηαλφεζεο ,  ηνπ ηη ήηαλ καζεκαηηθψο ζεκαληηθφ ζε ηέηνηεο θαηαζηάζεηο.  
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 Η δεκηνπξγία ελφο πεξηβάιινληνο γηα ηε κάζεζε ηνπ :  «ηη αμηνινγείηαη  

καζεκαηηθψο» ( what is valued mathematically.)  

 

 ηφρνο ηεο δξαζηεξηφηεηαο ήηαλ λα ππνινγίζνπλ νη καζεηέο  πφζεο κάξθεο  ππάξρνπλ 

ζε έλα δηπιφ πιαίζην δεθάδσλ πνπ έρεη  4 θφθθηλεο κάξθεο ζην  αξηζηεξφ πιαίζην   θαη 

έμη πξάζηλεο κάξθεο ζην δεμηφ.  Σν επεηζφδην μεθίλεζε  φηαλ αξθεηνί καζεηέο  είραλ  

ήδε δψζεη ιχζεηο. ε κηα απφ ηηο ιχζεηο πνπ έδσζε κηα καζήηξηα ν ελζνπζηαζκφο ηνπ 

δαζθάινπ ήηαλ έθδεινο. Ζ  έθθξαζε ελζνπζηαζκνχ ηνπ δάζθαινπ δελ άθελε θακία 

ακθηβνιία φηη, θαηά ηελ άπνςή ηνπ, ε ιχζε απηή ήηαλ μερσξηζηή. εκαληηθφ ήηαλ ην 

γεγνλφο φηη ηε ιχζε απηή ηελ έδσζε θάπνηα ζπκκαζήηξηά ηνπο. Οη καζεηέο κπνξνχλ λα 

αλαπηχμνπλ κηα αίζζεζε ηεο εκπηζηνζχλεο γηα ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε ηνπο φηαλ δελ 

αηζζάλνληαη ππνρξεσκέλνη λα κηκεζνχλ ηηο ιχζεηο ηνπ δαζθάινπ πνπ πνιιέο θνξέο  

είλαη πάλσ απφ ηηο ελλνηνινγηθέο  δπλαηφηεηέο ηνπο. ε απηή ηελ πεξίπησζε, πνιιά 

παηδηά πξνζπάζεζαλ ζηε ζπλέρεηα ηνπ επεηζνδίνπ θαη έδσζαλ ιχζεηο επίζεο μερσξηζηέο: 

            ηα παξαπάλσ επεηζφδηα νη ιχζεηο ησλ καζεηψλ δελ αλαθέξνληαλ ζηελ  

θαηακέηξεζε αιιά  ζηελ θαηαζθεπή αξηζκεηηθψλ ζρέζεσλ θαη ηνλ  ζπλδπαζκφ  

ζηνηρείσλ  απφ ηηο δχν ζηήιεο. Δθθξάζεηο φπσο : "Θα κπνξνχζε λα θάλεη 7 ζπλ 3 θαη 

ηφηε ζα ήηαλ 10," δείρλεη φηη ηα παηδηά πνπ αζρνινχληαη κε απηνχ ηνπ είδνπο ηελ 

επέθηαζε ηεο δξαζηεξηφηεηαο απνθηνχλ ζπγρξφλσο κηα εμνηθείσζε κε ηε γιψζζα ησλ 

Μαζεκαηηθψλ. πγρξφλσο κέζα ζε ηέηνηεο κνξθέο επηθνηλσλίαο ν δάζθαινο έρεη ηελ 

επθαηξία λα λνκηκνπνηήζεη θαζψο εμειίζζνληαη νη δηαπξαγκαηεχζεηο ην: ηη είλαη 

απνδεθηφ σο κηα καζεκαηηθή εμήγεζε. Με απηφλ ηνλ ηξφπν θαζψο νη καζεηέο εμεηάδνπλ 

ηηο εμεγήζεηο   ησλ  άιισλ κεηαηνπίδνπλ ηε ζθέςε ηνπο απφ ην λα βιέπνπλ ηνπο 

αξηζκνχο κφλν σο δηαδηθαζία ζηελ εμέηαζε ησλ αξηζκψλ σο αληηθείκελα πνπ κπνξνχλ 

λα ηα απνζπλζέηνπλ θαη λα ηα ζπλζέηνπλ γεγνλφο πνπ θαλεξψλεη φηη επηηπγράλνπλ κηα 

βαζχηεξε θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ. ηαδηαθά νη καζεηέο απνθηνχλ   

κηα βαζχηεξε θαηαλφεζε ηνπ ηη ζπληζηά εμήγεζε θαη κπνξνχλ κφλνη ηνπο λα ζπγθξίλνπλ 

θαη λα αμηνινγνχλ ηηο δηαθνξεηηθέο εμεγήζεηο ζηε κεηαμχ ηνπο επηθνηλσλία θαζψο θαη λα 

αληηιακβάλνληαη ηη είλαη καζεκαηηθψο απνδεθηφ. 

             Δπνκέλσο ε ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ ζε ηέηνηνπ είδνπο νπζηαζηηθέο 

καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο ρσξίο λα  ππάξρεη  αλάγθε  γηα  έλα  εμσηεξηθφ  ζχζηεκα 

αληακνηβήο γηα λα ηνπο  παξαθηλεί επηηαρχλεη ηελ αλάπηπμε ηεο πλεπκαηηθήο 
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ηνπο,,απηνλνκίαο. « Καζψο νη καζεηέο ζπκκεηέρνπλ ζε νπζηαζηηθέο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο αλαπηχζζνπλ  ηφζν ηελ θνηλσληθή απηνλνκία, αλαιακβάλνληαο ηελ 

επζχλε γηα ηε ζπκπεξηθνξά ηνπο, φζν  θαη  ηελ  πλεπκαηηθή  απηνλνκία,  

αλαιακβάλνληαο  ηελ  επζχλε γηα ηε δηθή ηνπο κάζεζε  (Cobb, Yackel & Wood, 1989). 

           ε φια ηα επεηζφδηα πνπ παξνπζηάζηεθαλ ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν νη ζπδεηήζεηο  

εμειίρζεθαλ ζηελ ηάμε (κε  ακνηβαία θαηαζθεπή ησλ δηαθνξεηηθψλ θαλφλσλ) 

αληηθαηνπηξίδεη ηα ππφ δεκηνπξγία πξφηππα αιιειεπίδξαζεο ζηελ ηάμε, ζηελ νπνία δχν 

επίπεδα ηνπ ιφγνπ ζπλέβεθαλ: 

 ε έλα πξψην επίπεδν, ν δάζθαινο κίιεζε γηα: ηνλ ηξφπν λα επηθνηλσλνχκε γηα 

ηα καζεκαηηθά,  

 ελψ ζε έλα  άιιν επίπεδν κίιεζε γηα : ηνλ ηξφπν λα  κηιάκε καζεκαηηθά 

         ηηο πεξηπηψζεηο πνπ ηα παηδηά κηινχζαλ ζρεηηθά κε απηά πνπ έθαλαλ ζηα 

Μαζεκαηηθά ν δάζθαινο ηππηθά μεθίλεζε θαη ζηε ζπλέρεηα επηρείξεζε  λα ειέγμεη ηε 

ζπλνκηιία θαζψο παξαθνινπζνχζε ηελ επηθνηλσλία ησλ καζεηψλ. Όηαλ φκσο  κηινχζε 

γηα ηα καζεκαηηθά, ν ξφινο ηνπ ήηαλ  λα ζπληνλίδεη  θαη λα θαζνδεγεί ηε ζπδήηεζε. ην 

πιαίζην ησλ  θνηλσληθψλ  θαλφλσλ δεκηνπξγήζεθε κηα ξχζκηζε γηα ηνπο καζεηέο  ηελ 

νπνία πξέπεη λα έρνπλ θαηά λνπ : Όηαλ επηρεηξνχλ λα πνπλ  απηφ πνπ πξαγκαηηθά 

ζθέθηνληαη, κε πνηνλ ηξφπν θαη κε πνηα ιφγηα  λα ην πνπλ. 

 

1 . 8      Οη ξφινη ησλ καζεηψλ ζηε  ζπιινγηθή θαη αηνκηθή 

           θαηαλφεζε  ησλ καζεκαηηθψλ κέζσ ηνπ δηαιφγνπ. 

 

Καζψο ε  ζπλεξγαηηθή κάζεζε σο ηξφπνο δηδαζθαιίαο θαη νξγάλσζεο ηεο ηάμεο έγηλε 

έλα απφ ηα πην πξνζθηιή ζέκαηα  έξεπλαο αξθεηνί εξεπλεηέο ζέιεζαλ λα κειεηήζνπλ ην 

θαηλφκελν ηεο αχμεζεο ηεο ζπιινγηθήο θαηαλφεζεο ησλ  καζεκαηηθψλ θαη  λα  

εμεξεπλήζνπλ ηελ  εμάξηεζή ηεο απφ ην ζπγθεθξηκέλν ηξφπν πνπ κηα νκάδα καζεηψλ 

ζπλεξγάδεηαη. 

             ε κηα ζρεηηθή έξεπλα  (Lyndon at all, 2009)  ν θαθφο ησλ εξεπλεηψλ εζηίαζε 

ζηνλ ηξφπν πνπ κηα νκάδα θνηηεηψλ ηεο παηδαγσγηθήο ζπλεξγάζηεθαλ ζε έλα έξγν. Οη 

θνηηεηέο ήηαλ ζην πξψην έηνο ηεο ζρνιήο ζην νπνίν θαλείο θνηηεηήο δελ εηδηθεχεηαη ζηα 

καζεκαηηθά. Οη εξεπλεηέο παξαηήξεζαλ φηη θαλείο θνηηεηήο μερσξηζηά δελ κπνξνχζε λα 

ζπκβάιιεη κε ζπλεθηηθφ, ζαθψο θαζνξηζκέλν ηξφπν ζηε  ιχζε πνπ πξνβιήκαηνο πνπ 

ηνπο δφζεθε. ην έξγν ηεο  νκάδαο ππήξρε έλα κέξνο φπνπ έπξεπε κε ηε βνήζεηα ελφο 
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ζρεδίνπ κε θνπθθίδεο λα θαηαηάμνπλ  ηα ηξίγσλα κε βάζε ην  κήθνο ησλ  πιεπξψλ ηνπο. 

Καλέλαο απφ ηνπο ηξεηο θνηηεηέο δελ ήηαλ ακέζσο ζε ζέζε λα ζπκεζεί θαη λα 

επαλαιάβεη ηνπο νξηζκνχο γηα ηα ηξία δηαθνξεηηθά είδε ηξηγψλσλ. Οη θνηηεηέο έζεηαλ 

θπξίσο εξσηήκαηα, θαιψληαο ηνπο άιινπο λα ηα απνδερζνχλ θαη λα ηα  επηβεβαηψζνπλ. 

Απηή ε έιιεηςε ελφο εγέηε έξρεηαη ζε αληίζεζε κε νξηζκέλα άιια παξαδείγκαηα απφ 

άιιεο έξεπλεο (πνπ παξνπζηάδνληαη ζηε ζπλέρεηα) φπνπ  έλαο πην ηθαλφο ζηα 

καζεκαηηθά καζεηήο αλαιακβάλεη ην  ξφιν  ηνπ νδεγεηή θαη θπξηαξρεί ζηε  

δηαδηθαζία. 

                  ε κηα άιιε έξεπλα νη Dekker, Wood, θ.α (2006) κειέηεζαλ ηε κάζεζε κέζσ 

ηνπ δηαιφγνπ ζε έλα δεπγάξη καζεηψλ πξνθεηκέλνπ λα εξεπλεζεί πσο απηνί νη καζεηέο 

«ηα βγάδνπλ πέξα» ζε κηα θαηάζηαζε ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο κέζα ζηελ ηάμε. Ζ έξεπλα 

απέδεημε φηη νη λεαξνί καζεηέο (8 ρξνλψλ) είλαη ηθαλνί φρη κφλν λα ιχλνπλ καζεκαηηθά 

πξνβιήκαηα ζπλεξγαηηθά, αιιά θη φηη κπνξνχλ λα παίδνπλ έλαλ ελεξγφ ξφιν ζην λα 

ξπζκίδνπλ ηηο ζπλεξγαηηθέο ηνπο δξαζηεξηφηεηεο. Ηδηαίηεξα παξαηήξεζαλ νη εξεπλεηέο  

ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν ην θάζε παηδί έπαηδε έλα δηαθνξεηηθφ ξφιν ζηε δηαδηθαζία 

επίιπζεο ησλ πξνβιεκάησλ θαη πσο θαη ηα δχν ζπλεξγάζηεθαλ γηα λα ξπζκίζνπλ ηελ 

ζπλεξγαηηθή ηνπο κάζεζε.  

              ε κηα πξφζθαηε έξεπλα  νη Σάηζεο θαη Κνιέδα (2006) κειέηεζαλ δεχγε 

καζεηψλ θαζψο εξγάδνληαλ  ζπλεξγαηηθά ζε επίιπζε πξνβιεκάησλ θαη  εληφπηζαλ  φηη 

νη καζεηέο πηνζέηεζαλ  θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δξαζηεξηφηεηαο   ηέζζεξηο 

ραξαθηεξηζηηθνχο ξφινπο: ηνλ θπξίαξρν εθθηλεηή, ηνλ εκπλεπζηή ηεο ζπλεξγαζίαο,ηνλ 

αμηνινγεηή ηεο ζπλεξγαζίαο θαη ηνλ αλαζθαιή κεζνιαβεηή. Έλα ραξαθηεξηζηηθφ απηψλ 

ησλ ξφισλ είλαη φηη νη δξάζεηο πνπ ν θαζέλαο αλαιακβάλεη δίλνπλ κηα μερσξηζηή κνξθή 

ζην είδνο ηεο αιιειεπηδξάζεσλ θαη επνκέλσο επεξεάδνπλ ηελ θνηλή δηαπξαγκάηεπζε 

ησλ λνεκάησλ. Γηα παξάδεηγκα, ν θπξίαξρνο εθθηλεηήο είλαη ην πξφζσπν πνπ δελ ζα 

επηηξέςεη ζε θαλέλαλ λα ηνπ ελαληησζεί  ελψ ν ίδηνο,  πξνθεηκέλνπ ε δηθή ηνπ πξφηαζε 

λα  γίλεη δεθηή, ζα ελαληησζεί ζην πξφζσπν ηνπ άιινπ. Ο  αλαζθαιήο κεζνιαβεηήο ζα 

επηιέμεη  έλαλ παζεηηθφ ξφιν γηα λα απνθχγεη ηηο ζπγθξνχζεηο. Οξηζκέλνη ζπλδπαζκνί 

απφ απηνχο ηνπο ξφινπο, φπσο δηαπίζησζαλ νη εξεπλεηέο, κπνξεί λα εληζρχζνπλ ηε 

δηαπξαγκάηεπζε ησλ θνηλψλ ζεκαζηψλ θαη λα ηελ νδεγήζνπλ ζε πςειφηεξν επίπεδν, 

ελψ άιινη- ε παξνπζία ηνπ αλαζθαιή κεζνιαβεηή γηα παξάδεηγκα- εκπνδίδνπλ απηή ηε 

δηαδηθαζία.  
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           ε λεφηεξε έξεπλα νη Brandf & Tatsis (2009 ) ζπλδχαζαλ  δχν δηαθνξεηηθέο 

πξνζεγγίζεηο ηνπ Goffman γηα ηελ αλάδεημε ησλ θνηλψλ γλψζεσλ  ζηηο καζεκαηηθέο 

θαηαζηάζεηο κάζεζεο. Ζ δεχηεξε πξνζέγγηζε βαζίδεηαη ζηελ έλλνηα ηνπ πξνζψπνπ θαη  

ηε ζρεηηθή ζεσξία ηνπ  ξφινπ (Goffman 1971, 1972) θαη αζρνιείηαη κε ηνπο ξφινπο ησλ 

ζπκκεηερφλησλ φπσο  δηακνξθψλνληαη απφ πξνζσπηθέο θαη δηαπξνζσπηθέο αλάγθεο θαη 

ηηο εξκελείεο ηνπο (Σάηζεο θαη Κνιέδα 2006, 2008). Ζ έξεπλα έγηλε ζε καζεηέο ηεο 

δεχηεξεο ηάμεο (7-8 εηψλ). Σν έξγν πνπ δφζεθε ζηα παηδηά  ήηαλ λα βξνπλ ηξφπνπο λα  

θαηαγξάςνπλ ζε ραξηί ηξηζδηάζηαηνπο θχβνπο (θαηαζθεπψλ απφ μχιν). ηελ αλάιπζε 

ηνπο νη εξεπλεηέο  δηαπηζηψλνπλ  φηη νη καζεηέο  ζπκκεηείραλ  ζε κηα γφληκε 

αιιειεπίδξαζε ζπλεξγαζίαο ζην πιαίζην ηεο νκάδαο φζνλ αθνξά ην λα βξεζεί κηα θνηλή 

ιχζε θαη απνδείρζεθε φηη θάζε ζπκκεηέρσλ ήηαλ ζε ζέζε λα παξνπζηάζεη απηή ηε ιχζε 

πεξηζζφηεξν ή ιηγφηεξν δηεμνδηθά αξγφηεξα. Ζ ζπλεξγαζία ηνπο  ππνζηήξημε ηελ 

αηνκηθή καζεκαηηθή δηαδηθαζία κάζεζεο, φρη φκσο γηα φινπο ηνπο ζπκκεηέρνληεο γηαηί  

νξηζκέλνη καζεηέο εκπνδίζηεθαλ λα  ζπκκεηάζρνπλ ελεξγά ζηηο παξαγφκελεο ιχζεηο 

απφ ηνπο ξφινπο πνπ αλέιαβαλ νη ζπκκαζεηέο ηνπο. ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο νη 

εξεπλεηέο  αλαθέξνπλ φηη  απηή ε δηαδηθαζία ησλ δηαπξαγκαηεχζεσλ ήηαλ 

ελζσκαησκέλε ζην επξχηεξν πιαίζην ηεο ζρνιηθήο ηάμεο κε εηδηθνχο θνηλσληθνχο θαη 

sociomathematical θαλφλεο. Καη θαηαιήγνπλ φηη, ε έθηαζε ηνπ ειέγρνπ ησλ ξφισλ ησλ 

ζπκκεηερφλησλ πνπ εκθαλίδεη ε νκάδα  θαη πνπ πξνθχπηνπλ θαηά ηελ αιιειεπίδξαζε 

κπνξεί ίζσο πεξηζζφηεξν λα εθπαηδεπηεί κε νδεγίεο θαη ηε ρξήζε εηδηθψλ ζεκάησλ ζηελ 

ηθαλφηεηα επηθνηλσλίαο. 

                ηε ζπλέρεηα ζα αλαθεξζνχκε ζε δπν επεηζφδηα φπσο πεξηγξάθνληαη ζε 

κειέηεο πνπ έγηλαλ ζηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε κε ζθνπφ λα εμεηάζνπλ δηεμνδηθφηεξα 

πνηεο δπζθνιίεο κπνξεί λα ζπλαληήζεη θαλείο θαζψο επηρεηξεί λα αλαζέζεη ζε  δπν ή  ζε 

κηα κηθξή νκάδα καζεηψλ  λα ζπλεξγαζηνχλ ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο ζηε ζρνιηθή 

ηάμε. Γπζθνιίεο πνπ κπνξνχλ λα πξνθχςνπλ φρη κφλνλ απφ ηνπο δηαθνξεηηθνχο ξφινπο 

πνπ ππνδχνληαη ζπλεξγαδφκελνη αιιά θαη απφ ηηο δηαθνξεηηθέο πξνζέζεηο ηνπο, φπσο θαη 

απφ ηνλ δηαθνξεηηθφ ηξφπν πνπ νη καζεηέο αληηκεησπίδνπλ ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα:  
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1. 8. 1     Αληρλεχνληαο ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ ζηνπο 

δηαιφγνπο κεηαμχ ησλ καζεηψλ 

 

Ζ Sfard ( 2001 ) κειεηψληαο  ηελ επηθνηλσληαθή πξνζέγγηζε ηεο κάζεζεο ζεσξεί φηη ε 

επηθνηλσλία δελ πξέπεη λα ζεσξείηαη κφλν σο ζηφρνο γηα ηε ζθέςε αιιά ζρεδφλ 

ηζνδχλακε κε ηε ζθέςε ηελ ίδηα. Βαζίδνληαο ηελ έξεπλά ηεο ζε κηα κεηαθνξά ¨ηνπ 

ζθέπηεζζαη-σο επηθνηλσλείλ¨ κειεηά ηνπο δηαιφγνπο ζε δπν επεηζφδηα πνπ ζα καο 

βνεζήζνπλ λα απαληήζνπκε κεξηθά απφ ηα εξσηήκαηά καο: 

            ην πξψην επεηζφδην ε Sfard κειεηά ην καζεκαηηθφ δηάινγν πνπ αλαπηχζζεηαη  

κεηαμχ δπν καζεηψλ Γπκλαζίνπ θαζψο δνπιεχνπλ καδί κειεηψληαο ηελ θιίζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  ς= 5 ρ - 5 .  

Μια ζςνάπηηζη  g ( x) αναπαπίζηαηαι μεπικώρ από ηον παπακάηυ πίνακα. 

Απανηήζηε ζηιρ επυηήζειρ.  

 

ρ g( x) 

0 -5 

1 0 

2 5 

3 10 

4 15 

5 20 

 

Ζ εξεπλήηξηα  εηζάγεη θάπνηνπο λένπο φξνπο  γηα λα κειεηήζεη  ηε ¨ζθέςε σο 

επηθνηλσλία¨. Ζ Sfard εζηηάδεη ζηελ εμέηαζε δπν ηχπσλ παξαγφλησλ: Σα εξγαιεία 

δηακεζνιάβεζεο θαη ηνπο κεηαδηαπξαγκαηεπηηθνχο θαλφλεο . Σα εξγαιεία 

δηακεζνιάβεζεο είλαη ηα ζπκβνιηθά εξγαιεία πνπ γηα ηα καζεκαηηθά είλαη αξηζκεηηθέο 

θαη γξαθηθέο παξαζηάζεηο, πίλαθεο , αιγεβξηθνί ηχπνη (θ.α ) ,ηα νπνία ρξεζηκνπνηνχλ νη 

άλζξσπνη σο κέζα  ζηελ επηθνηλσλία ηνπο. Απφ απηή ηε ζθνπηά βιέπνπκε  ηελ φςε ηνπ  

δηαιφγνπ ζε έλα  αληηθείκελν- επίπεδν ( object –level ). Οη κεηαδηαπξαγκαηεπηηθνί ή  

κεηαδηαινγηθνί θαλφλεο ( meta- discursive rules ) είλαη νη δηεπθνιπληέο, θαζνδεγεηέο 

ησλ επηθνηλσληαθψλ δξαζηεξηνηήησλ  πλεπψο νη θαλφλεο απηνί αθνξνχλ ηελ φςε ηνπ 

1. Πόζν είλαη ην . g(6) ; 
2. Πόζν είλαη ην . g(10) ; 
3.  Κάπνηνη καζεηέο Α Γπκλαζίνπ όηαλ ηνπο 

δεηήζεθε λα γξάςνπλ ηνλ ηύπν ηεο 
ζπλάξηεζεο έγξαςαλ:  

Evan.     g (x) = 5 (x-1) 
Amy.     g (x) =  3( x-3)+ 2(x-2) 
Stuart   g(x) = 5x -5  
 
Πνηνο έρεη δίθην; 
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δηαιφγνπ πνπ εμεηάδεηαη ζε έλα κεηα-επίπεδν (meta-level)   ησλ επηθνηλσληαθψλ 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ δε ζρεηίδνληαη άκεζα κε ην ηδηαίηεξν πεξηερφκελν. H ρξήζε ησλ 

φξσλ απηψλ βνήζεζε ηελ εξεπλήηξηα λα κειεηήζεη ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα κηαο 

ζπδήηεζεο ζε έλα κηθξφ κέξνο ηνπ δηαιφγνπ κεηαμχ ησλ δπν καζεηψλ: 

 

TI ΕΓΙΝΕ ΤΙ ΕΙΠΩΘΗΚΕ 

 [1] Ο Α πξνζπαζεί λα 

βγάιεη ηελ έθθξαζε από 

ηνλ πίλαθα 

 
[6] Ο Α έγπατε 5σ + -5   
 
 
[9] Ο Α πποσυπά ζηην 
επγαζία να βπει ηο. 
g(6)   
 
 
 
 
[13] Α : Έρεη ειέγμεη θαη 
ηηο δπν ζηήιεο θάζεηα  
 
[14] G : κοιηά ηο 1 πος 
είναι  ανηίζηοισο ηος 0 
ηηρ δεξιάρ ζηήληρ  
 
 

[30] G: διαηηπεί ηη 
λανθαζμένη ιδέα ηηρ 
γπαμμικόηηηαρ.. 

[1] …[1α] Πεξίκελε πσο ζα βξνύκε ηελ θιίζε μαλά; [1β] όρη,όρη. Η 

θιίζε όρη, πεξίκελε, [1c] ην ζεκείν ηνκήο είλαη κείνλ 5…[1d] Κιίζε.. 

[2] G :  Γηα πνην πξάγκα κηιάο;      [3]  Α: Μηιάσ γη΄απηό . είλαη 5  

 [4] G : Δελ ζπκβαίλεη αλ είλαη …….( Δελ αθνύγεηαη θαζαξά ). 

[5]  Α:   5 ρ , ζσζηά;             [6] G : Τη είλαη απηό; 

[7]  Α:…Είλαη ν ηύπνο έηζη κπνξείο λα ηνλ βγάιεηο 

[8] G : Ω ! Πυρ έβγαλερ αςηόν ηον ηύπο;  ( ……) 

[9]  Α:  ..Και ανηικαθιζηάρ ηο σ με ηο 6 .     

  [10] G : Ω, ενηάξει , 1. 

[11]  Α:…[11α] Κνίηα . Δηόηη ε κκ..ε θιίζε είλαη κεδέλ. [11β] Α, όρη 

ην ζεκείν ηνκήο είλαη ην κεδέλ. 

[12] G : Ω, λαη , λαη, λαη, Έηζη πήξεο ην  

[13] Α : [13α] Κα ηόηε βιέπεηο πόζα είλαη κεηαμύ θαζελόο ,[13β] 

όπσο από ηο 0 ζηο πος. (εννοεί καθέηυρ ζηην ζηήλη  g( x) ) 

[14] G : ….θαη ε θιίζε είλαη , έηζη η κλίζη είναι 1.  

 
 

[24β] G : ….Έηζι ποιο είναι ηο g(6);  
 [25]  Α:…5 θοπέρ ηο 6 είναι 30 , ζςν ηο μειον 5 είναι 25 
……………………………………………………. 
………………………………………………………… 
[30] G :..Λοιπόν ,5 είναι 20 ,έηζι 10 ππέπει να είναι 40 

            

                 (απφζπαζκα ηνπ δηαιφγνπ ησλ δπν καζεηψλ απφ ην  άξζξν ηεο Sfard (2001)  

 

          Αλαιχνληαο ηνλ δηάινγν ησλ παηδηψλ ε Sfard πξνρσξεί πέξα απφ ηελ πξνθαλή 

δηαπίζησζε φηη o έλαο καζεηήο ( Α) δελ θαηαιαβαίλεη ηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο. 

Πξνζπαζεί λα εξκελεχζεη ηηο αηηίεο πνπ εκπνδίδνπλ ηνλ δηάινγν λα είλαη 

απνηειεζκαηηθφο θαη ηνπο δπν καζεηέο λα επηηχρνπλ κηα κάζεζε κε θαηαλφεζε κε κηα 

πην δηεηζδπηηθή ζεσξία γηα ηε καζεκαηηθή ζθέςε θαη κάζεζε ρξεζηκνπνηψληαο ηνπο δπν 

ηχπνπο αλαιχζεσλ πνπ νξίζακε  παξαπάλσ σο  object –level θαη meta-level επίπεδν 
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επηθνηλσλίαο. Απηέο ηηο  δπν λέεο κεζφδνπο πνπ πξνζηέζεθαλ ζηελ αλάιπζε ησλ 

δηαιφγσλ ηηο νλνκάδεη: εζηηαθή αλάιπζε θαη αλάιπζε απνξξφθεζεο  (focal and 

preoccupational analysis ) 

Ζ εζηηαθή αλάιπζε δίλεη κηα εξκελεία γηα ηελ επηθνηλσλία ζε έλα  object –level επίπεδν 

ελψ ε αλάιπζε απνξξφθεζεο παξέρεη κηα εξκελεία ηεο επηθνηλσλίαο ζε έλα  meta-level 

επίπεδν.   

               Υξεζηκνπνηψληαο ηελ εζηηαθή αλάιπζε ε Sfard δηαπηζηψλεη φηη ε νκηιία ηνπ 

δεχηεξνπ καζεηή (Β ) εκθαλίδεη κηα ζηαζεξή επηδησθφκελε εζηίαζε ζηελ θιίζε θαη   

θηλείηαη κε επθνιία  κεηαμχ ησλ δηαθνξεηηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ  ηεο ζπλάξηεζεο: Απφ 

ηηο δηαδηθαζίεο γηα ηελ εχξεζε ηεο θιίζεο  κεηαβαίλεη ζηνλ πίλαθα θαη έπεηηα ζηνλ ηχπν 

θαη χζηεξα πάιη πίζσ ζηνλ πίλαθα θαη ηηο δηαδηθαζίεο. Απηή ε ηθαλφηεηά ηνπ  

κεηαθέξεηαη ζηελ νκηιία ηνπ , ηελ νπνία θαζψο έρεη απηά ηα ραξαθηεξηζηηθά ε 

εξεπλήηξηα ηελ θαιεί : αληηθεηκελν- δηακεζνιαβεκέλε νκηιία ( objectified ) . Αληίζεηα 

ζηελ νκηιία ηνπ Α καζεηή  δελ εκθαλίδεηαη κηα ζηαζεξή επηδησθφκελε εζηίαζε  θαη  ηα 

δηάθνξα ζπκβνιηθά εξγαιεία : ν ηχπνο , νη εθθξάζεηο g(ρ),  g(6), g(10), ιεηηνπξγνχλ σο 

αλεμάξηεηα απηφλνκα αληηθείκελα . Οη πξνζπάζεηεο πνπ θάλεη ν Β καζεηήο  λα δειψζεη 

ξεηά ηελ εζηίαζή ηνπ ζηελ θιίζε δελ θαξπνθνξνχλ γηαηί ν Α καζεηήο  δεκηνπξγεί θάζε 

θνξά κηα θαηλνχξηα εζηίαζε αλάινγα κε ηηο ιέμεηο πνπ πξνζθέξεη ν Β. Έηζη 

δεκηνπξγνχληαη ζπλερψο παξάιιειεο εξκελείεο ( παξαλνήζεηο) πνπ θάλνπλ  ην δηάινγν 

λα κνηάδεη αζπλάξηεηνο. πλεπψο νη δπν καζεηέο αδπλαηνχλ λα επηθνηλσλήζνπλ ζε έλα 

object –level επίπεδν.    

                  ηελ αλάιπζε απνξξφθεζεο θχξην εξγαιείν είλαη ην δηάγξακκα 

αιιειεπίδξαζεο ζην νπνίν κπνξνχκε λα κειεηήζνπκε ηηο δειψζεηο ρσξίδνληάο ηηο  ζε 

ελεξγεηηθέο θαη αληηδξαζηηθέο . Ζ ζπλεμέηαζε ησλ δειψζεσλ ζε έλα δηάγξακκα ( φπνπ  

νη δειψζεηο αλαπαξηζηψληαη κε βέιε) θαλεξψλεη αλ νη ελεξγεηηθέο ζπκπεξηθνξέο 

βξίζθνπλ αληαπφθξηζε ζε αληηδξαζηηθέο ζπκπεξηθνξέο φπσο αλακέλεηαη απφ κηα θαιή 

επηθνηλσλία. Ζ αλάιπζε απνξξφθεζεο είλαη έλα απφ ηα εξγαιεία πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη 

( κε ηελ θαηάιιειε πξνζαξκνγή ) θαη ζηελ έξεπλά καο γηα ηελ εμέηαζε ηεο 

απνηειεζκαηηθφηεηαο ησλ δηαιφγσλ κεηαμχ ησλ καζεηψλ ηεο έξεπλαο ζην θνηλσληθφ 

επίπεδν επηθνηλσλίαο. ην επεηζφδην ηεο  Sfard αλαιχνληαο κε ηε κέζνδν απηή ηηο 

δειψζεηο ησλ δπν παηδηψλ θαίλεηαη φηη ν Α θάλεη ελλέα ελεξγεηηθέο δειψζεηο , νθηψ 

απφ ηηο νπνίεο έρνπλ ηε κνξθή object –level εξσηήζεσλ . Αληίζεηα ν Β θάλεη κφλν δπν 

ελεξγεηηθέο δειψζεηο θαη παξάιιεια δελ θαίλεηαη λα ελδηαθέξεηαη λα απαληήζεη ζηηο 
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ελεξγεηηθέο δειψζεηο ηνπ Α κε αληηδξαζηηθέο δειψζεηο . Δλψ ν Β θαίλεηαη λα 

ελδηαθέξεηαη πνιχ ζε απηφ ην επίπεδν επηθνηλσλίαο αληίζεηεο  είλαη νη πξνζέζεηο ηνπ Α ν 

νπνίνο κάιινλ θαίλεηαη λα ελδηαθέξεηαη λα ζπλερίζεη λα ζθέθηεηαη απεξίζπαζηνο . 

Αξθεηέο απφ ηηο δειψζεηο ηνπ έρνπλ κηα κνξθή δηαιφγνπ κε ηνλ εαπηφ ηνπ.  

           Απηή ε αλάιπζε ζε δπν επίπεδα είλαη αξθεηά απνθαιππηηθή γηα λα θαηαλνήζνπκε 

ηα αίηηα ηεο απνηπρίαο κηαο ζπλεξγαηηθήο πξνζπάζεηαο. ηα ζπκπεξάζκαηά ηεο ε  Sfard 

(2001) αλαθέξεη φηη  απηφ πνπ θαηλφηαλ σο άκεζν παξάγσγν ησλ πξνζσπηθψλ 

δεμηνηήησλ θάπνηνπ, θαη ηηο πεξηζζφηεξεο θνξέο, σο έθβαζε ηεο δεδνκέλεο 

«καζεκαηηθήο δπλαηφηεηαο » ηνπ αηφκνπ, κπνξεί θάησ απφ έλα λέν πξίζκα αλάιπζεο λα  

ζεσξεζεί σο πξντφλ κηαο ζπιινγηθήο δξάζεο.  

   

1 . 9       Αιιειεπίδξαζε θαη καζεκαηηθφ επίπεδν 

                                     επαηζζεηνπνίεζεο. (mathematical level raising) 

 

 

         ην πξνεγνχκελν θεθάιαην πεξηγξάςακε κε ζπληνκία  πψο κπνξνχκε  λα 

αλαιχνπκε έλα δηάινγν κεηαμχ ησλ καζεηψλ αμηνινγψληαο ηελ έθβαζε ηεο επηθνηλσλίαο 

ηνπο ζε έλα κεηα-δηαινγηθφ επίπεδν Ζ πξνζπάζεηά καο ήηαλ  λα θαηαζηήζνπκε ζαθή ηελ 

πξφζεζε ησλ νκηιεηψλ φηαλ θάλνπλ κία δήισζε πνπ ζηξέθεηαη πξνο ηνπο ζπλνκηιεηέο 

ηνπο ή πξνο ηνπο εαπηνχο ηνπο. Παξακέλεη φκσο , ηνπιάρηζηνλ γηα καο, έλα αλνηθηφ 

εξψηεκα: πψο ε αχμεζε ηνπ επίπεδνπ κπνξεί λα πινπνηεζεί κε ην λα αθήλνπκε ηνπο 

καζεηέο λα εξγάδνληαη ζε κηθξέο νκάδεο ζε έλα καζεκαηηθφ πξφβιεκα; Καη, πσο 

κπνξνχκε  λα αληρλεχζνπκε ζην δηάινγν ηελ αχμεζε ηνπ καζεκαηηθνχ επηπέδνπ θαζελφο 

απφ ηνπο ζπλνκηιεηέο; ηε ζπλέρεηα παξνπζηάδνπκε έλα κνληέιν πνπ έρεη πξνηαζεί γηα 

ηε κειέηε ηεο  αιιειεπίδξαζεο θαη ην καζεκαηηθφ επίπεδν επαηζζεηνπνίεζεο. 

           ην άξζξν ησλ Dekker θαη Elshout-Μohr (1998) παξνπζηάδεηαη έλα κνληέιν 

δηαδηθαζία ζην νπνίν  δίλεηαη έκθαζε ζηελ αηνκηθή δηαδηθαζία κάζεζεο. Οη ίδηνη νη 

ζπγγξαθείο παξνπζηάδνληαο ην κνληέιν ηνπο  γξάθνπλ: «κεγάιν κέξνο ηεο έξεπλαο γηα 

ηελ εθπαίδεπζε ζε νκάδεο ζηεξείηαη έκθαζε ζηελ πξφνδν φζνλ αθνξά ηελ εθκάζεζε 

ηνπ θάζε καζεηή. Παξακέλεη αζαθέο ην πνηεο δηεξγαζίεο ζεσξνχληαη απαξαίηεηεο γηα 

ηελ πινπνίεζε ελφο mathematical επηπέδνπ   επαηζζεηνπνίεζεο. ην κνληέιν δηαδηθαζία 

πνπ αλαπηχρζεθε απφ εκάο ην επίθεληξν βξίζθεηαη αθξηβψο ζηε δηαδηθαζία 

εμαηνκηθεπκέλεο καζεηείαο.» Σν κνληέιν ζηεξίρηεθε ζηε κειέηε ηεο Hoyles ( 1985) ε 

νπνία είρε πξνηείλεη ζηηο καζεκαηηθέο ζπδεηήζεηο κεηαμχ ησλ καζεηψλ ε καζεκαηηθή 
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θαηαλφεζε λα εμεηάδεηαη απφ κηα πξννπηηθή θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο 

θαη ίζσο ζα πξέπεη λα νξηζηεί σο ε δηαλνεηηθή  ηθαλφηεηα ηνπ αηφκνπ λα: 

 δηακνξθψζεη κηα άπνςε γηα ηε καζεκαηηθή ηδέα 

 θάλεη έλα  βήκα πίζσ θαη λα ηε ζθεθηεί 

 ηε ρξεζηκνπνηήζεη θαηάιιεια θαη επέιηθηα 

 επηθνηλσλήζεη απνηειεζκαηηθά κε ηνλ άιιν. Να ζπκθσλήζεη κε  ηελ άπνςε ηνπ 

άιινπ, απφ ην δηθφ ηνπ πιαίζην, ή ινγηθά λα απνξξίςεη απηήλ ηελ ελαιιαθηηθή ,,   

άπνςε. 

     Σν κνληέιν δηαδηθαζία αληίζηνηρα κε ηηο δηαλνεηηθέο ηθαλφηεηεο πνπ πξνηείλεη ε 

Hoyles πξνβάιιεη ηηο  ηέζζεξηο βαζηθέο,,δξαζηεξηφηεηεο: 

- Να δείμεη ηελ εξγαζία ηνπ,  

- Να εμεγήζεη ηελ εξγαζία,  

- Να δηθαηνινγήζεη ηελ εξγαζία,  

- Να αλαθαηαζθεπάζεη   ηελ εξγαζία,  

Οη παξαπάλσ δξαζηεξηφηεηεο ησλ καζεηψλ αλαθέξνληαη ζε δξάζεηο θαη ζπλεπψο είλαη 

εχθνιν λα παξαηεξεζνχλ. Οη δηαλνεηηθέο δξαζηεξηφηεηεο φκσο γηα ηελ καζεκαηηθή 

θαηαλφεζε  πνπ δελ είλαη εχθνιν λα παξαηεξεζνχλ ζηελ ηάμε ζπλδένληαη άκεζα κε ηηο 

βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ κνληέινπ. Σν  παξάδεηγκα αληηζηνίρεζεο εμεγεί ηελ 

αληαλάθιαζε βαζηθψλ-λνεηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ: : 

*δείρλεη ηελ εξγαζία ηνπ - έρεη δηακνξθψζεη κηα άπνςε γηα ηε καζεκαηηθή ηδέα 

* εμεγεί, δηθαηνινγεί ηελ εξγαζία - έρεη  ζθεθηεί πάλσ ζηελ ηδέα. 

* αλαθαηαζθεπάδεη ηελ εξγαζία- έρεη θάλεη θξίζεηο πάλσ ζηηο δηαθνξεηηθέο φςεηο πνπ   

                                              εκθαλίδεηαη ε ηδέα. 

Οη ηέζζεξηο  βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο θαζνδεγνχληαη απφ ηηο δηαδηθαζίεο ξχζκηζεο φπσο: 

«Ση έρεηο; Ση θάλεηο;» «Πψο ην βξήθεο απηφ; Γελ ην θαηαιαβαίλσ απηφ¨», Οη εξσηήζεηο 

απηέο ζπλήζσο θηλνχλ ηε δηαδηθαζία ηεο δηθαηνιφγεζεο θαη ηελ αλαδήηεζε  

επηρεηξεκάησλ γηα ηελ εξγαζία. Αλ ε  δηθαηνινγία απνηχρεη, απηφ κπνξεί λα νδεγήζεη 

ζηελ αλαζπγθξφηεζε ησλ εξγαζηψλ : « Μάιινλ έρσ θάλεη ιάζνο». Αλ ηειηθά ζπκβεί λα 

θαηαιήμεη ν δηάινγνο επηηπρψο απηφ ζα νδεγήζεη ζε αλαζπγθξφηεζε ηνπ έξγνπ απφ 

θάπνηνλ καζεηή. Σν γεγνλφο απηφ καο απνθαιχπηεη φηη έρνπκε αχμεζε επίπεδνπ ηεο 

καζεκαηηθήο θαηαλφεζεο απηνχ ηνπ καζεηή. Σν απνηέιεζκα ηεο αλαζπγθξφηεζεο 

κπνξεί λα απνδείμεη φηη νινθιεξψλεηαη ν θχθινο ησλ ηεζζάξσλ απηψλ δξαζηεξηνηήησλ. 

Σν κνληέιν δηαδηθαζία έρεη θπθιηθφ ραξαθηήξα. Όζν πεξηζζφηεξνπο  θχθινπο δηαγξάςεη 
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ν καζεηήο ζηηο ηέζζεξηο βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο θαη φζν πεξηζζφηεξεο  βαζηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο εθηειέζεη  ηφζν πην βέιηηζηε γίλεηαη ε κάζεζε γηα ηνλ καζεηή . 

           ρνιηάδνληαο ην κνληέιν δηαδηθαζία ζα ιέγακε φηη θαίλεηαη θαηάιιειν γηα 

εθαξκνγή ζε φιεο ηηο ζρνιηθέο ειηθίεο. ε κηα έξεπλα ζε εληεθάρξνλνπο 

καζεηέο πνπ ζπλεξγάδνληαλ καδί ζηελ επίιπζε ελφο ¨ αζπλήζηζηνπ¨ πξνβιήκαηνο ν  

Wistedt (1994) έδεημε  ηε ιεηηνπξγία παξφκνησλ  θχθισλ θαζψο πξνζπαζνχζε λα 

εξκελεχζεη ην έξγν ησλ καζεηψλ. ηε κειέηε ηνπ  ν Wistedt ππνζηήξημε 

κε ηα επξήκαηά ηνπ ηελ άπνςε φηη ζηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε γηα ηελ αχμεζε επηπέδνπ 

έρεη κεγάιε ζεκαζία λα  δείρλεη, λα εμεγεί θαη λα ζπδεηά θάπνηνο ην  δηθφ ηνπ ηξφπν 

ζηελ εξγαζία ηνπ. Οη βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ κνληέινπ θαηάιιεια ηξνπνπνηεκέλεο 

ζα ππνζηεξίμνπκε εκείο  ζα κπνξνχζαλ λα πεξηγξάθνπλ θαη ηελ πνξεία ησλ 

ζπιινγηζκψλ ελφο καζεηή πνπ εξγάδεηαη κφλνο ηνπ θαη ζπλεξγάδεηαη κε ηηο ίδηεο ηηο 

ζθέςεηο ηνπ. Ζ δηαθνξά είλαη φηη απηφο ν κεραληζκφο γηα λα ιεηηνπξγήζεη ζε θάπνηνλ 

καζεηή ρξεηάδεηαη κεγάιε απηνξξχζκηζε ελψ ζε επηθνηλσλία κε ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπ 

απηέο νη βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο ζα ζπκβνχλ κε έλαλ πην θπζηθφ ηξφπν. ε άιιεο 

παξφκνηεο έξεπλεο νη  Yackel, Cobb θαη Wood (1991) έδεημαλ  φηη ε εμήγεζε πνπ δίλεη 

θάπνηνο γηα ηε δηθή ηνπ εξγαζία θαη ε ζχγθξηζε ησλ δηαθνξεηηθψλ ηξφπσλ εξγαζίαο,  

είλαη επίζεο έξγν γηα καζεηέο  7 – 8 εηψλ. 

                   Ίζσο ζην ζεκείν απηφ λα είλαη ζθφπηκν λα ζρνιηάζνπκε ηηο ζέζεηο ησλ 

εξεπλεηψλ πνπ ππνζηεξίδνπλ φηη αλ θάπνηνο καζεηήο αλαζπγθξνηήζεη ην έξγν ηνπ  ην 

γεγνλφο απηφ καο απνθαιχπηεη φηη έρνπκε αχμεζε επίπεδνπ ηεο καζεκαηηθήο 

θαηαλφεζεο απηνχ ηνπ καζεηή. Οη  δηθέο καο ζθέςεηο είλαη φηη απηφ ην ζπκπέξαζκα 

κπνξνχκε λα ην δερηνχκε κε δχν  πξνυπνζέζεηο: Ζ πξψηε είλαη  φηη θάπνηνο απφ ηνπο 

καζεηέο έρεη κηα καζεκαηηθψο απνδεθηή ιχζε θαη φηη απηή επηιέγεηαη ηειηθά σο ε 

πξφηππε ιχζε βάζε ηεο νπνίαο ν άιινο καζεηήο αλαζπγθξνηεί ην δηθφ ηνπ έξγν. Ζ 

δεχηεξε πξνυπφζεζε έρεη λα θάλεη κε ηελ δηάζηαζε πνπ ππάξρεη θάπνηεο θνξέο αλάκεζα 

ζηε δξάζε θαη ηε ζθέςε. Έλαο καζεηήο πνπ αλαζπγθξνηεί ην έξγν ηνπ  δελ ζεκαίλεη 

απηφκαηα φηη έρεη απμήζεη ην επίπεδν θαηαλφεζεο ηνπ ζηελ ζπγθεθξηκέλε καζεκαηηθή 

ηδέα. Ίζσο θαη λα ζεκαίλεη απιά φηη σο αλαζθαιήο ζπκκέηνρνο πξνζαξκφδεη ην έξγν 

ηνπ ζην έξγν ηνπ πην ¨ηθαλνχ¨ ζπκκαζεηή. Υξεηάδεηαη ίζσο πξηλ θαηαιήμνπκε ζε 

ζπκπέξαζκα λα ειέγμνπκε αλ ζηνλ επφκελν θχθιν δξαζηεξηνηήησλ ν καζεηήο 

ρξεζηκνπνηεί ηελ ζπγθεθξηκέλε ηδέα κε ηξφπν πνπ λα απνδεηθλχεη  απηήλ ηελ 

θαηαλφεζε. Γπζηπρψο ζην ζεκείν απηφ , θαηά ηελ άπνςή καο δχζθνια ζα κπνξέζεη έλα 
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κνληέιν αλάιπζεο δηαιφγσλ λα εξκελεχζεη ηελ απφιπηε πξαγκαηηθφηεηα πνπ ζπκβαίλεη 

ζηε ζθέςε ηνπ καζεηή. Ίζσο ζα πξέπεη λα είκαζηε αξθεηά επηθπιαθηηθνί  ζηα 

ζπκπεξάζκαηά καο θαη ζηε δηδαθηηθή πξάμε φηαλ δηαπηζηψλνπκε φηη έλαο καζεηήο 

πξνζαξκφδεη ηε ιχζε ηνπ  ζχκθσλα κε ηελ πξνηεηλφκελε ιχζε ηνπ ζπκκαζεηή ή ηνπ 

δηδάζθνληα ή κε ηε ιχζε πνπ αλαγξάθεηαη ζηνλ πίλαθα.  

               Παξά ηηο επηθπιάμεηο φκσο πνπ αλαθέξακε ην κνληέιν δηαδηθαζία εθηφο ηνπ 

φηη ζπκθσλνχκε  κε ηελ άπνςε φηη νη θχθινη ησλ  δξαζηεξηνηήησλ πνπ πξνηείλεη  

αληαλαθινχλ ηνπο γλσζηηθνχο θχθινπο πνπ ζπκβαίλνπλ ζηε ζθέςε ησλ καζεηψλ είλαη 

θαη αξθεηά εχρξεζην ζηελ εθαξκνγή ηνπ. Γηα ηνπο ιφγνπο απηνχο ζηελ έξεπλά καο ζα 

ρξεζηκνπνηήζνπκε ην κνληέιν απηφ θαηάιιεια ηξνπνπνηεκέλν γηα ηηο αλάγθεο ηεο 

παξνχζαο έξεπλαο θαη  ζε έλα ζπλδπαζκφ κε ηνπο κεηαδηαινγηθνχο θαλφλεο  ηεο Sfard 

(2001) πνπ παξνπζηάζακε ζην πξνεγνχκελν θεθάιαην 

 

1 .9.1      Αιιειεπίδξαζε θαη απηνξξπζκηδφκελε  κάζεζε. 

 

          ηηο παξαδνζηαθέο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ  ν δάζθαινο ζηελ 

αξρή ηεο δηδαζθαιίαο έζεηε ηνπο ζηφρνπο ηνπ καζήκαηνο θαη ήηαλ ν θχξηνο ππεχζπλνο 

λα παξαθνινπζεί βήκα- βήκα αλ νη ζηφρνη επηηπγράλνληαη θαζνδεγψληαο  ηηο ελέξγεηεο 

ησλ καζεηψλ. ηελ απνθιεηζηηθή αξκνδηφηεηα ηνπ δαζθάινπ ήηαλ λα ειέγρεη ηελ 

θαηαλνκή ηνπ ρξφλνπ θαη λα θαηεπζχλεη ηηο δξάζεηο ππνδεηθλχνληαο γλσζηηθέο θαη 

κεηαγλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο πνπ ζα νδεγνχζαλ ζηελ απνδεθηή ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο  

κε έλαλ ¨εχθνιν ¨θαη ¨γξήγνξν ¨ηξφπν¨. ηηο αίζνπζεο φκσο ησλ καζεκαηηθψλ φπνπ έλα 

ζεκαληηθφ κέξνο ηεο  κάζεζεο επηηπγράλεηαη κέζσ ηεο  επηθνηλσλίαο  θαη γηα ηελ ιχζε 

ελφο  πξνβιήκαηνο αλαιακβάλνπλ νη ίδηνη νη καζεηέο λα ζπληνλίζνπλ ηηο δξάζεηο ηνπο, 

λα ειέγμνπλ ην ρξφλν, λα ζέζνπλ ηνλ γεληθφ αιιά θαη ηνπο επηκέξνπο  ζηφρνπο θαη λα 

θαηεπζχλνπλ ηηο  γλσζηηθέο θαη κεηαγλσζηηθέο ηνπο  ζηξαηεγηθέο κάζεζεο, άλνημε έλαο 

θαηλνχξηνο νξίδνληαο πνπ επλνεί ηελ απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε .  

                  Ζ απην-νξγαλσκέλε κάζεζε έρεη θαηαζηεί ζήκεξα έλα απφ ηα θχξηα 

αληηθείκελα ηεο έξεπλαο, θαη έλαο απφ ηνπο βαζηθνχο άμνλεο ηεο εθπαηδεπηηθήο 

πξαθηηθήο. ε λεφηεξεο κειέηεο (Schunk and Zimmerman, 1998) θαη (Zimmerman, 1998) 

ηνλίδεηαη ε αλάγθε ψζηε ε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ λα ζηεξηρηεί ζηελ 

απηνζηνραζηηθή πξαθηηθή: «ηελ εθπαίδεπζε ησλ Μαζεκαηηθψλ αλαγλσξίδεηαη πιένλ 

σο ζεκαληηθφο ζηφρνο ε παξνρή βνήζεηαο ζηνπο καζεηέο ψζηε λα γλσξίζνπλ ηηο δηθέο 
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ηνπο ζθέςεηο θαη ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ θαη λα θαηεπζχλνπλ ηα θίλεηξά 

ηνπο πξνο έλαλ ζεκαληηθφ ζηφρν. Ο ζηφρνο είλαη γηα ηνπο καζεηέο λα κάζνπλ λα είλαη 

δάζθαινη ηνπ εαπηνχ ηνπο . Με απηή ηελ έλλνηα κηιάκε γηα ηελ αλάγθε λα πεξάζνπλ νη 

καζεηέο απφ ηε δηδαζθαιία ζε απην-ζηνραζηηθή πξαθηηθή.» 

          χκθσλα κε Zimmerman (2002), απηφ πνπ ραξαθηεξίδεη ηνπο  απην-

ξπζκηδφκελνπο καζεηέο  είλαη ε ελεξγή ζπκκεηνρή ηνπο ζηε κάζεζε απφ ηελ πιεπξά ηεο 

κεηάγλσζεο , ησλ θηλήηξσλ θαη ηεο  ζπκπεξηθνξάο. Αληίζεηα καζεηέο πνπ δελ κπνξνχλ 

λα ραξαθηεξηζηνχλ σο απηνξξπζκηδφκελνη είλαη απηνί πνπ παξνπζηάδνπλ κηθξή 

ζπκκεηνρή ζηε κάζεζε κε ηα παξαπάλσ ραξαθηεξηζηηθά. Ωζηφζν, κε θαηάιιειε 

θαηάξηηζε ζε απηέο ηηο δηαζηάζεηο, φινη νη καζεηέο κπνξνχλ λα βειηηψζνπλ ην βαζκφ 

ειέγρνπ ηεο κάζεζεο. 

              ε γεληθέο γξακκέο, νη κειέηεο δείρλνπλ φηη ηα αθφινπζα ραξαθηεξηζηηθά 

πξνζδηνξίδνπλ ηνπο καζεηέο νη νπνίνη είλαη ηθαλνί λα επηηχρνπλ κηα   απηφ-ξπζκηδφκελε 

κάζεζε.:  

1) Δίλαη εμνηθεησκέλνη θαη γλσξίδνπλ  πψο λα ρξεζηκνπνηήζνπλ  κηα ζεηξά γλσζηηθψλ 

ζηξαηεγηθψλ (αλάθηεζε, επεμεξγαζία , νξγάλσζε πιεξνθνξηψλ.). 

 2) Ξέξνπλ πψο λα δηαρεηξηζηνχλ , ηνλ έιεγρν ηνπ εαπηνχ  θαη ηηο άκεζεο δηαλνεηηθέο 

δηαδηθαζίεο ηνπο πξνο ηελ επίηεπμε ησλ πξνζσπηθψλ ζηφρσλ (κεηαγλψζε).  

3) Γλσξίδνπλ λα ππνθηλνχλ ηα πξνζαξκνζηηθά ζπλαηζζήκαηα, φπσο ην αίζζεκα ηεο  

απην-απνηειεζκαηηθφηεηαο, ηελ  αλάπηπμε θαη ηελ θαηάιιειε δηαρείξηζε ησλ ζεηηθψλ 

ζπλαηζζεκάησλ (π.ρ:  ραξά, ηθαλνπνίεζε, ελζνπζηαζκφο)  

4) ρεδηάδνπλ θαη ειέγρνπλ ην ρξφλν, θαη μέξνπλ πψο λα δεκηνπξγνχλ  επλντθά 

πεξηβάιινληα κάζεζεο θαη πψο λα αλαδεηήζνπλ βνήζεηα  απφ ηνπο θαζεγεηέο θαη 

ηνπο ζπκκαζεηέο φηαλ ζπλαληνχλ  δπζθνιίεο. 

6) Μπνξνχλ λα ελεξγνπνηνχλ  κηα ζεηξά απφ ζηξαηεγηθέο, κε ζηφρν ηελ απνθπγή ησλ  

εζσηεξηθψλ  θαη εμσηεξηθψλ πεξηζπαζκψλ, πξνθεηκέλνπ λα δηαηεξήζνπλ ηε 

ζπγθέληξσζή ηνπο ζηελ  πξνζπάζεηα θαη ηα θίλεηξα θαηά ηελ άζθεζε ησλ εξγαζηψλ 

ηνπο.  

Με ιίγα ιφγηα, απηφ πνπ θπξίσο ραξαθηεξίδεη απηνχο ηνπο καζεηέο , είλαη φηη βιέπνπλ 

ηνπο  εαπηνχο ηνπο σο παξάγνληεο ηεο δηθήο ηνπο ζπκπεξηθνξάο, πηζηεχνπλ φηη ε  

κάζεζε είλαη κηα ελεξγεηηθή δηαδηθαζία, πνπ κφλνη ηνπο ηελ ππνθηλνχλ θαη 

ρξεζηκνπνηνχλ ζηξαηεγηθέο πνπ ηνπο επηηξέπνπλ λα επηηεπρζεί ην επηζπκεηφ καζεζηαθφ 

απνηέιεζκα. 
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             Καηά ηα ηειεπηαία δεθαπέληε ρξφληα, πνιιέο ζεσξίεο θαη κνληέια έρνπλ 

πξνζπαζήζεη λα εληνπίζνπλ  ηηο δηαδηθαζίεο  πνπ παξεκβαίλνπλ ζηελ απηνξξχζκηζε ηεο 

κάζεζεο θαη λα δεκηνπξγήζνπλ ζρέζεηο θαη αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ απηψλ θαη ηεο 

επίδνζεο ησλ καζεηψλ ζην ζρνιείν . Σν κνληέιν Pintrich and Groot ( 1990 ) είλαη κηα 

απφ ηηο πην ζεκαληηθέο πξνζπάζεηεο ζχλζεζεο ησλ δηαθφξσλ δηαδηθαζηψλ θαη 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ ζπκβάιινπλ ζηελ αχμεζε ηεο απην - ξχζκηζεο ζηε κάζεζε. Σν 

κνληέιν πξνηείλεη φηη ππάξρνπλ ηξεηο ζπληζηψζεο παξαθηλεηηθέο πνπ κπνξεί λα 

ζπλδένληαη κε ηηο ηξεηο δηαθνξεηηθέο ζπληζηψζεο ηεο απηνξξπζκηδφκελεο  (selfregulated) 

κάζεζεο : Έλα ζηνηρείν είλαη ην πξνζδφθηκν, έλα δεχηεξν ζηνηρείν αθνξά ηε ζεκαζία 

πνπ απνδίδνπλ ζηελ αμία ηνπ έξγνπ, θαη έλα ηξίην ζηνηρείν αθνξά κία ζπλαηζζεκαηηθή 

ζπληζηψζα. Σν  πξνζδφθηκν ησλ καζεηψλ έρεη άκεζε ζρέζε κε ηελ απάληεζε ζην 

εξψηεκα πνπ ζέηνπλ ζηνπο εαπηνχο ηνπο:  "Μπνξψ λα θάλσ απηφ ην έξγν;  

πλδέεηαη  δειαδή κε  ηε κεηαγλψζε ησλ καζεηψλ θαη ηε ρξήζε ησλ γλσζηηθψλ 

ζηξαηεγηθψλ. Οη έξεπλεο  ππνδεηθλχνπλ φηη νη καζεηέο πνπ πηζηεχνπλ φηη ηα 

θαηαθέξλνπλ κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο θαη ηηο δηαδηθαζίεο ηεο  κεηαγλψζεο, ρξεζηκνπνηνχλ 

πεξηζζφηεξεο γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο θαη έρνπλ κεγαιχηεξεο πηζαλφηεηεο λα επηκείλνπλ  

ζε κηα εξγαζία απφ ηνπο καζεηέο πνπ δελ πηζηεχνπλ φηη ηα θαηαθέξλνπλ ζε απηφ ην 

επίπεδν. Οη πεπνηζήζεηο ζρεηηθά κε ηελ αμία ηνπ έξγνπ έρνπλ ζρέζε κε ηελ εξψηεζε : 

"Γηαηί θάλσ απηφ ην έξγν; Οη καζεηέο πνπ πηζηεχνπλ φηη ην έξγν είλαη ελδηαθέξνλ θαη 

ζεκαληηθφ ζα θαηαβάιινπλ πεξηζζφηεξεο πξνζπάζεηεο θαη ζα ζπκκεηέρνπλ κε απμεκέλε 

πηζαλφηεηα λα ζπκβάινπλ ζην έξγν ρξεζηκνπνηψληαο ηηο δηθέο ηνπο γλσζηηθέο  

ζηξαηεγηθέο. Οη ζπλαηζζεκαηηθέο αληηδξάζεηο γηα ην έξγν ζπλδένληαη κε ηελ απάληεζε 

ζην εξψηεκα : ¨ ηη ζπλαηζζήκαηα κνπ δεκηνπξγεί ε ζπκκεηνρή κνπ ζε απηφ ην έξγν; Οη 

ζπλαηζζεκαηηθέο αληηδξάζεηο πνπ κπνξνχλ πξνθαινχληαη κε ηε ζπκκεηνρή θάπνηνπ 

καζεηή ζε έλα έξγν πνηθίινπλ: ( επραξίζηεζε, ραξά, ζπκφο, απνγνήηεπζε, άγρνο ). 

Ηδηαίηεξα ην άγρνο είλαη έλαο απφ ηνπο παξάγνληεο- ξπζκηζηέο θαη ησλ ππφινηπσλ 

ζπλαηζζεκάησλ αιιά θαη ηεο πνηφηεηαο ηνπ ρεηξηζκνχ ησλ γλσζηηθψλ θαη 

κεηαγλσζηηθψλ ζηξαηεγηθψλ.  

         ε κηα λεφηεξε έξεπλα νη  Marcou, and  Philippou ( 2005)  ππνζηεξίδνπλ φηη 

ζειεκαηηθέο ζηξαηεγηθέο ζα πξέπεη λα απνηεινχλ  αλαπφζπαζην κέξνο ηεο selfregulated 

ζεσξίαο κάζεζεο, καδί κε ηηο γλσζηηθέο θαη κεηαγλσζηηθέο  ζηξαηεγηθέο. Πξνηείλνπλ 

δειαδή έλα κνληέιν πνπ ζε ζχγθξηζε κε ην κνληέιν πνπ πξνζθέξεη ν Pintrich 

πεξηιακβάλεη κηα πξφζζεηε δηάζηαζε, δειαδή ηηο  ζειεκαηηθέο  ζηξαηεγηθέο, νη νπνίεο 
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ζπλδένληαη κε ηε βνχιεζε ηνπ καζεηή. ηνλ επίινγν ησλ ζπκπεξαζκάησλ ησλ 

εξεπλεηψλ βξίζθνπκε κηαλ αθφκα απάληεζε ζε έλα απφ ηα εξσηήκαηα πνπ είρακε ζέζεη 

ζρεηηθά κε ηνπο ηξφπνπο   πνπ ππάξρνπλ ψζηε ε κεζφδεπζε ηεο  ζπκκεηνρήο ησλ 

καζεηψλ ζε ζπδεηήζεηο θαη δξαζηεξηφηεηεο πνπ αθνξνχλ ηα καζεκαηηθά λα αθνινπζεί 

έλαλ ζπζηεκαηηθφ ηξφπν ζρεδηαζκνχ θαη νξγάλσζεο . Σα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο 

ησλ Marcou θαη  Philippou  (2005) καο πξνηξέπνπλ λα επηζηήζνπκε   ηελ πξνζνρή καο 

ζρεηηθά κε ηε δπλαηφηεηα λα εληζρχζνπκε ηα θίλεηξα ησλ πξνηξεπηηθψλ  

πεπνηζήζεσλ ηεο απην-νξγαλσκέλεο κάζεζεο κέζσ ηεο δηδαζθαιίαο ησλ γλσζηηθψλ, 

κεηαγλσζηηθψλ θαη εηδηθά  ησλ ζειεκαηηθψλ  ζηξαηεγηθψλ.  

 Απφ φζα αλαθέξζεθαλ παξαπάλσ πξνθχπηεη ην ζπκπέξαζκα φηη ε 

απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε είλαη έλα απφ ηα θχξηα δεηνχκελα ηεο καζεκαηηθήο 

εθπαίδεπζεο. πκθσλψληαο κε ηελ παξαδνρή απηή έλαο απφ ηνπο   ζηφρνπο ζηελ 

εξγαζία καο ήηαλ λα εμεξεπλήζνπκε ηε ζρέζε πνπ ππάξρεη αλάκεζα ζηελ 

απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε, ηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε θαη ζηνπο θνηλσληθν- καζεκαηηθνχο  

θαλφλεο  ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ.  

 

1. 10    χλνςε. 

 

          Έρνπκε απφ ηελ αξρή ηεο εξγαζίαο καο παξαδερηεί φηη ε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ δελ είλαη πξντφλ κφλν ηνπ αηνκηθνχ λνπ αιιά θαη απνηέιεζκα ηεο 

καζεκαηηθήο επηθνηλσλίαο. Τπνζηεξίμακε φηη ε κάζεζε  πνπ πξνθχπηεη θαζψο νη 

καζεηέο ζπλεξγάδνληαη ζηα πιαίζηα ηεο ηάμεο γηα ηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο είλαη 

ην ίδην απνηειεζκαηηθή κε ηελ αηνκηθή κάζεζε θαη φηη ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε ζπλδέεηαη 

κε κηα ακθίδξνκε  ζρέζε κε ηελ αηνκηθή κάζεζε. Μέζα απφ ηελ κειέηε ηεο ζρεηηθήο 

βηβιηνγξαθίαο δηαηππψζακε ηηο επηθπιάμεηο πνπ δηαηεξνχλ νη εξεπλεηέο θαη νη κειεηεηέο 

ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεο γηα ηελ θαζνιηθή απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπλεξγαηηθήο 

δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ ηφζν ζε ζπιινγηθφ φζν θαη ζε αηνκηθφ επίπεδν. Οη 

πεξηζζφηεξνη δηζηαγκνί εληνπίζηεθαλ ζηελ  χπαξμε ησλ πξνυπνζέζεσλ πνπ νθείιεη 

θαλείο λα  δηεξεπλήζεη πξηλ λα απνθαζίζεη λα δεηήζεη απφ ηα παηδηά λα ζπλεξγαζηνχλ 

ζηελ  επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο κε ζθνπφ  ε λέα κάζεζε λα ζπκβεί κέζα απφ ηελ 

αιιειεπίδξαζε ηφζν ησλ καζεηψλ κεηαμχ ηνπο φζν θαη κεηαμχ ηνπ δαζθάινπ κε ηνπο 

καζεηέο ησλ νκάδσλ.  



 54 

                 Απφ ηε κειέηε ησλ ζρεηηθψλ εξεπλψλ πνπ παξνπζηάζακε πξνέθπςε φηη νη 

παξάγνληεο νη νπνίνη επεξεάδνπλ ηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε, θαη πνπ νθείιεη ν δάζθαινο 

λα δηεξεπλά θαη λα κεζνδεχεη δεκηνπξγψληαο ζεηηθέο πξννπηηθέο, είλαη νη θνηλσληθν-

καζεκαηηθνί θαλφλεο ηεο ηάμεο, ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ   θαη  νη ξφινη ησλ καζεηψλ ζηε 

ζπλεξγαηηθή πξνζπάζεηα κάζεζεο, ην είδνο ησλ έξγσλ πνπ δίλνληαη ζηνπο καζεηέο θαη 

νη πξνηξεπηηθέο πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ γηα απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε. ηε ζπλέρεηα 

ζέινπκε λα εζηηάζνπκε ζηε ζρέζε ηξηψλ βαζηθψλ παξαγφλησλ  πνπ θαηά ηελ άπνςή  

καο επεξεάδνπλ ηε καζεζηαθή δηαδηθαζία ησλ καζεκαηηθψλ: ηνπο θνηλσληθν- 

καζεκαηηθνχο  θαλφλεο, ηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε θαη  ηελ απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε. 

Ηζρπξηδφκαζηε φηη ε ζπζρέηηζε κεηαμχ ησλ ηξηψλ απηψλ παξαγφλησλ ζηε καζεζηαθή 

δηαδηθαζία είλαη ζεηηθή θαη κάιηζηα είλαη κηα αιιειεπηδξαζηηθή ζρέζε πνπ έρεη θπθιηθφ 

ραξαθηήξα κε δηπιή θνξά. ηελ επφκελε ελφηεηα ζπδεηάκε γηα απηή ηε ζρέζε  ησλ 

ηξηψλ παξαγφλησλ κέζα απφ ηε κειέηε ηεο ζρεηηθήο βηβιηνγξαθίαο.                                                   

 

1.11  Κνηλσληθν- καζεκαηηθνί θαλφλεο , αιιειεπίδξαζε 

                                             θαη απηνξξπζκηδφκελε  κάζεζε. 

 

              Έρνπκε ήδε μεθηλήζεη κηα πξνζπάζεηα λα δηεξεπλήζνπκε ηε ζρέζε πνπ ππάξρεη 

αλάκεζα ζηε δηαινγηθή κάζεζε ηνπο θνηλσληθν-καζεκαηηθνχο θαλφλεο ηεο ηάμεο θαη 

ηελ απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε θαη απηνλνκία ησλ καζεηψλ. Πηζηεχνληαο φηη ππάξρνπλ 

ζπλδεηηθνί ηζηνί αλάκεζα  ζε απηέο ηηο ηξεηο κεηαβιεηέο θαη φηη κπνξνχκε λα ηνπο 

αληρλεχζνπκε ζηνπο δηαιφγνπο ησλ καζεηψλ ζρεδηάζακε απηήλ ηελ  έξεπλα πνπ εζηηάδεη 

ζηε δηαινγηθή κάζεζε. ε έλα πξψην επίπεδν ε έξεπλά καο ζηξάθεθε ζηε κειέηε ηεο 

ζρεηηθήο βηβιηνγξαθίαο θαη ζηα ζπκπεξάζκαηα ησλ εξεπλψλ πνπ έρνπλ αλαιεθζεί κε 

ζθνπφ λα εμεηάζνπλ ηνλ ηξφπν πνπ θάζε κηα απφ απηέο ηηο ηξεηο κεηαβιεηέο  επηδξνχλ 

ζηε καζεζηαθή δηαδηθαζία θαη ηειηθά επεξεάδνπλ ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ. Αξθεηέο 

απφ ηηο έξεπλεο πνπ ζα παξνπζηάζνπκε ζε απηή ηελ ελφηεηα εμεηάδνπλ ηε ζρέζε πνπ 

ππάξρεη αλάκεζα ζε δπν απφ ηηο παξαπάλσ κεηαβιεηέο. Δκείο ζα πξνζπαζήζνπκε λα 

δείμνπκε φηη ππάξρεη κηα θπθιηθή δηαδηθαζία αιιειεμάξηεζεο κεηαμχ ησλ ηξηψλ 

κεηαβιεηψλ. 

                        ηελ ηειηθή έθδνζε ησλ ¨πξνηχπσλ¨ γηα ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά ηνπ 

Δζληθνχ πκβνπιίνπ ηεο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ (NCTM 1989) ηνλίδεηαη   ην 

ελδηαθέξνλ γηα ηελ απηνξξπζκηδφκελε θαη αλεμάξηεηε κάζεζε θαη παξάιιεια ε αλάγθε: 
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« λα κάζνπλ ηα παηδηά λα επηθνηλσλνχλ ηηο ηδέεο ηνπο.» Απηφ  ην ελδηαθέξνλ γηα 

απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε ζπλνδεχηεθε απφ ην ελδηαθέξνλ γηα ηε κάζεζε ζε κηθξέο 

νκάδεο κέζα  ζηηο νπνίεο νη καζεηέο ζα έρνπλ ηελ επθαηξία λα ζπδεηνχλ ηηο καζεκαηηθέο 

ηδέεο ηνπο. 

          Γηα ηνλ Pape et all ( 2003)  oη θξίζηκνη παξάγνληεο γηα ηελ αλάπηπμε ηεο 

απηνξξχζκηζεο είλαη : πνιιαπιέο αλαπαξαζηάζεηο θαη πινχζηα καζεκαηηθά ζέκαηα, 

ζπδήηεζε ζηελ ηάμε, πεξηββαινληηθή ζθαισζηά ηεο ζηξαηεγηθήο ζπκπεξηθνξάο θαη 

πνιππνίθηιεο αλάγθεο γηα επεμήγεζε θαη ππνζηήξημε. Ζ αλάπηπμε ζπλεπψο  ηεο 

απηνξξχζκηζεο ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ απαηηεί, φπσο ηνλίδνπλ εδψ νη εξεπλεηέο  

θαη κηα θνηλσληθν-πνιηηηζκηθή ηνπνζέηεζε φπνπ νη καζεηέο έρνπλ ηελ επθαηξία λα 

αζρνινχληαη ζπλεξγαηηθά κε καζεκαηηθά ζέκαηα θαη ζπδήηεζε.  

            Απηή ε ζηξνθή ζηε δηαινγηθή κάζεζε  γίλεηαη αληηιεπηφ φηη πξνσζεί ηελ 

αλεμαξηεζία ησλ καζεηψλ, νη νπνίνη πιένλ ελζαξξχλνληαη λα αλαιάβνπλ φισλ ησλ 

εηδψλ ηηο κεηαγλσζηηθέο δξαζηεξηφηεηεο. Οη πξνζπάζεηέο ηνπο γηα απηνλνκία 

θαζνδεγνχληαη απφ ηνπο θνηλσληθν-καζεκαηηθνχο θαλφλεο πνπ εγθαζηδξχνληαη ζηελ 

ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο κε ην δάζθαιν θαη ηνπο ζπκκαζεηέο. 

Μέζα ζε απηφ ην πιαίζην ε απηνλνκία νξίδεηαη ζε ζρέζε κε ηε ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ 

ζηηο πξαθηηθέο ηεο κηθξήο θνηλφηεηαο ηεο ηάμεο ηνπο. πλεπψο  ε αιιειεμάξηεζε ησλ 

θαλφλσλ ηεο ηάμεο θαη ηεο δηαινγηθήο κάζεζεο είλαη εχινγε. Οη θαλφλεο εθνδηάδνπλ 

ηνπο καζεηέο ην απαηηνχκελν πιαίζην, φπσο έρνπκε ήδε αλαιπηηθά παξνπζηάζεη,  γηα ην: 

ηη είλαη καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ, καζεκαηηθψο εμειηγκέλν θαη καζεκαηηθψο απνδεθηφ.  

Μέζα ζην πιαίζην απηφ νη καζεηέο  ζπδεηνχλ ηηο καζεκαηηθέο ηνπο ηδέεο θαη 

ελεξγνπνηνχλ ηηο πξνηξεπηηθέο ηνπο πεπνηζήζεηο, ηηο γλσζηηθέο θαη κεηαγλσζηηθέο ηνπο 

ηθαλφηεηεο κε ζθνπφ λα αληαπνθξηζνχλ ζηηο απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ. Με άιια ιφγηα 

ξπζκίδνπλ κφλνη ηνπο ηηο πξννπηηθέο ηεο δηθήο ηνπο ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο. « Οη 

καζεηέο αλαιακβάλνπλ θάπνηεο απφ ηηο επζχλεο ηνπ παξαδνζηαθνχ εθπαηδεπηηθνχ αθνχ 

θαηαζθεπάζνπλ πξνζσπηθνχο ηξφπνπο αμηνιφγεζεο πνπ ζα ηνπο επηηξέπνπλ λα 

γλσξίδνπλ ζε δξάζε, ηφζν φηαλ είλαη ζθφπηκν λα θάλνπλ κηα καζεκαηηθή ζπλεηζθνξά  

φζν θαη φηαλ ζπληζηνχλ κηα απνδεθηή καζεκαηηθή ζπλεηζθνξά…..Απηά ηα είδε ησλ 

απνθάζεσλ ηα δηαπξαγκαηεχνληαη κε ηνλ δάζθαιν θαηά ηνλ θαζνξηζκφ ησλ θνηλσληθν-

καζεκαηηθψλ θαλφλσλ…..θαηά ηελ δηαδηθαζία απηή νη καζεηέο θαηαζθεπάδνπλ εηδηθά 

καζεκαηηθέο πεπνηζήζεηο θαη αμίεο πνπ βνεζνχλ ηε κνξθή ησλ απνθάζεψλ ηνπο» ( 

Yackel, Cobb ,1996 ). 
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             Ζ ζρέζε φκσο ησλ ξπζκηζηηθψλ θαλφλσλ ηεο ηάμεο θαη ηεο αιιειεπίδξαζεο 

κεηαμχ ησλ κειψλ ηεο ηάμεο είλαη ακθίδξνκε, θαη κάιηζηα θπθιηθή , θαη απηφ ζα 

πξνζπαζήζνπκε εδψ λα εμεγήζνπκε κε ηνλ παξαθάησ ζπιινγηζκφ:  Οη θαλφλεο πνπ 

απνηεινχλ ην πιαίζην ησλ ζπδεηήζεσλ ζηελ ηάμε δελ παγηψλνληαη ζε έλα ζηαζεξφ θαη 

αδηαπξαγκάηεπην ζχλνιν. Αληίζεηα, εκπινπηίδνληαη ηφζν ζε πνζφηεηα  φζν θαη   ζε 

πνηφηεηα θαη δηαθνξνπνηνχληαη  αλάινγα κε ην  καζεκαηηθφ επίπεδν πνπ δηεμάγεηαη ν 

δηάινγνο κεηαμχ ησλ καζεηψλ ζηηο νκάδεο. Καζψο νη καζεηέο αλαπηχζζνπλ φιν θαη 

κεγαιχηεξν επίπεδν απηνλνκίαο, ζπκκεηέρνπλ φιν θαη πεξηζζφηεξν ζηε ζπλεξγαηηθή 

πξνζπάζεηα θαη επηηπγράλνπλ φιν θαη  κεγαιχηεξα επίπεδα απηνξξχζκηζεο. 

Απνθηνχλ έηζη ηε δπλαηφηεηα λα δηεμάγνπλ φιν θαη  πεξηζζφηεξν ΄΄ηππνπνηεκέλνπο΄΄, 

σο πξνο ηελ απζηεξή δνκή ηεο γιψζζαο ησλ καζεκαηηθψλ, δηαιφγνπο   κε απνηέιεζκα 

λα ¨ζρεκαηνπνηείηαη¨ έλα θαηλνχξην πιαίζην ξπζκηζηηθψλ θαλφλσλ κε πην 

επηζηεκνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά.  

       Καζψο ε θπθιηθή απηή δηαδηθαζία ζπλερίδεηαη κεηψλεηαη ζπλερψο ε απφζηαζε 

κεηαμχ ηεο ¨καζεκαηηθήο γιψζζαο¨ πνπ ρξεζηκνπνηνχλ νη καζεηέο θαη εθείλεο  πνπ 

ρξεζηκνπνηεί ε επξχηεξε επηζηεκνληθή θνηλφηεηα. Αλ ιάβνπκε ππφςε καο φηη θαη απηή ε 

γιψζζα ηεο επξχηεξεο καζεκαηηθήο θνηλφηεηαο εμειίζζεηαη ζπλερψο ηφηε ε 

θπθιηθφηεηα ησλ δηαδηθαζηψλ πνπ πεξηγξάθνπκε κνηάδεη λα κελ έρεη ηέινο.   Όπσο ε 

Eisenhart (1998)  πξφηεηλε: Ζ καζεκαηηθή κάζεζε κπνξεί λα ζεσξεζεί ηφζν σο κηα 

δηαδηθαζία αηνκηθήο θαηαζθεπήο φζν θαη κηα δηαδηθαζία πνιηηηζηηθήο πξνζαξκνγήο 

(acculturation) ζηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη ηηο πξαθηηθέο ηεο επξχηεξεο θνηλσλίαο, ..νη 

πξάμεηο ηνπ δάζθαινπ εμαθνινπζνχλ λα πεξηνξίδνπλ  ηηο καζεκαηηθέο εξκελείεο θαη 

ιχζεηο ησλ καζεηψλ αιιά δεκηνπξγνχλ  έηζη έλα επηθνηλσληαθφ πιαίζην πνπ 

πεξηιακβάλεη ηε ξεηή δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ  ελλνηψλ ζε φιν θαη 

πςειφηεξν επίπεδν. 

                    Δλδηαθέξνλ είλαη λα εμεηάζνπκε θαη πσο ην είδνο ηεο  αιιειεπίδξαζεο 

θαζνξίδεηαη θαη ε ζθέςε ησλ καζεηψλ αλαπηχζζεηαη ζηε ζπλεξγαηηθή κάζεζε ζε ζρέζε 

θαη κε άιιεο κεηαβιεηέο πνπ ζπληξέρνπλ φπσο ην έξγν πνπ εθρσξεί ν δάζθαινο θαη ε 

δεκηνπξγία θηλήηξσλ γηα ελεξγνπνηεζνχλ νη πξνηξεπηηθέο πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ. Ο 

Van Boxtel (2004), επηρεηξψληαο λα πεξηγξάςεη πσο ζρεδηάδεη θαη  αλαπηχζζεη θάπνηνο  

ηε ζθέςε ηεο ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο ππνζηήξημε φηη ην έξγν ηνπ ζα ήηαλ  λα θαηεπζχλεη 

φκνηα αληίδξαζε απέλαληη ζε ηέζζεξα ραξαθηεξηζηηθά πνπ ηα νλνκάδεη: “κίια γηα ηηο 

ηδέεο πνπ πξέπεη λα καζεπηνχλ”, “ελεξγή ζπκβνιή φισλ ησλ ζπκκεηερφλησλ”, “ζπλερήο 
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πξνζπάζεηα λα επηηεπρζεί κηα ζπλνιηθή θαηαλφεζε ησλ ηδεψλ” (νκαδνθαηαζθεπή) θαη 

“θάλνληαο απνηειεζκαηηθή ρξήζε ησλ κέζσλ (εξγαιείσλ) πνπ είλαη δηαζέζηκα”. αλ 

φξγαλα γηα λα θαηεπζχλεη ηελ απνηειεζκαηηθή ζπλεξγαζία πξφηεηλε  “πξνζεθηηθή 

θαηαζθεπή ηνπ ζέκαηνο “δεκηνπξγία θαη δηαηήξεζε ελφο επξχηεξνπ πεξηβάιινληνο” θαη 

“πξνζπάζεηα παξαθίλεζεο  ηεο ζπκκεηνρήο ησλ παηδηψλ”. 

                       Ζ κεγάιε παξσζεηηθή δχλακε πνπ αζθεί ε ζπιινγηθή κάζεζε ζηελ 

αλάπηπμε ηεο απηνλνκίαο θαη απηνξξχζκηζεο ησλ καζεηψλ παξνπζηάδεηαη , θαηά ηε 

γλψκε καο,  πνιχ απνθαιππηηθά ζηα εξεπλεηηθά απνηειέζκαηα ησλ  Dekker et all, 

(2006) ζε κηα έξεπλα πνπ πξαγκαηνπνίεζαλ κε ζθνπφ λα εξεπλήζνπλ πσο νη καζεηέο 

«ηα βγάδνπλ πέξα» ζε κηα θαηάζηαζε ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο κέζα ζηελ ηάμε. Ο ζθνπφο 

ηνπο ήηαλ λα ζηεξίμνπλ κε απνδείμεηο φηη φρη κφλν νη λεαξνί καζεηέο (8 ρξνλψλ) είλαη 

ηθαλνί λα ιχλνπλ καζεκαηηθά πξνβιήκαηα ζπλεξγαηηθά, αιιά θη φηη κπνξνχλ λα παίδνπλ 

έλαλ ελεξγφ ξφιν ζην λα ξπζκίδνπλ ηηο ζπλεξγαηηθέο ηνπο δξαζηεξηφηεηεο ζε πνιιά 

επίπεδα. ηελ έξεπλα απηή, νη ζπγγξαθείο επηθεληξψζεθαλ ζε ηξεηο πξννπηηθέο πνπ 

είραλ λα αληηκεησπίζνπλ νη καζεηέο. 

         Ζ πξψηε πξννπηηθή είλαη φηη ηα παηδηά πξέπεη λα κάζνπλ καζεκαηηθά ιχλνληαο 

καζεκαηηθέο εξγαζίεο. Ζ δεχηεξε είλαη φηη πξέπεη λα ζπλεξγάδνληαη ζχκθσλα κε ηνπο  

θαζηεξσκέλνπο θαλφλεο ηεο ηάμεο θαη ε ηξίηε είλαη φηη ν ρξφλνο είλαη πεξηνξηζκέλνο θαη 

γη’ απηφ ζα πξέπεη λα ρξεζηκνπνηνχλ ηνλ δηαζέζηκν ρξφλν παξαγσγηθά . Ολφκαζαλ απηέο 

ηηο ηξεηο πξννπηηθέο: 

1. “αλέβαζκα ηνπ καζεκαηηθνχ επίπεδνπ” (mathematical level raising) 

2. “θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε” (social interaction)  

3. “θαηαλνκή ηνπ ρξφλνπ” (division of time) 

Ο ζθνπφο ηεο αλάιπζεο απηήο ηεο κειέηεο ήηαλ  λα εμεξεπλεζεί αλ θαη πσο ηα παηδηά 

θαηαθέξλνπλ λα θξαηήζνπλ απηέο ηηο ηξεηο πξννπηηθέο ζε ηζνξξνπία. Σα παηδηά έιπλαλ 

ηα πξνβιήκαηα ζε δεπγάξηα θαη κεηά ζπδεηνχζαλ ηηο ιχζεηο ηνπο ζην ζχλνιν ηάμεο. Αλ 

πξνέθππηαλ δηαθνξεηηθέο απαληήζεηο, ηφηε νη ζπκκεηέρνληεο ζα έπξεπε λα δνπιέςνπλ 

καδί γηα λα απνθαηαζηήζνπλ ηε δηαθνξά. Σα πξνβιήκαηα πνπ δφζεθαλ ζηα παηδηά 

αλαθέξνληαλ ζηνλ πνιιαπιαζηαζκφ ( πξνπαίδεηα) θαη ήηαλ έηζη δνκεκέλα ψζηε λα 

επηηξέπνπλ πνιιαπιέο ζηξαηεγηθέο ιχζεηο πνπ εθηείλνληαλ απφ κέηξεζε απιψλ 

κνλάδσλ κέρξη ηελ απφιπηε θαηαλφεζε ηεο πνιιαπιαζηαζηηθήο δνκήο. Οη εξεπλεηέο 

αλέιπζαλ πέληε δηαιφγνπο ζπλεξγαδφκελσλ δπάδσλ καζεηψλ ζηελ  επίιπζε ησλ 

πξνβιεκάησλ. Παξαηήξεζαλ φηη ζηνπο ηέζζεξεηο δηάινγνπο νη καζεηέο είραλ ηελ 
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ππεπζπλφηεηα λα θξαηήζνπλ ηελ ηζνξξνπία αλάκεζα ζηηο ηξεηο πξννπηηθέο θαη φηη ην 

θάζε παηδί έπαηδε έλα δηαθνξεηηθφ ξφιν ζηε δηαδηθαζία επίιπζεο ησλ πξνβιεκάησλ θαη 

ζηελ ηήξεζε ησλ ΄ηζνξξνπηψλ΄.             

            Οη ζέζεηο πνπ αλαπηχμακε ζηελ ελφηεηα απηή  ζπλεγνξνχλ ζην λα κπνξνχκε 

εκείο πνπ ππνζηεξίδνπκε ηελ επηθνηλσληαθή κάζεζε λα ηζρπξηδφκαζηε  φηη : 

 ηφζν ε αηνκηθή φζν θαη ε ζπιινγηθή κάζεζε αλαπηχζζεηαη ην ίδην θαιά κέζα ζε 

κηα ζπλεξγαηηθή πξνζπάζεηα επίιπζεο πξνβιήκαηνο  

 ε δηαινγηθή κάζεζε είλαη ην θαηαιιειφηεξν πεξηβάιινλ γηα λα αλαπηπρζεί ε 

απηνλνκία ησλ καζεηψλ . 

 ε απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε  είλαη ηθαλφηεηα πνπ αθφκα θαη κηθξνί καζεηέο 

κπνξνχλ ζπλεξγαδφκελνη λα ηελ απνθηήζνπλ ζηαδηαθά.   

                Δπηζηξέθνληαο ζην ζέκα ηεο θπθιηθφηεηαο ησλ αιιειεπηδξάζεσλ πνπ ππάξρεη 

αλάκεζα ζηηο κεηαβιεηέο ,πνπ ζηελ εξγαζία απηή ππνζηεξίμακε φηη επηδξνχλ ζηε 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ , ζα αλαθεξζνχκε ζε κηα άιιε δηάζηαζε ησλ θνηλσληθν-

πνιηηηζκηθψλ θαλφλσλ πνπ κε ηε ζεηξά ηνπο δέρνληαη έκκεζα ηελ ¨πίεζε¨ πνπ 

αζθνχλ νη ζπλεξγαδφκελνη καζεηέο ζηνλ δάζθαιν  λα κεηψζεη ηηο γλσζηηθέο 

απαηηήζεηο ηνπ πεξηερνκέλνπ ηεο καζεκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο. Οη  αθνλίδεο θ.α ( 

2000,2002) ζε κηα ζεηξά κειεηψλ έδεημαλ ηελ χπαξμε ηεο ζρέζεο αλάκεζα ζην 

καζεκαηηθφ πεξηερφκελν θαη ηελ θνηλσληθή δνκή ηεο ηάμεο φπσο απηή θαζνξίδεηαη απφ 

ηνπο θαλφλεο αιιειεπίδξαζεο. ε κηα απφ ηηο κειέηεο ηνπο δηεξεπλνχλ ηε ζρέζε 

αλάκεζα ζηε δηαρείξηζε ησλ επηζηεκνινγηθψλ ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ καζεκαηηθψλ κε ηηο 

κνξθέο αιιειεπίδξαζεο ζηελ ηάμε. Ζ αλάιπζε ησλ δεδνκέλσλ ηνπο έδεημε φηη ππάξρεη 

κηα ζρέζε αλάκεζα ζηα ζρήκαηα επηθνηλσλίαο θαη ζηε δηαρείξηζε ηνπ καζεκαηηθνχ 

πεξηερνκέλνπ ζηελ ηάμε θαη φηη ν θπξίαξρνο ηχπνο αιιειεπίδξαζεο κέζα ζηελ ηάμε δελ 

είλαη δηαπξαγκαηεχζηκνο, κε απνηέιεζκα λα δηακνξθψλεη θαη ηαπηφρξνλα λα 

δηακνξθψλεηαη απφ ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν νη δάζθαινη νξγαλψλνπλ θαη δηαρεηξίδνληαη 

ην καζεκαηηθφ πεξηερφκελν.  

                Ο Shroyer (1982), αλαθέξεη ζηα ζπκπεξάζκαηα ζρεηηθήο έξεπλάο ηνπ φηη νη 

δάζθαινη ηείλνπλ λα απνθεχγνπλ αξλεηηθέο αληηδξάζεηο εθ κέξνπο ησλ καζεηψλ 

πξνζαξκφδνληαο ηε δηδαζθαιία ηνπο ζην ζηπι κάζεζεο πνπ απηνί πξνηηκνχλ. ε ζρέζε 

κε απηφ, ε Doyle (1986) παξαηήξεζε ζην πιαίζην δηθήο ηεο έξεπλαο  φηη νη καζεηέο, 

δνπιεχνληαο ζε κηα άζθεζε, πξνζπαζνχζαλ λα κεηψζνπλ ηελ πηζαλφηεηα ιάζνπο άξα 

θαη επζχλεο, δεηψληαο επηπιένλ δηεπθξηλήζεηο απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ, κεηψλνληαο έηζη, 
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χζηεξα απφ ηηο απαληήζεηο ηνπ, ηηο απαηηήζεηο θαη ην επίπεδν δπζθνιίαο ηεο άζθεζεο. 

Αληαπνθξηλφκελνη ζε απηέο ηηο "απαηηήζεηο" ησλ καζεηψλ, πνιινί δάζθαινη ηείλνπλ λα 

επηιέγνπλ αζθήζεηο νηθείεο θαη εχθνιεο γηα ηνπο καζεηέο ζε απηνχο, πεξηνξίδνληαο έηζη 

ηηο γλσζηηθέο απαηηήζεηο ηνπ πεξηερνκέλνπ ηεο καζεκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο .  

Γηα λα θιείζνπκε ηελ ελφηεηα απηή, φπνπ ππνζηεξίμακε ηελ ακνηβαία αιιειεμάξηεζε  

θαη ηελ θπθιηθφηεηα ησλ κεηαβιεηψλ πνπ ζπκβάιινπλ ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, 

ζα δαλεηζηνχκε κηα θξάζε ηνπ  Cobb  (1989), φπσο ηε δηαηχπσζε ζηα ζπκπεξάζκαηα 

κηαο ζρεηηθήο έξεπλαο: «  Με ηνλ ηξφπν απηφ επαλεηιεκκέλα απνδεηθλχεηαη φηη ε 

απηνπαζήο ζρέζε, ε θπθιηθφηεηα, θαη ε ακνηβαία αιιειεμάξηεζε είλαη  νη βαζηθέο 

έλλνηεο πνπ θαζνδεγνχλ ηηο πξνζπάζεηέο καο γηα λα δψζνπκε  λφεκα ζηηο θαηαζηάζεηο 

ζηελ ηάμε».  

 

1.12    ρεδηάδνληαο έλα έξγν (task ) θαηάιιειν γηα λα  δηεξεπλήζνπκε ηε              

      δηαινγηθή κάζεζε ησλ  καζεκαηηθψλ ζε  καζεηέο η θαη Α Γπκλαζίνπ 

 

               Έλα απφ ηα  βαζηθά ραξαθηεξηζηηθά ζην ζρεδηαζκφ θαη ηελ αλάπηπμε ηεο 

ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο, φπσο αλαθεξζήθακε θαη ζηελ πξνεγνχκελε ελφηεηα, είλαη 

ζχκθσλα κε ηνλ  Van Boxtel   ε ¨πξνζεθηηθή θαηαζθεπή ηνπ έξγνπ¨.  Ζ εμππεξέηεζε 

απηνχ ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ ζηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζπλδέεηαη άκεζα κε ηνλ 

ηξφπν πνπ ν δάζθαινο δηαρεηξίδεηαη ην ζρεδηαζκφ ηνπ έξγνπ (ηελ θαηάζηαζε πξφβιεκα) 

ζε θάζε δηδαθηηθή ελφηεηα. ηελ πξνζπάζεηά καο λα ζπληάμνπκε γηα ηηο αλάγθεο ηεο 

έξεπλάο καο έλα έξγν θαηάιιειν γηα ηνπο καζεηέο ηεο η ηάμεο θαη ηεο Α Γπκλαζίνπ 

αλαηξέμακε ζηε ζρεηηθή βηβιηνγξαθία απφ φπνπ αληιήζακε πνιχηηκα ζηνηρεία ηα νπνία 

παξαζέηνπκε ζπλνπηηθά: 

                 Όπσο επηζεκαίλνπλ νη Tourniaire θαη Pulos (1985), « ε θαηάζηαζε πξφβιεκα 

ζπκβάιεη ζηελ θαηαλφεζε ησλ καζεηψλ ηεο αλάγθεο γηα ηελ θαηαζθεπή θαηάιιεισλ  

εξγαιείσλ  θαη ελλνηψλ, γηα ηελ πξψηε δηεξεχλεζε ηνπ πξνβιήκαηνο ζε δηαηζζεηηθφ 

επίπεδν θαη αξγφηεξα, ηελ αλάιπζε ησλ  λενζπζηαζέλησλ εξγαιείσλ θαη αληηιήςεσλ  ζε 

κηα πην επεθηαζείζα κνξθή κε  καζεκαηηθφ επίζεκν ηξφπν.». ην 29
ν 

δηεζλέο  ζπλέδξην  

γηα ηελ ςπρνινγία  ζηελ εθπαίδεπζε ησλ καζεκαηηθψλ ηνλίζηεθαλ νξηζκέλα βαζηθά 

ραξαθηεξηζηηθά ελφο απνηειεζκαηηθνχ έξγνπ: Σν καζεκαηηθφ πεξηερφκελν, νη 

πνιιαπιέο παξαζηάζεηο ζηελ παξνπζίαζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, ε γελίθεπζε ησλ 

πξνηχπσλ κε ηξφπν ψζηε θάζε επφκελν βήκα λα απαηηεί νη καζεηέο λα  αλαθαιχπηνπλ,   
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λα εμεγνχλ  θαη λα  δηθαηνινγνχλ, ε παξάιιειε χπαξμε δνκεκέλσλ θαη αδφκεησλ 

αλνηθηψλ θαζεθφλησλ θαη ηέινο ε ρξήζε πηλάθσλ θαη δηαγξακκάησλ.  

              ην ίδην πλέδξην νη Friedlander and Arcavi (2005) πξφηεηλαλ ηελ χπαξμε κηαο 

ιεπηήο γξακκήο κεηαμχ ηνπ αλνίγκαηνο θαη θιεηζίκαηνο κηαο εξγαζίαο, θαηεπζχλνληαο 

ηνπο θνηηεηέο ζηελ αξρή, ζε θάπνην βαζκφ, κέζσ αθνινπζίαο εξσηήζεσλ πνπ ζηαδηαθά 

νδεγνχλ , ζην πιαίζην κηαο αλνηθηήο θαηάζηαζεο  πξφβιεκα.  Οη Ainley and Pratt (2005) 

ζπκθψλεζαλ κε ηελ άπνςε απηή θαη πξφζζεζαλ φηη απηή ε πξνζέγγηζε ζην ζρεδηαζκφ 

ηνπ έξγνπ ππνζηεξίδεη κηα ζχγθιηζε πξνο κηα νπζηαζηηθή πξφνδν ζηε ιχζε ησλ 

καζεηψλ,  ρσξίο λα πεξηζηέιιεηαη  ε αίζζεζε ηεο επζχλεο ηνπ έξγνπ, θαζψο ην αίζζεκα 

πεγάδεη απφ ηελ επθαηξία λα παξαηεξήζνπλ, λα πεηξακαηηζηνχλ θαη λα ελεξγήζνπλ  ζε 

κηα "ξεαιηζηηθή" θαηάζηαζε, θαη φρη θαη 'αλάγθε κέζα ζε έλα   αδφκεην θαη ειεχζεξν 

έξγν. 

 πκθσλψληαο κε ηηο απφςεηο ησλ παξαπάλσ εξεπλεηψλ ην έξγν πνπ ζρεδηάζακε 

γηα ηηο αλάγθεο ηεο παξνχζαο έξεπλαο πεξηείρε ζηελ εηζαγσγή ηνπ θάπνηεο δνκεκέλεο 

εξσηήζεηο πνπ ζηαδηαθά θαηεχζπλαλ ηνπο καζεηέο πνπ ζπκκεηείραλ ( η΄ θαη Α΄ 

Γπκλαζίνπ )   ζε έλα αλνηθηφ πξφβιεκα γελίθεπζεο. Σν δηθφ καο έξγν παξνπζηάδεηαη 

ζην επφκελν θεθάιαην . 

                      Κιείλνληαο ην πξψην θεθάιαην ζα επαλαιάβνπκε φηη ν ζθνπφο απηήο ηεο 

εξγαζίαο  είλαη λα ζηξέςνπκε ην εξεπλεηηθφ καο ελδηαθέξνλ ζην θνηλσληθφ πιαίζην ηεο 

ηάμεο θαη λα δηεξεπλήζνπκε ζε κηα πξψηε θάζε ηνπο βαζηθνχο ηνπιάρηζηνλ παξάγνληεο 

πνπ εκθαλίδνληαη ζε κηα δηδαζθαιία θαη  ζπληεινχλ ζηε δηακφξθσζε ηεο  Μαζεκαηηθήο 

¨θνπιηνχξαο¨ ησλ καζεηψλ.  Δπηπιένλ, ζε κηα δεχηεξε θάζε  ε έξεπλα ζθνπεχεη 

αλαιχνληαο ηνπο δηαιφγνπο πνπ ζα αλαπηχμνπλ νη ζπλεξγαδφκελνη καζεηέο λα 

απνηηκήζεη ηελ  απνηειεζκαηηθφηεηα ησλ καζεκαηηθψλ ηνπο  ζπδεηήζεσλ  θαη 

παξάιιεια λα αληρλεχζεη ηε ζρέζε πνπ ππάξρεη αλάκεζα ζηηο ζπδεηήζεηο πνπ θάλνπλ νη 

καζεηέο κε ηηο θνηλσληθν-καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ έρνπλ εγθαζηδξπζεί ζηελ ηάμε ηνπο 

Γηα λα θαιχςεη φιεο ηηο εξεπλεηηθέο θαη εξκελεπηηθέο αλαδεηήζεηο απηνχ ηνπ είδνπο ηεο 

έξεπλαο ην ζεσξεηηθφ πιαίζην απηήο ηεο εξγαζίαο παξνπζηάζηεθε αξθεηά επξχ.  
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Η έξεπλα 

 

2. 1. Δηζαγσγή  

 

Ζ κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ απφ ηνπο καζεηέο εμαξηάηαη ηφζν απφ ην πεξηερφκελν πνπ 

έρνπλ λα επεμεξγαζηνχλ φζν θαη απφ ηηο αιιειεπηδξάζεηο πνπ εμειίζζνληαη κέζα ζηελ 

ηάμε. Οη κειέηεο έδεημαλ φηη ε αηνκηθή κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ νινθιεξψλεηαη ζε 

αιιειεπίδξαζε κε ηελ κηθξνθνπιηνχξα ηεο ηάμεο θαη ην ηη ηειηθά είλαη ζεκαληηθφ γηα ηα 

καζεκαηηθά καζαίλεηαη παξαηεξψληαο ηα ζεκεία ζηα νπνία δίλεηαη έκθαζε απφ ην 

δάζθαιν θαη ηνπο ζπκκαζεηέο.  Γηα ηνπο ιφγνπο απηνχο ε κειέηε ηεο θχζεο  ηνπ 

καζεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ θαη ηνπ ηξφπνπ  πνπ απηφ νξγαλψλεηαη κέζα ζηελ ηάμε είλαη 

πνιχ ζεκαληηθή. Ζ κειέηε ησλ αιιειεπηδξάζεσλ πνπ αλαπηχζζνληαη κεηαμχ ησλ 

ζπκκεηερφλησλ ζε κηα ζπλεξγαηηθή κάζεζε είλαη εμ ίζνπ ζεκαληηθή γηαηί κπνξεί λα καο 

δψζεη απαληήζεηο ζε εξσηήκαηα πνπ αθνξνχλ ηελ επηηπρία ή ηελ απνηπρία ηεο απφ 

θνηλνχ πξνζπάζεηαο γηα ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ. 

               Βαζηθή επηδίσμε ηεο παξνχζαο κειέηεο είλαη ε αλαγλψξηζε  ηεο 

απνηειεζκαηηθφηεηαο ηεο  ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ηφζν ζε ζπιινγηθφ 

φζν θαη ζε αηνκηθφ επίπεδν θαζψο θαη ε δηεξεχλεζε ησλ παξαγφλησλ πνπ επεξεάδνπλ 

ζεηηθά ε αξλεηηθά ηηο πξνζπάζεηεο ησλ καζεηψλ θαζψο απηνί ζπλεξγάδνληαη ζηα 

πιαίζηα ηεο ηάμεο γηα ηελ παξαγσγή έγθπξσλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ. Θα 

επαλαιάβνπκε εδψ φηη  απφ ηελ αξρή ηεο εξγαζίαο απηήο έρνπκε  παξαδερηεί φηη ε 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ δελ είλαη πξντφλ κφλν ηνπ αηνκηθνχ λνπ αιιά θαη απνηέιεζκα 

ηεο αιιειεπίδξαζεο  θαη ηεο  καζεκαηηθήο επηθνηλσλίαο ζηε ζρνιηθή ηάμε.. Ζ κειέηε 

ηεο ζρεηηθήο βηβιηνγξαθίαο έδεημε φηη ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε κπνξεί λα είλαη 

απνηειεζκαηηθή αλ ν δάζθαινο θαηνξζψζεη λα ειέγμεη ηνπο παξάγνληεο νη νπνίνη 

επεξεάδνπλ ηηο ζπλεξγαηηθέο πξνζπάζεηεο  ησλ καζεηψλ δεκηνπξγψληαο ζεηηθέο 

πξννπηηθέο γηα κηα δηαινγηθή κάζεζε ε νπνία ζα είλαη ζε ζέζε λα παξάγεη 

επηζηεκνινγηθά έγθπξα καζεκαηηθά λνήκαηα.. Μειεηψληαο  ηα απνηειέζκαηα ζρεηηθψλ 

εξεπλψλ δηαπηζηψζακε φηη ππάξρεη κηα άκεζε ζρέζε ηεο   θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο 

κεηαμχ ησλ καζεηψλ θαη ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ θαη φηη ε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ πνπ καζαίλνληαη ζην ζρνιείν επεξεάδεηαη  απφ : 
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 ην θνηλσληθφ πιαίζην ην νπνίν δηακνξθψλεηαη ζηελ αίζνπζα δηδαζθαιίαο θαη 

ζην νπνίν ζπκκεηέρεη ν καζεηήο  

 ηηο  θνηλσληθέο  θαη καζεκαηηθέο λφξκεο ηεο ηάμεο θαη ηε δηακφξθσζε κηαο 

κηθξνθνπιηνχξαο ε νπνία επεξεάδεη  ηηο γλσζηηθέο απνηηκήζεηο ησλ 

καζεκαηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ. 

 ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ ζηε δηαρείξηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο θαη ζηε  

δηακφξθσζε ησλ θνηλσληθψλ θαη καζεκαηηθψλ θαλφλσλ ηεο ηάμεο  

 ηνπο  ξφινπο  πνπ νη καζεηέο θαηέρνπλ θαηά ηελ αιιειεπίδξαζε  κέζα ζηελ 

ηάμε θαη απηνχο πνπ αλαιακβάλνπλ θαηά ηελ ζπλεξγαηηθή επίιπζε 

πξνβιήκαηνο 

 ηηο πξνηξεπηηθέο πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ γηα απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε 

 ην είδνο ησλ έξγσλ πνπ δίλνληαη ζηνπο καζεηέο. 

        ηε ζπγθεθξηκέλε κειέηε εζηηάδνπκε ζηα θνηλσληθά πεξηβάιινληα πνπ 

δηακνξθψλνληαη  ζε ηάμεηο ηεο η΄ θαη Α΄ Γπκλαζίνπ. Δηδηθφηεξα κειεηάκε ην είδνο ησλ 

θνηλσληθν-καζεκαηηθψλ  θαλφλσλ θαη ηα δηαθνξεηηθά θνηλσληθά πιαίζηα  κέζα ζηα 

νπνία γίλεηαη ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ζηηο ηάμεηο απηέο.   Ζ ηδέα 

είλαη φηη απηέο νη δηαθνξέο πνπ ππνζέηνπκε φηη ππάξρνπλ ζηα θνηλσληθά πιαίζηα ησλ 

ζρνιηθψλ απηψλ αηζνπζψλ αληαλαθινχλ ζε δηαθνξεηηθνχ είδνπο αιιειεπηδξάζεηο 

κεηαμχ δαζθάινπ θαη καζεηψλ θαη καζεηψλ κεηαμχ ηνπο. Οη δηαθνξεηηθέο 

αιιειεπηδξάζεηο πνπ ζπκβαίλνπλ θαηά ηελ δηαπξαγκάηεπζε ησλ ελλνηψλ πνπ 

καζαίλνληαη ζα πξέπεη λα   αληρλεχνληαη ζηα δηαθνξεηηθά  δηαινγηθά επίπεδα πνπ ζα 

εμειίζζνληαη αλάκεζα ζηα δεπγάξηα ησλ καζεηψλ   θαη λα  επηθέξνπλ δηαθνξεηηθνχ 

είδνπο καζήζεηο ησλ καζεκαηηθψλ ζηηο αληίζηνηρεο ηάμεηο. Τπνζέηνπκε δειαδή φηη ηφζν 

ε ζπιινγηθή φζν θαη ε αηνκηθή κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, θαζψο αληρλεχεηαη  ζηηο 

καζεκαηηθέο ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ ζηηο ηάμεηο απηέο, ζα δηαηεξεί κηα ζηελή ζρέζε κε 

ην είδνο ησλ θνηλσληθν-καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ έρνπλ εγθαηαζηαζεί ζε απηέο.  

 

2. 2  Ο θνπφο θαη νη ζηφρνη ηεο έξεπλαο 

 

           Ο ζθνπφο ηεο έξεπλαο  είλαη λα δηεξεπλήζεη  ζην ζρνιηθφ πεξηβάιινλ 

ηνπο παξάγνληεο πνπ επηδξνχλ θαη θαζνξίδνπλ ηα καζεζηαθά  πιαίζηα κέζα ζηα νπνία 

δηαπξαγκαηεχνληαη νη καζεκαηηθέο έλλνηεο ζηηο ζπγθεθξηκέλεο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο θαη 
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λα θαηαδείμεη ηε ζηελή ζρέζε πνπ ππάξρεη αλάκεζα ζε απηά ηα πιαίζηα θαη ην επίπεδν 

ησλ καζεκαηηθψλ ζπδεηήζεσλ ησλ καζεηψλ.    

            Οη ζηφρνη ηεο έξεπλαο  αλαθέξνληαη ζηε ζπζρέηηζε ηνπ επηπέδνπ ησλ 

καζεκαηηθψλ ζπδεηήζεσλ  ησλ καζεηψλ   κε  νξηζκέλνπο   παξάγνληεο  φπσο:  νη λφξκεο 

πνπ έρνπλ εγθαηαζηαζεί ζηηο ηάμεηο, ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ-θπξίσο σο πξνο ηε 

δηαρείξηζε ηεο επηθνηλσλίαο θαη ηελ αληηκεηψπηζε ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ θαη νη 

ξφινη ησλ καζεηψλ θαηά ηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ .  

Οη παξαπάλσ ζηφρνη εθθξάδνληαη  κε  ηα αθφινπζα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα: 

o Πσο νη θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο ( Κ&Μ ) πνπ εγθαζίζηαληαη ζηηο 

ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ επεξεάδνπλ ηνλ ηξφπν πνπ νη καζεηέο ξπζκίδνπλ ηε 

ζπλεξγαηηθή ηνπο κάζεζε θαη θαζνξίδνπλ ηελ απνηειεζκαηηθφηεηά  ηεο, 

νξηνζεηψληαο  ην θνηλσληθφ θαη καζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο ηνπο  θαζψο  

ζπλεξγάδνληαη ζηηο δξαζηεξηφηεηεο ελφο έξγνπ; 

o Πνηα ζρέζε ππάξρεη  αλάκεζα ζηνπο θνηλσληθνχο θαη καζεκαηηθνχο θαλφλεο πνπ 

επηθξαηνχλ ζηηο  αίζνπζεο  δηδαζθαιίαο   ησλ καζεκαηηθψλ θαη ζην επίπεδν ηεο 

απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο ησλ καζεηψλ;  

Ζ παξνχζα έξεπλα  δελ απνζθνπεί λα θαηαιήμεη ζε ζπκπεξάζκαηα γεληθήο ηζρχνο ιφγσ 

ηνπ φηη ν αξηζκφο ηνπ δείγκαηνο είλαη  κηθξφο αιιά θαη έλεθα ησλ πεξηνξηζκψλ πνπ 

δεκηνπξγνχληαη απφ ηελ πινπνίεζή ηεο κέζα ζε πξαγκαηηθέο ζπλζήθεο ιεηηνπξγίαο  ηεο 

καζεκαηηθήο ηάμεο . Ωζηφζν ζθνπεχεη αθελφο λα  ζπκθσλήζεη κε  ηα ζπκπεξάζκαηα 

πνιιψλ ζρεηηθψλ εξεπλψλ  ( Yackel, Cobb 1996 )  θαη αθεηέξνπ λα  πξνζεγγίζεη ην 

εξεπλεηηθφ ελδηαθέξνλ  γηα έλαλ επξχηεξν πξνβιεκαηηζκφ πάλσ ζηα βαζηθά 

εξσηήκαηα αιιά θαη  ζε κηα ζεηξά άιισλ επηκέξνπο εξσηεκάησλ. Έλα απφ ηα επηκέξνπο 

εξσηήκαηα ηεο έξεπλαο αθνξά ηηο δπζθνιίεο πνπ αληηκεησπίδνπλ νη καζεηέο θαζψο 

αιιάδνπλ καζεζηαθφ πεξηβάιινλ κεηαβαίλνληαο απφ ην Γεκνηηθφ ζην Γπκλάζην. Έλα 

δεχηεξν εξψηεκα αθνξά ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ σο εθπξνζψπνπ ηεο καζεκαηηθήο 

θνηλφηεηαο θαη ηνπο ξφινπο  ησλ καζεηψλ θαηά ηελ αιιειεπίδξαζε  κέζα ζηελ ηάμε 

θαζψο θαη απηνχο πνπ αλαιακβάλνπλ θαηά ηελ ζπλεξγαηηθή επίιπζε πξνβιήκαηνο. Σα 

παξαπάλσ επηκέξνπο εξσηήκαηα ηεο έξεπλαο κπνξνχλ λα δηαηππσζνχλ σο εμήο:  

o Πνηεο δπζθνιίεο αληηκεησπίδνπλ νη καζεηέο σο πξνο ην επίπεδν ηεο  κάζεζεο θαη 

ηεο επηθνηλσλίαο ηνπο θαζψο κεηαβαίλνπλ απφ ην Γεκνηηθφ ζην θαηλνχξην 

καζεζηαθφ πιαίζην ηνπ Γπκλαζίνπ;  
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o Με πνηνλ ηξφπν ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ θαη νη ξφινη  πνπ αλαιακβάλνπλ νη 

καζεηέο  ηφζν θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο φζν θαη θαηά ηε ζπλεξγαηηθή 

επίιπζε καζεκαηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ επεξεάδνπλ ην επίπεδν ησλ καζεκαηηθψλ 

ζπδεηήζεσλ ησλ καζεηψλ; 

Γηα ηελ απάληεζε ηνπ πξψηνπ επηκέξνπο εξσηήκαηνο  πξνθχπηεη ε αλάγθε λα 

κειεηεζνχλ θάπνηα εηδηθά ραξαθηεξηζηηθά ηνπ δείγκαηνο (ην νπνίν πεξηιακβάλεη 

καζεηέο 12- 13 ρξνλψλ) ηα νπνία αθνξνχλ ηηο έλλνηεο ηεο κεηάβαζεο θαη ηεο 

γελίθεπζεο.   

 

 2. 3 Σν δείγκα ηεο έξεπλαο- ραξαθηεξηζηηθά ηνπ δείγκαηνο.   

  

           Όπσο ήδε έρεη αλαθεξζεί ην δείγκα ηεο έξεπλαο πεξηιακβάλεη καζεηέο 12- 13 

ρξνλψλ νη νπνίνη θνηηνχλ ζηηο ηάμεηο ηεο η ηνπ Γεκνηηθνχ θαη ηεο Α Γπκλαζίνπ. Οη 

καζεηέο απηήο ηεο ειηθίαο έρνπλ θάπνηα ηδηαίηεξα ραξαθηεξηζηηθά ηα νπνία αλακέλεηαη 

λα επεξεάζνπλ ηφζν ηα δεδνκέλα φζν θαη ηα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο. Γηα ην ιφγν 

απηφ θξίλεηαη ζθφπηκν  λα αλαθεξζνχκε ζχληνκα ζε δχν βαζηθέο έλλνηεο  νη νπνίεο 

έρνπλ γίλεη θαη αληηθείκελν έξεπλαο ζηηο ειηθίεο απηέο. : ηε κεηάβαζε θαη ηε γελίθεπζε 

   α.) Η κεηάβαζε απφ ην Γεκνηηθφ ζην Γπκλάζην:          

                  Αξθεηέο έξεπλεο έρνπλ αλαιεθζεί κε ζθνπφ  λα κειεηήζνπλ δηάθνξα 

δεηήκαηα πνπ αθνξνχλ ηε κεηάβαζε ησλ καζεηψλ απφ ην Γεκνηηθφ ζην Γπκλάζην. 

Δκείο εδψ ζα ζπδεηήζνπκε θπξίσο ζέκαηα πνπ αθνξνχλ ηηο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηα 

καζεκαηηθά ζε ζρέζε κε ηελ αιιαγή ηνπ πεξηβάιινληνο ζηελ ηάμε θαζψο θαη ηηο 

δπζθνιίεο πνπ ζπλαληνχλ νη καζεηέο θαζψο νη θαζεγεηέο ηνπο ζην Γπκλάζην ρεηξίδνληαη 

ίζσο κε έλαλ δηαθνξεηηθφ ηξφπν ηα  επηζηεκνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ καζεκαηηθψλ 

αληηθεηκέλσλ. 

                Παξά ην γεγνλφο φηη αλακέλνπκε νη δσδεθάρξνλνη  καζεηέο λα ζπλαληήζνπλ 

δπζθνιίεο θαζψο κεηαβαίλνπλ  ζε έλα άιιν επίπεδν ζρνιείνπ, ππάξρεη ε αληίιεςε φηη 

ζηα καζεκαηηθά ηα πξάγκαηα ζα θπιήζνπλ πην νκαιά γηαηί νη έλλνηεο ζην κάζεκα απηφ 

απνηεινχλ κηα αιπζίδα¨ θαη επνκέλσο ππάξρνπλ νη απαηηνχκελνη ζπλδεηηθνί θξίθνη.  ε 

ζρεηηθή ηνπο έξεπλα νη  Sdrolias. and Triandafillidis (2008 ) κειέηεζαλ ηηο καζεζηαθέο 

επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηε Γεσκεηξία κεηαμχ ηνπ  πξσηνγελνχο θαη ηνπ δεπηεξνγελνχο 

ζρνιείνπ ζε ζπλδπαζκφ κε ηηο αιιαγέο ζηελ ηάμε, ην πεξηβάιινλ θαη εηδηθφηεξα, ηε 

ζρέζε εθπαηδεπηηθνχ-καζεηή. Βάζε ηε ζπδήηεζεο ήηαλ απνζπάζκαηα δηαιφγσλ απφ 
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καζεηέο ηεο Δ θαη η ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ θαη ηεο Α Γπκλαζίνπ  πνπ ζρεηίδνληαλ κε ηελ 

πξφηαζε:  "ην άζξνηζκα ησλ γσληψλ ελφο ηξηγψλνπ είλαη 180 °.  

                  ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο νη εξεπλεηέο αλαθέξνπλ φηη ε απεηθφληζε ησλ 

ζρνιηθψλ  καζεκαηηθψλ σο κηα αιπζίδα δηαςεχδεηαη απφ ηελ πξαθηηθή δηδαζθαιία. 

Έδεημαλ πψο νη πξαθηηθέο ησλ εθπαηδεπηηθψλ κπνξνχλ  λα ζπάζνπλ  ηελ  αιπζίδα ηεο 

ζεκαζηνδφηεζεο πξηλ απφ ηελ παξαγσγή ηνπ πην αλαπηπγκέλνπ επηπέδνπ ηεο 

καζεκαηηθήο ζεκεηνινγίαο. πγθεθξηκέλα αλαθέξνπλ: «Σα ινγηθά βήκαηα πνπ νδεγνχλ 

ζε αθακςία ζηε δεπηεξνβάζκηα εθπαίδεπζε είλαη φηη  αλαηξνχληαη νη πξνεγνχκελεο 

εκπεηξίεο ησλ παηδηψλ απφ ην  δεκνηηθφ ζρνιείν. Δπηπιένλ, ε βηαζηηθή θίλεζε απφ ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο θαη ζηα δχν επίπεδα ηνπ ζρνιείνπ πξνο ηελ παξαγσγή ελφο γεληθνχ 

λφκνπ , δελ επλνεί  ηε ζπκκεηνρή ησλ παηδηψλ ζηελ θαηαζθεπή θαη ην επίπεδν ηεο 

θαζαξφηεηαο  κηαο  καζεκαηηθήο  ηδέαο»  (Σξηαληαθπιιίδεο 2002). 

                     ε άιιε ζρεηηθή έξεπλα ν αθνλίδεο θαη άιινη ( 2000) κειεηνχλ ηνπο 

ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο νη εθπαηδεπηηθνί δηαρεηξίδνληαη ηα ζεκειηψδε επηζηεκνινγηθά 

ραξαθηεξηζηηθά ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ ππνρξεσηηθή εθπαίδεπζε θαη ζε δχν 

δηαθνξεηηθά καζεκαηηθά πιαίζηα, ζηελ άιγεβξα θαη ζηε γεσκεηξία. Σα απνηειέζκαηα 

έδεημαλ φηη θαζεγεηέο θαη δάζθαινη δηαρεηξίδνληαη ζηελ ηάμε ηα επηζηεκνινγηθά 

ραξαθηεξηζηηθά ησλ καζεκαηηθψλ κε ηέηνηνλ ηξφπν ψζηε δελ επηηξέπνπλ ηε 

δηαθνξνπνίεζή ηνπο αλαθνξηθά κε ην λφεκα θαη ηε ιεηηνπξγία πνπ έρνπλ ζηα 

καζεκαηηθά. Δπίζεο δηαπίζησζαλ φηη  ζεκαληηθά ζηνηρεία ησλ καζεκαηηθψλ φπσο 

νξηζκνί, ηδηφηεηεο αιιά θαη δηαδηθαζίεο παξνπζηάδνληαη κε έλα αδηαθνξνπνίεην θαη 

νπζηαζηηθά νκνγελνπνηεκέλν ηξφπν, ν νπνίνο δελ επηηξέπεη ζηνπο καζεηέο λα 

δηαθξίλνπλ ην λφεκα, ηε θχζε θαη ηε ιεηηνπξγία ηνπο ζηα καζεκαηηθά .    

β) αλαγλψξηζε πξνηχπσλ θαη δηαηχπσζε γεληθεχζεσλ. 

                Αξθεηέο ρψξεο ζηα λέα πξνγξάκκαηα ζπνπδψλ ηνπο έρνπλ ζπκπεξηιάβεη 

θάπνηεο ελφηεηεο γηα ηε άιγεβξα απφ ηηο κηθξέο αθφκα ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. 

Οη εξεπλεηέο ηεο δηδαθηηθήο  ησλ καζεκαηηθψλ πηζηεχνπλ φηη ε αιγεβξηθή ζθέςε πξέπεη 

λα αλαπηχζζεηαη απφ λσξίο ζηα παηδηά. Οη Blanton θαη Kaput (2005), αλαθέξνπλ φηη  ε 

ελζσκάησζε ηεο  άιγεβξαο ζην δεκνηηθφ ζρνιείν βνεζά ζηελ ελλνηνινγηθή αλάπηπμε 

ησλ πνιχπινθσλ καζεκαηηθψλ ζηε ζθέςε ησλ παηδηψλ. Πξνζθέξεη ζηνπο καζεηέο ηελ 

επθαηξία λα παξαηεξνχλ, λα ζπλδένπλ ηηο γεληθεχζεηο θαη λα εθθξάδνληαη κε έλα 

ζπκβνιηθφ ηξφπν.  
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 Δπεηδή ζηε  ρψξα καο νη καζεηέο ζπλαληνχλ ην ζπκβνιηθφ ηξφπν 

έθθξαζεο κφιηο ζηηο ηειεπηαίεο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ ε κεηάβαζε ζην 

Γπκλάζην ζπκπίπηεη ρξνληθά κε ηε κεηάβαζε ησλ καζεηψλ απφ ηελ αξηζκεηηθή ζηελ 

άιγεβξα.  Οη κηθξνί καζεηέο φκσο ζπλαληνχλ αξθεηέο δπζθνιίεο ζην λα κεηαβνχλ απφ 

ην έλα ζχζηεκα αλαπαξάζηαζεο πνπ είλαη ε θπζηθή γιψζζα ζην άιιν πνπ είλαη ε 

γιψζζα ησλ καζεκαηηθψλ ζπκβφισλ. Οη Ryan & Williams (1998), αλαθέξνπλ φηη ε 

ζπλερήο ελαιιαγή κεηαμχ καζεκαηηθψλ ζπκβφισλ θαη θπζηθήο γιψζζαο, ηελ νπνία 

απαηηεί ε κειέηε ησλ αιγεβξηθψλ ηδεψλ, πξνυπνζέηεη κηα ζρεηηθή επρέξεηα ζηε 

κεηάβαζε απφ ην έλα ζχζηεκα αλαπαξάζηαζεο ζην άιιν, ε νπνία δελ επηηπγράλεηαη κε 

επθνιία απφ φινπο ηνπο καζεηέο.   

                  Οη αθνλίδεο θαη Γξακαιίδεο (2006) αλαθέξνπλ φηη πνιιά παηδηά ηείλνπλ λα 

κεηαθέξνπλ ηνπο θαλφλεο ηεο αξηζκεηηθήο ζην αιγεβξηθφ πεδίν ρσξίο θακία 

πξνζαξκνγή, θπξίσο εμαηηίαο ηεο έκθαζεο πνπ δίλεηαη θαηά ηε δηδαζθαιία ησλ 

αιγεβξηθψλ ηδεψλ ζηελ αληίιεςε φηη «ηα γξάκκαηα είλαη φπσο νη αξηζκνί». Απηή ε 

δηδαθηηθή  πξνζέγγηζε, ηνλίδνπλ νη εξεπλεηέο, έρεη ηε βάζε ηεο ζηε ινγηθή φηη αθνχ νη 

καζεηέο είλαη εμνηθεησκέλνη κε ηηο ηδηφηεηεο ησλ αξηζκψλ θαη ηηο πξάμεηο κε αξηζκνχο, 

ππάξρνπλ πνιχ ιίγα πξάγκαηα πνπ ρξεηάδεηαη λα πξνζηεζνχλ ζε απηήλ ηε γλψζε, γηα λα 

κπνξέζνπλ λα πξνζεγγίζνπλ ηηο αιγεβξηθέο ηδέεο.  Ζ ινγηθή απηή φκσο δελ έρεη βάζε. 

Σα ζηνηρεία θαη νη θαλφλεο ηεο άιγεβξαο απνηεινχλ αθαηξέζεηο ησλ αληίζηνηρσλ 

ζηνηρείσλ θαη θαλφλσλ ηεο αξηζκεηηθήο θαη ε θαηαλφεζή ηνπο απνηειεί κηα ηδηαίηεξα 

απαηηεηηθή δηαδηθαζία. 

 Σηο ίδηεο δπζθνιίεο, πνπ έρνπλ νη καζεηέο ζηε ρξήζε ησλ ζπκβφισλ ησλ 

καζεκαηηθψλ  γεληθφηεξα, αληηκεησπίδνπλ θαη ζηε ρξήζε ησλ γξακκάησλ ζηηο 

αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο. Οη ζρεηηθέο έξεπλεο ( π.ρ Kuchemann ,1981) έδεημαλ φηη νη 

καζεηέο έρνπλ ηελ ηάζε λα εξκελεχνπλ έλα γξάκκα σο λα αληηπξνζσπεχεη έλαλ 

ζπγθεθξηκέλν αξηζκφ. Πνιχ ιίγνη καζεηέο  είλαη ζε ζέζε λα ζεσξήζνπλ ην γξάκκα σο 

γεληθεπκέλν αξηζκφ θαη αθφκε ιηγφηεξνη είλαη απηνί πνπ κπνξνχλ λα εξκελεχζνπλ ην 

γξάκκα σο κεηαβιεηή. 

 Οη παξαπάλσ δηαπηζηψζεηο γηα ηηο δπζθνιίεο ησλ καζεηψλ ζην 

ρεηξηζκφ ησλ ζπκβφισλ θαη ησλ γξακκάησλ εμεγνχλ θαη ηηο αληίζηνηρεο δπζθνιίεο πνπ 

αληηκεησπίδνπλ ζηελ αλαγλψξηζε ησλ πξνηχπσλ θαη ζηελ δηαηχπσζε Γεληθεχζεσλ. 

Τπάξρεη ε αληίιεςε φηη νη δξαζηεξηφηεηεο πνπ απαηηνχλ απφ ηνπο καζεηέο: λα 

αλαθαιχπηνπλ ηηο ζρέζεηο ζηα πξφηππα, λα ζπλερίδνπλ ηηο ζρέζεηο πξνβιέπνληαο ηνπο 
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παξαπέξα φξνπο θαη λα θαηαιήγνπλ ζηε ρξήζε ελφο γεληθνχ θαλφλα θαη ζηε δηαηχπσζε 

κηαο Γελίθεπζεο  ζε έλα πξφηππν, βνεζνχλ  ηελ αλάπηπμε ηεο αιγεβξηθήο ζθέςεο.   

Οη  Gagatsis et all (2006) πξνηείλνπλ  λα κειεηάκε ηε  δηαδξνκή ηεο ζθέςεο ησλ 

καζεηψλ ζηα πξφηππα ζηα αθφινπζα ηξία επίπεδα:   

Α .Δπίπεδν: Δκπεηξηθή άληιεζε ησλ καζεκαηηθψλ ζρέζεσλ. (Οη καζεηέο ζε απηφ ην 

επίπεδν είλαη ζε ζέζε λα ζπλερίζνπλ ηνλ πξφηππν.) 

Β .Δπίπεδν: Έκκεζε ρξήζε ελφο γεληθνχ θαλφλα. (Οη καζεηέο ζε απηφ ην επίπεδν είλαη 

ζε ζέζε λα πξνβιέςνπλ ηνπο φξνπο γηα ηελ πεξαηηέξσ ζέζεηο ελφο πξνηχπνπ) 

Γ .Δπίπεδν:  Ρεηή ρξήζε ελφο γεληθνχ θαλφλα. (Οη καζεηέο ζε απηφ ην επίπεδν είλαη ζε 

ζέζε λα γεληθεχζνπλ  ην πξφηππν δίλνληαο έλαλ ζπκβνιηθφ θαλφλα.)  

 ε κηα ζρεηηθή έξεπλα ηνπ  ν Radford ( 2003) πξνζθέξεη  κηα δηεξεπλεηηθή 

έξεπλα πξνζπκβνιηθψλ (presymbolic) ηχπσλ γελίθεπζεο ζηα πξφηππα (patterns)  ζε  

αληίζεζε κε ηνλ αιγεβξηθφ ζπκβνιηζκφ ηνπο. Ο Radford δηαθξίλεη ηξεηο ηχπνπο 

γεληθεχζεσλ: ηηο πξαγκαηηθέο γεληθεχζεηο (factual generalization, πνπ ζηεξίδνληαη ζηελ 

παξνπζία ησλ πξαγκάησλ) ηηο  γισζζηθέο γεληθεχζεηο (contextual generalizations, πνπ 

ζηεξίδνληαη ζηα ζπκθξαδφκελα) θαη ηηο  θαζαξά ζπκβνιηθέο γεληθεχζεηο ( symbolic 

generalizations, πνπ ζηεξίδνληαη ζηα ζχκβνια). Οη ηξεηο ηχπνη γεληθεχζεσλ θαη ηα κέζα 

ζεκεησηηθήο ησλ καζεηψλ θαηά ηελ αληηθεηκελνπνίεζε εμεηάζηεθαλ θαη αλαιχζεθαλ κε 

αθνξκή έλα έξγν πνπ δφζεθε ζε καζεηέο Β Γπκλαζίνπ. ην πξψην ζηάδην αξθεηνί 

καζεηέο θαηφξζσζαλ λα ιεηηνπξγήζνπλ ζην επίπεδν κηα πξαγκαηηθήο γελίθεπζεο, φζν 

αθφκα είραλ επαθή κε ηα πξάγκαηα ζε ρψξν θαη ζε ρξφλν. Ζ κεηάβαζε ζην δεχηεξν 

επίπεδν φπνπ νη καζεηέο έρνπλ θζάζεη ζε έλα λέν ηχπν αληηιεπηηθνχ  πεδίνπ. ζε 

γεληθεχζεηο πνπ νη εξεπλεηέο νλνκάδνπλ πξνζπκβνιηθέο γεληθεχζεηο,  ήηαλ δχζθνιε γηα 

αξθεηνχο καζεηέο  γηαηί απηφ ζήκαηλε ¨ξήμε¨, δειαδή  απειεπζέξσζε ησλ καζεηψλ απφ 

πξνεγνχκελε ρσξν- ρξνληθή ελζσκαησκέλε καζεκαηηθή  εκπεηξία. ην ηξίην επίπεδν νη 

καζεηέο έπξεπε λα ιεηηνπξγήζνπλ  ζην θαζαξά ζπκβνιηθφ πιαίζην ( απνπζία ρψξνπ, 

ρξφλνπ) πξνζπαζψληαο ηε ζπκβνιηθή γελίθεπζε  γηα ηελ επηηπρία ηεο νπνίαο 

ρξεηάζηεθαλ πεξηζζφηεξε βνήζεηα απφ ηνλ  εθπαηδεπηηθφ. 

                        Σα παξαπάλσ ζηνηρεία καο βνήζεζαλ λα ζρεδηάζνπκε έλα έξγν 

θαηάιιειν, θαηά ηελ άπνςή καο, γηα λα δηεξεπλήζνπκε ηα ζηνηρεία πνπ αλαθέξνληαη 

ζηνπο ζηφρνπο ηεο παξνχζαο εξγαζίαο ζηε δηαινγηθή κάζεζε ησλ καζεηψλ ηεο η θαη Α 

Γπκλαζίνπ ην νπνίν θαη ζα  παξνπζηάζνπκε ζηε ζπλέρεηα. 
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2. 4     Μεζνδνινγία ηεο έξεπλαο 

 

2.4. 1     Σν είδνο ηεο έξεπλαο, ε  δηαδηθαζία θαη ηα ζηάδηα δηεμαγσγήο  

 

Ζ κεζνδνινγηθή πξνζέγγηζε πνπ επηιέρζεθε γηα ηνπο ζθνπνχο απηήο ηεο 

κειέηεο  κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί σο ζχλζεζε κηαο κειέηεο κε ηε κνξθή ηεο 

Δζλνγξαθηθήο έξεπλαο- ζε πεξηνξηζκέλε θιίκαθα- ε νπνία  δηελεξγήζεθε ζε έλα πξψην 

επίπεδν θαη κηαο έξεπλαο κε ηε κνξθή ηνπ πεηξάκαηνο δηδαζθαιίαο ε νπνία 

δηελεξγήζεθε ζε έλα δεχηεξν επίπεδν. ην πξψην επίπεδν ηεο κειέηεο κε ηε κνξθή ηεο 

Δζλνγξαθηθήο έξεπλαο ν ζθνπφο ήηαλ ε παξαθνινχζεζε θαη ε θαηαγξαθή ησλ 

θνηλσληθν-καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ δεκηνπξγνχλ ηα θνηλσληθά θαη καζεκαηηθά 

πιαίζηα κέζα ζηα νπνία δηαπξαγκαηεχνληαη νη καζεκαηηθέο έλλνηεο ζηηο αίζνπζεο 

δηδαζθαιίαο. ην δεχηεξν επίπεδν κε ην πείξακα δηδαζθαιίαο πνπ έγηλε κε βάζε έλα 

εηδηθά ζρεδηαζκέλν έξγν, ζθνπφο ήηαλ λα θαηαγξαθνχλ νη ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ 

θαζψο πξνζπαζνχζαλ ζε ζπλεξγαηηθέο δπάδεο λα επηηειέζνπλ ηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ 

έξγνπ. Βαζηθή επηδίσμε ήηαλ ε ζπζρέηηζε ζηνηρείσλ πνπ αλεπξέζεθαλ ζηα δπν επίπεδα 

ηεο έξεπλαο ψζηε λα θαηαδεηρζεί ε ζρέζε αλάκεζα ζηα θνηλσληθν- καζεκαηηθά πιαίζηα 

δηαπξαγκάηεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ θαη ζην είδνο θαη ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα  

σο πξνο ην θνηλσληθφ θαη καζεκαηηθφ επίπεδν ησλ  δηαιφγσλ πνπ δηελεξγνχλ  νη καζεηέο 

ζηηο αληίζηνηρεο ηάμεηο.  

ηε θάζε ηνπ ζρεδηαζκνχ ηεο έξεπλαο θαζνξίζηεθαλ ηα ηξία  δηαδηθαζηηθά 

ζηάδηα πνπ έπξεπε λα αθνινπζεζνχλ. Σα ζηάδηα απηά  δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο  

πεξηγξάθνληαη ζηε ζπλέρεηα: 

Α ζηάδην : Δπίπεδν παξαθνινχζεζεο δηδαζθαιίαο:  

1
ε
 θάζε :  Γηεξεπλεηηθφ επίπεδν παξαθνινχζεζεο δηδαζθαιίαο. 

        Γηα λα επηιέμσ ηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο ζπδήηεζα πξψηα κε δέθα εθπαηδεπηηθνχο, 

ηέζζεξηο απφ ηελ πξσηνβάζκηα θαη έμη απφ ηελ δεπηεξνβάζκηα εθπαίδεπζε. θνπφο κνπ 

ήηαλ λα επηιέμσ ηάμεηο ζηηο νπνίεο νη καζεηέο είραλ ζπλεξγαζηεί θαη άιινηε θαηά ηε 

δηάξθεηα ησλ θαζεκεξηλψλ καζεκάησλ ζε δξαζηεξηφηεηεο ελφο καζεκαηηθνχ έξγνπ. Έμη 

απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο κε δηαβεβαίσζαλ φηη ζπρλά αλέζεηαλ  ηελ  επίιπζε 

πξνβιεκάησλ   ζε ζπλεξγαδφκελα δεπγάξηα καζεηψλ. Αξρηθά ζηε θάζε ηεο δηεξεχλεζεο 

παξαθνινχζεζα  δηδαζθαιίεο θαη ζηηο έμη  απηέο ηάμεηο απφ ηηο νπνίεο ηειηθά επέιεμα ηηο 

ηέζζεξηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο. Απφ ηελ πξψηε δηεξεπλεηηθή παξαθνινχζεζε  ηεο 
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δηδαζθαιίαο δηαπίζησζα φηη νη  βαζηθέο – ηνπιάρηζηνλ- θνηλσληθέο λφξκεο πνπ ήηαλ 

απαξαίηεηεο γηα λα έρνπλ ηε δπλαηφηεηα δπν καζεηέο λα επηθνηλσλήζνπλ θαη λα 

εμεηάζνπλ απφ θνηλνχ κηα έλλνηα είραλ εγθαηαζηαζεί ζηηο ηέζζεξηο απηέο ηάμεηο.  Καη 

ελλνψ κε απηφ φηη ζε θάπνηεο ηάμεηο νη καζεηέο είραλ ζπλεζίζεη λα ζπδεηνχλ γηα  ηηο 

ιχζεηο ηνπο θαη λα εμεγνχλ θαη ηνλ ηξφπν ζθέςεο ηνπο ελψ ζε άιιεο πεξηνξίδνληαλ ζηε 

ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ ρσξίο λα αηηηνινγνχλ. ε φιεο ηηο ηάμεηο πάλησο νη 

καζεηέο είραλ ζπλεζίζεη  λα θαηαιήγνπλ ζε θάπνηνπ είδνπο ζπκθσλία γηα ηελ νξζφηεξε 

ιχζε.  

 Απφ ηηο  ηέζζεξηο ηάμεηο  πνπ επηιέρηεθαλ ηειηθά νη δχν ήηαλ  η ηάμεηο ηνπ 

Γεκνηηθνχ θαη νη άιιεο δπν  Α ηάμεηο ηνπ Γπκλαζίνπ. ε θάζε ηάμε παξαθνινχζεζα  θαη 

θαηέγξαςα ( θξαηψληαο ιεπηνκεξείο ζεκεηψζεηο ) δχν δηδαζθαιίεο ησλ καζεκαηηθψλ 

εζηηάδνληαο ζηνλ ηξφπν πνπ ν δάζθαινο δηαρεηξηδφηαλ ηελ αιιειεπίδξαζε θαη ηελ 

επηθνηλσλία ζηελ ηάμε θαη ζηνλ ηξφπν νξγάλσζεο θαη παξνπζίαζεο ηνπ καζεκαηηθνχ 

πεξηερνκέλνπ. θνπφο κνπ ήηαλ λα εληνπίζσ ηηο φπνηεο θνηλσληθν-καζεκαηηθέο λφξκεο  

ζα κπνξνχζαλ λα γίλνπλ εκθαλείο, έζησ κε ηελ παξαθνινχζεζε ιίγσλ κφλν καζεκάησλ. 

Απφ ηηο πξψηεο δηεξεπλεηηθέο παξαθνινπζήζεηο είρα δηαπηζηψζεη φηη ζα κπνξνχζα, ίζσο 

ρσξίο βιάβε ηεο αληηθεηκεληθφηεηαο, λα εζηηάδσ ζηελ παξαηήξεζε ησλ θαηλνκέλσλ πνπ 

πεξηγξάθεθαλ παξαπάλσ.  ηηο άηππεο ζπδεηήζεηο πνπ έθαλα κε ηνπο εθπαηδεπηηθνχο 

πξηλ θαη κεηά ηελ παξαθνινχζεζε κηαο δηδαζθαιίαο δηαπίζησζα φηη: 

          ε  κηα κφλν ηάμε η Γεκνηηθνχ ( ζην εμήο η 1 ) ε δαζθάια είρε ¨ δνπιέςεη¨ κε 

ηνπο καζεηέο θαη ηελ πξνεγνχκελε ρξνληά θαη είρε πξνιάβεη ( απηφ ηζρπξίζηεθε ε ίδηα) 

λα εγθαηαζηήζεη εθείλεο ηηο λφξκεο πνπ ζεσξνχζε αλαγθαίεο ηφζν ζε θνηλσληθφ φζν θαη 

ζε καζεκαηηθφ επίπεδν γηα λα κπνξνχλ νη καζεηέο ηεο λα δηαπξαγκαηεχνληαη ηα 

καζεκαηηθά λνήκαηα. Σελ πεξαζκέλε ρξνληά κάιηζηα νη καζεηέο ηεο είραλ δνπιέςεη ζε 

νκάδεο ησλ ηεζζάξσλ κειψλ αιιά θέηνο αλαγθαζηηθά δνπιεχνπλ ζε  ζπλεξγαηηθέο 

δπάδεο  ( ιφγσ ησλ κέηξσλ γηα ηελ αληηκεηψπηζε  ηνπ πηνχ ηεο γξίπεο ). Οη δπζθνιίεο 

πνπ αληηκεηψπηδε ήηαλ ζηελ πξνζαξκνγή ησλ καζεηψλ λα δνπιεχνπλ ζην θαηλνχξην 

ζπλεξγαηηθφ πιαίζην ζην νπνίν νη θνηλσληθέο ηνπιάρηζηνλ λφξκεο επηθνηλσλίαο ήηαλ 

ιίγν δηαθνξεηηθέο.  

              ε κηα ηάμε ηεο Α Γπκλαζίνπ (ζην εμήο Α 1) ν εθπαηδεπηηθφο δήισζε ξεηά φηη  

ζε θάζε δηδαζθαιία ¨δνπιεχεη¨ ζπζηεκαηηθά  κε ζθνπφ λα εγθαηαζηήζεη ηηο λφξκεο πνπ 

ζεσξεί απαξαίηεηεο  ψζηε λα ππάξρεη έλα πιαίζην δηαπξαγκάηεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ 

ελλνηψλ ηέηνην ψζηε νη καζεηέο λα κπνξνχλ λα ¨δηαρεηξίδνληαη¨ κφλνη ηνπο ηηο 
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καζεκαηηθέο καζήζεηο αιιά ζπγρξφλσο - θαη ην ηφληδε απηφ- λα κελ ¨ράλνπλ ηελ κπάια¨ 

φζνλ αθνξά ηα επηζηεκνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ καζεκαηηθψλ φξσλ, νξηζκψλ, 

δηαηππψζεσλ αιιά  θαη δηαδηθαζηψλ. Ο εθπαηδεπηηθφο κε ελεκέξσζε αθφκε φηη  ν 

ρξφλνο  πνπ  δίδαζθε ηνπο καζεηέο  ( δπν κήλεο πεξίπνπ)  δελ ήηαλ αξθεηφο ψζηε νη 

λφξκεο πνπ πξνζπαζεί λα εγθαηαζηήζεη  λα έρνπλ γίλεη ¨ζπλήζεηα πιένλ  θαη λα 

ιεηηνπξγνχλ ζην επίπεδν πνπ ζα επηζπκνχζε θαη είλαη ζηηο πξνζέζεηο ηνπ λα επηηχρεη.  

               ην άιιν ηκήκα ηεο Α Γπκλαζίνπ ( ζην εμήο Α2) ν εθπαηδεπηηθφο δήισζε φηη 

νη καζεηέο ηνπ είλαη πνιχ ¨αδχλαηνη¨ ζηα καζεκαηηθά θαη φηη αληηκεησπίδεη πξνβιήκαηα 

κεγάιεο ¨αλνκνηνγέλεηαο¨ θαζψο νη καζεηέο πξνέξρνληαη απφ πνιιέο δηαθνξεηηθέο 

ηάμεηο ησλ Γεκνηηθψλ ζρνιείσλ ηεο πεξηνρήο. πγθεθξηκέλα  δήισζε :  

« Οη ζπλήζεηεο πνπ έρνπλ απνθηήζεη ζηηο αληίζηνηρεο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ  νη 

καζεηέο κνπ είλαη πνιχ δηαθνξεηηθέο » Σν γεγνλφο απηφ κνπ εμήγεζε ηνλ δπζθνιεχεη 

πνιχ ζην λα εγθαηαζηήζεη ηηο λφξκεο πνπ έρεη πξφζεζε ζηελ ζπγθεθξηκέλε ηάμε.            

                       Ζ δαζθάια ηνπ άιινπ ηκήκαηνο ηεο η ( ζην εμήο η 2) δήισζε φηη νη 

καζεηέο ηεο έρνπλ ¨ζπλεζίζεη¨ λα δνπιεχνπλ ζε ζπλεξγαηηθέο δπάδεο απφ ηελ Πέκπηε  

ηάμε πνπ ήηαλ πάιη καδί αιιά ζηα καζεκαηηθά δπζθνιεχνληαη ιίγν. Με πιεξνθφξεζε 

αθφκε φηη ηα καζεκαηηθά δελ ήηαλ ην κάζεκα πνπ ζεσξεί ηνλ εαπηφ ηεο ¨αξθεηά δπλαηφ¨ 

ψζηε λα κπνξεί θάπνηνο λα ραξαθηεξίζεη ηε ζπλνιηθή δηδαθηηθή ηεο ηθαλφηεηα απφ ηηο  

δηδαθηηθέο ¨επηδφζεηο¨ ηεο ζε απηφ ην κάζεκα.   

          ηε θάζε απηή ησλ ζπλαληήζεψλ κνπ κε ηνπο εθπαηδεπηηθνχο νξίζακε θαη ηηο 

εκεξνκελίεο ζηηο νπνίεο ζα κπνξνχζαλ λα πξαγκαηνπνηεζνχλ νη παξαθνινπζήζεηο ζηε 

δηδαζθαιία.  Φξνληίζακε ψζηε ηα ρξνληθά δηαζηήκαηα αλάκεζα ζηηο δπν δηδαζθαιίεο λα 

κελ απέρνπλ πνιχ ψζηε κε ηελ νινθιήξσζε ησλ ελνηήησλ πνπ αθνξνχζαλ ηα θιάζκαηα 

θαη ηηο δπλάκεηο λα έρνπλ νινθιεξσζεί νη παξαθνινπζήζεηο.  Πξνγξακκαηίζακε θαη κηα 

ηξίηε σξηαία δηδαζθαιία  ζηελ νπνία ζα δίλακε  ζηνπο καζεηέο έλα εηδηθά ζρεδηαζκέλν 

έξγν πνπ ζα αλαθεξφηαλ  ζηα δπν απηέο ελφηεηεο. Παξά ηνλ πξνγξακκαηηζκφ καο φκσο 

πξέπεη ίζσο λα ζεκεηψζνπκε φηη ιφγσ ηνπ πηνχ ηεο γξίπεο ηα ζρνιεία έθιεηζαλ θαη ην 

πξφγξακκα ησλ παξαθνινπζήζεσλ  πνπ είρακε ζρεδηάζεη δελ κπφξεζε λα ηεξεζεί. Απηφ 

είρε σο απνηέιεζκα ζε θάπνηεο ηάμεηο λα παξαθνινπζήζσ δηδαζθαιίεο πνπ δελ 

αθνξνχζαλ ηηο πξνγξακκαηηζκέλεο ελφηεηεο  θαη αθφκα λα κε δνζεί ην ζρεδηαζκέλν 

έξγν ζην ζσζηφ ρξφλν – ακέζσο κεηά ηελ νινθιήξσζε ησλ ζρεηηθψλ ελνηήησλ – ζε 

θάπνηεο ηάμεηο. 
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2
ε
 θάζε : Παξαθνινχζεζε θαη θαηαγξαθή ηεο δηδαζθαιίαο. 

               ηε θάζε απηή επηζθέθηεθα ηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο θαη παξαθνινχζεζα δπν  

σξηαίεο δηδαζθαιίεο ζε θάζε ηκήκα. Οη καζεηέο είραλ είδε ζπλεζίζεη ηελ παξνπζία κνπ 

απφ ηηο δηεξεπλεηηθέο παξαθνινπζήζεηο  ελψ – εγψ θαη ν δάζθαινο- είρακε ζπδεηήζεη 

καδί ηνπο γηα ηνλ ζθνπφ ηεο παξνπζίαο κνπ θαη γηα ηνλ ¨θπζηθφ¨ ηξφπν πνπ έπξεπε λα 

αληηκεησπίζνπλ ηηο  δηδαζθαιίεο παξά ηελ παξνπζία ελφο επηζθέπηε. Ζ ζηάζε ησλ 

καζεηψλ ήηαλ απφιπηα θπζηθή ζηηο δπν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινχζεζα θαη θαλέλα 

γεγνλφο δε θάλεθε πνπ λα καο θάλεη λα ππνζέζνπκε – εγψ θαη ν δάζθαινο- φηη θάηη 

επηδξνχζε θαη δηαθνξνπνηνχζε ην θαζεκεξηλφ πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο. ηε ζπλέρεηα 

παξαζέησ ηηο ελφηεηεο πνπ παξαθνινχζεζα ζηηο δηδαζθαιίεο ζηα αληίζηνηρα ηκήκαηα:. 

                     Σκήκα : η 1                                                       Σκήκα : η 2 

- Πνιιαπιάζηα αξηζκνχ                                     Δπαλάιεςε ζηα θεθάιαηα 12-14 

- Δπαλαιεπηηθφ ζηηο δπλάκεηο                            -  ( ΔΚΠ- ΜΚΓ- ΓΤΝΑΜΔΗ)    

                                                                                  -  Δμηζψζεηο- ν άγλσζηνο πξνζζεηένο. 

                             Σκήκα : Α 1                                             Σκήκα : Α 2  

- χγθξηζε θιαζκάησλ                          -          Καηαζθεπή νξζήο Γσλίαο 

- Πνιιαπιάζηα θιαζκάησλ                    -      Μηα εξγαζία κε αθνξκή ηα θιάζκαηα. 

 

              ε φιεο ηηο δηδαζθαιίεο ηήξεζα ηε ζηάζε ηνπ παξαηεξεηή απνθεχγνληαο λα 

θάλσ νπνηαδήπνηε παξέκβαζε ζην έξγν ησλ εθπαηδεπηηθψλ. ε φιε ηε δηάξθεηα ηεο 

δηδαζθαιίαο θξαηνχζα ιεπηνκεξείο ζεκεηψζεηο θαηαγξάθνληαο  φιεο ηηο δειψζεηο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ θαη ησλ καζεηψλ κε απνηέιεζκα λα δηαζέησ κηα πιήξε πεξηγξαθή ησλ 

δειψζεσλ φισλ ησλ ζπκκεηερφλησλ ζε θάζε ζπγθεθξηκέλε δηδαζθαιία. Ακέζσο κεηά ηε 

δηδαζθαιία θξφληηδα λα πξνζζέησ ζηηο ζεκεηψζεηο παξαηεξήζεηο πεξηγξαθέο γεγνλφησλ 

θαη θαηαζηάζεσλ, εηδηθά ζε φηη αθνξνχζε ηνπο άμνλεο ζηνπο νπνίνπο επηθέληξσλα ην 

ελδηαθέξνλ κνπ ζηηο παξαθνινπζήζεηο, ψζηε ηειηθά λα έρσ κηα φζν ην δπλαηφλ 

πιεξέζηεξε εηθφλα ηεο δηδαζθαιίαο πνπ πξαγκαηνπνηήζεθε. ην ηέινο ηεο θάζε 

δηδαθηηθήο ψξαο ζπδεηνχζα – πνιχ ζχληνκα- κε ηνλ εθπαηδεπηηθφ ζρνιηάδνληαο κεξηθά 

θξίζηκα ζεκεία ηεο δηδαζθαιίαο. Όιν ην πιηθφ πνπ ζπγθέληξσζα ζηε θάζε απηή ην 

επεμεξγάζηεθα ζην ηξίην ζηάδην ηεο παξνχζαο έξεπλαο θαη ηα απνηειέζκαηα 

παξνπζηάδνληαη ζην επφκελν θεθάιαην.   



 72 

2
0 

ζηάδην  Δπίπεδν εθαξκνγήο θαη ζπιινγήο δεδνκέλσλ . 

1
ε
 θάζε :  Ο ζρεδηαζκφο ηνπ έξγνπ. 

        Με βάζε ηνπο ζηφρνπο πνπ είρα απφ ηελ αξρή απηήο ηεο κειέηεο  θαη αθνχ 

ζπδήηεζα κε ηνπο εθπαηδεπηηθνχο ησλ ηάμεσλ ζρεηηθά  κε ηηο ελφηεηεο πνπ είραλ 

δηδαρζεί θαη ηηο δπλαηφηεηεο πνπ πίζηεπαλ νη ίδηνη φηη ζα είραλ νη καζεηέο ηνπο γηα λα 

αληηκεησπίζνπλ  κηα δηαδηθαζία γελίθεπζεο, ζρεδίαζα έλα έξγν ηελ ηειηθή κνξθή ηνπ 

νπνίνπ δε γλψξηδαλ νη εθπαηδεπηηθνί ησλ ηάμεσλ. Σν έξγν  ζα δηλφηαλ ζηνπο καζεηέο λα 

ην επεμεξγαζηνχλ  ζηελ ηξίηε πξνγξακκαηηζκέλε  δηδαζθαιία ζε απηφ ην δεχηεξν ζηάδην 

δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο. Οη καζεηέο  θαη ησλ  ηεζζάξσλ ηάμεσλ ζα εξγάδνληαλ ζε 

δεπγάξηα θαη ζα αζρνινχληαλ κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ  ζηε δηάξθεηα κηαο 

σξηαίαο δηδαζθαιίαο. Οη ζπδεηήζεηο θάπνησλ καζεηψλ ζα καγλεηνθσλνχληαλ ελψ φπνπ 

είρακε ηελ άδεηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ νη ζπδεηήζεηο ζα βηληενζθνπνχληαλ ζπγρξφλσο . 

Σν έξγν πνπ δψζεθε ζηνπο καζεηέο θαη παξνπζηάδεηαη ζηε ζπλέρεηα ζρεδηάζηεθε ψζηε: 

 Να ζπκθσλεί κε ηα πνξίζκαηα  ησλ ζρεηηθψλ εξεπλψλ γηα ηνλ απνηειεζκαηηθφ 

ζρεδηαζκφ έξγνπ ( ηα νπνία παξνπζηάζηεθαλ ζην πξψην θεθάιαην ηεο εξγαζίαο 

απηήο ). 

  Να είλαη θαηάιιειν εξεπλεηηθφ εξγαιείν ζηε δηεξεχλεζε ησλ  ζηνηρείσλ πνπ 

αλαθέξνληαη ζηνπο θχξηνπο αιιά θαη ζηνπο δεπηεξεχνληεο ζηφρνπο ηεο παξνχζαο 

εξγαζίαο ζηε κάζεζε κέζσ ησλ καζεκαηηθψλ ζπδεηήζεσλ ησλ καζεηψλ ηεο η 

θαη Α Γπκλαζίνπ. 

 

Σν έξγν ηεο αλαδίπισζεο ηνπ Δκβαδνχ: 

 

ΓΡΑΣΗΡΙΟΣΗΣΑ 1
ε
  

Σελ πξψηε κέξα ηνπ Γεθέκβξε κηα κεγάιε  δεμακελή  πεηξειαίνπ ήηαλ  γεκάηε σο 

ηε κέζε. Κάζε κέξα αδεηάδεη ην κηζφ ηεο πεξηερφκελν . πκπιεξψζηε ηνλ πίλαθα 

ηνπ δείθηε ηεο δεμακελήο: 

1
ε
  κέξα 2

ε
  κέξα 3

ε
  κέξα 4

ε
  κέξα 15

ε
  κέξα λ 

ε
  κέξα 

 

 1/2 

 

 

1/4 

 

1/.. 

 

……… 

 

…….. 

 

 

 

1/2
1
 

 

1/2
2
 

 

1/2
3
 

 

1/2
….

 

 

……… 

 

……………….. 
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ΓΡΑΣΗΡΙΟΣΗΣΑ 2ε  

 Σελ πξψηε κέξα ηνπ Ηαλνπαξίνπ  ε  κεγάιε δεμακελή  πεηξειαίνπ ήηαλ  γεκάηε.. Κάζε 

κέξα αδεηάδεη ην κηζφ ηεο πεξηερφκελν. 

πκπιεξψζηε  πάιη ηνλ  πίλαθα ηνπ δείθηε ηεο δεμακελήο:  

1
ε
 κέξα  2

ε
  κέξα 3

ε
  κέξα 4

ε
  κέξα 15

ε
  κέξα λ 

ε
  κέξα 

  

 

 1/2 1/4 1/… ………  

  

 

 

1/2
1
 

 

1/2
2
 

 

1/2
….

 

 

……… 

 

………………….. 

 

ΓΡΑΣΗΡΙΟΣΗΣΑ 3
ε
  

Σν θχιιν πνπ ζαο δίλεηαη έρεη δηαζηάζεηο :  α= 30 εθ  ην κήθνο  θαη  β=20 εθ ην πιάηνο . 

 

 Βξείηε ην εκβαδφλ ηνπ θχιινπ   Δ1 

 Αλαδηπιψζηε ην θχιιν ζηε κεγαιχηεξε πιεπξά θαη βξείηε ην Δκβαδφλ Δ2 

 Αλαδηπιψζηε πάιη ην θχιιν ζηε κεγαιχηεξε πιεπξά θαη βξείηε ην Δκβαδφλ Δ3 

 πκπιεξψζηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα θαη παξαηεξήζηε ηνπο ιφγνπο  ησλ 

Δκβαδψλ: 

 

νξζνγψλην Γηαζηάζεηο          

νξζνγσλίνπ  

Δκβαδφλ  

νξζνγσλίνπ 

Γηαζηάζεηο  

νξζνγσλίνπ 

   Δκβαδφλ 

  νξζνγσλίνπ 

Λφγνη 

Δκβαδψλ 

 

 

E1 

 

 

30 

εθ 

 

20 εθ 

 

Δ1 =……….. 

   

 α 

  

 β 

 

Δ1 =……….. 

 


1

2

E

E
 

 

 

E2 

 

 

…

….. 

 

…… 

 

Δ2 =………… 

 

…… 

 

…

… 

 

Δ2 =………… 

 

E3 

 

…

… 

 

 

 

…… 

 

Δ3 =……….. 

 

……

. 

 

…

… 

 

Δ3 =……….. 


1

3

E

E
 

 

Παξαηεξψληαο ηνπο ιφγνπο  ησλ Δκβαδψλ ζηνλ πίλαθα ζα κπνξνχζαηε λα 

ππνινγίζεηε Σν Δκβαδφλ Δ5 πνπ δεκηνπξγείηαη κε ηελ 5
ε
 αλαδίπισζε; 
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Βαζηζηείηε ζηα ζπκπεξάζκαηά ζαο γηα λα ππνινγίζεηε  ην Δκβαδφλ ηεο εθαηνζηήο 

αλαδίπισζεο   Δ100   

……………………………………………………………. 

 

Τπνινγίζηε ην Δκβαδφλ ηεο ληνζηήο αλαδίπισζεο Δλ 

....................................................................................... 

 

Αλακελφκελεο ζπκπεξηθνξέο:  

ηελ πξψηε δξαζηεξηφηεηα αλακελφκελν ήηαλ λα ζπλερίζνπλ νη καζεηέο εχθνια ην 

πξφηππν ζηελ 15
ε
 εκέξα θαη λα μεπεξάζνπλ, κέζα απφ ηηο δηαπξαγκαηεχζεηο ηνπο 

ζρεηηθά κε ηελ έλλνηα ηεο ληνζηήο κέξαο, ηε δπζθνιία πνπ ζα ηνπο δεκηνπξγνχζε  ν 

γεληθεπκέλνο αξηζκφο λ.  

         ηε δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα αλακελφκελν ήηαλ λα δπζθνιεπηνχλ πεξηζζφηεξν νη 

καζεηέο λα ζπλερίζνπλ ην πξφηππν αθνχ έπξεπε λα παξαηεξήζνπλ φηη ν εθζέηεο ηεο 

δχλακεο ηνπ παξνλνκαζηή  2 ήηαλ θαηά κία κνλάδα κηθξφηεξνο απφ ηελ αληίζηνηρε 

κέξα. ην ζεκείν απηφ αλακελφκελν ήηαλ λα πξνθιεζνχλ πεξηζζφηεξεο ζπδεηήζεηο 

κεηαμχ ησλ καζεηψλ. Γηα λα ζπκπιεξψζνπλ ηε γελίθεπζε ζηε ληνζηή κέξα πεξηκέλακε  

αξθεηνί καζεηέο λα δεηήζνπλ ηε βνήζεηα ηνπ δάζθαινπ. 

          Ζ ηξίηε δξαζηεξηφηεηα απαηηνχζε αξρηθά απφ ηνπο καζεηέο λα ιεηηνπξγήζνπλ  ζε 

δπν επίπεδα γηα λα ππνινγίδνπλ ηα αλαδηπινχκελα εκβαδά. Σν πξψην επίπεδν 

ππνινγηζκψλ ήηαλ  αξηζκεηηθφ, ελψ ην δεχηεξν επίπεδν απαηηνχζε απφ ηνπο καζεηέο λα 

εξγαζηνχλ ζε έλα ζπκβνιηθφ επίπεδν γηα λα ππνινγίζνπλ ηα εκβαδά. Πεξηκέλακε λα 

δπζθνιεπηνχλ ζην δεχηεξν απηφ επίπεδν θαη ίζσο κεξηθέο νκάδεο λα κελ θαηφξζσλαλ λα 

ζπκπιεξψζνπλ ζσζηά ηα Δκβαδά. Αλακέλνληαλ φκσο λα εμειηρζνχλ ελδηαθέξνληεο 

δηάινγνη κεηαμχ ησλ καζεηψλ νη νπνίνη ζα απνθάιππηαλ ηηο δηθέο ηνπο πξννπηηθέο γηα ηε 

ιεηηνπξγία ησλ γξακκάησλ ζηηο αιγεβξηθέο  παξαζηάζεηο.  

              ηε ζπλέρεηα αλακέλακε λα ζπκπιεξψζνπλ ηνπο ιφγνπο ησλ εκβαδψλ ζρεηηθά 

εχθνια θαη λα ζπλαληήζνπλ δπζθνιίεο ζηελ εχξεζε  ηνπ Δκβαδνχ ηεο 100
εο

 

αλαδίπισζεο ζην νπνίν φκσο ππνζέηακε φηη ζα θηάζνπλ αξθεηνί καζεηέο. Ωο απηφ ην 

ζηάδην ηεο ζπκπιήξσζεο ηνπ πξνηχπνπ είρακε κηα αηζηφδνμε ζηάζε γηαηί πηζηεχακε φηη 

θάηη πεξηζζφηεξν απφ ηηο κηζέο νκάδεο ησλ ηάμεσλ ζα θαηφξζσλαλ λα αληαπνθξηζνχλ 

ζηηο απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ.   
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           Όζνλ αθνξά ην ηειηθφ ζηάδην ηεο ζπκπιήξσζεο ηνπ γεληθεπκέλνπ αξηζκνχ 

γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ εκβαδνχ ζηε ληνζηή αλαδίπισζε πξνβιέπακε φηη ιίγνη κφλν 

καζεηέο ζα αληαπνθξίλνληαλ ζε απηήλ ηελ απαίηεζε, αιιά αλακέλακε λα εμειηρζεί 

κηα ελδηαθέξνπζα αιιειεπίδξαζε  κε ηε κνξθή : Μ-Μ-Γ θαηά ηε δηαπξαγκάηεπζε 

απηψλ ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ πνπ ζα καο νδεγνχζε ζε πνιχηηκα 

ζπκπεξάζκαηα.  

Πεξηγξάθνληαο ην έξγν πνπ δφζεθε ζηνπο καζεηέο φισλ ησλ ηκεκάησλ ηεο έξεπλαο 

ζα ιέγακε φηη: 

 ζπλδπάδεη κηα ζεηξά δνκεκέλσλ δξαζηεξηνηήησλ ζηελ αξρή πνπ  ζηαδηαθά 

θαηαιήγνπλ ζε  αλνηθηέο δξαζηεξηφηεηεο 

 Σα πξφηππα βξίζθνληαη ζε απιά πξνβιήκαηα γηα λα έρνπλ αλαθνξηθφ λφεκα γηα 

ηνπο καζεηέο . 

 Σα πξφηππα απαηηνχλ ηε ιεηηνπξγία ησλ καζεηψλ πξψηα ζε επίπεδν πξαγκαηηθήο 

γελίθεπζεο ,χζηεξα ζε επίπεδν πξνζπκβνιηθήο γελίθεπζεο θαη ηέινο ζην επίπεδν 

κηαο θαζαξά ζπκβνιηθήο γελίθεπζεο. 

 Οη πίλαθεο πνπ δφζεθαλ πξνο ζπκπιήξσζε ζε θάζε καζεηή παξείραλ έλα πιαίζην 

ην νπνίν λα ππνζηεξίδεη   ηηο πξνζπάζεηέο ηνπ γηα απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε  

 Ζ δξαζηεξηφηεηα ηεο αλαδίπισζεο ηεο πεξηκέηξνπ ( ην νπνίν γηα ηηο αλάγθεο ηεο 

εξγαζίαο απηήο κεηαζρεκαηίζηεθε ζε  αλαδίπισζε ηνπ εκβαδνχ)  είλαη γλσζηφ 

έξγν πνπ βνεζάεη ζηελ ¨πνιπινγία¨ θαη παξνηξχλεη ηνπο καζεηέο λα ζπλερίδνπλ 

ηηο πξνζπάζεηεο ζε έλα δχζθνιν έξγν πνπ φκσο λα ηνπο θηλεί ην ελδηαθέξνλ.  

 

 

 

 

 

 

 

                                          

                                       Η   δξαζηεξηόηεηα ηεο αλαδίπισζεο νξζνγσλίνπ   
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2
ε
 θάζε :  Ζ  εθαξκνγή ηνπ έξγνπ  θαη  ε ζπιινγή  δεδνκέλσλ . 

                                                            ( καγλεηνθσλήζεηο )    

  Καηά ηε δηάξθεηα απηήο ηεο θάζεο  ην έξγν πνπ είρε ζρεδηαζηεί δφζεθε ζε φινπο ηνπο 

καζεηέο θαη ησλ ηεζζάξσλ ηάμεσλ ηεο έξεπλαο . Οη καζεηέο θάζε ηάμεο εξγάζηεθαλ ζε 

δεπγάξηα ζηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ θαηά ηε δηάξθεηα κηαο σξηαίαο δηδαζθαιίαο. 

Απφ θάζε ηάμε καγλεηνθσλήζεθαλ δπν  ζπλνκηιίεο ζπλεξγαδφκελσλ δεπγαξηψλ  

καζεηψλ. Ζ επηινγή ησλ καζεηψλ  ζηα ζξαλία ησλ νπνίσλ ηνπνζεηήζεθαλ 

καγλεηφθσλα, έγηλε απφ ην δάζθαιν ηεο ηάμεο. Σν θξηηήξην γηα ηελ επηινγή ησλ 

δεπγαξηψλ ήηαλ ε ¨νκηιεηηθφηεηα¨ πνπ είραλ δείμεη  νη ζπγθεθξηκέλνη καζεηέο ζε 

πξνεγνχκελεο  ζπλεξγαζίεο ηνπο ζε καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο ζηελ ηάμε. Πξηλ 

αξρίζεη ε καγλεηνθψλεζε είρε γίλεη ζχζηαζε ζε φινπο ηνπο καζεηέο ηεο ηάμεο λα 

ζπδεηνχλ ρακειφθσλα, ( αλ θαη απηή ε ζπκπεξηθνξά ήηαλ κηα θνηλσληθή λφξκα πνπ 

ιίγν ή πνιχ είραλ απνθηήζεη νη καζεηέο ησλ ζπγθεθξηκέλσλ ηάμεσλ ). Ο δάζθαινο ηεο 

ηάμεο είρε ελεκεξψζεη ηνπο καζεηέο φηη ηα δεπγάξηα πνπ καγλεηνθσλνχληαλ 

επηιέρηεθαλ ηπραία ψζηε λα έρνπκε δείγκαηα θάπνησλ δηαιφγσλ καζεηψλ γηα ηηο 

δξαζηεξηφηεηεο θαη γηα ην ιφγν απηφ θαιφ ζα ήηαλ λα ¨μεράζνπλ¨ ηα  καγλεηφθσλα θαη 

λα εξγαζηνχλ απιά θαη ¨θπζηνινγηθά¨ φπσο θάζε κέξα. Δπηπιένλ είραλ δνζεί νδεγίεο 

ζηνπο καζεηέο λα κελ έρνπλ ηίπνηα άιιν ζην ζξαλίν ηνπο εθηφο απφ ηα θχιια ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ θαη λα ζεθψλνπλ ην ρέξη θαη λα πεξηκέλνπλ ην δάζθαιν φηαλ 

αληηκεηψπηδαλ αμεπέξαζηεο δπζθνιίεο.  

              Ζ ρξνληθή δηάξθεηα πνπ ηειηθά νη καζεηέο αζρνιήζεθαλ κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο 

ηνπ έξγνπ ζε θάζε ηάμε θπκάλζεθε απφ 37΄σο 45΄ αλάινγα κε ηε δηάξθεηα ηεο 

δηδαθηηθήο ψξαο ζε θάζε πεξίπησζε. Οη καζεηέο εξγάδνληαλ πξψηα αηνκηθά ζε θάζε 

δξαζηεξηφηεηα ζχγθξηλαλ χζηεξα ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο ζηε ζπλέρεηα εξγάδνληαλ απφ 

θνηλνχ γηα ηελ αλεχξεζε κηαο απνδεθηήο ιχζεο ( θαη απφ ηνπο δπν καζεηέο.). Αξθεηνί 

καζεηέο ζηε δηάξθεηα ησλ δξαζηεξηνηήησλ ηνπο ρξεηάζηεθαλ ζπρλά ηε βνήζεηα ηνπ 

δαζθάινπ ελψ άιινη ηε ρξεηάζηεθαλ ιηγφηεξεο θνξέο. ην ηέινο ηεο δηδαθηηθήο ψξαο νη 

καζεηέο  παξέδηδαλ ηα θχιια ηνπο ρσξίο λα αλαγξάθνπλ νλφκαηα ή άιια ζηνηρεία πάλσ 

απηά. Οη καγλεηνθσλεκέλεο ζπδεηήζεηο απφ ηα δπν δεπγάξηα καζεηψλ ζε θάζε ηάμε ηεο 

έξεπλαο θαζψο θαη ηα θχιια ησλ δξαζηεξηνηήησλ ηνπο απνηέιεζαλ ην θπξίσο 

εξεπλεηηθφ πιηθφ πνπ ζπγθεληξψζεθε ζε απηή ηε θάζε θαη ην νπνίν επεμεξγάδεηαη 

,αλαιχεηαη θαη παξνπζηάδεηαη ζην επφκελν ζηάδην.   
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       ην ηξίην απηφ ζηάδην επεμεξγάζηεθαλ ηα δεδνκέλα θαη παξνπζηάζηεθε ε εηθφλα 

πνπ εκθάληζαλ νη δηδαζθαιίεο ζηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο, απνκαγλεηνθσλήζεθαλ νη 

ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ αλαιχζεθαλ νη δηάινγνη θαη εμήρζεζαλ ηα  ζπκπεξάζκαηα .              

Ζ θάζε απηή πεξηγξάθεηαη αλαιπηηθά ζην επφκελν θεθάιαην. 

 

2.4. 2    Δξεπλεηηθά εξγαιεία. 

 

Σα θχξηα εξεπλεηηθά εξγαιεία ζε απηήλ ηελ κειέηε ήηαλ ε παξαηήξεζε  θαη ε 

θαηαγξαθή δεδνκέλσλ κε ηε κνξθή ιεπηνκεξψλ ζεκεηψζεσλ πεδίνπ ζην πξψην επίπεδν 

θαη ε καγλεηνθψλεζε θαη βηληενζθφπεζε ησλ δηαιφγσλ ησλ καζεηψλ ζην δεχηεξν 

επίπεδν.    Οη παξαθνινπζήζεηο   έγηλαλ ζε επίπεδν ηάμεο θαη ηα ζηνηρεία πνπ 

θαηαγξάθνληαλ αθνξνχζαλ  ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ θπξίσο σο πξνο ηε δηαρείξηζε ησλ 

καζεκαηηθψλ λνεκάησλ θαη ηε δηαρείξηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο κέζα ζηελ ηάμε  θαη ηηο 

θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ εκθαλίδνληαλ λα έρνπλ δηακνξθσζεί ή λα 

βξίζθνληαη ππφ δηακφξθσζε κέζα ζηηο ζρνιηθέο αίζνπζεο. ηε θάζε ηεο δηεξεπλεηηθήο 

παξαθνινχζεζεο ησλ δηδαζθαιηψλ, πνπ πξνεγήζεθαλ γηα λα επηιεγνχλ νη ηάμεηο ηεο 

έξεπλαο, νη άμνλεο πνπ αξρηθά είραλ ηεζεί γηα ηελ παξαθνινχζεζε ζρεκαηνπνηήζεθαλ 

κέζα απφ ηα θαηλφκελα πνπ παξνπζηάδνληαλ ζηηο ηάμεηο. ηε ζπλέρεηα  ηαμηλνκήζεθαλ  

ηα ζηνηρεία πνπ ζα επηθεληξσλφηαλ ε παξαηήξεζε πάληα κε βάζε ηηο θαηαζηάζεηο θαη  

ηα γεγνλφηα πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο: 

 

Γηα ηε  κειέηε ηνπ ξφινπ ηνπ δαζθάινπ ε παξαηήξεζε  επηθεληξψζεθε : 

 

- ηνλ ηξφπν πνπ αληηκεηψπηδε ηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη ηε κάζεζή      

    ηνπο απφ ηνπο καζεηέο  

- ηνλ  ηξφπν επηθχξσζεο ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ  

- ηε δηαρείξηζε ηνπ ρξφλνπ  

- ηε δηαρείξηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο ζηελ ηάμε θαη θπξίσο  ζην ,πνηα   απφ ηα 

παξαθάησ ζρήκαηα επέιεγε θάζε θνξά γηα ηελ παξνπζίαζε ή ηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

ελλνηψλ : 
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         Γηα ηε κειέηε ηνπ πεξηβάιινληνο ηεο ηάμεο ε παξαηήξεζε επηθεληξψζεθε ζηα εμήο 

ζεκεία: 

 Κνηλσληθνί θαλφλεο ( ζπλεζέζηεξεο ζπκπεξηθνξέο) : 

          ην επίπεδν απηφ ε παξαηήξεζε εζηίαζε ζηηο λφξκεο πνπ εκθαλίδνληαλ σο 

εγθαηεζηεκέλεο ζπκπεξηθνξέο πιένλ θαζψο θαη  ζε εθείλεο νη νπνίεο 

παξνπζηάδνληαλ ππφ κνξθή δειψζεσλ, νη νπνίεο εκθάληδαλ ηηο πξνζέζεηο ηνπ 

δαζθάινπ -λφξκεο ππφ εγθαηάζηαζε- πνπ απνζθνπνχζαλ  ζηε ξχζκηζε ηεο 

καζεκαηηθήο  επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε. Οη λφξκεο απηέο θαηεγνξηνπνηήζεθαλ 

αλάινγα κε πνηα απφ ηηο παξαθάησ κνξθέο  (επηθνηλσλίαο γηα ηα καζεκαηηθά) 

αληηζηνηρνχζαλ:   

 Οη αζθήζεηο θαη ηα πξνβιήκαηα παξνπζηάδνληαη ζηνλ πίλαθα απφ ηνλ ίδην 

ην δάζθαιν ( λφξκεο Γ-Π). Σέηνηεο λφξκεο ήηαλ γηα παξάδεηγκα:  

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ λα παξνπζηάδεη ζηνλ πίλαθα ηηο έλλνηεο ή ηηο ιχζεηο 

ησλ αζθήζεσλ θαη λα ηηο επεμεγεί ν ίδηνο  

 Οη επεμεγήζεηο πνπ έθαλε  ν ίδηνο ζηηο δηαθνξεηηθέο  ιχζεηο  

 Όιεο νη δειψζεηο  ηνπ ηχπνπ: ¨έηζη ζα ην θάλεηε, φπσο εγψ¨ , ¨Πξνζέμηε πσο ην 

θάλσ εγψ..¨ , ΄΄Κνηηάμηε πσο ην ιχλνπκε..¨ , ¨πξνζέμηε , ζε απηήλ ηελ πεξίπησζε 

θάλνπκε..¨ 

 Ζ ζπλήζεηα ησλ καζεηψλ λα δεηνχλ ηε ιχζε απφ ην δάζθαιν.  

 Οη αζθήζεηο θαη ηα πξνβιήκαηα παξνπζηάδνληαη ζηνλ πίλαθα απφ έλα 

καζεηή  κε ηελ επίβιεςε θαη θαζνδήγεζε ηνπ δαζθάινπ ( λφξκεο Γ-Μ) 

Σέηνηεο λφξκεο ζεσξήζεθαλ : 

χλνιν Μαζεηψλ 
   καζεηήο  καζεηήο  καζεηήο  

  δάζθαινο   δάζθαινο   δάζθαινο 
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 Οη ελέξγεηεο  ηνπ δαζθάινπ λα θαιεί ζηνλ πίλαθα έλα καζεηή θαη λα παξνπζηάδεη 

ηηο έλλνηεο κέζσ εξσηήζεσλ θαη απαληήζεσλ ρσξίο ε ππφινηπε ηάμε λα ζπκκεηέρεη..( 

θιεηζηή παξνπζίαζε) 

 Ζ ζπλήζεηα λα δηαπξαγκαηεχνληαη ην καζεκαηηθφ λφεκα ν Γάζθαινο θαη έλαο 

καζεηήο απφ ην ζξαλίν ηνπ ρσξίο ε ππφινηπε ηάμε λα ζπκκεηέρεη..( θιεηζηφο δηάινγνο) . 

 Οη δειψζεηο ηνπ ηχπνπ: ¨ Ναη, αιιά δελ έπξεπε λα θέξεηο απηήλ ηελ επζεία¨ , ¨ φρη, 

έπξεπε εδψ λα γξάςεηο: ρ = …¨. Παξφκνηεο  δειψζεηο φπνπ εκθαλίδνληαλ ζπρλά 

ζεσξήζεθαλ σο λφξκα Γ-Μ, γηαηί ελψ ζα κπνξνχζαλ νη ιχζεηο λα δηαπξαγκαηεχνληαλ κε 

ηνπο άιινπο καζεηέο ε δηαπξαγκάηεπζε πεξηνξηδφηαλ κεηαμχ δαζθάινπ θαη καζεηή θαη 

κάιηζηα ε ιχζε δηλφηαλ  απφ ην δάζθαιν ηε ζηηγκή πνπ πνιινί καζεηέο  ηεο ηάμεο ηελ 

είραλ  ήδε πεηχρεη.   

 Σα καζεκαηηθά λνήκαηα θαη νη ιχζεηο ησλ αζθήζεσλ θαη ησλ πξνβιεκάησλ 

δηαπξαγκαηεχνληαη απφ ην δάζθαιν κε νιφθιεξε ηελ ηάμε (λφξκεο Γ-Σ ) . 

Νφξκεο απηνχ ηνπ είδνπο ζεσξήζεθαλ : 

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ λα ξσηά ην ζχλνιν ηεο ηάμεο, θαη λα αθνχεη ηηο 

γλψκεο ησλ καζεηψλ πάληα φκσο θξαηψληαο ην ξφιν ηνπ θπξίαξρνπ πνκπνχ ησλ 

εξσηήζεσλ θαη απνδέθηε ησλ απαληήζεσλ.  

 Οη δειψζεηο ¨ αθνχσ ηηο απαληήζεηο ζαο..¨ , ¨ Πείηε κνπ, ν θαζέλαο ηε γλψκε 

ηνπ, είλαη απηή θάζεηνο;¨ θαη νη εξσηήζεηο ηνπ είδνπο: 

 ¨ πνηνο ζα κνπ αηηηνινγήζεη γηαηί απηφ …δελ ηζρχεη;¨ ζεσξήζεθαλ λφξκεο ηνπ 

ηχπνπ  Γ-Σ. γηαηί απνζθνπνχζαλ ζην λα ξπζκίζνπλ ηελ επηθνηλσλία ηεο ηάμεο ζε 

απηφ ην επίπεδν. 

 Οη αζθήζεηο θαη ηα πξνβιήκαηα δίλνληαη απφ ην δάζθαιν γηα 

δηαπξαγκάηεπζε  ζε κηθξέο νκάδεο εξγαζίαο θαη θπξίσο ζε 

ζπλεξγαδφκελα δεπγάξηα καζεηψλ (λφξκεο Μ-Μ-Γ ). Σέηνηεο λφξκεο 

ζεσξήζεθαλ γηα παξάδεηγκα:  

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ λα παξνηξχλεη ηνπο καζεηέο λα ζπλεξγαζηνχλ γηα 

ηε ιχζε 

 Οη δειψζεηο ηνπ ηχπνπ: ¨ ζπδεηήζηε ην.¨ , ¨ εμεγείηε φ έλαο ζηνλ άιιν ηε 

ιχζε ηνπ¨,  ¨ζπκθσλήζηε πξψηα ζε κηα ιχζε θαη κεηά ζεθψζηε ρέξη ..¨  

ζεσξήζεθαλ λφξκεο απηνχ ηνπ ηχπνπ ( Μ-Μ-Γ)   
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 Μαζεκαηηθνί θαλφλεο :  ην επίπεδν απηφ ε παξαηήξεζε εζηίαζε ζηηο λφξκεο 

πνπ αθνξνχζαλ απνθιεηζηηθά ηα Μαζεκαηηθά θαη νη νπνίεο ηαμηλνκήζεθαλ ζε 

ηξεηο θαηεγνξίεο:  

 Ση ζεσξείηαη σο Μαζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ. ( Μ Γ ) 

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ νη νπνίεο απνζθνπνχζαλ λα θαηαδείμνπλ ζηνπο 

καζεηέο ηε καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθή ιχζε ζεσξήζεθαλ λφξκεο ηχπνπ ( Μ Γ )  

  Οη δειψζεηο ηνπ ηχπνπ: ¨ Γηα πξνζπαζήζηε ηψξα  λα θέξεηε θάζεην κε έλαλ 

άιιν ηξφπν¨, ¨ Γηα ζπγθξίλεηε ηηο ιχζεηο ησλ ζπκκαζεηψλ ζαο , ζε ηη δηαθέξνπλ; ¨, 

¨ πσο αιιηψο ζα κπνξνχζακε λα θηάζνπκε ζην ίδην απνηέιεζκα;..¨  

 Ση ζεσξείηαη σο Μαζεκαηηθψο ¨εμειηγκέλε¨ ιχζε  ( ΜΔ) 

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ λα επηβξαβεχεη κηα πξσηφηππε ιχζε πνπ 

παξνπζίαδε έλαο καζεηήο ζεσξήζεθαλ σο λφξκεο ( ΜΔ ) 

 Γειψζεηο ηεο κνξθήο: ¨ Μπξάβν! Πνιχ έμππλε ελέξγεηα..¨  

¨ γηα πξνζέμηε ηε ιχζε ηνπ Νίθνπ,  πξαγκαηηθά εληππσζηαθή¨  

 Ση ζεσξείηαη σο Μαζεκαηηθψο απνδεθηή εμήγεζε θαη αηηηνιφγεζε  (ΜΑ) 

 Οη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ λα επηθπξψλεη ηηο ιχζεηο  πνπ ¨ήηαλ απνδεθηέο¨ 

γηα ηα καζεκαηηθά θαζψο θαη ε επηκνλή ηνπ ψζηε λα δηαηππψλνπλ 

πιεξέζηεξα ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο νη καζεηέο ζεσξήζεθαλ λφξκεο ( Μ Α )  

 Οη δειψζεηο ηνπ ηχπνπ: ¨ Ση ιέηε , είλαη ζσζηή ε εμήγεζε φηη ε επζεία πνπ 

θέξακε είλαη θάζεηε γηαηί είλαη φξζηα;¨ θαη ¨ Έρεη δίθην ν Παλαγηψηεο πνπ 

ιέεη φηη ηα θιάζκαηα είλαη ηζνδχλακα  επεηδή θαίλνληαη; ¨  

 

2.4.3   Δξγαιεία παξνπζίαζεο θαη αλάιπζεο ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο 

δηδαζθαιίεο. 

 

             Γηα λα παξνπζηαζηεί κηα ζπλνιηθή εηθφλα ησλ ζηνηρείσλ πνπ θαηαγξάθεθαλ  

απφ ηηο δπν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζεθαλ ζε θάζε ηάμε πξνέθπςε ε αλάγθε λα 

ρξεζηκνπνηεζεί έλα δηάγξακκα ην νπνίν ζα κπνξνχζε λα απεηθνλίδεη  ηφζν ηηο  

θνηλσληθέο φζν θαη ηηο καζεκαηηθέο  λφξκεο πνπ είραλ εγθαηαζηαζεί ή ήηαλ πξνο 

εγθαηάζηαζε ζηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο. Σν δηάγξακκα πνπ ιεηηνχξγεζε σο πιαίζην 

αλάιπζεο ησλ πνηνηηθψλ ραξαθηεξηζηηθψλ  πνπ ζπιιέρζεθαλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο 

παξνπζηάδεηαη ζηε ζπλέρεηα:  
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24.4     Σν πιαίζην αλάιπζεο ησλ πνηνηηθψλ  ραξαθηεξηζηηθψλ ηεο         

                                                    δηδαζθαιίαο. 

 

              Γηα λα κπνξέζνπλ λα παξνπζηαζηνχλ ηα πνηνηηθά ραξαθηεξηζηηθά πνπ 

ζπιιέρζεθαλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο  πξψηα θαηεγνξηνπνηήζεθαλ νη  θνηλσληθέο  θαη 

καζεκαηηθέο  λφξκεο -απηέο ηνπιάρηζηνλ πνπ κπφξεζαλ λα  θαηαγξαθνχλ  ζηηο ηάμεηο 

ηεο έξεπλαο- ζε επίπεδα θαη ζηε ζπλέρεηα ην πεξηερφκελν θάζε επηπέδνπ 

πνζνηηθνπνηήζεθε 

        θνηλσληθέο   Νφξκεο                     Κιίκαθα      %             καζεκαηηθέο  Νφξκεο  

                                                                            

 

 

 

 

 

 

 

 

            

         

 

 

                 Πιαίζην αλάιπζεο ησλ  πνηνηηθώλ ραξαθηεξηζηηθώλ ηεο δηδαζθαιίαο. 

 

               ην αξηζηεξφ κέξνο ηνπ δηαγξάκκαηνο:  Παξνπζηάδνληαη θάησ  ζε πνζνζηά  

νη κνξθέο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο ηεο ηάμεο φπσο εκθαλίζηεθαλ θαηά ηε δηάξθεηα 

ηεο δηδαζθαιίαο ζε ζρέζε κε ην ρξφλν πνπ δηαηέζεθε ζε θάζε κνξθή. Παξνπζηάδνληαη 

πάλσ  ζε πνζνζηά  νη ξπζκηζηηθέο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ γηα θάζε κνξθή ηεο 

αληίζηνηρεο  θνηλσληθήο επηθνηλσλίαο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο. Ζ δηπιή απηή 

παξνπζίαζε  ζην αξηζηεξφ κέξνο ηνπ δηαγξάκκαηνο ( πάλσ θαη θάησ επίπεδα) θξίζεθε 

αλαγθαία γηαηί  ζε θάπνηεο ηάμεηο ηεο έξεπλαο αξθεηφο ρξφλνο δηδαζθαιίαο είρε δηαηεζεί 
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γηα ηε ζπλεξγαηηθή επίιπζε πξνβιεκάησλ ελψ ζπγρξφλσο δελ θαηαγξάθνληαλ θαη νη 

αληίζηνηρεο λφξκεο (Μ Μ Γ) απφ ηηο ελέξγεηεο θαη ηηο δειψζεηο ηνπ δαζθάινπ ή ησλ 

καζεηψλ πνπ ζα βνεζνχζαλ ζηε ξχζκηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο απηήο ηεο  κνξθήο. ηελ 

πεξίπησζε απηή ζην δηάγξακκα ην επίπεδν (Μ Μ Γ) ζην θάησ αξηζηεξφ κέξνο ζα 

εκθαλίδεηαη πςειφ αιιά ην αληίζηνηρν επίπεδν ζην πάλσ κέξνο ζα εκθαλίδεηαη ρακειφ.     

                         Έηζη ζην πάλσ  αξηζηεξφ κέξνο ηνπ δηαγξάκκαηνο  πνπ αθνξά ηηο 

θνηλσληθέο λφξκεο:   ην επίπεδν  ( Γ-Π ) εληάρζεθαλ φιεο νη δειψζεηο θαη ελέξγεηεο  

ηνπ δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ πνπ εκθαλίδνληαλ σο λφξκεο εγθαηεζηεκέλεο ή θαη ππφ 

δηακφξθσζε, νη νπνίεο αθνξνχζαλ ηε ξχζκηζε ηεο ζπκπεξηθνξάο ησλ καζεηψλ θαζψο ν 

δάζθαινο παξνπζίαδε ηε γλψζε.  ην επίπεδν ( Γ-Μ)  πεξηιήθζεθαλ νη λφξκεο πνπ 

ζρεηίδνληαλ κε ηε ξχζκηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο Γαζθάινπ–Μαζεηή θαηά ηε 

δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ. ην επίπεδν ( Γ-Σ)  εληάρζεθαλ φινη νη 

θαλφλεο πνπ αθνξνχζαλ ηε ξχζκηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο ηνπ Γαζθάινπ κε ην ζχλνιν 

ησλ καζεηψλ. ην επίπεδν ( Μ-Μ-Γ ) νη λφξκεο πνπ ζρεηίδνληαλ κε ηε ξχζκηζε ηεο 

αιιειεπίδξαζεο θαη ηεο δηαπξαγκάηεπζεο ζηε κνξθή: Μαζεηήο- Μαζεηήο- Γάζθαινο. 

Έλα επίπεδν ζηελ παξνπζίαζε ησλ δεδνκέλσλ ( αξηζηεξά-πάλσ)  ζα εκθαλίδεηαη 

κεδεληθφ φηαλ δελ εληνπίδνληαη λφξκεο ηέηνηνπ είδνπο ζηηο αληίζηνηρεο ηάμεηο. Αληίζεηα 

έλα επίπεδν ζα εκθαλίδεηαη πςειφ φηαλ γηα απηφ ην είδνο αιιειεπίδξαζεο 

θαηαγξάθεθαλ αξθεηνί ξπζκηζηηθνί θαλφλεο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο.  

                             ην δεμηφ κέξνο ηνπ δηαγξάκκαηνο:   Δκθαλίδνληαη ζε πνζνζηά νη 

ξπζκηζηηθέο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ θαη αθνξνχζαλ  ην ρεηξηζκφ ησλ καζεκαηηθψλ 

αληηθεηκέλσλ. Όζνλ αθνξά ηηο καζεκαηηθέο λφξκεο ζην πξψην επίπεδν (Μ-Π)  

εληάρζεθαλ φινη εθείλνη νη θαλφλεο πνπ  ζρεηίδνληαλ κε  ηελ πξφζθηεζε ζπλεζεηψλ πνπ 

αθνξνχζαλ ηε δηαδηθαζία ησλ πξάμεσλ ή ηε ζσζηή αλαπαξαγσγή ησλ δηαδηθαζηψλ θαη 

ησλ κεραληζκψλ ρεηξηζκνχ ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ, φπσο ηα παξνπζίαδε ν 

δάζθαινο ζηνλ πίλαθα. ην δεχηεξν επίπεδν (ΜΓ-ΜΔ)  θαηαηάρζεθαλ νη λφξκεο πνπ 

είραλ ζρέζε κε δειψζεηο ή ελέξγεηεο ζρεηηθέο κε ην καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη ην 

καζεκαηηθψο εμειηγκέλν, ελψ ζην ηξίην επίπεδν ( Μ-Α)  πεξηιεθζήθαλ φιεο νη ελέξγεηεο 

θαη νη δειψζεηο ηνπ δαζθάινπ πνπ αθνξνχζαλ ην καζεκαηηθψο απνδεθηφ ησλ 

καζεκαηηθψλ λνεκάησλ.
1
  

             Ζ ηειηθή απεηθφληζε ηεο δηδαζθαιίαο κε ηνλ ηξφπν απηφ ζα παξνπζηάδεη  ζην 

αξηζηεξφ ζθέινο ηνπ δηαγξάκκαηνο ηε κνξθή ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο ηεο ηάμεο 

                                                 
1
 Οη έλλνηεο ηνπ Μαζεκαηηθψο δηαθνξεηηθνχ- εμειηγκέλνπ – απνδεθηνχ παξνπζηάδνληαη ζην πξψην 

θεθάιαην ηεο παξνχζαο εξγαζίαο.   
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θαζψο θαη ηηο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ λα ηε ξπζκίδνπλ ελψ ην δεμηφ ζθέινο ζα είλαη 

αληηπξνζσπεπηηθφ ηνπ είδνπο ησλ ξπζκηζηηθψλ θαλφλσλ πνπ θαηαγξάθεθαλ θαη 

αθνξνχζαλ ηε  δηαπξαγκάηεπζε ησλ  καζεκαηηθψλ λνεκάησλ. Δίλαη θαλεξφ φηη αλ ζε 

θάπνηα ηάμε ηα επίπεδα ΜΓ-ΜΔ θαη ΜΑ ηεο δηδαζθαιίαο  ζην δεμηφ κέξνο παξακέλνπλ 

ρακειά αθφκα θαη αλ νη ξπζκηζηηθνί θαλφλεο επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε εκθαλίδνληαη ζε 

πςειά επίπεδα ε πνηφηεηα ησλ καζεκαηηθψλ πνπ καζαίλνληαη  ζηε ζπγθεθξηκέλε ηάμε 

δε ζα βνεζά ηνπο καζεηέο λα αλαπηχμνπλ ηελ απηνλνκία ηνπο θαη λα δηεμάγνπλ 

απνηειεζκαηηθνχο καζεκαηηθνχο δηαιφγνπο.   

 

2.4.5            Δξγαιεία  παξνπζίαζεο  θαη αλάιπζεο  ησλ δεδνκέλσλ απφ ηελ     

                                         απνκαγλεηνθψλεζε ησλ  δηαιφγσλ: 
 

Γηα ηε κειέηε ηεο  απνηειεζκαηηθφηεηαο ηνπ δηαιφγνπ κεηαμχ ησλ ζπλεξγαδφκελσλ 

δπάδσλ ησλ  καζεηψλ ζην θνηλσληθφ επίπεδν  ρξεζηκνπνηήζεθε σο θχξην εξγαιείν  ην 

ξαβδφγξακκα αιιειεπίδξαζεο ην νπνίν είλαη νπζηαζηηθά κηα ηξνπνπνηεκέλε κνξθή ηνπ 

ξννδηαγξάκκαηνο αιιειεπίδξαζεο ην νπνίν είρε ρξεζηκνπνηήζεη ε Sfard γηα λα 

αμηνινγήζεη ην ελδηαθέξνλ ησλ ζπλνκηιεηψλ γηα ηελ ελεξγνπνίεζε δηαθνξεηηθψλ 

θαλαιηψλ επηθνηλσλίαο θαη ηε δεκηνπξγία ελφο πξαγκαηηθνχ δηαιφγνπ κεηαμχ ησλ 

καζεηψλ.  Γηα ηελ αλάιπζε ησλ δηαιφγσλ ζε απηφ ην επίπεδν κειεηήζεθαλ νη δηαδνρηθέο 

εθθξάζεηο-δειψζεηο  ζε θάζε δηάινγν αθνχ πξψηα ραξαθηεξίζηεθαλ άιιεο δειψζεηο σο 

ελεξγεηηθέο θαη άιιεο σο  αληελεξγέο .  

       Ωο Δλεξγεηηθή  [ Δ] ζεσξήζεθε θάζε δήισζε  ελφο καζεηή πνπ είηε είρε ηε κνξθή 

εξψηεζεο ή πξφηαζεο  πνπ αθνξνχζε ην πεξηερφκελν ή ηε δηαδηθαζία πνπ έπξεπε λα 

αθνινπζήζνπλ γηα ηε επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο. Ωο Αληελεξγή  [Α] ζεσξήζεθε ε 

δήισζε ηνπ άιινπ καζεηή αλ αληαπνθξηλφληαλ ζηελ αληίζηνηρε ελεξγεηηθή δήισζε θαη 

θαλέξσλε φηη θαηαλνεί ηε ζθέςε. (απαληά ζηελ εξψηεζε ,δεηά δηεπθξηλίζεηο ή 

ζπκπιεξψλεη ηε δήισζε. ). Αλ ε αληαπφθξηζε ζε κηα ελεξγεηηθή δήισζε είρε ηε κνξθή 

κηαο έθθξαζεο ηνπ ηχπνπ:  ΄Ναη΄, ΄βέβαηα΄, ¨ζπκθσλψ¨, αιιά ε ζπλέρεηα ηνπ δηαιφγνπ 

θαλέξσλε φηη νη εθθξάζεηο απηέο ήηαλ ¨κεραληθέο¨ θαη φηη δελ ππήξρε θαηαλφεζε ηεο 

ζθέςεο ηνπ καζεηή πνπ έθαλε ηελ ελεξγεηηθή δήισζε ηφηε νη δειψζεηο απηέο δελ 

ππνινγίδνληαλ σο αληελεξγέο. Ζ βαζηθή ζθέςε πνπ αηηηνινγεί απηέο ηηο επηινγέο είλαη 

φηη κηα επηθνηλσλία δελ κπνξεί λα είλαη απνηειεζκαηηθή, φπσο ηφληζε θαη ε Sfard,  αλ νη 

δπν καζεηέο δελ θαίλνληαη λα θαηαλννχλ ηη ιέλε θαη δελ αηζζάλνληαη βέβαηνη φηη 

αλαθέξνληαη ζηα ίδηα πξάγκαηα φηαλ ρξεζηκνπνηνχλ ηηο ίδηεο ιέμεηο. Οη δειψζεηο πνπ 
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νπζηαζηηθά είραλ ηε κνξθή ελφο δηαιφγνπ κε ηνλ ¨ εαπηφ¨ ηνπ νκηιεηή ζεσξήζεθαλ σο 

ελεξγεηηθέο  αιιά ρσξίο αληαπφθξηζε θαη δελ αληηζηνηρήζεθαλ ζε αληελεξγή δήισζε. 

Γηα ηελ παξνπζίαζε ησλ ελεξγεηηθψλ θαη αληελεξγψλ  δειψζεσλ ρξεζηκνπνηήζεθαλ   ηα 

ξαβδνγξάκκαηα αιιειεπίδξαζεο γηα θάζε καζεηή κέινο ηεο ζπλεξγαηηθήο δπάδαο.   Ζ 

ζπλεμέηαζε ησλ δειψζεσλ ζε έλα δηάγξακκα  θαλεξψλεη αλ νη ελεξγεηηθέο 

ζπκπεξηθνξέο  ηνπ ελφο καζεηή  βξίζθνπλ αληαπφθξηζε ζε αληηδξαζηηθέο ζπκπεξηθνξέο 

ηνπ άιινπ καζεηή φπσο αλακέλεηαη απφ κηα θαιή επηθνηλσλία. 

 Ζ κειέηε ηεο απνηειεζκαηηθφηεηαο ησλ δηαιφγσλ ζην καζεκαηηθφ επίπεδν 

βαζίζηεθε ζηελ εμέηαζε δπν ραξαθηεξηζηηθψλ γλσξηζκάησλ πνπ ζρεηίδνληαη κε ηε  

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ:  Σν αλέβαζκα ηνπ καζεκαηηθνχ επηπέδνπ  θαη ην επίπεδν ηεο 

απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο  πνπ επέδεημαλ νη καζεηέο ζπλεξγαδφκελνη.   Γηα ηε κειέηε 

ηνπ αλεβάζκαηνο ηνπ καζεκαηηθνχ επηπέδνπ  ρξεζηκνπνηήζεθαλ νη δπν βαζηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο απφ  ην  κνληέιν δηαδηθαζία ησλ Dekker θαη Μohr (1998): «λα 

δηθαηνινγήζεη θάπνηνο ηελ εξγαζία ηνπ»,  «λα αλνηθνδνκήζεη  θάπνηνο ηελ εξγαζία 

ηνπ». Όπσο  έρεη αλαθεξζεί ζε πξνεγνχκελν θεθάιαην  νη παξαπάλσ δξαζηεξηφηεηεο 

ησλ καζεηψλ αλαθέξνληαη ζε δξάζεηο νη νπνίεο βξίζθνληαη ζε πιήξε αληηζηνίρεζε κε  

ηηο βαζηθέο λνεηηθέο  δξαζηεξηφηεηεο γηα ηε καζεκαηηθή θαηαλφεζε. πλεπψο  

κπνξνχκε λα δερηνχκε φηη αλ ηειηθά ζπκβεί λα θαηαιήγεη ν δηάινγνο επηηπρψο- ζηα 

δηάθνξα επί κέξνπο ζεκεία κηαο έλλνηαο  πνπ δηαπξαγκαηεχνληαη - απηφ ζα νδεγεί ζε 

αλαζπγθξφηεζε ηνπ έξγνπ απφ θάπνηνλ καζεηή. Σν γεγνλφο απηφ ζα καο 

απνθαιχπηεη φηη έρνπκε αχμεζε επίπεδνπ ηεο καζεκαηηθήο θαηαλφεζεο απηνχ ηνπ 

καζεηή. Δπεηδή ην  κνληέιν δηαδηθαζία έρεη θπθιηθφ ραξαθηήξα φζν πεξηζζφηεξνπο  

θχθινπο δηαγξάςεη ν καζεηήο ζηηο βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο ηφζν πην βέιηηζηε ζα γίλεηαη 

ε κάζεζε γηα ηνλ καζεηή.  Ζ κειέηε ηνπ επηπέδνπ ηεο απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο, πνπ 

επέδεημαλ νη καζεηέο ζπλεξγαδφκελνη, βαζίζηεθε ζηελ πνηνηηθή αλάιπζε ησλ δηαιφγσλ 

ε νπνία ζηεξίρηεθε ζηα βαζηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ απηνξξπζκηδφκελσλ καζεηψλ φπσο 

ηα θαηέγξαςε ν  Zimmerman (2002) (βιέπε παξ: 1.9.1  ζηελ παξνχζα εξγαζία).  

                       Γηα λα γίλεη θαηαλνεηφο ν ηξφπνο πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε γηα λα 

παξαζηαζεί ε απνηειεζκαηηθφηεηα θάζε δηαιφγνπ ηφζν ζε θνηλσληθφ φζν θαη ζε 

καζεκαηηθφ επίπεδν παξαηίζεηαη έλα  δηάγξακκα   ην νπνίν αθνξά κηα ππνζεηηθή 

ζπδήηεζε κεηαμχ δπν καζεηψλ γηα ηα καζεκαηηθά: 
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              Κνηλσληθφ επίπεδν                                  Μαζεκαηηθφ επίπεδν 

            

                                        Β καζεηήο 

  

          Α καζεηήο  

 Α καζεηήο 

                                                                                                   Β καζεηήο 

  

 

 

 Δ Γ      Α Γ Δ Γ Α Γ               [ΑΜΔ]1     [ΑΜΔ]2 

 

 

 

          ην θνηλσληθφ επίπεδν  θάζε ελεξγεηηθή δήισζε παξηζηάλεηαη κε έλα ιεπθφ 

νξζνγψλην ελψ  θάζε αληηδξαζηηθή δήισζε  παξηζηάλεηαη κε έλα  ζθνχξν νξζνγψλην. Ο 

καζεηήο Α θαίλεηαη λα έθαλε κφλν δπν αληηδξαζηηθέο δειψζεηο ζηηο αληίζηνηρεο έμη 

ελεξγεηηθέο δειψζεηο ηνπ Β καζεηή. Απηφ θαλεξψλεη φηη ν καζεηήο Α δελ ελδηαθέξζεθε 

ηφζν γηα ηελ επηθνηλσλία ζε έλα κεηαδηαινγηθφ επίπεδν επνκέλσο ε ζπδήηεζε ησλ 

καζεηψλ ζην θνηλσληθφ επίπεδν δελ κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί επηηπρήο. ην καζεκαηηθφ 

επίπεδν ηα ιεπθά νξζνγψληα πνξηζηνχλ έλα αλέβαζκα καζεκαηηθνχ επηπέδνπ ( ΑΜΔ ) 

πνπ αθνξά ηνλ έλα καζεηή (αλαζπγθξφηεζε ην έξγν ηνπ ) ελψ ηα ζθνχξα πνξηζηνχλ έλα 

ΑΜΔ πνπ έθαλαλ ζπγρξφλσο νη δπν καζεηέο. ( αλαζπγθξνηνχλ θαη νη δπν ην έξγν ηνπο). 

Όζν πεξηζζφηεξα ΑΜΔ θαηαγξαθνχλ ηφζν πεξηζζφηεξν απνηειεζκαηηθή ζα είλαη ε 

επηθνηλσλία ησλ καζεηψλ ζε απηφ ην επίπεδν. Δίλαη θαλεξφ φηη νη καζεηέο πνπ 

βξέζεθαλ ζε έλα πεξηβάιινλ κε πινχζηεο θνηλσληθέο λφξκεο ζα έρνπλ πεξηζζφηεξεο 

δπλαηφηεηεο λα αληαπνθξηζνχλ ζην θνηλσληθφ επίπεδν ελψ φζνη είραλ δηδαρζεί ηα 

καζεκαηηθά  κέζα ζε έλα πεξηβάιινλ κε απμεκέλεο πνηνηηθέο καζεκαηηθέο λφξκεο 

(ΜΓ/ΜΔ θαη ΜΑ ) ζα είραλ πεξηζζφηεξεο πηζαλφηεηεο λα θάλνπλ έλαλ απνηειεζκαηηθφ 

δηάινγν ζην καζεκαηηθφ επίπεδν.  
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Κεθάιαην 3
ν
 

3.1    Απνηειέζκαηα  απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ 

                               απφ ηηο  δηδαζθαιίεο θαηά ηάμε:  

 

Α) Απνηειέζκαηα  επεμεξγαζίαο δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο Α2 ηάμεο: 

 

          ρνιηάδνληαο ηηο δηδαζθαιίεο πνπ πξαγκαηνπνηήζεθαλ ζηελ ηάμε απηή  

βαζηδφκελνη κφλν ζηελ παξαηήξεζε ζα κπνξνχζακε ζε γεληθέο γξακκέο λα 

ζπκπεξάλνπκε φηη :  

          Ζ κνξθή ηεο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο πνπ θπξηαξρνχζε ήηαλ ζην ζρήκα: Γ-

Μ., ν δάζθαινο είρε επηιέμεη νη δξαζηεξηφηεηεο λα παξνπζηάδνληαη ζηνλ πίλαθα απφ 

έλαλ καζεηή θάζε θνξά αθφκα θαη ζηελ πεξίπησζε ηεο θαηαζθεπήο νξζήο γσλίαο πνπ 

σο θαηαζθεπαζηηθή δξαζηεξηφηεηα απαηηεί δεμηφηεηεο πνπ αλαπηχζζνληαη ζπλήζσο κε 

ηελ αηνκηθή άζθεζε πνπ γίλεηαη ζηα ζξαλία. Οη καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη νη 

αλαπαξαζηάζεηο ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ παξνπζηάδνληαλ ππεξαπινπζηεπκέλεο 

ελψ νη καζεκαηηθνί φξνη απνθεχγνληαλ ζπζηεκαηηθά – πρ ¨ηξίγσλν¨ αληί γηα 

¨γλψκνλαο¨, ¨φξζηα γσλία¨ αληί γηα ¨νξζή¨. Ζ ζρεηηθή βηβιηνγξαθία επηζεκαίλεη φηη νη 

παξεκβάζεηο ησλ δαζθάισλ ιεηηνπξγνχλ σο εμσηεξηθνί δείθηεο γηα ηνπο καζεηέο, νη 

νπνίνη πξνζπαζνχλ λα ηνπο πξνζαξκφζνπλ ζην ππάξρνλ γλσζηηθφ ηνπο ζχζηεκα. Μηα 

απφ ηηο ζπλέπεηεο απηνχ ηνπ θαηλφκελνπ είλαη φηη ζπρλά ην καζεκαηηθφ πεξηερφκελν ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ  δίλεηαη ζηνπο καζεηέο ππεξαπινπζηεχεηαη θαη δηαζηξεβιψλεηαη, 

ελψ ε γλσζηηθή ηνπ αμία κεηψλεηαη (Diezman et al, 2001).  

                   Δπηπιένλ νη ζθέςεηο ησλ καζεηψλ δε γίλνληαλ αθνξκή γηα ζπδήηεζε θαη 

δηαπξαγκάηεπζε. Σν καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη  απνδεθηφ ήηαλ απηφ πνπ ν δάζθαινο 

επηδείθλπε ρσξίο λα ζπκκεηέρνπλ νη καζεηέο θαη λα ζρνιηάδνπλ ηηο δηαθνξέο. Ο 

δάζθαινο είρε απνθιεηζηηθά ηελ επζχλε ηνπ ρξφλνπ θαη ε θπξίαξρε καζεκαηηθή λφξκα 

ήηαλ: ¨Μαζαίλσ ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα αλ μέξσ λα εξγάδνκαη κε απηά ζε πξαθηηθέο 

θαηαζηάζεηο.¨ Γεληθφηεξα ζα ιέγακε φηη ην θνηλσληθφ  πιαίζην ηεο ηάμεο ζηεξηδφηαλ  

ζηνλ  θπξίαξρν ξφιν ηνπ δαζθάινπ θαη  ζηνπο παζεηηθνχο ξφινπο ησλ καζεηψλ, πνπ 

θαίλνληαλ λα αθνινπζνχλ ην δάζθαιν θαη λα αζθνχληαη ζην λα είλαη ηθαλνί λα 

αλαπαξάγνπλ ηηο ελέξγεηέο ηνπ ελψ ε  επηθνηλσλία ζηε κνξθή Μ-Μ απνπζίαδε 

νινθιεξσηηθά 
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            Απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ ηεο Α2 ηάμεο πξνέθπςαλ νη θνηλσληθέο θαη 

καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ εκθαλίζηεθαλ, είηε σο πάγηεο ζπκπεξηθνξέο είηε σο 

ζπκπεξηθνξέο ππφ δηακφξθσζε, κε ηε κνξθή ησλ δειψζεσλ θαη ησλ ελεξγεηψλ ηνπ 

δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ. Ζ  επεμεξγαζία ησλ δηαιφγσλ πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηηο 

δηδαζθαιίεο έγηλε ζε έλα δηπιφ επίπεδν, αλάινγα κε ηελ εζηίαζε ζηηο θνηλσληθέο ή ζηηο 

καζεκαηηθέο λφξκεο, φπσο εκθαλίδεηαη ζην  κηθξφ απφζπαζκα ηεο δηδαζθαιίαο πνπ 

αθνινπζεί:  

 

           Απνζπάζκαηα απφ ηηο δηδαζθαιίεο Κνηλ Νφξκεο Μαζ. Νφξκεο 
Γ : Αλνίμηε βηβιία ζει 169. 

Κνηηάμηε δξαζηεξηφηεηα 2
ε
 εξψηεζε 1

ε
  

(ζηελ ηάμε) . Πνηα είλαη ε δηαθνξά; [λ1]       

Μ-  ε θακηλάδα 1 ( αξηζηεξά ελλνεί) είλαη πην ινμή 

Γ ---Τπάξρεη θάπνηα φξζηα;  [λ1]  θαη  ..[  λ 9]    

Μ2-  - Δγψ βιέπσ ηελ αξηζηεξή 

Γ –  Άιινο;   Όρη φινη καδί …[λ2]      . 

Μ3- Ζ αξηζηεξή  θηηάρλεη 2 νξζέο θαη ε δεμηά κηα ακβιεία… 

Γ- Πνιχ ζσζηά! [ Ν 1]  

……………………………………………………… 

[ λ 3]  Γ-   δσγξαθίδεη ζηνλ πίλαθα.ην ζσζηφ ζρήκα. 

Μ- Κχξηε! 

             -  Πξνζέρνπκε!..¨φπσο ην θάλσ εγψ..... [ λ 4]  

…………………………………………….……….. 

Γ- ( δείρλεη ην ηξίγσλν) .Απηφ ην ηξίγσλν ζα ην 

ρξεζηκνπνηήζεηε γηα λα θηηάμεηε απηή ηε γσλία 

 ( δείρλεη ηελ νξζή γσλία ζην γλψκνλα) [ Ν 2]  

………………………………………………… 

Γ- ( Αθαηξεί ηελ  πιάγηα πιεπξά ηνπ γλψκνλα , θαη δείρλεη ηηο 

θάζεηεο πιεπξέο..)  

Γ-  Κνηηάμηε ηη έρσ θάλεη Πήξα έλα πξηφλη θαη …. 

 ( νη καζεηέο αζηεηεχνληαη…..) 

     Πήξα ην ηξίγσλν θαη ην ζαθάηεςα..[  λ 9] 

 

 Γ- Γηαηί ην έθαλα απηφ; Απφ φιν ην 

ηξίγσλν καο ρξεηάδεηαη γηα λα θηηάμνπκε νξζή κφλν απηή ε 

γσλία.  [Ν 2]                            

 Σν έθαλαλ φκσο ηξίγσλν γηα λα ην θξαηάκε.[  λ 9] 

……………………………………………………… 

Γ-    ηελ πξψηε άζθεζε ( 5/4)
 3 

 =  δελ ππάξρεη πξφβιεκα. ( ηε 

ιχλεη ζηνλ πίλαθα ) [ λ 5] [Ν 2]                            

   ηε δεχηεξε .. άζθεζε ( 2/3)
 4 

 =  ..  Γηα ιέγε Πεξζεθφλε 

πσο……. 

Μ-  δηαβάδεη ζσζηά ηε ιχζε ηεο άζθεζεο 

Γ-  Αθξηβψο ! , Θα αθνινπζείηε απηή ηε δηαδηθαζία [Ν 2]                            

…………………………………………………. 

Μ4- Κχξηε! Αλ βάιισ ( α + β )
0  

=  α
0
+ β 

0  
 

      ( ην ιέεη απφ ην ζξαλίν)  1 = 2 

Γ- Καηαπιεθηηθφ!  ( Σν γξάθεη).. [Ν 4] 

      Α!  Σφηε  1 # 2  

            Άξα δελ εμεγεί ηε γεληθή ηδέα..[  λ 7] 

 

[λ1] Δλξγ: ΓΣ 

( ελέξγεηα Γ 

Δξψηεζε –Σάμε  

Ρχζκηζε 

αιιειεπίδξαζεο  

 

[λ2] Γει:  ΓΣ      

Γήισζε Γ- 

ξπζκίδεη ηνλ 

ηξφπν 

ζπκκεηνρήο ζην 

δηάινγν)  

 

[ λ 3] Δλξγ ΓΠ     

( Δλέξγεηα Γ- 

Παξνπζηάδεη ηε 

ζσζηή ιχζε) 

[ λ 4] Γει: ΓΠ     

( Γήισζε Γ- 

ζπγθεληψλεη ηελ 

πξνζνρή.)  

 

[  λ 9] Δλεγ ΓΠ   

( ελέξγεηα Γ-  

νη έλλνηεο 

παξνπζηάδνληαη 

ζε 

απινπζηεπκέλε 

κνξθή)  

 

[ λ 5] Δλεξγ: ΓΠ     

( ν Γ ιχλεη ν 

ίδηνο ηελ άζθεζε 

ζηνλ πίλαθα )  

[ λ 7] Γει: ΓΠ     

( Σα 

ζπκπεξάζκαηα 

ηα αλαθνηλψλεη ν 

Γάζθαινο)  

 

 

[ Ν 1]: Γει: ΜΑ 

( Γήισζε Γ – 

Μαζ απνδεθηφ) 

 

 

[ Ν 2]: Γει: ΜΠ 

( Γήισζε Γ- 

Δμεγήζεηο ζην 

επίπεδν Μαζ 

πξάμεσλ)  

 

 

Ν4]:Γει ΜΔ 

( επηζεκαίλεη –

Μαζ εμειηγκέλν)  
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                Ο παξαθάησ ζπγθεληξσηηθφο πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ησλ ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν 

δηδαζθαιίεο θαη ην  αληίζηνηρν  δηάγξακκα ην νπνίν απεηθνλίδεη ηφζν ηηο κνξθέο 

θνηλσληθήο νξγάλσζεο ηεο ηάμεο ζε ζρέζε κε ηε ρξνληθή δηάξθεηα πνπ αθηεξψζεθε ζε 

θάζε κνξθή επηθνηλσλίαο φζν θαη ηηο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ θαη αθνξνχζαλ ηε 

ξχζκηζε ηεο θνηλσληθήο θαη καζεκαηηθήο επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε απηή:   

 

 Πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν δηδαζθαιίεο. Σάμεο Α2 

 

Απφ ηνλ παξαπάλσ πίλαθα πξνέθπςε ην αθφινπζν δηάγξακκα πνπ εκθαλίδεη ηε 

ζπρλφηεηα ηφζν γηα ηηο κνξθέο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ ζηελ 

ηάμε απηή θαηά ηηο δηάθνξεο θάζεηο ζηηο δχν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζεθαλ φζν 

θαη ηε ζπρλφηεηα γηα ην θάζε είδνο θνηλσληθψλ θαη καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ 

εκθαλίζηεθαλ.   

Κνηλσληθέο Νφξκεο επηθνηλσλίαο      %       Μαζεκαηηθέο Νφξκεο επηθνηλσλίαο. 

 

 

       63% 

         50% 

                      32% 39% 

 

 11% 

 5% 

 

                                                  ΜΜΓ 

. 0% 

    26%        22% 

 

 

                                    52%  

 

Γηάγξακκα  παξνπζίαζεο ζηνηρείσλ δηδαζθαιίαο Σάμεο.Α2 

    Μνξθέο Κνηλ   Οξγαλ              Κνηλσλ  λφξκεο   Μαζεκ. Νφξκεο  
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ΜΠ 

 

ΜΓ-ΜΔ 

 

ΜΑ 

22΄ 44΄ 18΄ 0΄ 12 1 6 0 9 2 7 
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ηελ ηάμε απηή ε δηδαζθαιία είρε ηε κνξθή ( Γ-Μ) : ¨Ο δάζθαινο παξνπζηάδεη ηε 

γλψζε ¨ γηα 22΄ ζπλνιηθά θαη ζηηο δπν δηδαζθαιίεο, ελψ είρε ηε κνξθή( Γ-Σ ): ηεο 

αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ ηνπ δαζθάινπ θαη ηνπ ζπλφινπ ησλ καζεηψλ γηα 18΄ ( Ο 

δάζθαινο αιιειεπηδξνχζε κε ηνπο  καζεηέο θπξίσο απεπζχλνληαο εξσηήζεηο ζην 

ζχλνιν ηεο ηάμεο ). Ο δάζθαινο δηέζεζε ζπλνιηθά 44΄ γηα ηελ αιιειεπίδξαζε ζηε 

κνξθή (Γ-Μ)  : δάζθαινο κε έλαλ καζεηή ( θπξίσο ζηνλ πίλαθα ), ελψ κηα κνξθή 

αιιειεπίδξαζεο (Μ-Μ-Γ) φπνπ νη καζεηέο ζπδεηνχζαλ ηηο έλλνηεο  κεηαμχ ηνπο θαη 

ζπκβνπιεχνληαλ ην δάζθαιν δελ εκθαλίζηεθε. Ίζσο λα ήηαλ ζθφπηκν λα δηεπθξηληζηεί 

φηη θάζε είδνο  θνηλσληθήο  λφξκαο ( γηα παξάδεηγκα ε  [λ1]- κηα ελέξγεηα ηνπ δαζθάινπ 

πνπ αθνξνχζε ηε ξχζκηζε ηεο αιιειεπίδξαζεο ) εκθαληδφηαλ πεξηζζφηεξεο απφ κία 

θνξέο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ψζηε λα απνθαζηζηεί λα θαηαγξαθεί, λα 

αλαγλσξηζηεί θαη λα θαηεγνξηνπνηεζεί . Αληίζεηα νη καζεκαηηθέο λφξκεο νη νπνίεο ήηαλ 

εχθνια αλαγλσξίζηκεο   (γηα παξάδεηγκα ε  [Ν1] –κηα δήισζε γηα ην καζεκαηηθψο 

απνδεθηφ) κπνξνχζε λα θαηαγξαθεί αθφκα θαη αλ εκθαληδφηαλ κηα κφλν θνξά γηαηί 

πξνθαλψο δήισλε ηελ πξφζεζε ηνπ δαζθάινπ λα θαηαδείμεη ηη πξέπεη λα δερζνχκε σο 

ζσζηφ γηα ηα καζεκαηηθά. Έηζη ν δάζθαινο πνπ ζα είρε πξφζεζε λα θάλεη θαηαλνεηφ ηη 

είλαη απνδεθηφ σο έθθξαζε ή ιχζε γηα ηα καζεκαηηθά αλακελφηαλ λα θάλεη 

πεξηζζφηεξεο δειψζεηο απηνχ ηνπ είδνπο θαη ην αληίζηνηρν επίπεδν ζην δηάγξακκα ζα 

εκθαληδφηαλ πςειφ.      

            Όζνλ αθνξά ηηο θνηλσληθέο  λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ έλα πςειφ πνζνζηφ 63% 

αθνξνχζε δειψζεηο θαη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ πνπ αληηζηνηρνχζαλ ζηε κνξθή ( Γ-Π), 

ν δάζθαινο παξνπζηάδεη ηε γλψζε θαη νη καζεηέο πξνζέρνπλ λα θαηαλνήζνπλ ηηο 

δηαδηθαζίεο κε ζθνπφ λα κπνξνχλ λα ηηο αλαπαξάγνπλ. Έλα επίζεο πςειφ πνζνζηφ 32% 

αθνξνχζε λφξκεο πνπ είραλ ζρέζε κε ηε  ξχζκηζε ηεο επηθνηλσλίαο ζην ζρήκα (Γ-Σ)  κε 

θπξίαξρν ην ξφιν ηνπ δαζθάινπ. Υαξαθηεξηζηηθφ ζηηο δηδαζθαιίεο απηήο ηεο ηάμεο  

είλαη φηη λφξκεο πνπ ζα είραλ ζθνπφ λα ξπζκίζνπλ ηελ επηθνηλσλία ζην επίπεδν (Μ-Μ-

Γ), ζην νπνίν νη καζεηέο αλαιακβάλνπλ έλαλ νπζηαζηηθφ ξφιν ζηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ελψ ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ πεξηνξίδεηαη θαη ιεηηνπξγεί σο 

ζπκβνπιεπηηθφο,  δελ θαηαγξάθεθαλ . 

 ηελ θαηεγνξία ησλ καζεκαηηθψλ θαλφλσλ επηθξαηνχζαλ, θαηαγξάθνληαο 

έλα πςειφ πνζνζηφ 50% ,  δειψζεηο θαη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ πνπ 

εζηίαδαλ ζηελ εθκάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ πξάμεσλ. Λίγεο κφλν δειψζεηο- ελέξγεηεο 
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θαηαγξάθεθαλ (πνζνζηφ 11% )  νη νπνίεο  αθνξνχζαλ ηε ιεηηνπξγία ησλ καζεηψλ ζην 

επίπεδν ηνπ λα δηεξεπλνχλ ηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη λα θαηαλννχλ ην καζεκαηηθψο 

δηαθνξεηηθφ θαη εμειηγκέλν. Αληίζεηα ζε έλα θαιφ πνζνζηφ ( 39%) θαηαγξάθεθαλ 

λφξκεο πνπ είραλ ζρέζε κε ηε κάζεζε ηνπ καζεκαηηθψο απνδεθηνχ αλ θαη ζε απηή ηε 

ιεηηνπξγία θξίζεηο θαη ζρφιηα γίλνληαλ κφλνλ απφ ηελ πιεπξά ηνπ δαζθάινπ πάληα ζην 

επίπεδν Γ-Π  ( Ο Γάζθαινο παξνπζηάδεη ) .  

 

Β) Η Παξνπζίαζε ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο Α1 ηάμεο: 

 

 

Απφ ηελ παξαηήξεζε ζηηο δηδαζθαιίεο ηεο Α1 ηάμεο πξνέθπςαλ δηαθνξεηηθά 

ζπκπεξάζκαηα ηφζν ζην επίπεδν ηεο κνξθήο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο ηεο ηάμεο φζν 

θαη ζηνλ ηξφπν πνπ γηλφηαλ ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ: 

           ηελ ηάμε απηή ν δάζθαινο θξφληηδε  λα  δηαπξαγκαηεχνληαη ηα καζεκαηηθά 

λνήκαηα κέζα απφ  ηελ αιιειεπίδξαζε πνπ εκθαληδφηαλ άιινηε  κε ηε κνξθή: (Γ-Μ-Μ) 

θαη άιινηε κε θπξίαξρν ην ξφιν ησλ καζεηψλ ζηε κνξθή: (Μ-Μ-Γ). Οη καζεηέο έδεημαλ 

φηη είραλ ήδε ζπλεζίζεη βαζηθέο θνηλσληθέο ζπκπεξηθνξέο θαη ζπδεηνχζαλ ειεχζεξα 

ηφζν κε ηνλ δάζθαιν φζν θαη κεηαμχ ηνπο  βνεζνχκελνη θαη απφ ηε ζπλεξγαηηθή κέζνδν 

πνπ εθαξκνδφηαλ ζπζηεκαηηθά ζηελ ηάμε ηνπο. Ο δάζθαινο  έδεηρλε  κεγάιε 

επαηζζεζία ζηε ζχγθξηζε δηαθνξεηηθψλ απφςεσλ  αιιά θαη ζηε ζρνιαζηηθή δηεξεχλεζε 

ηεο ζθέςεο ησλ καζεηψλ. Πνιιέο δειψζεηο ηνπ δαζθάινπ θαλέξσλαλ ηελ πξφζεζή ηνπ 

λα αλαπηχμεη ηελ επηρεηξεκαηνινγία ησλ καζεηψλ επηδηψθνληαο λα θάλεη  ρξεζηηθέο 

καζεκαηηθέο εθθξάζεηο φπσο: ¨ηζρπξίδνκαη φηη, απηφ δελ απαληά ζην..¨, ¨αλαθέξνκαη 

ζην γηαηί θαη ζην πσο..¨ Δπηπιένλ έγηλε αληηιεπηή ε πξφζεζε ηνπ δαζθάινπ λα ζπλδέεη 

ηελ άηππε γλψζε ησλ καζεηψλ κε ηα επηζηεκνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ ελλνηψλ 

πνπ εμεηάδνληαλ. ε θάπνηα δηδαθηηθά δηιήκκαηα πνπ πξνέθπςαλ ν δάζθαινο έδεημε ηε 

δηάζεζε λα  εθκεηαιιεπηεί γλσζηηθά ην γεγνλφο θαη λα νδεγήζεη ηνπο καζεηέο λα 

θαηαλνήζνπλ ηε  δηαθνξεηηθή κνξθή πνπ κπνξνχλ λα εκθαλίδνληαη ηα καζεκαηηθά  

αληηθείκελα.  Σέινο ίζσο ζα ήηαλ ζθφπηκν λα αλαθεξζεί φηη ζε κηα πεξίπησζε πνπ 

αθνξνχζε ηελ έλλνηα πνιιαπιαζηαζκνχ ησλ θιαζκάησλ ν δάζθαινο επέιεμε λα 

παξνπζηάζεη ν ίδηνο ηελ έλλνηα ζηνλ πίλαθα ρξεζηκνπνηψληαο θαηάιιεια ζρήκαηα. 

                       Απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ ηεο Α1 ηάμεο πξνέθπςαλ νη 

θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ εκθαλίζηεθαλ, είηε σο πάγηεο ζπκπεξηθνξέο είηε 

σο ζπκπεξηθνξέο ππφ δηακφξθσζε, κε ηε κνξθή ησλ δειψζεσλ θαη ησλ ελεξγεηψλ ηνπ 
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δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ. ην  κηθξφ απφζπαζκα απφ ηηο  δηδαζθαιίεο εκθαλίδνληαη 

κεξηθέο απφ ηηο  θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ είλαη ραξαθηεξηζηηθέο ηνπ 

είδνπο  ηεο δηδαζθαιίαο πνπ πξαγκαηνπνηήζεθε ζηελ ηάμε απηή: 

 

 

Ο παξαθάησ ζπγθεληξσηηθφο πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ησλ ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν 

δηδαζθαιίεο θαη ην  αληίζηνηρν  δηάγξακκα  εκθαλίδνπλ  ζεκαληηθέο δηαθνξέο απφ ηελ 

εηθφλα πνπ παξνπζίαζαλ νη δηδαζθαιίεο ζηελ Α2 ηάμε ζε φια ηα επίπεδα. ηελ ηάμε Α1 

ε κνξθή ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο (ΜΜΓ ) παξνπζηάζηεθε ζε πνζνζηφ 30%  ελψ ζηελ 

ηάμε Α2 ην αληίζηνηρν πνζνζηφ ήηαλ κεδεληθφ. εκαληηθφηαηε είλαη αθφκε ε δηαθνξά 

     ΑΠΟΠΑΜΑΣΑ ΑΠΟ ΓΗΓΑΚΑΛΗΔ  ΚΟΗΝ ΝΟΡΜ ΜΑΘ ΝΟΡΜΔ  
  

Γ- Να δηαβάζεη ν θαζέλαο κφλνο ηνπ απφ κέζα ηνπ.[ λ 18.1]  

    Ύζηεξα λα ην θνπβεληηάζεηε κεηαμχ ζαο . 

………………………………………………… 

 Με ζεθψλεηε ρέξη , λα ην θνπβεληηάζεηε πξψηα..[ λ 18.1] 
Μ- Να δψζνπκε θαη Γηθαηνινγία; 

Γ- Φπζηθά!  Υσξίο  ¨Γηαηί ¨ ηίπνηα δε ζηέθεηαη…..[ λ 18.2]  

……………………………………………… 

Μ- Κχξηε λα πνχκε πνηνο έρεη δίθην;  

Γ- Πνηνο έρεη δίθην θαη Γηαηί. [ λ 18.2] 

……………………………………………. 

( Οη καζεηέο ζπδεηνχλ ζε δπάδεο- Σα θνξίηζηα ζηα πξψηα 

ζξαλία ζρεκαηίδνπλ ηεηξάδα  κφλα ηνπο )  

Νηθήηαο:    Δγψ ιέσ φηη θαη ηα δπν παηδηά ιέλε ην ίδην 

πξάγκα.  

Κνξίηζηα( ηεηξάδαο) : Ση ιέεη ξε; ;. ( Αθνχγνληαη λα κηινχλ 

ζπγρξφλσο – Τπάξρεη έληνλε δηαθσλία- [ λ 19] 

Γ-. Γηα πεο Νηθήηα ην επηρείξεκά ζνπ.  

Νηθήηαο – Γηαηί ηα θιάζκαηα είλαη ηζνδχλακα. 

Γ- Γηα δείηε , ν Νηθήηαο ιέεη , πσο απηά ηα θιάζκαηα ιέλε 

ην ίδην πξάγκα, νξίζηε αθνχσ ηηο ζθέςεηο ζαο..[λ 6.][Ν 3]   

Μ- Ναη αιιά εγψ δηαθσλψ , απηά κπνξεί λα είλαη ηζνδχλακα 

, ηα άιια φκσο; [ λ 19]-  [Ν 3]   

Παλαγηψηεο-   Να πσ πνπ δηαθσλψ  

                                          θη εγψ ηψξα;[Ν 3]   

Μαξία- Άζε κε λα νινθιεξψζσ ..πξψηα  [ λ20 ] 

Γ-   Μάιηζηα  Σψξα  πκθσλψ!  [ Ν 1]   

………………………………………………….. 

Γ- ε πνην  άιιν ζεκείν φκσο  ππάξρεη αδπλακία ζην 

ζπιινγηζκφ; [ Ν 1]  

         Μπνξείηε  λα βξείηε;[λ 6][λ 23] 

……………………………………………….. 

Γ- Πξφζερε , αλ ην πεηο έηζη , δελ πξέπεη λα ην  

    δερηνχκε…Γηαηί θνίηα: [ Ν 1] 

Γ- θέθηεθε θαλείο θάπσο δηαθνξεηηθά; [Ν 3]   

Μ- Δκείο! … 

        Κάλακε θαηεπζείαλ 5/7 . 2/3 = 10/21 θαη βξήθακε 

ακέζσο ην κέξνο ….Δίλαη  10 νη θφθθηλεο απφ 21 ηνπ 

φινπ. Γ- Μπξάβν!  Γείηε ην απηφ! [Ν 4]   

 

 

 [ λ 18.1]  

Γει:   Μ-Μ-Γ  

Ο Γ -ΡΤΘΜΊΕΔΗ ΣΖ 

ΤΝΔΡΓΑΗΑ ΣΩΝ 

ΜΑΘΖΣΩΝ. 

 

[ λ 18.2]  

Γει:   Μ-Μ-Γ  

Ο Γ –ΡΤΘΜΗΕΔΗ 

ΣΟΝ ΣΡΟΠΟ ΠΟΤ 

ΜΗΛΑΜΔ ΓΗΑ ΣΑ 

ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ 

 

.[ λ 19]-  Μ-Μ-Γ 

ΔΝΔΡΓ: ΜΑΘΖΣΩΝ 

ΓΗΑΦΩΝΗΔ Δ 

ΔΠΗΠΔΓΟ  

Μ-Μ-Γ  

 

[ λ20 ]  -Μ-Μ-Γ 
ΓΖΛ: ΜΑΘΖΣΩΝ 

ΡΤΘΜΗΖ 

ΓΗΑΛΟΓΟΤ. 

Δ ΔΠΗΠΔΓΟ ΜΜΓ 

 

[λ 6] Γει: Γ -Σα  
( ΔΡΩΣΖΖ  Δ  

ΟΛΖ ΣΖΝ ΣΑΞΖ . 

ΜΟΡΦΖ 

ΓΗΑΥΔΗΡΗΖ )  

 

[λ 23] Δλεξγ- Γ Σ 

ΓΑΚΑΛΟ 

ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΗΕΔΗ -

ΣΑΞΖ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

[ Ν 1] -  Μ Α 
Μαζεκαηηθψο  

Απνδεθηφ  

 

 

 

 

 

[Ν 3]  Μ Γ 

Μαζεκαηηθψο  

Γηαθνξεηηθφ  
 

[Ν 4]  Μ Δ  
Μαζεκαηηθψο 

εμειηγκέλν  
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θαη ζηηο καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ εκθαλίζηεθαλ λα ξπζκίδνπλ ην ( ΜΓ) θαη (ΜΔ)  ζηηο 

δπν ηάμεηο. ηελ Α1 ηάμε ην  ζρεηηθφ πνζνζηφ έθηαζε ην 40% ησλ ζπλνιηθψλ θαλφλσλ 

ελψ ην αληίζηνηρν πνζνζηφ ζηελ ηάμε Α2 ήηαλ κφλν 11%.   

 

 

           Πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν δηδαζθαιίεο. Σάμεο Α1 

 

 

Απφ ηνλ παξαπάλσ πίλαθα πξνέθπςε ην αθφινπζν δηάγξακκα πνπ εκθαλίδεη ηε 

ζπρλφηεηα ηφζν γηα ηηο κνξθέο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ ζηελ 

ηάμε απηή θαηά ηηο δηάθνξεο θάζεηο ζηηο δχν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζεθαλ φζν 

θαη ηε ζπρλφηεηα γηα ην θάζε είδνο Κνηλσληθψλ θαη καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ 

εκθαλίζηεθαλ. 

 

 

 50%                                                       49% 

 40% 

 39% 

 

                                                                                  11% 

          5% 5%  

 

 

     Γ Π 7% 

 17% 

 

 30% 

                       46% 

 

 

  

 

Γηάγξακκα  παξνπζίαζεο ζηνηρείσλ δηδαζθαιίαο Σάμεο.Α1 

 

 

    Μνξθέο Κνηλ   Οξγαλ              Κνηλσλ  λφξκεο   Μαζεκ. Νφξκεο  

Υ
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φ
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ο  

 

ΓΠ 

 

Γ Σ 

 

ΓΜ 
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Ύ

Ν
Ο
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ΓΠ 

 

ΓΜ 

 

Γ Σ 

 

ΜΜΓ 

 

ΜΠ 

 

ΜΓ-ΜΔ 

 

ΜΑ 
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% 7% 46% 17% 30% % 5% 5% 39%  50% 11% 40% 49% 

 

 

Γ Π 

 

Γ Σ  

ΓΜ  
ΜΠ 

 

 

Μ Γ/ Μ Δ 

 

 

Μ Α 

Γ Π  

 

Γ Σ  

Γ  Μ ΜΜΓ   

   

Μ Μ Γ 
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Μηα αθφκε δηαθνξά πνπ πξέπεη ίζσο λα ζεκεηψζνπκε φηη  παξνπζίαζε ε ζπλνιηθή 

εηθφλα ηεο δηδαζθαιίαο ζε θάζε ηάμε αθνξά ηηο λφξκεο πνπ ξχζκηδαλ ηελ κνξθή 

δηδαζθαιίαο (ΓΠ)  νη νπνίεο ζηελ Α2 ηάμε παξνπζηάζηεθαλ ζε πνζνζηφ  63% ελψ ην 

αληίζηνηρν πνζνζηφ ζηελ ηάμε Α1 ήηαλ κφιηο 5%. Απηφ ην γεγνλφο απεηθνλίδεη θαη ηνλ 

δηαθνξεηηθφ ηξφπν πνπ ν θάζε εθπαηδεπηηθφο επέιεμε γηα λα δηαρεηξηζηεί ηηο πξνο 

κάζεζε έλλνηεο. Ο δάζθαινο ηεο Α2 ηάμεο πξνηηκνχζε λα παξνπζηάδνληαη νη  έλλνηεο 

ζηνλ πίλαθα είηε απφ ηνλ ίδην είηε απφ θάπνηνλ καζεηή ηνλ νπνίν θαζνδεγνχζε βήκα 

πξνο βήκα. Αληίζεηα ν δάζθαινο ηεο Α1 ηάμεο είρε επηιέμεη ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

ελλνηψλ λα γίλεηαη κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο φισλ ησλ ζπκκεηερφλησλ  ζηελ ηάμε 

παξαρσξψληαο  ζε αξθεηά ζεκεία ηελ πξσηνβνπιία ζηνπο καζεηέο νη νπνίνη 

ζπλεξγάδνληαλ ζηα ζξαλία ηνπο πξνζπαζψληαο λα αληαπνθξηζνχλ ζηηο απαηηήζεηο ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ. πκπεξαζκαηηθά ζα κπνξνχζακε ίζσο λα ηζρπξηζηνχκε φηη νη καζεηέο 

ηεο Α1 ηάμεο είραλ πεξηζζφηεξεο επθαηξίεο λα αλαπηχμνπλ ηε καζεκαηηθή ηνπο ζθέςε 

θαη ηελ απηνλνκία ηνπο ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ, νη νπνίεο ηνπο δίλνληαλ απφ ηηο 

πινπζηφηεξεο θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ αλαπηχζζνληαλ ζηελ ηάμε ηνπο.   

 

 

Γ) Η Παξνπζίαζε ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο Σ 1 ηάμεο: 

 

 

         Παξαηεξψληαο ηηο δηδαζθαιίεο πνπ πξαγκαηνπνηήζεθαλ ζηελ ηάμε η1 

δηαπίζησζα φηη αξθεηέο θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο είραλ ήδε εγθαηαζηαζεί θαη 

¨ ιεηηνπξγνχζαλ ¨ κέζα ζην θνηλσληθφ πιαίζην ηεο ζρνιηθήο αίζνπζαο.  Οη καζεηέο είραλ 

ζπλεζίζεη λα δηαβάδνπλ πξψηα ηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ ηνπο έδηλε ε δαζθάια ,λα 

εξγάδνληαη πξψηα αηνκηθά θαη  χζηεξα λα  ζπγθξίλνπλ ηηο εξγαζίεο ηνπο. Έθαλαλ  

έληνλα λεχκαηα θαη  ρεηξνλνκίεο θαη επεμεγνχζαλ ηηο ζθέςεηο ηνπο ζην δηπιαλφ ηνπο 

ζπκκαζεηή. Ζ δαζθάια ξχζκηδε ζπλερψο ην  ζπλεξγαηηθφ θιίκα θαη  ήηαλ θαλεξή ε 

πξφζεζε πνπ είρε λα  θξνληίδεη ηδηαίηεξα γη΄ απηφ ελψ ζπγρξφλσο  απφθεπγε  ηηο άζθνπεο 

εκπινθέο κε ηνπο καζεηέο θαη δελ  αληαπνθξηλφηαλ  εχθνια ζηα θαιέζκαηα ηνπο  

αθήλνληαο φκσο αξθεηφ ρξφλν ζηνπο καζεηέο λα ζπλεξγαζηνχλ θαη λα επηθνηλσλήζνπλ 

ηηο ζθέςεηο ηνπο. Μηα ραξαθηεξηζηηθή λφξκα ήηαλ ν ηξφπνο πνπ αλαθνηλψλνληαλ ηα 

απνηειέζκαηα ηεο ζπλεξγαζίαο ησλ καζεηψλ. Σελ ππνρξέσζε απηή αλαιάκβαλε έλαο 

καζεηήο ν νπνίνο κηινχζε σο ¨εθπξφζσπνο ηεο νκάδαο¨. Οη έλλνηεο θαη ηα λνήκαηα 

δηαπξαγκαηεχνληαλ πξψηα ζηηο ΄νκάδεο΄ θαη ζηε ζπλέρεηα ππήξρε κηα  αιιειεπίδξαζε 

ησλ ¨εθπξνζψπσλ¨ καζεηψλ κεηαμχ ηνπο θαη κε ηε δαζθάια. Οη  δηαθνξεηηθέο 
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απαληήζεηο αθνχγνληαλ ρσξίο ζε πξψηε θάζε λα γίλεηαη θάπνηα απνδεθηή ελψ κάιινλ ε 

ηάμε κέζσ ηεο επξχηεξεο απνδνρήο επηθχξσλε ηηο ζσζηέο απαληήζεηο ζε κηα δηαδηθαζία 

ζηελ νπνία ζπκκεηείρε θαη ε δαζθάια θξαηψληαο έλαλ «δηαθξηηηθφ» ξπζκηζηηθφ ξφιν.. 

Θα πξέπεη ίζσο εδψ λα ζεκεησζεί φηη νη αζθήζεηο θαη ηα πξνβιήκαηα κε ηα νπνία 

αζρνιήζεθαλ νη καζεηέο ζηελ ηάμε απηή ήηαλ πνιχ ιηγφηεξα απφ ηα αληίζηνηρα ζηελ 

ηάμε Σ2, αιιά νη καζεηέο ηεο Σ1 είραλ πνιχ κεγαιχηεξν ρξφλν ζηε δηάζεζή ηνπο γηα 

θάζε δξαζηεξηφηεηα.  

                        ε γεληθέο γξακκέο ζα ιέγακε φηη ε δαζθάια δξνχζε ρξεζηκνπνηψληαο 

θνλζηξνπθηηβηζηηθέο πξαθηηθέο. Φαίλεηαη φηη έδηλε κεγάιε ζεκαζία ζηε δφκεζε ησλ 

φξσλ θαη ησλ νξηζκψλ, απέθεπγε ζπζηεκαηηθά λα δίλεη έηνηκνπο νξηζκνχο θαη 

πξνζπαζνχζε λα ηνπο δηαηππψλνπλ νη καζεηέο κε δηθά ηνπο ιφγηα. Παξάιιεια 

ρξεζηκνπνηνχζε κηα δηαθξηηηθή ζηάζε ζηηο παξεκβάζεηο πνπ έθαλε γηα λα 

¨πξνζαξκφδεη¨ νξηζκέλεο εθθξάζεηο , ιέμεηο ησλ καζεηψλ ψζηε λα κελ απέρνπλ ηα 

ραξαθηεξηζηηθά ησλ λνεκάησλ πνπ καζαίλνληαλ απφ ηα γεληθψο απνδεθηά 

καζεκαηηθά λνήκαηα.  

 ηε ζπλέρεηα παξαηίζεηαη έλα   κηθξφ απφζπαζκα απφ ηηο  δηδαζθαιίεο 

πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηελ ηάμε η1 θαη ζεκεηψλνληαη κεξηθέο ραξαθηεξηζηηθέο λφξκεο 

πνπ εκθαλίζηεθαλ θαη ζηε ζπλέρεηα εληνπίζηεθαλ απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ:  

                   Απνζπάζκαηα  απφ ηηο δηδαζθαιίεο Κνηλ Νφξκεο Μαζ Νφξκεο 
 

 
Γ- Γηαβάζηε πξνζερηηθά ζηε ζειίδα 39 ηνπ βηβιίνπ ζαο ηε 

δξαζηεξηφηεηα 1.. θαη ζπδεηήζηε ηηο εξσηήζεηο κεηαμχ 

ζαο…[ λ 18.1]  

………………………………………….. 

Μο- Κπξία ηειεηψζακε!  

Γ- θαίλεηαη λα ηνπο γλέθεη κε ηελ παιάκε….(πεξηκέλεηε)… [ 

λ 18.5]  

………………………………………………….. 

Γ-  Γηα λα δνχκε ηη έρνπκε βξεη νη νκάδεο;   

    -Αθνχσ ..γηα ηελ Σξία ( νκάδα ελλνεί ) [ λ 24]  

Μ1- ( εθπξνζσπεί ηελ νκάδα , ιέεη ηα πνιιαπιάζηα ηνπ 3, 

,4,  60: -  απφ ηελ πξνπαίδεηα ………...(εμεγεί ηε ζθέςε)  

3 Οκάδα:  εκείο ζπκθσλνχκε 

1 Οκάδα : θη εκείο           .[ λ 19]-   

 4 Οκάδα :  Μα- Κπξία θαη ην 0!. Γελ είπαλ ην 0  
Γ- Γηα ζπκεζείηε απφ πέξζη , φηαλ ςάρλακε ην ΔΚΠ 

παίξλακε θαη ην 0; [λ 6] [Ν2]       Σάμε: φρη!  Ναη (κεξηθνί)  

Γ : Γηα ζπδεηήζηε ην κεηαμχ ζαο , βξείηε παξαδείγκαηα..  

                                                                   [ Ν 1] [λ2]   

 ( Οη καζεηέο ζπδεηνχλ  ζηελ ηάμε παξαδείγκαηα πνπ είραλ 

δεη θαη δελ είραλ πάξεη ζην ΔΚΠ ην 0 )  

………………………………………… 

 

 

 

 

[ λ 18.1]  

Γει:   Μ-Μ-Γ  

ν δ -ξπζκίδεη ηε 

ζπλεξγαζία  ησλ 

καζεηψλ. 

 

[ λ 18.5]  

Γει:   Μ-Μ-Γ  

Ο Γ – πξνζαξκφδεη 

ην ρξφλν ζηηο 

απαηηήζεηο ησλ 

καζεηψλ.  

 

.[ λ 19]-  Μ-Μ-Γ 

Δλεξγ: Μαζεηψλ 

Αιιειεπίδξαζε  ζε 

επίπεδν Μ-Μ-Γ  

 

 

 

 
[ Ν 1] -  Μ Α 
Μαζεκαηηθψο  

Απνδεθηφ  

 

 

 

[Ν 2]  - Μ Π                           

( εμεγήζεηο ζην 

επίπεδν Μαζ 

πξάμεσλ.) 
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                      Απνζπάζκαηα  απφ ηηο δηδαζθαιίεο  Κνηλ Νφξκεο  Μαζ Νφξκεο  

Γ-Πσο ζα εμεηάζνπκε πνησλ αξηζκψλ είλαη θνηλφ 

πνιιαπιάζην ην 6; [λ 6] 

Μο – είλαη ηνπ 2 

Μα1- είλαη θαη ηνπ 3     

Σα- είλαη ηνπ 2 θαη ηνπ 3 [λ22 ] 

Mα2- είλαη ηνπ 2θαη ηνπ3 θαη ηνπ 6 

Γ- ηνπ 6; Δίλαη; Η Μα 2 ιέεη θαη ηνπ 6 ζπκθσλείηε;    [Ν3]  

[Ν1] 

………………………………………………. 
Γ- Να γξάςεηε κε κνξθή δπλάκεσλ ηα…… 

2.3.3.4.5.2.3.5.5.5 =  
Οη ιχζεηο  πνπ έδσζαλ νη νκάδεο θαη γξάθηεθαλ ζηνλ πίλαθα 

ήηαλ: [ λ13]                                                  

                  2.3
2
.4.5.2.3. 5

3
         

                 2. .
 
3

2    
10

1
. 12 . 5

3
  

 2
2
 3

3
. 4 . 5

4
           [Ν3]   

Οη καζεηέο θάζε  νκάδαο εμήγεζαλ πσο είραλ ζθεθηεί  

Μεηά απφ δηαπξαγκάηεπζε κε νιφθιεξε ηελ ηάμε λα 

ζπκκεηέρεη σο  πην ¨ νινθιεξσκέλε ¨ ιχζε   [Ν4] 

 ( έηζη ηελ νλφκαζε ε δαζθάια )  

Οη καζεηέο ζπκθψλεζαλ φηη ήηαλ ε : 

                       2
2
. 3

3
. 4 . 5

4             
 

 

[λ2]  Γει: Γ Σ     
( ξχζκηζε  

δηαιφγνπ κε ηάμε )  

  

[λ 6] Γει: Γ -Σα  
( Δξψηεζε  ζε  

φιε ηελ ηάμε . 

κνξθή δηαρείξηζεο 

)  

 

[λ22 ] Γει  

           Μ-Μ-Γ 

Αλνηθηή ζπδήηεζε 

καζεηψλ ζε 

επίπεδν ηάμεο  

 

[ λ 24] 

ΔΝΡΓ: ΓΣ 

Δθπξφζσπνο 

νκάδαο 

αλαθνηλψλεη. 

 

 

 

 

 

[Ν 3]  Μ Γ 

Μαζεκαηηθψο  

Γηαθνξεηηθφ  
 

 

[Ν 4]  Μ Δ  
Μαζεκαηηθψο 

εμειηγκέλν  

 

 

 

 

         

    Μηα  απφ ηηο ραξαθηεξηζηηθέο λφξκεο  πνπ εκθαλίζηεθαλ ζηελ ηάμε απηή ήηαλ  ε 

[λ18.5] ε νπνία  αλαθέξεηαη ζηνλ ηξφπν πνπ ε δαζθάια ξχζκηδε ηνλ ρξφλν αλάινγα κε 

ηηο  αλάγθεο θαη ηνπο ξπζκνχο πνπ δνχιεπαλ νη καζεηέο ηεο. Ζ δαζθάια  άθελε  αξθεηά 

πεξηζψξηα ρξφλνπ γηα λα επεμεξγάδνληαη   νη καζεηέο ηα καζεκαηηθά λνήκαηα πην 

πξνζερηηθά. Απηφ είρε σο ζπλέπεηα νη καζεηέο ζε θάζε δηδαζθαιία λα επεμεξγάδνληαη 

ιηγφηεξα ζέκαηα απφ ηελ αληίζηνηρε ηάμε η2  αιιά θαίλεηαη φηη απηή ήηαλ ε επηινγή 

ηεο δαζθάιαο. Μηα αθφκε θνηλσληθή λφξκα ήηαλ ε [λ.24] πνπ αθνξνχζε ηνλ ηξφπν πνπ 

παξνπζηάδνληαλ ηα απνηειέζκαηα ηεο ζπλεξγαζίαο ησλ καζεηψλ. Οη εθπξφζσπνη ησλ 

νκάδσλ- νη νπνίνη ελαιιάζζνληαλ θάζε θνξά ζηηο δπάδεο-    αλαιάκβαλαλ απηφ ην έξγν 

ελψ  ζπγρξφλσο είραλ ηελ ππνρξέσζε λα αηηηνινγήζνπλ ηηο ελέξγεηεο θαη ηα 

ζπκπεξάζκαηά ηνπο .      
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    Πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν δηδαζθαιίεο. Σάμεο Σ 1 

 

 

Απφ ηνλ παξαπάλσ πίλαθα πξνέθπςε ην αθφινπζν δηάγξακκα πνπ εκθαλίδεη ηε 

ζπρλφηεηα ηφζν γηα ηηο κνξθέο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ ζηελ 

ηάμε απηή θαηά ηηο δηάθνξεο θάζεηο ζηηο δχν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζεθαλ φζν 

θαη ηε ζπρλφηεηα γηα ην θάζε είδνο θνηλσληθψλ θαη καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ 

εκθαλίζηεθαλ. 

 

 

                                                         54%  

                                                                

 39% 43% 

 24% 

        17% 

                                          13%                               

         8%   

 

 

     Γ Π 1% ΓΜ 5% 

 

 

 30% 

                        

 48%                        46% 

 

  

 

Γηάγξακκα  παξνπζίαζεο ζηνηρείσλ δηδαζθαιίαο Σάμεο. η 1 

 

 

      ην δηάγξακκα παξνπζίαζεο ησλ ζηνηρείσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο η1 

παξαηεξνχκε φηη ε θνηλσληθή νξγάλσζε ηεο ηάμεο  είρε ηε κνξθή (ΜΜΓ) ζε πνζνζηφ 

46% πνπ ζεκαίλεη φηη νη καζεηέο αλαιάκβαλαλ ηνλ θχξην ξφιν ζηε κάζεζή ηνπο ζην 

κηζφ πεξίπνπ ρξφλν ηεο δηδαζθαιίαο ελψ ε δαζθάια θξαηνχζε έλαλ ξφιν ζπληνληζηή 

    Μνξθέο Κνηλ   Οξγαλ              Κνηλσλ  λφξκεο   Μαζεκ. Νφξκεο  

Υ
ξ
φ
λν

ο  

 

ΓΠ 

 

Γ Σ 

 

ΓΜ 

 

ΜΜΓ 


Ύ

Ν
Ο

Λ
Α

 

     

ΓΠ 

 

Γ Μ 

 

Γ Σ 

 

ΜΜΓ 

 

ΜΠ 

 

ΜΓ-ΜΔ 

 

ΜΑ 

 1΄ 40΄  4΄ 39΄   2 3  6  13 4  9 10 

            

% 1% 48% 5 % 46 % % 8% 13% 24%  54% 17% 39% 43 

ΜΠ 

Μ Γ/ Μ Δ 
Μ Α 

 

 

Γ Π 

 

Γ Σ  

ΓΜ  

Μ Μ Γ 

Μ Μ Γ             

   
 

 

Γ Σ  

ΓΜ  
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επεκβαίλνληαο κφλν αλ έθξηλε φηη απηφ  ήηαλ αλαγθαίν ή φηαλ νη καζεηέο δελ 

κπνξνχζαλ λα ζπλερίζνπλ λα εξγάδνληαη θαζψο αληηκεηψπηδαλ νξηζκέλα αδηέμνδα. 

Τςειφ ήηαλ θαη ην αληίζηνηρν πνζνζηφ   ησλ θνηλσληθψλ θαλφλσλ πνπ εκθαλίζηεθαλ  

νη νπνίνη αθνξνχζαλ ηε ξχζκηζε ηεο ζπλεξγαηηθήο πξνζπάζεηαο. ( ΜΜΓ  54%). Αξθεηνί 

θαλφλεο πνπ αθνξνχζαλ ην (ΜΓ/ΜΔ, 39%)  θαζψο θαη ην (ΜΑ, 43%) εκθαλίζηεθαλ πνπ 

ζεκαίλεη φηη ππήξρε ε αλαγθαία ξχζκηζε ηνπ ηξφπνπ πνπ νη καζεηέο έπξεπε λα ζπδεηνχλ 

γηα ηα καζεκαηηθά ψζηε λα βνεζεζνχλ ζηελ αλάπηπμε ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεο .    

 

Γ) Η Παξνπζίαζε ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο Σ 2 ηάμεο: 

           

              Απφ ηελ παξαηήξεζε ζηηο δηδαζθαιίεο ηεο Σ 2 ηάμεο πξνέθπςαλ ηα παξαθάησ 

ζπκπεξάζκαηα:      

- Οη αζθήζεηο θαη ηα πξνβιήκαηα  δίλνληαλ ζηνπο καζεηέο γηα λα ηηο επεμεξγαζηνχλ 

ζπλεξγαδφκελνη αλά δχν αιιά δελ θάλεθε λα ιεηηνπξγεί.  Ο θάζε καζεηήο έβξηζθε  ηε 

ιχζε ηνπ θαη απιψο ηε ζχγθξηλε  κε ηε ιχζε ηνπ δηπιαλνχ ηνπ. Γελ εμεγνχζαλ νη 

καζεηέο ηε ιχζε ηνπο ν έλαο ζηνλ άιιν θαη δελ  επηρεηξεκαηνινγνχζαλ. Ζ ιχζε ηνπ  πην 

¨ηζρπξνχ¨ γηα ηα καζεκαηηθά ζπκκαζεηή επηθξαηνχζε  θαη ν ζπλεξγάηεο ηνπ ζην ζξαλίν 

ηελ απνδερφηαλ σο ζσζηή ρσξίο λα δεηά εμεγήζεηο. Καηάιιειεο  λφξκεο πνπ ζα 

κπνξνχζαλ ίζσο λα ξπζκίζνπλ απηήλ ηελ επηθνηλσλία γηα ηα καζεκαηηθά  θαη λα θάλνπλ 

πην επνηθνδνκεηηθή ηε ζπλεξγαζία ησλ καζεηψλ δελ θαηαγξάθζεθαλ. Ζ  

δηαπξαγκάηεπζε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ γηλφηαλ νπζηαζηηθά ζηνλ πίλαθα κε ηελ 

κνξθή ΓΜ.  Ζ δαζθάια επηθχξσλε πάληα ηε ιχζε ζηνλ πίλαθα ελψ νη δηαθνξεηηθέο 

ιχζεηο δελ αλαδεηνχληαλ θαη δελ έξρνληαλ πξνο δηαπξαγκάηεπζε. 

- Οη νξηζκνί, νη φξνη, ηα ζχκβνια, νη έλλνηεο, θάλεθαλ κάιινλ λα βξίζθνπλ ην λφεκά 

ηνπο ζηηο δηαδηθαζίεο πνπ αθνινπζνχληαη γηα ηε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο. Σα καζεκαηηθά 

αληηθείκελα παξνπζηάδνληαλ κνλνδηάζηαηα θαη δελ αληρλεχνληαλ νη δηαθνξεηηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο ηνπ ίδηνπ αληηθεηκέλνπ. ηηο εμηζψζεηο γηα παξάδεηγκα νη καζεηέο 

ζπλέρηδαλ ζε νιφθιεξε ηε δηδαζθαιία λα βιέπνπλ ηελ εμίζσζε σο κηα νξηδφληηα πξάμε 

πνπ έιεηπε έλαο αξηζκφο θαη φρη σο κηα θαηάζηαζε ηζνξξνπίαο δπν ηζνδχλακσλ κεξψλ. 

Δπίζεο έβιεπαλ ην ζχκβνιν ( =  ) λα έρεη κφλν κηα ιεηηνπξγία,  λα δείρλεη δειαδή  κφλν 

ην απνηέιεζκα. πλεπψο νη καζεκαηηθέο έλλνηεο παξνπζηάδνληαλ σο αληηθείκελα πνπ 

εμππεξεηνχζαλ ηηο δηαδηθαζίεο ησλ πξάμεσλ θαη ηα επηζηεκνινγηθά  ηνπο λνήκαηα δελ 

δηαπξαγκαηεχνληαλ. Ζ δηαρείξηζε ηνπ ρξφλνπ γηλφηαλ απνθιεηζηηθά απφ ηε δαζθάια θαη 

ν ρξφλνο θάλεθε πσο ήηαλ πάληα ιίγνο  γηα ηνπο καζεηέο γηαηί ε δαζθάια ζπλήζσο 
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δήισλε  φηη ε άζθεζε είλαη ¨πνιχ απιή¨ θαη πξέπεη λα πξνιάβνπλ ψζηε λα γίλνπλ  φιεο 

νη αζθήζεηο. Ζ έλλνηα ηνπ καζεκαηηθψο απνδεθηνχ  ζπλδεφηαλ κε ηελ πηζηή εθηέιεζε 

ησλ πξάμεσλ θαη ηελ εχξεζε ηεο ¨ζσζηήο ιχζεο ελψ ε έλλνηα ηνπ καζεκαηηθψο 

εμειηγκέλνπ δελ θάλεθε  λα δηαπξαγκαηεχεηαη ζηελ ηάμε απηή .  

 

ΑΠΟΠΑΜΑΣΑ ΑΠΟ ΣΗ   ΓΗΓΑΚΑΛΗΔ    ΚΟΗΝ ΝΟΡΜ     ΜΑΘ ΝΟΡΜ  
 
 

άζθεζε 1!   Να βξεηο ην ΜΚΓ ησλ αξηζκψλ: 

8,12,16 

 Γ: Βξείηε πξψηα ν θαζέλαο ηε δηθή ηνπ ιχζε θαη κεηά 

ζπδεηήζηε…[ λ 18.1]  

…………………………………….. 

Γ- Αξθεηά λνκίδσ, έπξεπε λα έρεηε ηειεηψζεη… ζηνλ 

πίλαθα, Θαλάζεο [ λ13] 

  …………………………………….                                                           
Μο – ( γξάθεη ζηνλ πίλαθα): 8 = 1,2,4,8 

Γ- ην 1 πάληα δηαηξέηεο ……  

Μ- 16= 1,2,4,   δηζηάδεη …. 

Γ- ην 5 είλαη; … ην 6 είλαη;  ….ην 7;   [ λ 8] [Ν 2]   

………………………………………….. 

Πνηνο ζα έξζεη ζηνλ πίλαθα; [ λ13] 

Μο: - θαηαιήγεη ζηo..: 2.2.3.5 

Γ –: Γξάςε ππφ κνξθή δχλακεο… 

Μο- δηζηάδεη…….. 

Γ- Πσο κπνξνχκε παηδηά λα γξάςνπκε ην 2.2; [λ 6] 

Μα: 2 ζην ηεηξάγσλν! 

Γ- Μπξάβν!  ..Γ -ην γξάθεη ζηνλ πίλαθα: [λ7.] 

                                     2
2
. 3.5[ Ν 1] 

…………………………………………. 
ην βηβιίν ππάξρεη : 45 + …. = 115  . Άξα   ρ= …… ) 

Μ  115- 45 = 70  

Γ   Ναη ,αιιά πσο ζα θηηάμσ κηα εμίζσζε κε απηά;  

Μ   45 + .. 

Γ  Ση ζα βάιισ δίπια ζην 45 γηα λα θάλεη 115; 

Μ  Γελ μέξσ!  

Γ  Αθνχ δελ μέξεηο κπνξείο λα βάιιεηο κηα κεηαβιεηή 

Γ γξάθεη:  45+ ρ=  115       [ λ16] [ Ν2] 

…………………………………………………….. 

 

 

 

 

 

 

 

[ λ 18.1]  

Γει:   Μ-Μ-Γ  
Ο Γ -ΡΤΘΜΊΕΔΗ ΣΖ 

ΤΝΔΡΓΑΗΑ ΣΩΝ 

ΜΑΘΖΣΩΝ. 

 

[λ 6] Γει: Γ -Σα  
( Δξψηεζε  ζε  φιε ηελ ηάμε 

. κνξθή δηαρείξηζεο )  

 

[λ 7] Γει: Γ Π 

( Σα ζπκπεξάζκαηα –ηα 

παξνπζηάδεη  ν δάζθαινο)  

 

[  λ 8] Γει: Γ-Π 

Ο δάζθαινο θαηεπζχλεη ηηο 

ελέξγεηεο γηα ηα 

Μαζεκαηηθά   

 

 

 

 

 

[ Ν 1] -  Μ Α 
Μαζεκαηηθψο  

Απνδεθηφ  

 

 

 

[Ν 2]  - Μ Π                           

( εμεγήζεηο ζην 

επίπεδν καζ 

πξάμεσλ.) 
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Άζθεζε : 16 + ρ = 33 

Γ - Αλ δειαδή βάιισ ζην ρ = 11 …ζσζηφ;  Μ- Ναη! 

Γ   Αλ έβαδα 17 ζα έβγαηλε ζσζηφ;     Μ-  Ναη!  

Γ ¨φρη!  Γηαηί 16 + 17 = 33 [ λ16] 

     Άξα ζα πξέπεη λα βάιισ ην 11 πνπ βξήθα. Απηφ 

ιέγεηαη επαιήζεπζε [λ 7] 

…………………………………………………… 

Γ- ζα αθνινπζήζεηε απηή ηε δηαδηθαζία φπσο 

αθξηβψο ην θάλακε ζηνλ πίλαθα ην ίδην 

πξαγκαηάθη…- ζε 2 ιεπηά ζα ην έρεηε έηνηκν [ λ12] 

………………………………………………. 

Μ    12 + ρ = 36   ρ= 36- 12 = 24  

 

Γ  (  βήλεη ην = 24 )-φρη έηζη! 

Γ- Γξάςε ρ=       [  λ 8] 

Μ  (γξάθεη): ρ= 24 

Γ- Μπξάβν! Έηζη…….[ Ν 2] 

 

………………………………………….. 

  
 

[ λ12] Γει Γ-Π 

(ν δάζθαινο ειέγρεη ην 

ρξφλν)   
 

 

[ λ13]Δλξγ: Γ Σ 
( νη αζθήζεηο 

παξνπζηάδνληαη ζηνλ 

πίλαθα) 

 

 

[λ16]Δλξγ: Γ Π 

( ν δάζθαινο καο δείρλεη ηε 

κέζνδν ) 

 

 

 

 

 

 

 

[Ν 3]  Μ Γ 

Μαζεκαηηθψο  

Γηαθνξεηηθφ  
 

 

 

[Ν 4]  Μ Δ  
Μαζεκαηηθψο 

εμειηγκέλν  

 

 

 

 

          Υαξαθηεξηζηηθφ ζηηο δηδαζθαιίεο απηήο ηεο ηάμεο είλαη φηη ελψ ζηε κνξθή ηεο 

θνηλσληθήο νξγάλσζεο παξνπζηάδεηαη φηη 27΄ δηαηέζεθαλ γηα ηε ζπλεξγαζία ησλ 

καζεηψλ ( πνζνζηφ 32% ηνπ ζπλνιηθνχ ρξφλνπ), νη αληίζηνηρεο θνηλσληθέο θαη 

καζεκαηηθέο λφξκεο ( ΜΜΓ θαη ΜΓ-ΜΔ ), νη νπνίεο ζχκθσλα κε ηελ παξνχζα ζεψξεζε 

ξπζκίδνπλ ηνλ ηξφπν πνπ πξέπεη λα επηθνηλσλνχλ νη καζεηέο γηα ηα καζεκαηηθά, ήηαλ 

πνιχ ιίγεο (ΜΜΓ -19%) ελψ θάπνηεο θαηεγνξίεο δελ  εκθαλίζηεθαλ θαζφινπ ( ΜΓ- ΜΔ 

,πνζνζηφ ν% ) 

 

Πίλαθαο ηαμηλφκεζεο ζηνηρείσλ απφ ηηο δχν δηδαζθαιίεο. Σάμεο Σ 2 

 

 

 

Απφ ηνλ παξαπάλσ πίλαθα πξνέθπςε ην αθφινπζν δηάγξακκα πνπ εκθαλίδεη ηε 

ζπρλφηεηα ηφζν γηα ηηο κνξθέο ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο πνπ παξνπζηάζηεθαλ ζηελ 

ηάμε απηή θαηά ηηο δηάθνξεο θάζεηο ζηηο δχν δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζεθαλ φζν 

    Μνξθέο Κνηλ   Οξγαλ              Κνηλσλ  λφξκεο   Μαζεκ. Νφξκεο  
Υ

ξ
φ
λν

ο  
 

ΓΠ 

 

Γ Σ 

 

ΓΜ 

 

ΜΜΓ 


Ύ

Ν
Ο

Λ
Α

 

     

ΓΠ 

 

Γ Μ 

 

Γ Σ 

 

ΜΜΓ           

. 

 

ΜΠ 

 

ΜΓ-ΜΔ 

 

ΜΑ 

6΄ 17΄  34΄ 27΄ 7   3  3  3 11 0 6 

            

% 7% 20% 40 32 % % 43% 19% 19%  19% 65% 0 % 35% 
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θαη ηε ζπρλφηεηα γηα ην θάζε είδνο θνηλσληθψλ θαη καζεκαηηθψλ θαλφλσλ πνπ 

εκθαλίζηεθαλ. 
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Γηάγξακκα  παξνπζίαζεο ζηνηρείσλ δηδαζθαιίαο Σάμεο. η2  

 

ην δηάγξακκα παξνπζηάδνληαη κε πνιχ πςειφ πνζνζηφ (44%) νη θνηλσληθέο λφξκεο 

πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ παξνπζίαζε ηεο γλψζεο απφ ην δάζθαιν θαη νη καζεκαηηθέο 

λφξκεο  ΜΠ ( ζε πνζνζηφ 65%) πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ παξνπζίαζε ησλ καζεκαηηθψλ 

ελλνηψλ κε ηξφπν ψζηε λα δίλεηαη κεγάιε ζεκαζία ζηηο πξάμεηο θαη ζηελ αλαπαξαγσγή 

ησλ δηαδηθαζηψλ πνπ ν δάζθαινο θξνληίδεη λα παξνπζηάδεη ζηνλ πίλαθα. Δπίζεο νη 

λφξκεο πνπ αλαθέξνληαλ ζην ΜΑ θαη νη νπνίεο εκθαλίδνληαη ζην δηάγξακκα  ζε 

πνζνζηφ 35% ζα πξέπεη κάιινλ λα δηεπθξηληζηεί φηη αθνξνχζαλ ηε ¨ζσζηή  ιχζε¨ ε 

νπνία ζπκθσλνχζε κε ην παξνπζηαδφκελν απφ ην δάζθαιν  πξφηππν.      

 

 

3.2        Απνηειέζκαηα απφ ηελ αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ 

 

 Απφ ηνπο δπν δηαιφγνπο πνπ απνκαγλεηνθσλήζεθαλ απφ θάζε ηάμε ηεο 

έξεπλαο αλαιχζεθε θαη παξνπζηάδεηαη ν έλαο δηάινγνο, ν νπνίνο επηιέρηεθε κε κφλν 

θξηηήξην ηελ πνηφηεηα ηεο εγγξαθήο.  Ωζηφζν ζα πξέπεη λα ζεκεησζεί φηη κεηά ηελ 

απνκαγλεηνθψλεζε αλάκεζα ζηνπο δπν δηαιφγνπο  πνπ πξαγκαηνπνίεζαλ ηα δεπγάξηα 

ησλ καζεηψλ ζηελ ίδηα  ηάμε νη δηαθνξνπνηήζεηο ήηαλ  κηθξέο θαη ηα απνηειέζκαηα ηεο 
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αλάιπζεο ηνπ δεχηεξνπ δηαιφγνπ δελ έδεηρλαλ κε κηα πξνζερηηθή εμέηαζε φηη δηέθεξαλ 

νπζηαζηηθά.  ηε ζπλέρεηα παξνπζηάδνληαη ηα απνηειέζκαηα απφ ηελ αλάιπζε ησλ 

ζπδεηήζεσλ γηα θάζε ηάμε ηεο έξεπλαο μερσξηζηά:  

 

    Α)  Η αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ ηάμεο η1 

 

       Ζ αλάιπζε απνξξφθεζεο ε νπνία έγηλε ζε έλαλ απφ ηνπο δηαιφγνπο κεηαμχ δπν 

καζεηψλ απηήο ηεο ηάμεο  πνπ απνκαγλεηνθσλήζεθαλ έδεημε φηη ε επηθνηλσλία ηνπ 

δεπγαξηνχ ζε έλα θνηλσληθφ επίπεδν ήηαλ πνιχ θαιή. Καη νη δπν καζεηέο θαίλεηαη φηη 

ελδηαθέξζεθαλ γηα ηελ επηθνηλσλία  ηνπο ζε απηφ ην επίπεδν αθνχ θαηαγξάθεθε έλαο 

κεγάινο αξηζκφο ελεξγεηηθψλ δειψζεσλ θαη απφ ηνπο δπν καζεηέο. Δπηπιένλ 

δηαπηζηψζεθε φηη νη πεξηζζφηεξεο ελεξγεηηθέο δειψζεηο εχξηζθαλ αληαπφθξηζε ζε κηα 

αληηδξαζηηθή δήισζε ηνπ ζπκκαζεηή.  

  

 Κνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο      Μαζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο  

 

                   Α Μαζεηήο    Β Μαζεηήο  

 …………… ……………….. 

 

 27 28 

        24 

 20 

 

                                                                                         9      10 

 

  

 

 Δ Γ Α Γ              Δ Γ         Α Γ ΑΜΔ1   ΑΜΔ2 

 

 Γηάγξακκα απνηειεζκαηηθφηεηαο ησλ ζπδεηήζεσλ Σάμε η2  

 

 

              πγθεθξηκέλα απφ ηηο 27 ελεξγεηηθέο δειψζεηο [ Δ1] πνπ έθαλε ν Α καζεηήο  

(αγφξη)  νη 24 έηπραλ κηαο αληηδξαζηηθήο δήισζεο [ Α2 ] απφ ηνλ Β καζεηή ( θνξίηζη).  

Λίγν κηθξφηεξε ήηαλ ε αληαπφθξηζε ηνπ Α καζεηή [ Α1 ] ( 20 αληηδξαζηηθέο δειψζεηο) 

ζηα επηθνηλσληαθά θαιέζκαηα ηνπ Β καζεηή [ Δ2 ] ( 28 ελεξγεηηθέο δειψζεηο).  Σν 

κηθξφ απφζπαζκα απφ ηε ζπλνκηιία ησλ καζεηψλ είλαη αξθεηά απνθαιππηηθφ γηα ηνλ 

ηξφπν πνπ δηαζηαχξσλαλ ηηο  ελεξγεηηθέο θαη αληηδξαζηηθέο δειψζεηο ηνπο: 
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19:55 Α. Εγώ ιέσ όηη πξέπεη λα θάλνπκε 300 δηα 2.  [ Ε1] 

20:02 Κ. Εληάμεη, 300 δηα 2.                                        [ Α2] 

20:03 Α. 150 

20:06 Κ. Πώο ζνπ ‘ξζε απηή ε ζθέςε;            [Ε2] 

20:09 Α. Γηαηί είλαη ην κηζό ηνπ κηζνύ.        [ Α1] 

 

 Να ζεκεηψζνπκε αθφκα φηη ν Α καζεηήο δελ αληαπνθξίζεθε  ζε 8 ελεξγεηηθέο δειψζεηο 

ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ φρη γηαηί δελ ελδηαθεξφηαλ γηα ηελ επηθνηλσλία  ζε απηέο ηηο 

πεξηπηψζεηο αιιά γηαηί ηε ζηηγκή πνπ ν Β καζεηήο έθαλε ηε δήισζε- εξψηεζε  εθείλνο 

επεμεξγαδφηαλ έλα άιιν ζεκείν ηεο άζθεζεο πνπ ην είραλ ήδε επεμεξγαζηεί καδί αιιά 

δελ ην είρε αθφκε θαηαλνήζεη. Πνιχ ζεκαληηθή ήηαλ θαη ε δηαπίζησζε φηη νη 

πεξηζζφηεξεο απφ ηηο  δειψζεηο  ησλ δπν καζεηψλ είραλ έλα καζεκαηηθφ πεξηερφκελν ή 

ήηαλ δειψζεηο δηαδηθαζηηθνχ ραξαθηήξα ( πρ: - ¨εγψ ιέσ λα ζπκπιεξψζνπκε πξψηα 

απηά ηα θνπηάθηα¨ )   

              Όζνλ αθνξά ηελ επηθνηλσλία ησλ δπν καζεηψλ ζην καζεκαηηθφ επίπεδν ζα 

ιέγακε φηη ππήξμε αξθεηά απνηειεζκαηηθή ηφζν ζην ζπιινγηθφ έξγν φζν θαη ζηελ 

αηνκηθή κάζεζε. Μειεηψληαο ηηο ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ παξαηεξήζεθε φηη θαη νη δπν 

βαζηθέο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ κνληέινπ ¨δηαδηθαζία¨ ( ε δηθαηνιφγεζε ηεο εξγαζίαο θαη ε 

αλνηθνδφκεζε ηνπ έξγνπ θάπνηνπ)  επαλαιήθζεθαλ θπθιηθά αξθεηέο θνξέο θαη απφ ηνπο 

δπν καζεηέο. Έηζη ν Α καζεηήο πξαγκαηνπνίεζε ζπλνιηθά ελλέα ΑΜΔ ( αλέβαζκα 

καζεκαηηθνχ επηπέδνπ), απφ ηα νπνία επηά ήηαλ  αηνκηθά ελψ δπν ηα πξαγκαηνπνίεζε 

απφ θνηλνχ κε ην ζπκκαζεηή ηνπ. Απηφ ζεκαίλεη φηη ελλέα θνξέο απνδεηθλχεηαη απφ ηηο 

δειψζεηο ηνπ φηη αλαζπγθξφηεζε ην έξγν ηνπ θαη δηαθνξνπνηψληαο  κηα αξρηθή ηνπ ηδέα 

έθηαλε ζε κηα  ζσζηή ιχζε.  Ζ επηηπρία ηνπ απηή θάλεθε φηη νθεηιφηαλ θαηά πνιχ ζην 

ζπλνκηιεηή ηνπ ( καζεηή Β),  ν νπνίνο κε ηε ζεηξά ηνπ αλαζπγθξνηνχζε θαη απηφο κέζσ 

ηεο ζπλερνχο αιιειεπίδξαζεο  ην δηθφ ηνπ έξγν πξαγκαηνπνηψληαο  ζπλνιηθά δέθα 

ΑΜΔ  απφ ηα νπνία νθηψ  ήηαλ αηνκηθά θαη δχν ζπιινγηθά. ην κηθξφ απφζπαζκα απφ 

ηε ζπλνκηιία  πνπ αθνινπζεί εκθαλίδεηαη έλα ΑΜΔ γηα θάζε καζεηή:  

( Γηπιψλνπλ ην νξζνγψλην ζηε κεγαιχηεξε πιεπξά α  θαη ππνινγίδνπλ ην εκβαδφλ): 

23:09 Α- α δηα 2 θαη κεηά β δηα 2. (ην ππνινγίδεη ιαλζαζκέλα) 

23:13 Κ. Τν β δελ είλαη δηα 2, αθνύ δελ ην ρσξίζακε ζηε κέζε ην …..                                               

23:15 Α. Α, λαη! Βήηα, βήηα, ζσζηά.   ( Δηνξζώλεη..) 

……………………………………. 

23:27 Α+Κ.-  Οπόηε, α δηα 2,ζε παξέλζεζε, επί β.  [ΑΜΔ] 1 

………………………………………………………………….. 

(Δηπιώλνπλ ην νξζνγώλην ζηελ κεγαιύηεξε πιεπξά πνπ ηώξα είλαη .. 20 εθ) 

23:42 Κ. 15 δηα 2;  

23:43 Α. 7,5 
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23:46 Κ. Ναη, 7,5 

23:51 Α. Καη πάιη 20, όρη 20, κεηά θόβεηαη.   

23:55 Κ. Ναη, θόβεηαη!                                    

23:59 Α. Κάλακε ιάζνο, ην 15 κέλεη έηζη όπσο είλαη.[ΑΜΔ]1 

24:03 Α. Αθνύ ζνπ ιέεη ζηε κεγαιύηεξε πιεπξά. 

24:05 Κ. Γελ θόβεηαη, ζσζηά. ( θαηαλνεί..)    [ΑΜΔ] 2 

 

ρνιηάδνληαο γεληθφηεξα ηελ επηθνηλσλία ησλ καζεηψλ ζε απηφ ην επίπεδν ζα 

κπνξνχζακε λα ηζρπξηζηνχκε φηη νη πξαγκαηνπνηνχκελεο εζηηάζεηο ζηελ εμέηαζε ησλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ  καζεκαηηθψλ  αληηθεηκέλσλ ήηαλ πνιχ ζηαζεξέο θαη δελ 

κεηαθηλνχληαλ εχθνια αλ δελ νινθιήξσλαλ θάπνηα ηθαλνπνηεηηθή γη απηνχο ηδέα – 

αληίιεςε γηα ην λνεκαηηθφ ηνπο πεξηερφκελν.       

 Υξεζηκνπνηψληαο ηα θξηηήξηα ηνπ Zimmerman γηα ηελ 

απηνξξπζκηδφκελε κάζεζε κπνξνχκε λα ζπκπεξάλνπκε φηη θαη ζην επίπεδν απηφ νη 

δπν καζεηέο παξνπζίαζαλ κηα θαιή εηθφλα. Οη καζεηέο έδεημαλ λα ππνθηλνχληαη απφ 

ηζρπξά εζσηεξηθά θίλεηξα ζηελ επεμεξγαζία ησλ δξαζηεξηνηήησλ επηδεηθλχνληαο κηα 

ζπκπεξηθνξά πνπ θαλέξσλε ηε δηάζεζή ηνπο γηα ελεξγή ζπκκεηνρή ζηε κάζεζή ηνπο. 

Καη ζηηο ηξεηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ έδεημαλ λα γλσξίδνπλ πψο λα ρξεζηκνπνηνχλ 

θάπνηεο γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο. Βνεζνχκελε απφ ηε ζπλεξγαζία ηνπο νη καζεηέο 

αλάθηεζαλ ηηο έλλνηεο ησλ δπλάκεσλ, ησλ θιαζκάησλ θαη ησλ εκβαδψλ  ηηο 

επεμεξγάζηεθαλ θαηάιιεια  θαη νξγαλψλνληαο ηηο πιεξνθνξίεο πνπ ηνπο δίλνληαλ 

αληαπνθξίζεθαλ ηθαλνπνηεηηθά  ζηηο απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ. ηηο δπν πξψηεο 

δξαζηεξηφηεηεο θαηφξζσζαλ – κε κηα κηθξή βνήζεηα ηεο δαζθάιαο ηελ παξέκβαζε ηεο 

νπνίαο ρξεηάζηεθαλ κφιηο δχν θνξέο- λα ππνινγίζνπλ ην θιάζκα πνπ θαλέξσλε ην  

πεξηερφκελν ηεο δεμακελήο ηελ ληνζηή κέξα. ηελ ηξίηε δξαζηεξηφηεηα πξνρψξεζαλ 

αξθεηά ππνινγίδνληαο θαη ην εκβαδφλ ηεο ηέηαξηεο αλαδίπισζεο ρξεζηκνπνηψληαο 

κάιηζηα ηελ ηδηφηεηα ησλ ηζνδπλάκσλ θιαζκάησλ γηα ηα ¨ρηαζηί γηλφκελα¨.  ηα 

απνζπάζκαηα απφ ηηο ζπδεηήζεηο ησλ δπν καζεηψλ θαηαγξάθνληαη κεξηθέο  

ραξαθηεξηζηηθέο δειψζεηο ησλ δπν καζεηψλ: ( Α: αγφξη, Κ: θνξίηζη). 

         

09:25 Α. Οπόηε, εδώ πέξα πηζηεύσ όηη ζα θάλνπκε ½ ζηε 14ε αθνύ αδεηάδεη ηελ άιιε 

κηζή  

10:05 Κ. 2 επί 2= 4, 2 επί 4=8,…….. 

10:12 Α. Γηα 2. Κάλνπκε απηό  ( δείρλεη ην 1/2
15

  = 1/2
16384.    

δηα 2.)  Είλαη πην εύθνινο 

ηξόπνο. 

10: 18  θ :
 16384. /2   =   8192  Σσζηά; ( γξάθεη: = 1/2 

8192
 )  

………………………………………………………………….   
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12:47 Κ. Τελ ηειεπηαία κέξα……αθνύ ηελ ηειεπηαία κέξα δελ έρεη κείλεη ηίπνηα…..δελ έρεη 

θύγεη ην κηζό, έρεη θύγεη όιν. Οπόηε είλαη 2/2 ζηνλ…. 

13:22 Α. Γηα θάπνην ιόγν δελ είλαη ζσζηό νύηε απηό. Δελ κνπ θνιιάεη απηό. 

……………………………………………………….. 

14:54 Α. Πώο ζα ην αληηκεησπίζνπκε ηώξα; 

15:09 Κ. Λνηπόλ…αθνύ είλαη λ θαη ην λ είλαη αξηζκόο, κπνξεί λα ‘λαη, αο πνύκε, ην 12.                   

15:12 Κ. Οπόηε ζα βάινπκε 11.  

15:17 Α. Τν λ είλαη νπνηνζδήπνηε αξηζκόο. Μπνξεί λα είλαη…….. 

15:22 Κ. Αρά! 1 ληε!                            

15:28 Α. Σηε λ; Μπα! Δε βγαίλεη…..    

15:30 Κ.  ΑΑ!.. ½ ζηε λ-1!    

 

ε φιε ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο θαη νη δπν καζεηέο παξνπζηάδνληαλ αξθεηά 

πξνζεισκέλνη ζην έξγν ηνπο θαη δελ θάλεθαλ λα απνζπψληαη θάπνηεο ζηηγκέο πνπ 

αθνχγεηαη αξθεηφο ζφξπβνο θαη ζπλνκηιίεο ζηελ ηάμε. Αθφκε ζε κεξηθέο ζεκαληηθέο 

απνθάζεηο ηνπο θάλεθαλ λα δηαρεηξίδνληαη πνιχ απνηειεζκαηηθά ηηο δηαλνεηηθέο ηνπο 

δηαδηθαζίεο γηα λα πεηχρνπλ ην ζηφρν ηνπο ( κεηαγλψζε) . Έθαλαλ εηθαζίεο , δηαηχπσλαλ 

ππνζέζεηο θαη εθεχξηζθαλ πξσηφηππνπο ηξφπνπο γηα λα πεηχρνπλ έλαλ καζεκαηηθφ 

ζηφρν.  Υαξαθηεξηζηηθφ παξάδεηγκα είλαη ε δήισζε ηνπ καζεηή Α (ζην 10:12  ζηα 

απνζπάζκαηα ηεο ζπδήηεζεο) πνπ πξνηείλεη λα δηαηξέζνπλ ηνλ αξηζκφ 16384 πνπ 

βξήθαλ (ιαλζαζκέλα βέβαηα ) φηη είλαη ην απνηέιεζκα ηεο δχλακεο 2
15

 δηα δχν ψζηε λα 

ππνινγίζνπλ ηε δχλακε 2
14

. Πνιχ αληηπξνζσπεπηηθή ηνπ επηπέδνπ ηεο ζπδήηεζεο πνπ 

πξαγκαηνπνίεζαλ νη δπν καζεηέο είλαη θαη ε δήισζε ηεο καζήηξηαο ( ζην 15:09) φπνπ 

ρεηξίδεηαη ηνλ γεληθφ αξηζκφ λ πξψηα σο ζπγθεθξηκέλν αξηζκφ ( ..αο πνχκε ην 12 )  γηα 

λα δηαπηζηψζεη ηε ζρέζε ηνπ κε ηνλ αξηζκφ ηεο εκέξαο ( ..νπφηε ζα βάινπκε 11) θαη ζηε 

ζπλέρεηα πνιχ ζχληνκα ( ζην 15:30) θαηαιήγεη ζηε ζπκβνιηθή γελίθεπζε ½ ζηε λ-1! 

.Καζψο νη δπν καζεηέο εξγάδνληαλ ήηαλ έθδεινο ν ελζνπζηαζκφο ηνπο ζε θάζε επηηπρία 

ηνπο θαη ήηαλ θαλεξφ φηη ηα ζεηηθά ηνπο ζπλαηζζήκαηα ηξνθνδνηνχζαλ ηηο πξνηξεπηηθέο 

ηνπο πεπνηζήζεηο θαη ην αίζζεκα ηεο απηναπνηειεζκαηηθφηεηαο. Όζνλ αθνξά ηνλ έιεγρν 

ηνπ ρξφλνπ νη δπν καζεηέο ηα θαηάθεξαλ  αξθεηά θαιά λα κνηξάζνπλ ηελ δηάξθεηα ησλ 

πξνζπαζεηψλ ηνπο ζηηο ηξεηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ. Όηαλ άξρηδαλ κηα 

δξαζηεξηφηεηα πξνρσξνχζαλ αξγά φζν φκσο πεξλνχζε ε ψξα επηηάρπλαλ ηηο ελέξγεηέο 

ηνπο, νη ζπδεηήζεηο ηνπο γίλνληαλ πην έληνλεο θαη έδεηρλαλ λα ζπλεηδεηνπνηνχλ φηη 

πξέπεη λα νινθιεξψζνπλ πην γξήγνξα ψζηε λα πεξάζνπλ ζηελ άιιε δξαζηεξηφηεηα. 

Υαξαθηεξηζηηθέο ήηαλ νη δειψζεηο ηνπ αγνξηνχ: « πάκε ζηελ άιιε…»   φηαλ ην θνξίηζη 

πξνζπαζνχζε λα ζβήζεη θαη λα θαζαξνγξάςεη ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο.      

 Οινθιεξψλνληαο ηελ αλάιπζε ηεο ζπδήηεζεο ηνπ πξψηνπ δεπγαξηνχ ζα 
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κπνξνχζακε κε ιίγα ιφγηα λα πνχκε φηη απηφ πνπ θπξίσο ραξαθηήξηδε ηνπο δπν απηνχο 

καζεηέο ήηαλ φηη έιεγραλ απφιπηα ηε ζπκπεξηθνξά ηνπο, ππνθηλνχζαλ κφλνη ηνπο ηε 

δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο, ελδηαθέξνληαλ γηα ηελ επηθνηλσλία ηνπο -ε νπνία ήηαλ 

απνηειεζκαηηθή ηφζν ζε θνηλσληθφ φζν θαη ζε καζεκαηηθφ επίπεδν- θαη 

ρξεζηκνπνηνχζαλ ζηξαηεγηθέο πνπ ηνπο επέηξεπαλ λα επηηχρνπλ αξθεηά ηθαλνπνηεηηθά 

καζεζηαθά απνηειέζκαηα.   

Β)  Η αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ ηάμεο η2 

         Αλαιχνληαο ηε ζπδήηεζε ησλ δπν καζεηψλ απηήο ηεο ηάμεο  παξαηεξήζεθαλ 

ζεκαληηθέο δηαθνξέο ηφζν ζην είδνο ηεο επηθνηλσλίαο ζην θνηλσληθφ επίπεδν φζν θαη 

ζηε καζεκαηηθή επηθνηλσλία πνπ πξαγκαηνπνίεζε ην δεπγάξη ζε ζρέζε κε ηα αληίζηνηρα 

ζηνηρεία πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηελ ηάμε η2. Οη καζεηέο ζε απηήλ ηελ ηάμε αλ θαη 

έδεημαλ δηάζεζε   γηα ηελ επηθνηλσλία ηνπο ζην θνηλσληθφ επίπεδν δελ θαηφξζσζαλ λα 

πξαγκαηνπνηήζνπλ κηα  πξαγκαηηθά απνηειεζκαηηθή  ζπδήηεζε γηα ηα καζεκαηηθά . Απφ 

ηελ  αλάιπζε ησλ δηαιφγσλ θάλεθε φηη  ελψ ν καζεηήο Α (αγφξη) πξαγκαηνπνίεζε 25 

ελεξγέο δειψζεηο ( Δ1) νη αληελεξγέο δειψζεηο ηνπ Β καζεηή (αγφξη) ήηαλ κφιηο 11.  Ζ 

αηηία ηνπ θαηλνκέλνπ νθείιεηαη ζην φηη ν Α καζεηήο έθαλε αξθεηέο δειψζεηο νη νπνίεο 

ιάκβαλαλ ηε κνξθή ελφο δηαιφγνπ κε ηνλ εαπηφ ηνπ.  Σελ ίδηα ζηηγκή ν Β καζεηήο ζηηο 

πεξηζζφηεξεο πεξηπηψζεηο δε δεηνχζε κηα εμήγεζε ηεο ζθέςεο ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ (ψζηε 

λα θάλεη κηα αληελεξγή δήισζε)  θαη είηε ζπκθσλνχζε κεραληθά είηε έθαλε κηα άιιε 

ελεξγή δήισζε πξνζπαζψληαο λα αιιάμεη ηελ εζηίαζε ζην ζεκείν πνπ εθείλνο 

επεμεξγαδφηαλ. ηηο ιίγεο πάιη πεξηπηψζεηο πνπ ν Β καζεηήο δήηεζε κηα εμήγεζε ηεο 

ζθέςεο ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ, εθείλνο αγλφεζε ηελ εξψηεζε γηα λα κελ απνζπάζεη ηελ 

πξνζνρή ηνπ. Σέηνηα παξάδεηγκα παξνπζηάδνληαη ζηα απνζπάζκαηα ηνπ δηαιφγνπ πνπ 

αθνινπζνχλ:  

               Κνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο      Μαζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο                     

 A  Μαζεηήο             Β Μαζεηήο  

                        

           …………….              …………….. 

              

              25  

        

               16  

                            9                                    11  

                                                                                    7 

                                                                                                     4 

 

            Δ1           Α1                Δ2         Α2          [ΑΜΔ]1    [ΑΜΔ]2 
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01:20 Α1- 1/8, κεηά πάεη 1/16,..κεηά πάεη 1/32. ή.. όρη;  [ Δ1…] 

01:24 Α2- Τη είλαη ε λ κέξα; 

01:26 Α2- Τη ζεκαίλεη λ κέξα; [Δ2]….  

………………………………………………….. 

07:26 Α1- 6+6= 12, 9+9 =18…         

07:33 Α1- Είλαη 8192  [Δ1]  …… 

07:35 Α2- Τη ιεο;  [ Α2] 

07:37 Α1- Ναη. 8192  ( δελ αηηηνινγεί) 

07:48 Α1. Μεηά πάκε 13 κέξα. Ίζνλ 8192…[ Δ1]……. 

08:00 Α2- Με κπεξδεύεηο!  ( δε δεηά εμήγεζε..) 

08:05 Α1 - Κη εζύ ην ίδην κνπ θάλεηο! …16384 

08:06 Α2- Ωξαία.   ( ζπκθσλεί κεραληθά.) 

 

           Παξφια απηά ν καζεηήο Β έθαλε 16 ελεξγεηηθέο δειψζεηο νη νπνίεο ζηελ 

πιεηνςεθία ηνπο ήηαλ εξσηήζεηο (object-level) αιιά έηπρε κφλν 9 αληηδξαζηηθψλ 

δειψζεσλ απφ ηνλ Α καζεηή. Φαίλεηαη ινηπφλ φηη ε επηθνηλσλία ησλ δπν καζεηψλ ζε 

απηφ ην επίπεδν δελ ήηαλ  φζν  απνηειεζκαηηθή ζα κπνξνχζε πξαγκαηηθά λα ήηαλ  αλ ν 

Α καζεηήο δελ είρε επηιέμεη λα εζηηάδεη ζηελ απηνεπηθνηλσλία ζε αξθεηέο θάζεηο ηνπ 

δηαιφγνπ  θαη λα παξακειεί ην ρξένο ηνπ ζηε δηαπξνζσπηθή επηθνηλσλία. Απφ ηελ άιιε 

πιεπξά ν Β καζεηήο θέξεη ηε δηθή ηνπ επζχλε γηα ην απνηέιεζκα ηεο επηθνηλσλίαο γηαηί 

ηηο πεξηζζφηεξεο θνξέο δε δεηνχζε εμεγήζεηο ζηηο ζθέςεηο ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ θαη 

ζπκθσλνχζε κεραληθά. Ίζσο λα ήηαλ κηα ζπκπεξηθνξά πνπ είρε επηιέμεη γηα λα 

πεξηζψζεη ην θχξνο ηνπ ζηα κάηηα ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ (face-saving) . 

                                Αλαιχνληαο ηψξα ηελ  επηθνηλσλία ησλ δπν καζεηψλ ζην 

καζεκαηηθφ επίπεδν παξαηεξνχκε φηη ζε αξθεηέο πεξηπηψζεηο νη καζεηέο πέηπραλ έλα 

[ΑΜΔ].  Ο Α καζεηήο,  ν νπνίνο έθαλε θαη ηηο πεξηζζφηεξεο ελεξγεηηθέο ζθέςεηο πέηπρε 

7 [ΑΜΔ]. Αλαζεψξεζε δειαδή ηελ αξρηθή ηνπ ηδέα θαη έθηαζε ζηε ζσζηή ιχζε  ζε  

εθηά πεξηπηψζεηο αιιά ζε πνιχ ιίγεο απφ απηέο έδσζε θαη κηα νινθιεξσκέλε εμήγεζε 

ζηνπο ζπιινγηζκνχο ηνπ. ηελ ίδηα ζπδήηεζε  ν Β καζεηήο θαηφξζσζε ζε ηέζζεξηο 

πεξηπηψζεηο λα πεηχρεη έλα [ΑΜΔ], λα δηνξζψζεη ηελ αξρηθή ηνπ ηδέα θαη λα θηάζεη ζε 

κηα ζσζηή ιχζε ηελ νπνία θάλεθε ζπγρξφλσο θαη λα θαηαλνεί. Αμηνζεκείσην είλαη φηη 

ζε ηξεηο  πεξηπηψζεηο ην [ΑΜΔ] ησλ καζεηψλ δελ ήηαλ έλα απνηέιεζκα πνπ ήξζε 

άκεζα απφ ηε ζπλεξγαζία ησλ καζεηψλ αιιά κάιινλ ζαλ απνηέιεζκα ηεο 

θαζνδήγεζεο απφ ην δάζθαιν. ην απφζπαζκα ηνπ δηαιφγνπ πνπ αθνινπζεί κπνξνχκε 

λα δνχκε έλα ηέηνην  παξάδεηγκα:    

10:22 Δ.- Τη έγξαθεο κέρξη ηώξα; 

10:27 Α1- Τν ½ θαη ηε δύλακε. 
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10:36 Δ.- Μπξάβν, σξαία. Τη ζα θάλεηο ηώξα εδώ; Απηό αθξηβώο πνπ ιεο, ην ½. Απηό πνπ 

ιεο. Καη ζε πνηα δύλακε ηώξα ζα ην βάιεηο; 

10:36 Α1 -16 

10:39 Δ. -Σε πνηα δύλακε ζα ην βάιεηο, ηη είπακε όηη είλαη απηό; 

10:40 Α1- Έλα λνύκεξν. 

10:41 Δ. -Ωξαία. Σε πνηα δύλακε, ινηπόλ; 

10:45 Α2- Σην λνύκεξν. 

10:50 Δ-. Ωξαία. Πνην είλαη ην λνύκεξν απηό; Πνην είλαη, Δεκήηξε; 

10:50 Α1- Δελ μέξσ! 

10:54 Δ. -Αξγύξε κνπ, δελ ρξεηάδεηαη λα μέξνπκε πνην λνπκεξάθη είλαη…είπακε ην λ… 

10:59 Α1 Α! Βάδνπκε ην 16. 

10:59 Α2 Κη εδώ πέξα… 

11:05 Δ. Όρη! Βάδνπκε απηό εδώ,…. ην νπνίν εκείο κπνξνύκε λα ην βάινπκε κ’ όπνηνλ 

αξηζκό ζέινπκε. Τν λ ηη είπακε όηη είλαη; 

11:06 Α1+Α2 Έλαο αξηζκόο. 

11:07 Δ. Ωξαία. Τη ζα βάινπκε; 

11:08 Α2 Άξα, εδώ πέξα… 

11:18 Δ. Απηό πνπ ιεο, απηό πνπ ιεο…Δελ ρξεηάδεηαη λα βάιεηο αξηζκό, λα 

αληηθαηαζηήζεηο. Δελ ην ρξεηάδεηαη απηό. 

11:20 Α1+Α2 - . ½ ζηε λ;  [ΑΜΔ] 1,2  

11:22 Δ. Αθξηβώο! Απηό δε ιέκε; 

 
            Με έλαλ ηξφπν παξφκνην κε απηφλ πνπ παξνπζηάζηεθε ζην παξαπάλσ 

απφζπαζκα ηνπ δηαιφγνπ  νη καζεηέο  έθηαζαλ θαη ζην απνηέιεζκα ½ 
λ-1

 ηεο δεχηεξεο 

δξαζηεξηφηεηαο ηνπ έξγνπ πνπ ηνπο δφζεθε. Με απηά ηα απνηειέζκαηα δε ζα 

κπνξνχζακε λα ηζρπξηζηνχκε φηη ε καζεκαηηθή ζπδήηεζε ησλ καζεηψλ ήηαλ 

απνηειεζκαηηθή. Οη καζεηέο δε θάλεθαλ ζε θακηά απφ ηηο ηξεηο δξαζηεξηφηεηεο λα ηα 

¨βγάδνπλ πέξα¨ κφλνη ηνπο αληαιιάζζνληαο ηηο ζθέςεηο ηνπο παξά ην γεγνλφο φηη νη 

ελεξγεηηθέο ηνπο δειψζεηο θαλέξσλαλ φηη είραλ γλψζεηο θαη ζα κπνξνχζαλ ίζσο λα ηηο 

αμηνπνηήζνπλ κέζα ζε  έλα δηαθνξεηηθφ, πεξηζζφηεξν επλντθφ πιαίζην ζπλεξγαζίαο   

 Γηα ηε κειέηε ηνπ επηπέδνπ ηεο απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο ησλ 

καζεηψλ ρξεηάδεηαη ίζσο λα εμεηάζνπκε πξψηα μερσξηζηά ηελ πεξίπησζε θάζε καζεηή 

θαη έπεηηα λα θαηαιήμνπκε ζε έλα ζπκπέξαζκα γηα ηελ θνηλή ηνπο εηθφλα. Ο Α.  

καζεηήο έδεηρλε λα δηαζέηεη  εζσηεξηθά θίλεηξα ζηελ επεμεξγαζία ησλ δξαζηεξηνηήησλ 

επηδεηθλχνληαο κηα ζπκπεξηθνξά πνπ θαλέξσλε ηε δηάζεζή ηνπ γηα ελεξγή ζπκκεηνρή 

ζηε κάζεζή ηνπ. Φάλεθε λα γλσξίδεη θάπνηεο γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο  αιιά κάιινλ 

εκπνδίζηεθε παξά βνεζήζεθε απφ ηε ζπλεξγαζία ηνπ κε ηνλ Β καζεηή ψζηε λα ηηο 

δνθηκάδεη θαη λα ηηο εθαξκφδεη ρσξίο λα δηαζπάηαη ε πξνζνρή ηνπ. Ζ αξρηθή ηνπ ηδέα 

ήηαλ λα εθαξκφζεη ην αλαινγηθφ κνληέιν ζθέςεο γηα ηηο δπλάκεηο θαη δπζθνιεχηεθε 

αξθεηά αιιά ηα θαηάθεξε ζην ηέινο λα ππνινγίζεη ζσζηά ηελ δχλακε 2
15

.  Ο  Β καζεηήο 
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έδεημε φηη ελδηαθεξφηαλ γηα ηε κάζεζή ηνπ αιιά ηνπ ήηαλ κάιινλ δχζθνιν λα ηε  

δηαρεηξηζηεί κφλνο ηνπ. Γελ ήηαλ ζε ζέζε λα εθαξκφδεη γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο, 

εξγαδφηαλ ζην επίπεδν ησλ πξάμεσλ θαη δεηνχζε πάληα ζηήξηγκα ζηε ζθέςε ηνπ 

γεγνλφο πνπ αλάγθαζε ¨ ην ζπκκαζεηή ηνπ λα ηνλ παξακειεί γηα λα βξίζθεη ηελ επθαηξία 

λα ζθέθηεηαη κφλνο ηνπ. Καη νη δπν καζεηέο θάλεθαλ λα έρνπλ άγρνο γηα ην ρξφλν θαη 

έδεημαλ φηη αλεζπρνχζαλ πνπ δελ ηέιεησλαλ γξήγνξα ηελ θάζε δξαζηεξηφηεηα. Απηή ε 

κάιινλ ιαλζαζκέλε εθηίκεζε πνπ έθαλαλ γηα ην ρξφλν πνπ αζρνινχληαλ ζε θάζε 

δξαζηεξηφηεηα ηνπο δεκηνπξγνχζε απνηξεπηηθά ζπλαηζζήκαηα θαη εκπφδηδε ηε ξχζκηζε 

ηεο αηνκηθήο ηνπο κάζεζεο. Μεξηθά ραξαθηεξηζηηθά απνζπάζκαηα  απφ ηνπο ζρεηηθνχο 

δηαιφγνπο παξαηίζεληαη παξαθάησ:     

01:24 Α2- Τη είλαη ε λ κέξα; 

01:26 Α2 -Τη ζεκαίλεη λ κέξα;                [Ε2] 

01:33 Α1- Γελ πεηξάδεη, κελ ηε γξάςνπκε, πάκε ζην 

……………………………………………………………..                                                                 

02:13 Α2- λ κέξα είλαη ε κέξα…λεξνχ! 

02:19 Α1 -Όρη, ε κέξα ηνπ λαπαγνζψζηε…! 

02:30 Α1- Πάκε ζηε 2ε θαη κεηά πάκε ζην λ, απηφ. 

02:36 Α2- Να ξσηήζνπκε ηελ θπξία, λα καο πεη απηή. 

02:44 Α1+Α2 Κπξία…θπξία…..θπξία….θπξία….. 

…………………………………………………………………. 

35:07 Α2 Καη  Ε3 , ε επί δ. Καη βγαίλεη 75/600. 

35:09 Α1 Ναη. 

35:26 Α1 Μόιηο ηώξα έιπζε απηό ην πξόβιεκα. 75 είπε. Καιά. Αιιάδνπκε ηώξα. Πνύ 

είκαζηε; Αξγήζακε, θαηά θάπνην ηξόπν. 

 

Μηιψληαο γηα απηνξξχζκηζε  ηεο κάζεζεο ζην ζπλεξγαηηθφ  επίπεδν ηεο δπάδαο 

ζα ιέγακε φηη νη καζεηέο δελ παξνπζίαζαλ αλάινγε ζπκπεξηθνξά γηα λα εμαρζνχλ   

ζεηηθά  ζπκπεξάζκαηα. Έραλαλ ην ελδηαθέξνλ ηνπο γηα λα εξεπλήζνπλ ζηα δχζθνια 

ζεκεία ηεο δξαζηεξηφηεηαο θαζψο εθηηκνχζαλ (κάιινλ ιαλζαζκέλα )  φηη ν  ρξφλνο 

θπινχζε,  δελ έθαλαλ παξαγσγηθέο ππνζέζεηο αληαιιάζζνληαο ζθέςεηο  θαη θαινχζαλ 

ηε δαζθάια λα ηνπο βγάιεη απφ ηε δχζθνιε ζέζε.  Οινθιεξψλνληαο ηελ αλάιπζε ηεο 

ζπδήηεζεο ηνπ δεχηεξνπ δεπγαξηνχ ζα κπνξνχζακε λα πνχκε φηη δελ θαηφξζσζαλ λα 

πξαγκαηνπνηήζνπλ κηα πξαγκαηηθά  απνηειεζκαηηθή ζπδήηεζε παξνπζηάδνληαο 

αδχλακα ζεκεία ηφζν ζην θνηλσληθφ φζν θαη ζην καζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο. 
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Γ)  Η αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ ηάμεο Α2 

 

            Παξαηεξψληαο ην δηάγξακκα ηεο αλάιπζεο ηνπ δηαιφγνπ κεηαμχ ησλ καζεηψλ 

ηεο ηάμεο Α2 ζα κπνξνχζε θαλείο λα ηζρπξηζηεί φηη ε επηθνηλσλία ησλ δπν καζεηψλ ζην 

θνηλσληθφ ηνπιάρηζηνλ επίπεδν ήηαλ απνηειεζκαηηθή. Οη δπν καζεηέο έδεημαλ κεγάιν 

ελδηαθέξνλ ζηε ζπδήηεζε θαη  ζρεδφλ θάζε ελεξγεηηθή δήισζε ηνπ ελφο καζεηή 

έβξηζθε αληαπφθξηζε ζε κηα αληελεξγή δήισζε ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ. πγθεθξηκέλα απφ 

ηηο 19 ελεξγεηηθέο δειψζεηο πνπ έθαλε ν Α καζεηήο  (αγφξη) νη 16 έηπραλ κηαο 

αληηδξαζηηθήο δήισζεο απφ ηνλ Β καζεηή ( θνξίηζη). Δληππσζηαθή ήηαλ ε αληαπφθξηζε 

ηνπ αγνξηνχ  ζηηο ελεξγέο δειψζεηο ηεο ζπκκαζήηξηάο ηνπ αθνχ ζηηο 14 ελεξγέο 

δειψζεηο ηεο πξαγκαηνπνίεζε ηζάξηζκεο αληελεξγέο.  

               

  Κνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο      Μαζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο  

                    

          A  Μαζεηήο             Β Μαζεηήο  

                        

                      ……………. …………….. 

  

 

 19  

     14 14      16 

                                      

  

 1 1 

 

 Δ1 Α1 Δ2 Α2       [ΑΜΔ]1    [ΑΜΔ]2 

 

Σα ζχληνκα απνζπάζκαηα απφ ηε ζπλνκηιία ησλ καζεηψλ παξνπζηάδνπλ  ηνλ ηξφπν πνπ 

δηαζηαχξσλαλ ηηο  ελεξγεηηθέο θαη αληηδξαζηηθέο δειψζεηο ηνπο: 

00:49 Κ.- ½ , ½ ζηελ πξώηε, δει, εδώ πάεη 1/6 

………………………………………………………. 

01:00 Κ. -Α! Καη εδώ ζα πάεη 1/6    [Δ2] 

01:09 Α. 1/8 .. .όρη, όρη, εδώ ζα πάεη ….γηαηί έρεη ηέηνην εδώ, Θα πάεη 8 εδώ [Α11.                               

01:10 Κ. Εδώ; 

01:19 Α. Ναη. Αθνύ πάεη εδώ 2 επί 2 , ε , 2 επί 1 -2. Καη εδώ θάλεη 2 επί 2 =4 . Καη εδώ 

θάλεη 2 επί 2,,,,3 ….θάλεη 8.    [  Δ 11 

01:21 Κ.  Ναη, δίθην έρεηο ..1/8    .    [Α2]         [ΑΜΔ] 2  

 

         Θα πξέπεη φκσο εδψ λα ζεκεησζεί φηη νη πεξηζζφηεξεο δειψζεηο ησλ καζεηψλ δελ 

ήηαλ  πξνηάζεηο απνδεθηέο γηα ηα καζεκαηηθά γεγνλφο πνπ ζα ζπδεηήζνπκε ακέζσο 

κεηά,  δειαδή ζηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπδήηεζεο γηα ηα καζεκαηηθά. Αλαθέξεηαη 
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φκσο θη εδψ  ην γεγνλφο γηα λα ηνληζηεί ε παξαδνμφηεηα απηήο ηεο ζπδήηεζεο. Οη δπν 

καζεηέο πξαγκαηνπνίεζαλ έλαλ δηάινγν πνπ αληαπνθξίλεηαη ζε έλα ηθαλνπνηεηηθφ 

θνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο παξνπζηάδνληαο αξθεηά ραξαθηεξηζηηθά απηνχ ηνπ 

είδνπο ηνπ δηαιφγνπ.  Γηα παξάδεηγκα θξφληηδαλ λα παξνπζηάδνπλ ηηο ζθέςεηο ηνπο ηηο 

νπνίεο θαη ζηήξηδαλ ζηε ζπλέρεηα κε επηρεηξήκαηα – ιαλζαζκέλα ηηο πεξηζζφηεξεο θνξέο 

–  άθνπγαλ κε πξνζνρή ην ζπλνκηιεηή ηνπο, έδεηρλαλ φηη θαηαλννχζαλ ηε ζθέςε ηνπ, 

ζπκθσλνχζαλ κε απηήλ  θαη αλαζπγθξνηνχζαλ ηε δηθή ηνπο ζθέςε. Με ηνλ ηξφπν απηφ 

ελψ θαηέιεγαλ ζε ιαλζαζκέλα ζπκπεξάζκαηα ζε θνηλσληθφ ηνπιάρηζηνλ επίπεδν είραλ 

επηηχρεη έλα ηθαλνπνηεηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο. Κάπνηεο ζηηγκέο ηνπ δηαιφγνπ πνπ 

παξνπζηάδνπλ έληνλα ηα ραξαθηεξηζηηθά πνπ πεξηγξάθεθαλ παξαπάλσ παξνπζηάδνληαη 

ζηε ζπλέρεηα:  

 

1:39 Α. 16….αθνύ ζηελ 4ε κέξα 1/24  Κη εδώ ζα βάινπκε 1 θαη 2 πέκπηα        

                     ( ελλνεί ζηελ 15ε κέξα , ιάζνο ζθέςε) [Δ1]                                             

01:41 Κ. Πέκπηα; Ναη ,λαη ,  5  ( ζπκθσλεί  )           [Α2] 

          Α. Ναη, θαη θάλεη. . . (γξάθεη ):   1/25 

……………………………………………………………………………… 

06:08  Α-  Α!  Θα ην βάινπκε εδώ;  Εδώ πάλσ …εδώ , εδώ γηαηί δελ μέξνπκε ηη γίλεηαη 

απηή ηε κέξα…. .     ( γξάθεη: α/β ζηε λε κέξα )    [Δ1] 

06: 12 Κ –λαη! θαη ζα ην βάινπκε λ  ( γξάθεη: α/βλ ) [ Α2] 

…………………………………………………………………………………… 

19:35 Κ.- Ε100 πξνο Ε1  ( γξάθεη ην ιόγν): Ε100/ Ε2  

          Α. Εγώ πηζηεύσ όηη αθνύ έρνπκε βξεη όηη ην Ε2 / Ε1 είλαη 4, εληάμεη; Θα ην θάλνπκε 

επί 50.    [Δ1] 

          Κ.- 50; 

19:57 Α. Ναη 50, ην Ε2, 2 επί 50 = 100. ( δηθαηνινγεί ηε ζθέςε ιαλζαζκέλα) 

20:28 Κ. Τν 50 πνύ ην βξήθεο;  [Α1] 

20:35 Α. Γελ ην βξήθα πνπζελά. Τν ‘θαλα 100 δηα 2, 50.  [ Δ1] 

20:36 Κ. Γηαηί δηα 2;      [Α1] 

20:40 Α. Γηαηί είλαη Ε2 πξνο ¼ [ Δ1] 

20:50 Κ. Α! ….1/4 …………….100 δηα 4  ! (ζπκθσλεί..)  [ Α1] 

 

         Παξαηεξψληαο ηα απνζπάζκαηα ηνπ δηαιφγνπ ησλ δπν καζεηψλ γίλεηαη θαηαλνεηή 

ε ρακειή απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπδήηεζεο ζην καζεκαηηθφ επίπεδν. ε απηφ ην 

επίπεδν ηφζν ν Α φζν θαη ν Β καζεηήο πξαγκαηνπνίεζαλ κφλν απφ έλα ΑΜΔ αθνχ νη 

δειψζεηο πνπ έθαλαλ αιιά θαη ηα ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία θαηέιεγαλ δελ ήηαλ 

καζεκαηηθψο απνδεθηά. Ο Α καζεηήο ήηαλ εθείλνο πνπ παξαηεξψληαο ζρέζεηο κεηαμχ 

ησλ αξηζκψλ θαη ζηεξηδφκελνο ζηελ αλαινγηθή ζθέςε θαηέιεγε ζε ζπκπεξάζκαηα κε 

απνδεθηά γηα ηα καζεκαηηθά ελψ ν Β καζεηήο έδεηρλε φηη θη εθείλνο δε δηέζεηε ηε γλψζε 
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γηα λα αμηνινγήζεη ην καζεκαηηθψο απνδεθηφ θαη ζπκθσλνχζε ζηε ινγηθή ηνπ 

ζπκκαζεηή ηνπ. Αθνινπζψληαο απηή ηελ ηαθηηθή ζε φιε ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο νη 

δπν καζεηέο δελ θαηφξζσζαλ λα αληαπνθξηζνχλ ζε θακηά δξαζηεξηφηεηα πεηπραίλνληαο 

κφλν έλα ΑΜΔ πνπ αθνξνχζε ην δείθηε ηεο δεμακελήο ηελ 15
ε
 κέξα πνπ ήηαλ 1/2 

14 
. 

 Αλαιχνληαο ηε ζπδήηεζε ησλ δπν καζεηψλ κε ζθνπφ λα εμεηάζνπκε ην επίπεδν 

ηεο απηνλνκία πνπ δηέζεηαλ σο πξνο ηε καζεζή ηνπο πξνέθπςαλ ελδηαθέξνληα 

ζπκπεξάζκαηα: Οη δπν καζεηέο έδεημαλ κηα πξαγκαηηθή δηάζεζε γηα ελεξγή ζπκκεηνρή 

ζηε κάζεζή ηνπο θαη επεμεξγάζηεθαλ θαη ηηο ηξεηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ 

θαλεξψλνληαο φηη κηα ηνπιάρηζηνλ  ζπληζηψζα ηεο απηνξξπζκηδφκελεο  (selfregulated) 

κάζεζεο απηή πνπ αθνξά ην ελδηαθέξνλ ηνπο θαη ηελ αμία ηνπ έξγνπ ππήξρε θαη 

ιεηηνπξγνχζε παξαθηλεηηθά.  Σν  πξνζδφθηκν
2
 φκσο ησλ καζεηψλ πνπ δε θάλεθε λα 

ιεηηνπξγεί ζηηο ελέξγεηέο ηνπο αθνχ δελ επέκεηλαλ   ζε θακία εξγαζία ηφζν ψζηε λα 

ειέγμνπλ δηεμνδηθφηεξα ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο ίζσο γηαηί  δελ πίζηεπαλ νπζηαζηηθά φηη 

ζα κπνξνχζαλ ίζσο λα ηα θαηαθέξνπλ  ζε απηφ ην επίπεδν. Έλα  ηνπιάρηζηνλ 

ραξαθηεξηζηηθφ ζηηγκηφηππν είλαη απνθαιππηηθφ γηα απηήλ ηελ ππφζεζε : 

22:55 Κ. Άξα ην Ε2 είλαη ην ¼ ηνπ Ε1.( ιάζνο ζπκπέξαζκα) 

……………………………………………… 

23:19 Δ.- Τα ‘παηε; Ναη; Έρεηε ζπκθσλήζεη; 

23:20 Α. -Σε όια! 

23:24 Δ.- Σνβαξά!  

23:26 Α+Κ- Ναη, λαη. 

23:28-Δ - Μήπσο πξέπεη λα ηα μαλαδείηε; 

23:30 Α  - Δε ρξεηάδεηαη.. 

 

           Δμεηάδνληαο ην είδνο ησλ ζθέςεσλ πνπ έθαλαλ νη καζεηέο  ζα ιέγακε φηη θαλείο 

απφ ηνπο δπν δε γλψξηδε λα ρξεζηκνπνηεί γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο θαη επνκέλσο ε 

ζπλεξγαζία ηνπο δε ζα κπνξνχζε λα ηνπο βνεζήζεη ζε απηφ ην έξγν. Μηα αθφκε 

αδπλακία ησλ καζεηψλ ζην λα ξπζκίζνπλ ηε κάζεζή ηνπο θάλεθε ζηελ απνηπρία ηνπο 

λα αμηνπνηήζνπλ ηε ζπλεξγαζία ηνπο κε ην δάζθαιν φπσο θαίλεηαη ζην ζηηγκηφηππν πνπ 

αθνινπζεί:   

02:24 Α. Να γξάςνπκε  ζαλ λα ήηαλ 16ε κέξα. Γηα πεξίκελε λα ξσηήζνπκε θαη  ηνλ 

θύξην.      ( ελλνεί ζηε λ
ε
  κέξα..) 

02:36 Α. – Κύξηε!  …Εδώ ηη ζπκβνιίδεη, ην λ εδώ; 

02: 56 Δ.- Μάιηζηα, απηό είλαη ην θξίζηκν ηεο ππόζεζεο…… Σαο δίλεη ηη γίλεηαη κε ην 

πεηξέιαην ηελ πξώηε ,ηη γίλεηαη ηε δεύηεξε, ηη γίλεηαη ηελ ηξίηε, ηη γίλεηαη ηελ ηέηαξηε, ηη 

γίλεηαη ηελ 15ε . Όιεο απηέο ζπγθεθξηκέλεο. Κη εδώ μαθληθά καο βάδεη γξάκκα. Γηαηί; 

…………………………………………………………………………………………… 

                                                 
2
 Βιέπε ζην 1.9.1 θεθάιαην απηήο ηεο εξγαζίαο. 
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03:54 Δ- ( πξνζπαζεί λα ηνπο πείζεη όηη δελ πξέπεη λα ρξεζηκνπνηήζνπλ αξηζκνύο ζηε ζέζε 

ηνπ λ )- γηα λα δείμεηε όηη ππάξρεη θάπνηα ηδέα. Γη’ απηό ζαο έρεη αθήζεη γξάκκα. Γηα 

δνθηκάζηε. Ίζσο γη’ απηό ζαο ην έρεη αθήζεη. Αθήζηε ην, ην γξάκκα θαη…..Δνθηκάζηε ην κε 

ην γξάκκα.( απνκαθξύλεηαη..) 

03:58 Κ.- Τη λα γξάςνπκε;     [Δ2] 

04:02 Α-. Να γξάςνπκε α, β, ε   [ Α1] 

04:04 Κ. -α, έηζη δειαδή.;  (γξάθεη: α / γ )      [Δ2] 

04:05. Α. -Ναη, έηζη πηζηεύσ.   [ Α1] 

04:10 Κ-. Αιιά.. πξέπεη λα αληηθαηαζηήζνπκε ηα γξάκκαηα κε ηα λνύκεξα….. 

 

       πκπεξαζκαηηθά ζα ιέγακε φηη νη δπν καζεηέο δελ ήηαλ ζε ζέζε λα ξπζκίδνπλ κφλνη 

ηνπο ηε κάζεζή ηνπο θαη φηη φπσο θαη ζην καζεκαηηθφ επίπεδν ε ζπδήηεζή ηνπο δελ 

ήηαλ απνηειεζκαηηθή έηζη θαη ην επίπεδν ηεο απηνξξχζκηζεο πνπ δηέζεηαλ γηα ηε 

κάζεζή ηνπο ζηα καζεκαηηθά θάλεθε φηη πζηεξνχζε ζεκαληηθά.           

 

  Γ)  Η αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ ηάμεο Α1 
 

Απφ ην δηάγξακκα ηεο αλάιπζεο ηνπ δηαιφγνπ κεηαμχ ησλ καζεηψλ ηεο Α2 

ηάμεο πξνθχπηεη φηη ε ζπδήηεζε ησλ δπν καζεηψλ απηήο ηεο ηάμεο ήηαλ αξθεηά 

απνηειεζκαηηθή ζην θνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο. Οη ζπλεξγαδφκελνη καζεηέο 

έδεημαλ λα ελδηαθέξνληαη  πνιχ γηα ηελ αληαιιαγή ησλ ζθέςεψλ ηνπο ηφζν ζην επίπεδν 

ησλ εξσηήζεσλ- δειψζεσλ πνπ αθνξνχζαλ ην αληηθείκελν φζν θαη ζε εθείλεο πνπ είραλ 

ζρέζε κε ηε δηαδηθαζία. Ο Β καζεηήο (αγφξη)  ήηαλ απηφο πνπ έθαλε ηηο πεξηζζφηεξεο 

ελεξγεηηθέο δειψζεηο -25 [Δ2]-  νη νπνίεο ζηελ πιεηνςεθία ηνπο ήηαλ δειψζεηο – 

ζθέςεηο πνπ είραλ καζεκαηηθφ πεξηερφκελν θαη αθνξνχζαλ ηε δξάζε πάλσ ζηα 

αληηθείκελα ηεο κάζεζεο . Ο καζεηήο Β αληαπνθξίζεθε ζε 21 απφ ηηο δειψζεηο απηέο 

ελψ 4 κφιηο θνξέο δελ κπφξεζε λα αθνινπζήζεη ηε ζθέςε ηνπ ζπκκαζεηή ηνπ θαη λα 

πξαγκαηνπνηήζεη κηα αληελεξγή δήισζε επεηδή ν Α καζεηήο ζηηο πεξηπηψζεηο απηέο 

ήηαλ ζπγθεληξσκέλνο ζηνπο ζπιινγηζκνχο ηνπ θαη πξαγκαηνπνηνχζε δειψζεηο πξνο ηνλ 

εαπηφ ηνπ. Ωζηφζν παξά ηελ κεγάιε πξνζήισζε πνπ επέδεημε ν Β καζεηήο ζηελ 

επίιπζε ησλ αζθήζεσλ ησλ δξαζηεξηνηήησλ ππνιφγηδε αξθεηά ηηο δειψζεηο ηνπ Α 

καζεηή θαη αληαπνθξίζεθε ζηηο 13 απφ ηηο 15 δειψζεηο ηνπ νη νπνίεο κάιηζηα ήηαλ ζηελ 

πιεηνςεθία ηνπο εξσηήζεηο κε καζεκαηηθφ πεξηερφκελν.   
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                  Κνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο      Μαζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο  

 

                    

          A  Μαζεηήο             Β Μαζεηήο  

                        

                      ……………. …………….. 

  

 25 

  21  

 15 14        

  13  

  

 4 4 

 

 Δ1 Α1 Δ2 Α2        [ΑΜΔ]1    [ΑΜΔ]2 

 

       Ζ πξαγκαηηθά άξηζηε επηθνηλσλία ησλ δπν καζεηψλ πξαγκαηνπνηήζεθε ζηε 

δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα φπσο κπνξεί λα δεη θαλείο θαη ζηα ζχληνκα ζηηγκηφηππα ηεο 

ζπδήηεζεο πνπ παξαηίζεληαη: 

13:32 Α2 Απιά απηό ζηελ ηέηαξηε κέξα.. 1/23 ήηαλ ηελ 3ε κέξα. ( ην 1/23.ζηελ 1ε 

δξαζηεξηόηεηα ελλνεί)                                     [Ε2]  

13:37 Α1 Οπόηε 1/214.                                   [Α1] 

13:46 Α1 Γηαηί 1 πιελ. 2,1  3,2   4,3. 

14:04 Α1 Επεηδή πάεη 1 ιηγόηεξν από ην...[Ε1] 

14:04 Α2 Α, λαη, γηαηί ιείπεη ε 1ε κέξα.        [Α2] 

  …………………………………… 

14:15 Α2 Πώο ζα ην βξνύκε;  [Ε2] 

14:25 Α1 Άκα βάινπκε 14 θνξέο απηά ηώξα;  [Α1] 

……………………………………… 

14:48 Α2 Τν κηζό ηνπ 32768!.    [Ε2]                  [ΑΜΕ2] 

14:50  Α1 Ναη , έηζη! [Α1]  (ζβήλεη ..γξάθεη..):. 16384  [ΑΜΕ1]  

 

              Ζ πξαγκαηηθά νινθιεξσκέλε ζπδήηεζε ζην θνηλσληθφ επίπεδν δελ θάλεθε λα 

ελαξκνλίδεηαη κε ηα καζεκαηηθά επηηεχγκαηα  ησλ δπν καζεηψλ.  ην καζεκαηηθφ 

επίπεδν ε ζπγθνκηδή ησλ επηηπρηψλ ήηαλ κηθξφηεξε.  Καη νη δπν καζεηέο πέηπραλ 4 

ΑΜΔ ηα νπνία θπξίσο ζπλέβεζαλ ζηε δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα ελψ έλα ΑΜΔ 

πξαγκαηνπνίεζαλ ζηελ πξψηε δξαζηεξηφηεηα ην νπνίν φκσο ήηαλ απνηέιεζκα ηεο 

βνήζεηαο πνπ πξνζέθεξε ν δάζθαινο θαη έλαο καζεηήο ηεο ηάμεο πνπ επεμήγεζαλ ηε 

ιχζε ζηνλ πίλαθα θαζψο ν ρξφλνο πνπ αληηζηνηρνχζε ζηε δξαζηεξηφηεηα  ( φπσο έθξηλε 
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ν δάζθαινο ) είρε πιένλ ζπκπιεξσζεί. Παξ΄φια απηά ε ζπδήηεζε ησλ καζεηψλ ήηαλ ζε 

ζσζηφ δξφκν ηε ζηηγκή ηεο παξνπζίαζεο θαη ίζσο λα είραλ νινθιεξψζεη ηε ιχζε αλ 

ηνπο δηλφηαλ ιίγνο ρξφλνο αθφκε. Θα πξέπεη ίζσο λα ζεκεησζεί φηη παξά ην φηη νη 

καζεηέο δελ ηα θαηάθεξαλ ην ίδην θαιά κε φιεο ηηο δξαζηεξηφηεηεο έδεημαλ λα 

γλσξίδνπλ  ηνλ ηξφπν λα επηθνηλσλνχλ ζσζηά γηα ηα καζεκαηηθά. Γηαηχπσλαλ  

ππνζέζεηο, ζχγθξηλαλ  θαη δηθαηνινγνχζαλ ηηο ζθέςεηο ηνπο ν έλαο ζηνλ άιιν,  πξηλ 

απνδερηνχλ θαη θαηαιήμνπλ ζε κηα θνηλή ιχζε. Δλψ ινηπφλ ηα  ¨ηερληθά¨ 

ραξαθηεξηζηηθά ηνπ καζεκαηηθνχ δηαιφγνπ  ζα ιέγακε φηη ήηαλ ζε θαιφ επίπεδν ηα 

απνηειέζκαηα δελ ήηαλ ηφζν επηηπρή ψζηε λα κηιάκε γηα έλαλ πξαγκαηηθά 

απνηειεζκαηηθφ καζεκαηηθφ δηάινγν. Έλα κηθξφ απφζπαζκα ηεο ζπλνκηιίαο ησλ δπν 

καζεηψλ είλαη γηα ηνχηα ηα ζπκπεξάζκαηα απνθαιππηηθφ: 

   27:52 Α2 Ναη, αθνύ είλαη ην κηζό, θνίηα...Τν 15 είλαη ην κηζό ηνπ 30 θαη βγήθε 300.                                 

[Ε2] 

27:57 Α1 Οπόηε, βάδνπκε 600;  [Α1] 

28:01 Α2 Ναη, γηαηί 30 επί 20; 

28:11 Α2 Απηά ηα α, β άζηα. [Ε2]…. 

28:14 Α1 Τώξα, άκα ην δηπιώζνπκε... ( ην δηπιώλνπλ ) 

 ………………………………………………… 

28:55 Α2 Απηό ήηαλ 20. Καη ηώξα πάεη 10. [ Ε2] 

28:59 Α1 Τώξα πάεη 10 θαη ην άιιν κέλεη 15. [ Α1] 

29:09 Α2 15 θαη 10. θαη…150.    [ Ε2] 

29:31 Α1 Απ’ ‘όηη θαηάιαβα  πάεη ην κηζό ηνπ κηζνύ. [ Α1] 

…………………………………………………….                                                           

30:04 Α2 α επί β.  [ Ε2] 

30:07 Α1 Τόηε ζε όια πάεη α επί β. [ Α1] 

                     Υξεζηκνπνηψληαο ηα ζηαζεξά θξηηήξηα κε ηα νπνία αλαιχζακε ηνπο 

δηαιφγνπο αληρλεχνληαο ην επίπεδν ηεο  απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο κπνξνχκε λα 

ζπκπεξάλνπκε φηη θαη ζην επίπεδν απηφ νη δπν καζεηέο παξνπζίαζαλ κηα ζρεηηθά θαιή  

εηθφλα γηαηί  έδεημαλ λα δηαζέηνπλ ηα πξψηα εκθαληδφκελα ζηνηρεία ηνπ είδνπο απηήο ηεο 

κάζεζεο ελψ γηλφηαλ θαλεξφ φηη ππήξρε αλάγθε λα εκπινπηίζνπλ ηηο γλσζηηθέο ηνπο 

ζηξαηεγηθέο,  λα επηκέλνπλ ζηηο δπζθνιίεο,  λα απμήζνπλ ηελ παξαηεξεηηθφηεηά ηνπο,  

λα εληνπίδνπλ θαη λα παξαηεξνχλ ζρέζεηο.  Καη νη δπν καζεηέο έδεηρλαλ λα ππνθηλνχληαη 

απφ εζσηεξηθά θίλεηξα ζηελ επεμεξγαζία ησλ δξαζηεξηνηήησλ επηδείθλπαλ κηα 

ζπκπεξηθνξά πνπ θαλέξσλε ηε δηάζεζή ηνπο γηα ελεξγή ζπκκεηνρή ζηε κάζεζή ηνπο θαη 

είραλ κάζεη λα αθνχλε  ηηο ζθέςεηο πνπ δηαηχπσλε ν ζπκκαζεηήο ηνπο, λα ζπγθξίλνπλ 

θαη λα αλαπξνζαξκφδνπλ ηηο ιχζεηο ηνπο. ηελ πξψηε δξαζηεξηφηεηα δπζθνιεχηεθαλ λα 

αλαθηήζνπλ ηελ έλλνηα ησλ δπλάκεσλ κέλνληαο αξθεηή ψξα κε ηελ ¨εληχπσζε¨ φηη ε 

ζεηξά ησλ θιαζκάησλ 1/2 , 1/2
2
,1/2

3
,1/2

4
,αληηζηνηρνχζε κε:  1/2  , 1/4 ,1/6,  1/8. ηε 
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δεχηεξε  δξαζηεξηφηεηα  έδεημαλ λα πξνζπαζνχλ λα εθαξκφζνπλ γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο 

πνπ είραλ πξφζθαηα δηδαρζεί θαη ηειηθά ηα θαηάθεξαλ λα ππνινγίζνπλ ρσξίο ηε βνήζεηα 

ηνπ δαζθάινπ ην δείθηε ηεο δεμακελήο ηε ληνζηή κέξα πνπ ήηαλ 1/2 
λ-1

,  φπσο θαίλεηαη 

θαη ζην κηθξφ απφζπαζκα ηνπ δηαιφγνπ πνπ αθνινπζεί: 

19:01 Α1 Ναη, επεηδή είλαη έλα ιηγόηεξν. [Ε1] 

19:07 Α2 Σ’ όια πήγε έλα ιηγόηεξν. Τελ 4ε κέξα ήηαλ ζηελ ηεηάξηε θαη ηώξα πήγε ζηελ 

ηξίηε. [ Α2] 

19:18 Α2 – ην λ ηόηε ..λ-1     [Ε2] [ΑΜΕ2] 

19:28 Α1 – θαη είλαη..…1/2 λ-1  [ Α1] 

19:40 Α2 Ννκίδσ. Ναη, γηαηί ζπκάζαη κηα άζθεζε πνπ βξίζθακε...θαη θάηη ηέηνηα...ηνπο 

αξηζκνύο 

…………………………………………………………… 

20:37 Α2 …….....Είρακε θάλεη θαη κία άζθεζε πάιη λα βξνύκε κε λ θαη καο είρε πεη ν 

θύξηνο όηη είλαη λ-1 δεύηεξν. 

20:42 Α1 Εκείο όινη βάδακε κ, ην πξνεγνύκελν ηνπ λ/2 . Αιιά κεηά καο είπε όηη λ-1/2 όηη 

ζα πξέπεη λα ην θάλνπκε. 

 

Οη καζεηέο βνεζήζεθαλ απφ ηε ζπλεξγαζία ηνπο θαη αληαπνθξίζεθαλ 

ηθαλνπνηεηηθά  ζηηο απαηηήζεηο ηνπ έξγνπ γηα ηνλ ππνινγηζκφ ησλ ηξηψλ πξψησλ 

εκβαδψλ ηνπ αλαδηπινχκελνπ νξζνγσλίνπ, ρσξίο λα δεηήζνπλ ηελ βνήζεηα ηνπ 

δαζθάινπ, αιιά ζηε ζπλέρεηα δνχιεςαλ ζην επίπεδν ησλ πξάμεσλ γηα λα θαηαθέξνπλ λα 

ζπλερίζνπλ ην πξφηππν δείρλνληαο  αδπλακία λα παξαηεξήζνπλ ηηο ζρέζεηο θαη λα 

εξγαζηνχλ ζε έλα πξνζπκβνιηθφ επίπεδν γηα λα ππνινγίζνπλ ην Δκβαδφλ ηεο εθαηνζηήο 

αλαδίπισζεο θαη ζηε ζπλέρεηα ζην ζπκβνιηθφ επίπεδν γηα λα ππνινγίζνπλ ην εκβαδφλ 

ηεο ληνζηήο αλαδίπισζεο.   

32:30 Α2 -Αθνύ, Ε3 είλαη απηό, ε; ( δείρλεη ην ραξηί ). Τν μαλαθάλνπκε άιιεο 2 θνξέο.( 

δηπιώλνπλ ην ραξηί )  [Ε2] 

…………………………………………………….. 

34:02 Α1-   7,5  ,  10. Τν δηπιώλεηο μαλά. 5 θαη απηό είλαη 7,5.  [ Ε1] 

34:33 Α2- Δ5 δειαδή είπακε ..7,5 επί 5. [Α2] 

 πλνςίδνληαο ζα ιέγακε φηη νη δπν καζεηέο ηεο ηάμεο Α1 πξαγκαηνπνίεζαλ 

έλαλ πνιχ θαιφ δηάινγν ζην θνηλσληθφ επίπεδν ελψ έδεημαλ φηη δηαζέηνπλ αξθεηά θαιά 

ζηνηρεία ζην λα αληηκεησπίδνπλ επηηπρψο κηα δπζθνιία ρξεζηκνπνηψληαο θάπνηεο 

γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο, φπσο ζηελ πεξίπησζε ηνπ ππνινγηζκνχ ηεο δχλακεο 1/2 
14

, 

θαζψο θαη ηνπ πεξηερνκέλνπ ηεο δεμακελήο ηελ ληνζηή κέξα ζηε δεχηεξε 

δξαζηεξηφηεηα. ηελ πεξίπησζε φκσο ηεο ηξίηεο δξαζηεξηφηεηαο φπνπ έπξεπε λα 

ρξεζηκνπνηήζνπλ ηηο ζρέζεηο ησλ ιφγσλ γηα λα ππνινγίζνπλ ην εκβαδφλ ηεο ληνζηήο 

αλαδίπισζεο  έδεημαλ φηη ρξεηάδεηαη λα δηεπξχλνπλ ηηο ππάξρνπζεο γλσζηηθέο ηνπο 

ζηξαηεγηθέο γηα λα δηεξεπλνχλ, λα εληνπίδνπλ θαη λα αμηνπνηνχλ  δεδνκέλα ψζηε λα 
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νδεγνχληαη ζε κηα απνδεθηή ιχζε. Μπνξεί ινηπφλ ε ζπλεξγαηηθή πξνζπάζεηα ησλ 

καζεηψλ ηεο Α1 ηάμεο λα έδσζε ήδε ηα πξψηα ελζαξξπληηθά απνηειέζκαηα αιιά 

ππάξρεη αθφκα ¨δξφκνο¨ καζεηείαο ψζηε  λα απνθηήζνπλ φιεο εθείλεο  ηηο λνεηηθέο θαη 

ζηξαηεγηθέο ηθαλφηεηεο ψζηε λα επηηχρνπλ λα δηεμάγνπλ απνηειεζκαηηθνχο 

καζεκαηηθνχο δηαιφγνπο θαη λα θαηαθέξλνπλ λα ξπζκίδνπλ κφλνη ηνπο ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ.  
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Κεθάιαην 4
ν
 

 

4.1      πκπεξάζκαηα- ζπδήηεζε 

 
ηελ παξνχζα έξεπλα έρνπκε πξνζπαζήζεη λα ζπλδέζνπκε ηνπο θνηλσληθν-

καζεκαηηθνχο θαλφλεο, νη νπνίνη εγθαζίζηαληαη ζηελ ηάμε  θαη ηξνπνπνηνχληαη ζπλερψο 

απφ ην δάζθαιν θαη ηνπο καζεηέο κέζα απφ ηηο ζπλερείο αιιειεπηδξάζεηο ηνπο,  κε ηε 

καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα ησλ καζεηψλ.  Έρνπκε απφ ηελ αξρή απηήο ηεο εξγαζίαο 

ηζρπξηζηεί φηη απηά ηα πξφηππα πνπ απνηεινχλ ηελ κηθξνθνπιηνχξα  ηεο ηάμεο ηειηθά 

επηδξνχλ θαη θαζνξίδνπλ ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ησλ καζεκαηηθψλ ζπδεηήζεσλ ησλ 

καζεηψλ. Πξηλ θαηαιήμνπκε ζηα ζπκπεξάζκαηά καο απνκέλεη ζε καο λα ζπγθξίλνπκε  

ηα απνηειέζκαηα απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο θάζε 

ηάμεο ηεο έξεπλαο  κε ηα αληίζηνηρα  απνηειέζκαηα πνπ πξνέθπςαλ απφ ηελ αλάιπζε 

ηεο καζεκαηηθήο  ζπδήηεζεο ησλ καζεηψλ   πξνζπαζψληαο λα δηαπηζηψζνπκε ηελ 

χπαξμε ζεηηθψλ ζπζρεηίζεσλ.  

                  Σα απνηειέζκαηα απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο 

δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηεο η1 έδεημαλ φηη ε θνηλσληθή νξγάλσζε ηεο ηάμεο  είρε 

θπξίσο ηε κνξθή ΜΜΓ θαη νη καζεηέο αλαιάκβαλαλ ηνλ θχξην ξφιν ζηε κάζεζή ηνπο 

ελψ ε δαζθάια θξαηνχζε έλαλ ξφιν ζπληνληζηή.  Οη  θνηλσληθνί θαλφλεο πνπ 

θαηαγξάθεθαλ αθνξνχζαλ θπξίσο ηε ξχζκηζε ηεο ζπλεξγαηηθήο πξνζπάζεηαο. ( ΜΜΓ  

54%), ελψ  νη καζεκαηηθνί θαλφλεο (ΜΓ/ΜΔ  θαη ΜΑ ) πνπ ξχζκηδαλ ηνλ ηξφπν κε ηνλ 

νπνίν νη καζεηέο έπξεπε λα ζπδεηνχλ γηα ηα καζεκαηηθά εκθαλίζηεθαλ ζε πνιχ πςειά 

πνζνζηά.  Ζ ζεηηθή απηή εηθφλα  πνπ θαηαγξάθεθε θαη ζην δηάγξακκα παξνπζίαζεο ησλ 

ζηνηρείσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ηεο η1 ηαίξηαμε αξκνληθά  κε ηα ζεηηθά απνηειέζκαηα 

απφ ηελ αλάιπζε ηεο καζεκαηηθήο ζπδήηεζεο πνπ πξαγκαηνπνίεζαλ  νη  δπν καζεηέο  

ζηελ ηάμε απηή  επηιχνληαο ηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ.  Ζ επηθνηλσλία ηνπ δεπγαξηνχ 

ζην θνηλσληθφ επίπεδν ήηαλ πνιχ θαιή θαη νη λφξκεο πνπ αθνινχζεζαλ ζπκθσλνχζαλ 

κε ηηο  αληίζηνηρεο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηηο  δηδαζθαιίεο ζε απηήλ ηελ ηάμε. Οη 

καζεηέο ζπδεηνχζαλ ηηο ηδέεο ηνπο θαη έδηλαλ εμεγήζεηο γηα ηηο ιχζεηο πνπ πξφηεηλαλ 

φπσο αθξηβψο ζπλήζηδαλ λα θάλνπλ θαη θαηά ηε δηάξθεηα ησλ καζεκαηηθψλ 

παξαδφζεσλ. Σν ίδην απνηειεζκαηηθή ήηαλ θαη ε επηθνηλσλία ηνπο  ζην καζεκαηηθφ 

επίπεδν. Οη καζεηέο αθνινχζεζαλ θαη εδψ λφξκεο φκνηεο κε απηέο πνπ θαηαγξάθεθαλ 

ζην πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο ηνπο  θαηά ηε δηάξθεηα ησλ παξαδφζεσλ, εξγάδνληαλ  δειαδή 
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ζπζηεκαηηθά εμεηάδνληαο ην καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ  θαη είραλ ηξφπνπο λα θξίλνπλ ηη 

κεηξάεη σο απνδεθηή καζεκαηηθή ιχζε.  Σαηξηαζηά ήηαλ  θαη ηα αληίζηνηρα 

απνηειέζκαηα ζηελ ηάμε απηή  φζνλ αθνξά ηελ απηνλνκία ησλ καζεηψλ λα εξγάδνληαη 

γηα ηα καζεκαηηθά. ηηο δηδαζθαιίεο ν πεξηζζφηεξνο ρξφλνο είρε αθηεξσζεί ζηε 

ζπλεξγαζία θαη νη καζεηέο ήηαλ εμνηθεησκέλνη κε ην λα επηκέλνπλ ζην ζεκείν πνπ 

εζηίαδαλ θάζε θνξά  ρσξίο λα επηδεηνχλ εχθνια ηε βνήζεηα ηεο δαζθάιαο. Δίραλ 

ζπλεζίζεη  λα επαλεμεηάδνπλ ηα δεδνκέλα, λα ηξνπνπνηνχλ θαη λα θαηαιήγνπλ ζε κηα 

απνδεθηή ιχζε ειέγρνληαο ην ρξφλν φπσο αθξηβψο θαη ζηηο δηδαζθαιίεο φπνπ ε 

δαζθάια ηνπο έδηλε απηφ ην πξνλφκην αθφκα θαη ζηελ πεξίπησζε -φπσο ήδε έρεη 

ζρνιηαζηεί- πνπ ε πξνγξακκαηηζκέλε γηα δηδαζθαιία ελφηεηα δελ νινθιεξσλφηαλ.  

Αμίδεη λα ζεκεησζεί φηη ε δαζθάια είρε ηνπο καζεηέο απηήο ηεο ηάμεο γηα δεχηεξε 

ρξνληά θαη ζπλεπψο νη θνηλσληθνί θαη καζεκαηηθνί θαλφλεο πνπ ήηαλ ζηηο πξνζέζεηο ηεο 

λα εγθαζηδξπζνχλ  ζηελ ηάμε απηή θαίλεηαη φηη ιεηηνπξγνχζαλ ήδε ζηηο ζπλήζεηεο ησλ 

καζεηψλ θαη ίζσο λα ήηαλ απηφο  θαη ν ιφγνο πνπ ηα θαλνληζηηθά απηά πξφηππα  

εκθαλίζηεθαλ λα ξπζκίδνπλ θαη ηελ καζεκαηηθή ηνπο  ζπδήηεζε.  

                    Ζ ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ  απφ ηηο δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηεο η2 κε 

ηα αληίζηνηρα απνηειέζκαηα απφ ηελ αλάιπζε ησλ ζπδεηήζεσλ ησλ καζεηψλ νδήγεζε 

ζε ζπκπεξάζκαηα πνπ επίζεο επηβεβαηψλνπλ ηελ αξρηθή καο ππφζεζε. Ζ εηθφλα απφ ηηο 

δηδαζθαιίεο, φπσο παξνπζηάδεηαη ζην   δηάγξακκα παξνπζίαζεο ησλ ζηνηρείσλ ηεο 

δηδαζθαιίαο γηα ηελ Σάμε η2 είρε αξθεηέο νκνηφηεηεο κε ηελ εηθφλα πνπ δηαιφγνπ ζην 

δηάγξακκα απνηειεζκαηηθφηεηαο ηεο ζπδήηεζεο ησλ καζεηψλ. ηελ ηάμε απηή νη 

θνηλσληθέο λφξκεο αθνξνχζαλ πεξηζζφηεξν ηε ξχζκηζε ηεο ζηάζεο ησλ  καζεηψλ θαζψο 

ε γλψζε παξνπζηάδεηαη απφ ην δάζθαιν. Παξφηη ζηε κνξθή ηεο θνηλσληθήο νξγάλσζεο 

ην έλα ηξίην πεξίπνπ ηνπ ζπλνιηθνχ ρξφλνπ ηεο δηδαζθαιίαο δηαηέζεθε γηα ηε 

ζπλεξγαζία ησλ καζεηψλ, νη αληίζηνηρεο θνηλσληθέο λφξκεο πνπ ζα κπνξνχζαλ λα 

ξπζκίδνπλ ηελ επηθνηλσλία ζην επίπεδν απηφ ήηαλ πνιχ ιίγεο . Σν γεγνλφο απηφ θαίλεηαη 

λα ζρεηίδεηαη κε ηελ κηθξή  απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο επηθνηλσλίαο ησλ δπν καζεηψλ ζην 

θνηλσληθφ επίπεδν. Οη δπν καζεηέο δελ ελδηαθέξζεθαλ ηφζν γηα κηα νπζηαζηηθή 

επηθνηλσλία, δελ επεμεγνχζαλ ηηο ζθέςεηο ηνπο ν έλαο ζηνλ άιινλ θαη δελ αηηηνινγνχζαλ 

ηηο  ιχζεηο ηνπο αληηδξψληαο αθξηβψο φπσο θαη ζην πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο ηνπο φπνπ νη 

ζπκπεξηθνξέο απηέο δε ζπλεζίδνληαλ.  Αιιά θαη ζην καζεκαηηθφ επίπεδν ε εηθφλα ηεο 

ζπδήηεζεο παξνκνίαδε κε ηελ εηθφλα πνπ θαηαγξάθεθε θαη ζηηο δηδαζθαιίεο. Έηζη ζηε 

ζπδήηεζε ησλ δπν καζεηψλ,  φπσο αθξηβψο θαη ζηηο δηδαζθαιίεο πνπ θαηαγξάθεθαλ,  ε 



 119 

έλλνηα ηνπ καζεκαηηθψο απνδεθηνχ  ζπλδεφηαλ κε ηελ πηζηή εθηέιεζε ησλ πξάμεσλ θαη 

ηελ εχξεζε ηεο ¨ζσζηήο ιχζεο¨ ελψ ε έλλνηα ηνπ καζεκαηηθψο εμειηγκέλνπ δελ θάλεθε  

λα δηαπξαγκαηεχεηαη. Όζνλ αθνξά ηηο δξαζηεξηφηεηεο νη καζεηέο θαηάθεξαλ κφλνη ηνπο 

ζε ιίγεο κφλν πεξηπηψζεηο  λα θηάζνπλ ζε ζσζηέο ιχζεηο θαη ηα κηζά ηνπιάρηζηνλ 

[ΑΜΔ] ηα πξαγκαηνπνίεζαλ κε  ηε βνήζεηα ηεο δαζθάιαο φπσο άιισζηε είραλ 

ζπλεζίζεη θαη θαηά ηε δηάξθεηα ησλ παξαδφζεσλ φπνπ ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ 

καζεκαηηθψλ λνεκάησλ γηλφηαλ νπζηαζηηθά ζηνλ πίλαθα κε ηελ κνξθή Γ-Μ. Σν κηθξφ 

επίπεδν  απηνλνκίαο πνπ είραλ νη καζεηέο κε ηνλ ηξφπν πνπ ήηαλ νξγαλσκέλεο νη 

δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηνπο είρε κφλν κηθξέο απνθιείζεηο απφ   ην ρακειφ επίπεδν 

απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο  πνπ επέδεημαλ ζηε ζπλεξγαηηθή ηνπο πξνζπάζεηα. Ζ 

κηθξή απφθιηζε νθεηιφηαλ θπξίσο ζην φηη ν καζεηήο Α δηέζεηε  εζσηεξηθή  δηάζεζή γηα 

ελεξγή ζπκκεηνρή ζηε κάζεζή ηνπ θαη  θάλεθε λα γλσξίδεη θάπνηεο γλσζηηθέο 

ζηξαηεγηθέο  πνπ ηνπ επέηξεπαλ ζε θάπνηεο πεξηπηψζεηο λα ρεηξίδεηαη ηθαλνπνηεηηθά ηελ 

αηνκηθή ηνπ κάζεζε. Όζνλ αθνξά φκσο ηε δηαρείξηζε ηνπ ρξφλνπ  θαη νη δπν καζεηέο 

θάλεθαλ λα έρνπλ άγρνο θαη νη δειψζεηο ηνπο  θαλέξσλαλ φηη αλεζπρνχζαλ πνπ δελ 

ηέιεησλαλ γξήγνξα ηελ θάζε δξαζηεξηφηεηα θαζψο είραλ ζπλεζίζεη θαη ζηηο παξαδφζεηο 

ησλ καζεκαηηθψλ ζηελ ηάμε ηνπο φπνπ ε δηαρείξηζε ηνπ ρξφλνπ γηλφηαλ  απνθιεηζηηθά 

απφ ηε δαζθάια θαη ν ρξφλνο ήηαλ πάληα ιίγνο  γηαηί  έπξεπε λα πξνιάβνπλ ψζηε λα 

γίλνπλ  φιεο νη αζθήζεηο. Ίζσο ζα πξέπεη λα αλαθεξζεί θαη γηα ηελ ηάμε απηή φηη ε 

δαζθάια θαη  νη καζεηέο βξίζθνληαλ καδί γηα δεχηεξε ρξνληά γεγνλφο πνπ εληζρχεη ηελ 

άπνςε φηη νη θαλφλεο πνπ έρνπλ εγθαζηδξπζεί πιένλ θαη απνηεινχλ ηελ ¨θνπιηνχξα ¨ ηεο 

ηάμεο έρνπλ θαζνξηζηηθφ ξφιν ζηνλ ηξφπν πνπ εξγάδνληαη νη καζεηέο ζηηο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο θαη αζθαιψο νη ζπλήζεηεο απηέο εκθαλίδνληαη θαη ζηηο καζεκαηηθέο 

ηνπο ζπδεηήζεηο.   

                  Σα ζπκπεξάζκαηα ηεο έξεπλαο -πνπ δηαηππψζεθαλ παξαπάλσ- φζνλ αθνξά  

ηηο δπν  ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ επαιεζεχνπλ ηελ αξρηθή καο ππφζεζε  θαη 

απαληνχλ ζεηηθά ζηα δπν βαζηθά καο εξσηήκαηα. Οη θνηλσληθνί θαη καζεκαηηθνί 

θαλφλεο πνπ είραλ εγθαηαζηαζεί ήδε  ζηηο δπν ηάμεηο ηεο η ( αθνχ ε δαζθάια θαη νη 

καζεηέο βξίζθνληαλ καδί γηα δεχηεξε ζπλερή ρξνληά) απνηέιεζαλ ξπζκηζηηθνχο 

παξάγνληεο ηεο ζπλεξγαηηθήο κάζεζεο ησλ δεπγαξηψλ ησλ καζεηψλ  θαη θαζφξηζαλ ην  

θνηλσληθφ θαη καζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο αιιά θαη ην επίπεδν απηνλνκίαο ησλ 

καζεηψλ.  
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 Γηα ηηο δπν ηάμεηο ηνπ Γπκλαζίνπ ηα ζπκπεξάζκαηα δηαθνξνπνηνχληαη 

θάπσο απφ ηηο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ θαη απηφ είλαη έλα ελδηαθέξνλ  απνηέιεζκα ¨πξντφλ 

¨ ηεο παξνχζαο έξεπλαο ην νπνίν ζα ζπδεηήζνπκε ζηε ζπλέρεηα αθνχ παξνπζηάζνπκε 

παξαθάησ ηα ζπκπεξάζκαηα απφ ηε ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ αλάκεζα ζηηο εηθφλεο 

πνπ παξνπζίαζαλ νη δηδαζθαιίεο θαη νη αληίζηνηρεο ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ.   

                 Ζ  επεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ απφ ηηο δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηεο Α1 

έδεημε φηη ν δάζθαινο ηεο Α1 ηάμεο είρε επηιέμεη ε δηαπξαγκάηεπζε ησλ ελλνηψλ λα 

γίλεηαη κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο φισλ ησλ ζπκκεηερφλησλ  ζηελ ηάμε παξαρσξψληαο  

ζε αξθεηά ζεκεία ηελ πξσηνβνπιία ζηνπο καζεηέο δεκηνπξγψληαο ηηο πξνυπνζέζεηο λα 

αλαπηχμνπλ ηελ απηνλνκία ηνπο. Οη  θνηλσληθνί θαλφλεο πνπ θαηαγξάθεθαλ αθνξνχζαλ 

θπξίσο ηε ξχζκηζε ηεο επηθνηλσλίαο ζην επίπεδν  Γ-Μ-Μ θαη ηεο ζπλεξγαηηθήο 

πξνζπάζεηαο ζην επίπεδν Μ-Μ-Γ, ελψ  νη καζεκαηηθνί θαλφλεο (ΜΓ/ΜΔ  θαη ΜΑ ) πνπ 

ξχζκηδαλ ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν νη καζεηέο έπξεπε λα ζπδεηνχλ γηα ηα καζεκαηηθά 

εκθαλίζηεθαλ ζε πνιχ πςειά πνζνζηά. Ζ πξφζεζε ηνπ δαζθάινπ λα ζπλδέεη ηελ άηππε 

γλψζε ησλ καζεηψλ κε ηα επηζηεκνινγηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ ελλνηψλ πνπ 

εμεηάδνληαλ ήηαλ έθδειε θαη εθθξαδφηαλ κε ζπζηεκαηηθφ ηξφπν. Γεληθφηεξα ε εηθφλα 

ηεο δηδαζθαιίαο ζηελ ηάμε απηή ζπγθέληξσζε ηα πεξηζζφηεξα ζεηηθά ραξαθηεξηζηηθά 

απφ ηηο ηέζζεξηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο. Σα απνηειέζκαηα φκσο απφ ηελ αλάιπζε ησλ 

δηαιφγσλ ησλ καζεηψλ δελ ήηαλ ζηνλ ίδην βαζκφ ζε φια ηα επίπεδα ζεηηθά σο πξνο ηα 

αληίζηνηρα ραξαθηεξηζηηθά πνπ εμεηάζηεθαλ. ην θνηλσληθφ επίπεδν ε πξαγκαηηθά 

άξηζηε επηθνηλσλία ε νπνία πξαγκαηνπνηήζεθε κεηαμχ ησλ δπν καζεηψλ βξηζθφηαλ ζε 

ζπκθσλία κε ην αληίζηνηρν επίπεδν ησλ πινχζησλ θνηλσληθψλ θαλφλσλ πνπ 

εκθαλίζηεθαλ ζηελ ηάμε λα ξπζκίδνπλ ηελ επηθνηλσλία ησλ καζεηψλ θαηά ηηο 

δηδαζθαιίεο . ην καζεκαηηθφ φκσο επίπεδν ε απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπδήηεζεο ησλ 

δπν καζεηψλ δελ ήηαλ ην ίδην ζεηηθή. Οη καζεηέο δελ ηα θαηάθεξαλ ην ίδην θαιά κε φιεο 

ηηο δξαζηεξηφηεηεο  παξφηη έδεημαλ λα γλσξίδνπλ  ηνλ ηξφπν λα επηθνηλσλνχλ ζσζηά γηα 

ηα καζεκαηηθά. Οη αδπλακίεο ηνπο ζε απηφ ην επίπεδν εληνπίζηεθαλ θπξίσο ζηελ 

έιιεηςε επηκνλήο ζηα ζεκεία φπνπ ζπλαληνχζαλ δπζθνιίεο θαη ζηνλ επαλέιεγρν ησλ 

ζπκπεξαζκάησλ ηνπο ηα νπνία ζε αξθεηέο πεξηπηψζεηο ήηαλ ιαλζαζκέλα . Γηα έλαλ πην 

απνηειεζκαηηθφ δηάινγν γηα ηα καζεκαηηθά νη δπν καζεηέο ρξεηάδνληαλ αθφκε λα 

απμήζνπλ ηελ παξαηεξεηηθφηεηά ηνπο ψζηε λα εληνπίδνπλ θαη λα αμηνπνηνχλ  ζρέζεηο. 

Οη καζεζηαθέο απηέο αδπλακίεο πνπ εκθάληζαλ νη καζεηέο νδεγνχλ  ζην ζπκπέξαζκα φηη 

ππάξρεη αθφκα ¨δξφκνο¨ καζεηείαο ψζηε  λα απνθηήζνπλ φιεο εθείλεο  ηηο λνεηηθέο θαη 
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ζηξαηεγηθέο ηθαλφηεηεο,  λα επηηχρνπλ λα δηεμάγνπλ απνηειεζκαηηθνχο καζεκαηηθνχο 

θαη λα θαηαθέξλνπλ λα ξπζκίδνπλ κφλνη ηνπο ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ 

επηηπγράλνληαο ηνλ επηζπκεηφ βαζκφ απηνλνκίαο . 

                   Πξνθαλψο ηα  ζπκπεξάζκαηα απφ ηε ζπγθξηηηθή αλάιπζε  ησλ 

απνηειεζκάησλ  γηα ηελ ηάμε Α1 απαληνχλ ζηα  εξεπλεηηθά εξσηήκαηα ηεο  έξεπλαο 

επαιεζεχνληαο ηηο ππνζέζεηο καο κφλνλ γηα ην ζθέινο πνπ αθνξά ην θνηλσληθφ επίπεδν 

επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ. Ζ απφθιηζε ησλ απνηειεζκάησλ ζην καζεκαηηθφ επίπεδν 

επηθνηλσλίαο θαη ε ζρεηηθά κηθξή απνηειεζκαηηθφηεηα ηνπ καζεκαηηθνχ δηαιφγνπ  ησλ 

καζεηψλ παξά ηηο πινχζηεο καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ είραλ θαηαγξαθεί ζηελ ηάμε ηνπο, 

κπνξεί ίζσο λα εμεγεζεί απφ ην κηθξφ ρξνληθφ δηάζηεκα πνπ ν δάζθαινο θαη νη καζεηέο 

βξίζθνληαλ καδί κέζα ζην θαηλνχξην γηα ηνπο καζεηέο καζεζηαθφ πεξηβάιινλ. Ο ιίγνο 

ρξφλνο πνπ ν δάζθαινο είρε αξρίζεη λα εγθαζηζηά ηνπο θαηάιιεινπο καζεκαηηθνχο 

θαλφλεο δελ ζα κπνξνχζε λα είλαη αξθεηφο γηα λα δεκηνπξγεζνχλ καζεκαηηθέο 

πεπνηζήζεηο θαη αμίεο ζηνπο καζεηέο γηα ηα καζεκαηηθά. Όπσο  άιισζηε θαη νη ζρεηηθέο 

έξεπλεο έρνπλ απνδείμεη ( Voigt, 1992 – Cobb , Yackel 1996 ) ηα θνηλσληθν-καζεκαηηθά  

( sociomathematical ) πξφηππα ζπζηήλνληαη αιιειεπηδξαζηηθά θαη γηα λα απνθηεζεί κηα 

καζεκαηηθή θνπιηνχξα ( mathematizing) σο πξαθηηθή  απαηηείηαη έλα εχινγν ρξνληθφ 

δηάζηεκα πνπ ζε αξθεηέο πεξηπηψζεηο κπνξεί λα μεπεξλά ην ζρνιηθφ έηνο. Σα 

ζπκπεξάζκαηα απηά εληζρχεη θαη ην γεγνλφο φηη νη καζεηέο ηεο ηάμεο Α1, αλ θαη δελ 

θαηφξζσζαλ λα πξαγκαηνπνηήζνπλ έλαλ νινθιεξσκέλν καζεκαηηθφ δηάινγν,  

ρξεζηκνπνηνχζαλ ήδε λφξκεο  πνπ θαηαγξάθεθαλ θαη ζηηο δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηνπο. 

Έδεημαλ δειαδή φηη γλψξηδαλ  ηνλ ηξφπν λα επηθνηλσλνχλ ζσζηά γηα ηα καζεκαηηθά, 

δηαηχπσλαλ  ππνζέζεηο, ζχγθξηλαλ  θαη δηθαηνινγνχζαλ ηηο ζθέςεηο ηνπο ν έλαο ζηνλ 

άιιν, πξηλ απνδερηνχλ θαη θαηαιήμνπλ ζε κηα θνηλή ιχζε. Δμάιινπ ν πξαγκαηηθά  

απνηειεζκαηηθφο δηάινγνο  ησλ καζεηψλ ζηελ δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα καο επηηξέπεη λα 

ηζρπξηζηνχκε φηη νη ίδηνη καζεηέο ζπλερίδνληαο λα ζπκκεηέρνπλ ζην γφληκν πεξηβάιινλ 

καζεηείαο ηεο ηάμεο ηνπο ζχληνκα ζα θαηαθέξλνπλ λα πξαγκαηνπνηνχλ πξαγκαηηθά 

απνηειεζκαηηθνχο καζεκαηηθνχο δηαιφγνπο νη νπνίνη ζα απνηεινχλ γηα απηνχο ρξήζηκν 

κέζν ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ.    

 Σα ζπκπεξάζκαηα απφ ηε ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ αλάκεζα ζηηο 

εηθφλεο πνπ παξνπζίαζαλ νη δηδαζθαιίεο θαη νη αληίζηνηρεο ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ ηεο 

Α2 ηάμεο καο έδσζαλ θάπνηα θαηλνχξηα ζηνηρεία ηα νπνία έρνπλ αξθεηφ ελδηαθέξνλ .  
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                    Σα απνηειέζκαηα απφ ηελ επεμεξγαζία ησλ δηδαζθαιηψλ ζηελ ηάμε ηεο Α2  

έδεημαλ φηη ην θνηλσληθφ  πιαίζην ηεο ηάμεο ζηεξηδφηαλ  ζηνλ  θπξίαξρν ξφιν ηνπ 

δαζθάινπ θαη  ζηνπο παζεηηθνχο ξφινπο ησλ καζεηψλ, πνπ θαίλνληαλ λα αθνινπζνχλ ην 

δάζθαιν θαη λα αζθνχληαη ζην λα είλαη ηθαλνί λα αλαπαξάγνπλ ηηο ελέξγεηέο ηνπ ελψ ε  

επηθνηλσλία ζηε κνξθή Μ-Μ απνπζίαδε νινθιεξσηηθά. Απηφ είρε σο ζπλέπεηα νη 

θαλφλεο πνπ ζα ξχζκηδαλ ηε επηθνηλσλία κεηαμχ ησλ καζεηψλ λα κελ εκθαλίδνληαη ζηε 

δηδαζθαιία. Ο δηάινγνο φκσο ησλ δπν καζεηψλ ζην θνηλσληθφ ηνπιάρηζηνλ επίπεδν δελ 

ηαίξηαμε κε ηελ εηθφλα ηεο  απνπζίαο ησλ θνηλσληθψλ θαλφλσλ πνπ εκθαλίζηεθε ζηηο 

δηδαζθαιίεο. Οη ζπλεξγαδφκελνη καζεηέο έδεημαλ έλα πξαγκαηηθφ ελδηαθέξνλ γηα ηελ 

επηθνηλσλία ηνπο θαη  πξαγκαηνπνίεζαλ έλαλ δηάινγν πνπ αληαπνθξηλφηαλ ζε έλα 

ηθαλνπνηεηηθφ θνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο. Φξφληηδαλ λα παξνπζηάδνπλ ηηο ζθέςεηο 

ηνπο ηηο νπνίεο θαη ζηήξηδαλ ζηε ζπλέρεηα κε επηρεηξήκαηα – ιαλζαζκέλα ηηο 

πεξηζζφηεξεο θνξέο –  άθνπγαλ κε πξνζνρή ην ζπλνκηιεηή ηνπο, έδεηρλαλ φηη 

θαηαλννχζαλ ηε ζθέςε ηνπ, ζπκθσλνχζαλ κε απηήλ  θαη αλαζπγθξνηνχζαλ ηε δηθή ηνπο 

ζθέςε. Με ηνλ ηξφπν απηφ, ζε θνηλσληθφ ηνπιάρηζηνλ επίπεδν, είραλ επηηχρεη έλα 

ηθαλνπνηεηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο παξφηη θαηέιεγαλ ζε ιαλζαζκέλα ζπκπεξάζκαηα. 

Γηα λα εξκελεχζνπκε ηελ απφθιηζε κεηαμχ ησλ δπν εηθφλσλ ( ηεο ηάμεο θαη ηεο 

ζπδήηεζεο) ζην θνηλσληθφ επίπεδν θάλακε ηελ ππφζεζε φηη νη δπν καζεηέο δελ ζα 

βξίζθνληαλ καδί σο ζπδεηεηέο κφλν γηα ην κηθξφ ρξνληθφ δηάζηεκα ηεο θνίηεζήο ηνπο 

ζην Γπκλάζην αιιά πηζαλψο λα ήηαλ ζπκκαζεηέο θαη ζην δεκνηηθφ φπνπ ζα είραλ 

ζπλεξγαζηεί θαη ζην παξειζφλ.
3
  Μηα αθφκε εμήγεζε ζα κπνξνχζε λα ήηαλ φηη θάζε 

έλαο απφ ηνπο  δπν καζεηέο πξνεξρφηαλ απφ ηάμεηο ηνπ δεκνηηθνχ ζηηο νπνίεο 

επηθξαηνχζαλ παξφκνηεο λφξκεο γηα ηε ξχζκηζε ηεο επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ ζην 

θνηλσληθφ επίπεδν. ε θάζε πεξίπησζε φκσο απνθιείζακε ην γεγνλφο ε επηηπρία ηεο 

επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ ζην θνηλσληθφ επίπεδν λα κπνξνχζε λα απνδνζεί  ζε ηπραίν 

γεγνλφο.  

                              Αληίζεηα κε ηελ απφθιηζε ησλ απνηειεζκάησλ ζην θνηλσληθφ 

επίπεδν, ε ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ ζην καζεκαηηθφ επίπεδν  γηα ηελ ηάμε Α2 

νδήγεζε ζε ζπκπεξάζκαηα πνπ εκθαλίδνπλ  πιήξε ζπκθσλία ηεο εηθφλαο πνπ 

παξνπζίαζαλ νη δηδαζθαιίεο θαη απηήο πνπ αλέδεημε ε αλάιπζε ηεο καζεκαηηθήο  

ζπδήηεζεο ησλ καζεηψλ. ηηο δηδαζθαιίεο πνπ θαηαγξάθεθαλ ζηελ ηάμε απηή νη 

καζεκαηηθέο έλλνηεο παξνπζηάδνληαλ ππεξαπινπζηεπκέλεο ελψ νη καζεκαηηθνί φξνη 

                                                 
3
 Ζ ππφζεζε απηή επαιεζεχηεθε κεηά απφ επεξψηεζε ζην δάζθαιν ηεο ηάμεο 
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απνθεχγνληαλ ζπζηεκαηηθά. Σν καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη  απνδεθηφ ήηαλ απηφ πνπ 

ν δάζθαινο επηδείθλπε ρσξίο λα ζπκκεηέρνπλ νη καζεηέο θαη λα ζρνιηάδνπλ ηηο 

δηαθνξέο. Δπηπιένλ ζηελ θαηεγνξία ησλ καζεκαηηθψλ θαλφλσλ επηθξαηνχζαλ, δειψζεηο 

θαη ελέξγεηεο ηνπ δαζθάινπ (θαη΄επέθηαζε θαη ησλ καζεηψλ)  πνπ εζηίαδαλ ζηελ 

εθκάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ πξάμεσλ. Μηα παξφκνηα εηθφλα παξνπζίαζε θαη ε αλάιπζε 

ηεο ζπδήηεζεο ησλ καζεηψλ ζην καζεκαηηθφ επίπεδν. Οη πεξηζζφηεξεο δειψζεηο ησλ 

καζεηψλ δελ ήηαλ  πξνηάζεηο απνδεθηέο γηα ηα καζεκαηηθά κε απνηέιεζκα  ζε φιε ηε 

δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο νη δπν καζεηέο λα κελ θαηνξζψζνπλ λα αληαπνθξηζνχλ ζε 

θακηά δξαζηεξηφηεηα. Ζ ρακειή απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ζπδήηεζεο ζην καζεκαηηθφ 

επίπεδν  νθεηιφηαλ θπξίσο ζην φηη ν έλαο καζεηήο θαηέιεγε ζε ζπκπεξάζκαηα κε 

απνδεθηά γηα ηα καζεκαηηθά ελψ ν άιινο  καζεηήο δε δηέζεηε ηε γλψζε γηα λα 

αμηνινγήζεη ην καζεκαηηθψο απνδεθηφ θαη ζπκθσλνχζε κε ην ζπκκαζεηή ηνπ 

επηθπξψλνληαο ηα ιαλζαζκέλα ζπκπεξάζκαηα. πκθσλία φκσο ζηε ζχγθξηζε ησλ 

απνηειεζκάησλ ππήξρε θαη ζην επίπεδν ηεο απηνλνκίαο ησλ καζεηψλ. ηηο δηδαζθαιίεο 

ην θνηλσληθφ  πιαίζην ηεο ηάμεο ζηεξηδφηαλ  ζηνλ  θπξίαξρν ξφιν ηνπ δαζθάινπ θαη  

ζηνπο παζεηηθνχο ξφινπο ησλ καζεηψλ θαη ν δάζθαινο είρε  θαη ηελ απνθιεηζηηθή 

επζχλε ηνπ ρξφλνπ. Δπίζεο ε αλάιπζε ηεο ζπδήηεζεο ησλ καζεηψλ αλέδεημε ηηο 

αδπλακίεο ησλ δπν καζεηψλ λα ξπζκίζνπλ κφλνη ηνπο ηε κάζεζή ηνπο κε 

δηαζέηνληαο ηηο απαηηνχκελεο γλσζηηθέο ζηξαηεγηθέο. Σν  πξνζδφθηκν ησλ καζεηψλ δε 

θάλεθε λα ιεηηνπξγεί επίζεο  ζηηο ελέξγεηέο ηνπο αθνχ δελ επέκεηλαλ   ζε θακία εξγαζία 

ηφζν ψζηε λα ειέγμνπλ δηεμνδηθφηεξα ηα ζπκπεξάζκαηά ηνπο. Απέηπραλ αθφκε θαη λα 

εθκεηαιιεπηνχλ ηε ζπλεξγαζία ηνπο κε ην δάζθαιν, ηνπ νπνίνπ ε παξέκβαζε δελ ηνπο 

βνήζεζε λα νινθιεξψζνπλ ηε δξαζηεξηφηεηα θαηαιήγνληαο ζε έλα ζσζηφ απνηέιεζκα.  

 Οινθιεξψλνληαο  ηα  ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία θαηαιήμακε  απφ ηε 

ζπγθξηηηθή αλάιπζε  ησλ απνηειεζκάησλ  γηα ηελ ηάμε Α2 ζα ιέγακε φηη επαιεζεχνπλ 

ηηο ππνζέζεηο καο γηα ηηο απαληήζεηο ζηα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα ηεο  έξεπλαο κφλνλ γηα 

ην ζθέινο πνπ αθνξά ην καζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ. Γηα ηελ 

απφθιηζε φκσο ησλ απνηειεζκάησλ ζην θνηλσληθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο θαη ηε 

ζρεηηθά θαιή απνηειεζκαηηθφηεηα ηνπ δηαιφγνπ  ησλ καζεηψλ ζε απηφ ην επίπεδν, παξά 

ην γεγνλφο φηη ζηηο δηδαζθαιίεο ζηελ ηάμε ηνπο δελ είραλ θαηαγξαθεί νη ζρεηηθέο  

ξπζκηζηηθέο λφξκεο, έρνπλ ήδε δνζεί παξαπάλσ θάπνηεο εξκελεπηηθέο ππνζέζεηο. 

Ωζηφζν ζα κπνξνχζακε ίζσο λα πξνβιέςνπκε φηη θαη ζε ελδερφκελεο κειινληηθέο 

ζπλεξγαζίεο ηνπο νη δπν καζεηέο, αλ θαη ίζσο λα ηα θαηαθέξνπλ πάιη λα 
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επηθνηλσλήζνπλ απνηειεζκαηηθά ζην θνηλσληθφ επίπεδν, δε ζα κπνξέζνπλ λα 

πξαγκαηνπνηήζνπλ έλαλ απνηειεζκαηηθφ δηάινγν γηα ηα καζεκαηηθά αλ ζην καζεζηαθφ  

πιαίζην ηεο ηάμεο  ηνπο δε ζπκπεξηιεθζνχλ θαλφλεο πνπ λα ξπζκίδνπλ ηε κάζεζή ηνπο 

ζην καζεκαηηθφ επίπεδν.  

 πλνςίδνληαο ηα ζπκπεξάζκαηα καο κεηά ηε ζπγθξηηηθή παξνπζίαζε ησλ 

απνηειεζκάησλ  ηνπ πξψηνπ θαη ηνπ δεχηεξνπ επηπέδνπ ηεο έξεπλαο θαη γηα ηηο ηέζζεξηο 

ηάμεηο ζα ιέγακε φηη νη βαζηθέο  καο ππνζέζεηο σο πξνο ηηο απαληήζεηο ζηα θχξηα 

εξσηήκαηα ηεο έξεπλαο επαιεζεχηεθαλ θαζψο ζε φιεο ηηο πεξηπηψζεηο νη θνηλσληθέο θαη 

καζεκαηηθέο λφξκεο ( Κ&Μ ) πνπ  είραλ εγθαηαζηαζεί ή βξίζθνληαλ ζε κηα δηαδηθαζία 

δηαπξαγκάηεπζεο  ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ επεξέαζαλ ηνλ ηξφπν πνπ νη καζεηέο 

ξχζκηδαλ ηε ζπλεξγαηηθή ηνπο κάζεζε θαη θαζνξίζαλ ηελ απνηειεζκαηηθφηεηά  ηεο. 

Αλαιπηηθφηεξα νη απαληήζεηο ζηα βαζηθά εξσηήκαηα ηεο έξεπλαο βξίζθνληαη ζηα 

παξαθάησ ζπκπεξάζκαηα ηα νπνία βαζίζηεθαλ ζηε ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ ηνπ 

πξψηνπ θαη ηνπ δεχηεξνπ επηπέδνπ ηεο έξεπλαο:  

 ηηο ηάμεηο ηεο  Σ ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ βξέζεθε κηα ζεηηθή ζρέζε αλάκεζα 

ζηηο θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ επηθξαηνχζαλ ζηηο αίζνπζεο  δηδαζθαιίαο 

ηφζν κε ην θνηλσληθφ θαη καζεκαηηθφ επίπεδν επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ πνπ 

ζπλεξγάδνληαλ ζηηο δξαζηεξηφηεηεο ελφο έξγνπ φζν θαη κε ην επίπεδν ηεο 

απηνξξπζκηδφκελεο κάζεζεο ησλ καζεηψλ. 

 ηηο ηάμεηο ηεο Α΄ Γπκλαζίνπ βξέζεθε κηα κεξηθή  απφθιηζε αλάκεζα ζηηο 

θνηλσληθέο θαη καζεκαηηθέο λφξκεο ηεο δηδαζθαιίαο πνπ επηθξαηνχζαλ ζηηο δηδαζθαιίεο 

θαη ζηα επίπεδα επηθνηλσλίαο ησλ καζεηψλ: 

      -  ηε κηα πεξίπησζε ε κέηξηα  απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο  καζεκαηηθήο επηθνηλσλίαο  

θαη ηεο απηνλνκίαο ησλ δπν καζεηψλ δε ζπκθσλνχζε κε ην αξθεηά πςειφ επίπεδν ηεο 

δηδαζθαιίαο σο πξνο ηηο καζεκαηηθέο λφξκεο πνπ θαηαγξάθεθαλ. 

-    ηελ άιιε πεξίπησζε  ε απφθιηζε αθνξνχζε ην  αξθεηά ηθαλνπνηεηηθφ επίπεδν ηεο 

επηθνηλσλίαο ησλ ζπλεξγαδφκελσλ καζεηψλ ζε ζρέζε κε ην ¨θησρφ ¨, σο πξνο ηηο 

θνηλσληθέο  λφξκεο  επηθνηλσλίαο, πιαίζην ηεο δηδαζθαιίαο .   

Οη κεξηθέο  απνθιίζεηο πνπ εκθαλίζηεθαλ ζηε ζχγθξηζε ησλ απνηειεζκάησλ ζηηο 

ηάμεηο ηνπ Γπκλαζίνπ νθείινληαλ ίζσο ζηηο δπζθνιίεο πνπ θάλεθαλ λα  αληηκεησπίδνπλ 

νη καζεηέο θαζψο βξίζθνληαλ ζην κεηαβαηηθφ ζηάδην  απφ ην Γεκνηηθφ ζην θαηλνχξην 

καζεζηαθφ πιαίζην ηνπ Γπκλαζίνπ. Σηο δπζθνιίεο απηέο ησλ καζεηψλ, νη νπνίεο 

απνηεινχλ νπζηαζηηθά ην δεηνχκελν ηνπ πξψηνπ επηκέξνπο εξσηήκαηνο ηεο έξεπλαο, 
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κπνξνχκε λα ηηο πιεξνθνξεζνχκε απφ κηα πξνζερηηθή αλάιπζε ησλ δεδνκέλσλ πνπ 

θαηαγξάθεθαλ ζηηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο: 

- Οη καζεηέο ζηελ Α1 ηάμε θάλεθαλ λα δπζθνιεχνληαη λα αληαπνθξηζνχλ ζην 

θαηλνχξην καζεζηαθφ πεξηβάιινλ ην νπνίν ν δάζθαινο θξφληηδε λα πεξηέρεη θαλφλεο πνπ 

ξχζκηδαλ ηε καζεκαηηθή επηρεηξεκαηνινγία θαη ηηο θαλνληζηηθέο πηπρέο ηεο θνηλσληθήο 

επηθνηλσλίαο γηα ηηο καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο.  Οη καζεηέο απηνί δελ είραλ πξνιάβεη 

λα εμειίμνπλ ηφζν γξήγνξα  ηηο αηνκηθέο δηαδηθαζίεο ιήςεο ψζηε λα  εθαξκφδνπλ γηα  

ηελ επίιπζε ησλ αζθήζεσλ πνπ ηνπο δίλνληαλ ηηο  έλλνηεο ηνπ: ηη είλαη δηαθνξεηηθφ , 

εμειηγκέλν, απνηειεζκαηηθφ θαη ηνπ ηη είλαη απνδεθηφ γηα ηα καζεκαηηθά  ( ηνπιάρηζηνλ   

κε ηνλ  ίδην ηξφπν  πνπ απηέο νη έλλνηεο δηαπξαγκαηεχνληαλ ζηελ ηάμε ηνπο). 

Υξεηάδνληαλ επηπιένλ πξνζπάζεηα γηα λα πξνζαξκνζηνχλ ζην θαηλνχξην ηνπο, πην 

απαηηεηηθφ, καζεζηαθφ πιαίζην. 

-  Οη καζεηέο ηεο Α2 ηάμεο έδεημαλ λα αληηκεησπίδνπλ ην ίδην πξφβιεκα πνπ 

εκθαληδφηαλ  φκσο  κε έλαλ δηαθνξεηηθφ ηξφπν. Οη καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο ζηηο 

νπνίεο θαινχληαλ λα ζπκκεηέρνπλ ήηαλ πεξηζζφηεξν απαηηεηηθέο φζνλ αθνξά ηελ 

αθξίβεηα ζηηο δηαηππψζεηο (φξσλ , νξηζκψλ θαη ζπκβφισλ),  ηε κεζνδνινγία ηεο 

απφδεημεο θαη ηελ εμαγσγή ζπκπεξαζκάησλ απφ ηελ παξαηήξεζε ησλ ζρέζεσλ.  Απφ 

ηελ άιιε κεξηά ην πιαίζην ηεο δηδαζθαιίαο ζηελ ηάμε ηνπο ήηαλ ζηεξεκέλν ηδηαίηεξα  

απφ ξπζκηζηηθνχο καζεκαηηθνχο θαλφλεο πνπ ζα ηνπο βνεζνχζαλ λα θαηαλνήζνπλ ηη 

ζπληζηά καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη ηη είλαη  καζεκαηηθά απνδεθηφ. ηελ ηάμε απηή  

φξνη νξηζκνί θαη ζχκβνια παξνπζηάδνληαλ απινπζηεπκέλα έηζη ψζηε ε εηθφλα ηεο 

δηδαζθαιίαο λα ζπκθσλεί απφιπηα κε ηα επξήκαηα άιιεο ζρεηηθήο έξεπλαο ( αθνλίδεο 

θ.α , 1999) ζηελ νπνία νη εξεπλεηέο δηαπίζησζαλ φηη ζεκαληηθά ζηνηρεία ησλ 

καζεκαηηθψλ παξνπζηάδνληαη κε έλα αδηαθνξνπνίεην νκνγελνπνηεκέλν ηξφπν, ν νπνίνο 

δελ επηηξέπεη ζηνπο καζεηέο λα δηαθξίλνπλ ην λφεκα, ηε θχζε θαη ηε ιεηηνπξγία ηνπο 

ζηα καζεκαηηθά.. Αιιά θαη ε θνηλσληθή κνξθή νξγάλσζεο ηεο ηάμεο θαη ε έιιεηςε 

θαλφλσλ  θνηλσληθήο  επηθνηλσλίαο ζηελ ηάμε απηή  κάιινλ δελ βνεζνχζε ηνπο καζεηέο 

λα αλαπηχμνπλ ηελ απηνλνκία ηνπο ζηα καζεκαηηθά. Μάιηζηα   έδεημαλ λα έρνπλ 

πεξηζζφηεξεο ηθαλφηεηεο ζην επίπεδν απηφ ηεο θνηλσληθήο  επηθνηλσλίαο   πνπ  κάιινλ  

είραλ απνθηήζεη απφ ηηο πξνεγνχκελεο εκπεηξίεο ηνπο ζην Γεκνηηθφ.    

                     Σν δεχηεξν επί κέξνπο εξψηεκα ηεο παξνχζαο έξεπλαο αθνξνχζε ηνπο 

ξφινπο ηνπ δαζθάινπ θαη ησλ καζεηψλ. Απφ ηε κέρξη ηψξα παξνπζίαζε ησλ 

απνηειεζκάησλ έρεη ήδε θαλεί πφζν  θαζνξηζηηθνί  παξάγνληεο γηα ηηο καζεκαηηθέο  
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απνηηκήζεηο ήηαλ, ν ξφινο ηνπ δαζθάινπ αιιά θαη νη ξφινη πνπ αλέιαβαλ νη καζεηέο,    

ηφζν θαηά ηηο δηδαζθαιίεο φζν θαη θαηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπλεξγαηηθήο πξνζπάζεηάο ηνπο  

ζηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ. ηελ ηάμε ηεο η2 ε δαζθάια εκπφδηδε κε ηελ 

παξεκβαηηθή ηεο  ζπκπεξηθνξά ηνπο καζεηέο λα αλαπηχμνπλ ηε καζεκαηηθή ηνπο 

απηνλνκία κε απνηέιεζκα λα δεηνχλ ζε θάζε δπζθνιία ηε βνήζεηά ηεο θαη κάιηζηα κέρξη 

ηνπ ζεκείνπ λα ληψζνπλ ηελ αλάγθε λα νινθιεξψζνπλ κηα δξαζηεξηφηεηα κφλν κε ην λα 

αθνινπζήζνπλ βήκα –βήκα ηηο ππνδείμεηο ηεο. Δλψ ε δηαθξηηηθή ζπλεηζθνξά ηεο 

δαζθάιαο ζηελ ηάμε ηεο η1 ζηηο πξνζπάζεηεο ησλ καζεηψλ – πνπ έθηαλε ζην αληίζεην 

άθξν- βνήζεζε ηνπο καζεηέο λα αλαπηχμνπλ ζεηηθέο ζπλήζεηεο φπσο:  ε επηκνλή ζηα 

δχζθνια ζεκεία, ε επαλεμέηαζε, ε παξαγσγή ππνζέζεσλ θαη ε παξαηήξεζε ησλ 

ζρέζεσλ. Οη ηθαλφηεηεο απηέο  ηνπο νδήγεζαλ ζαλ ζε κηα πεξηζζφηεξν απηφλνκε 

κάζεζε αθνχ νινθιήξσλαλ ηηο δξαζηεξηφηεηεο ζηεξηδφκελνη ζηε ζπλεξγαζία ηνπο ή  κε 

ηελ ειάρηζηε βνήζεηα ηεο δαζθάιαο. ηελ ηάμε ηεο Α2 ε επίκνλε ζηάζε ηνπ δαζθάινπ 

λα ππεξαπινπζηεχεη ηηο καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη λα ηηο παξνπζηάδεη ν ίδηνο πάληα ζηνλ 

πίλαθα δελ έδηλε ηελ επθαηξία ζηνπο καζεηέο λα εμεηάδνπλ κφλνη ηνπο ηα 

ραξαθηεξηζηηθά ησλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ, λα πξνβιεκαηίδνληαη, λα ζπγθξίλνπλ, 

λα αλαθαιχπηνπλ θαη λα ζπκπεξαίλνπλ ειέγρνληαο  γηα καζεκαηηθψο απνδεθηά 

απνηειέζκαηα. Αληίζεηα ζηελ ηάμε Α1 ν δάζθαινο είρε μεθηλήζεη κηα ζπζηεκαηηθή 

πξνζπάζεηα λα εγθαζηδξχζεη  κηα θνπιηνχξα καζεκαηηθνπνίεζεο (mathematizing) σο 

πξαθηηθή κε ην λα επηιέγεη ηελ αιιειεπίδξαζε κεηαμχ ησλ καζεηψλ  σο θχξηα κνξθή 

επηθνηλσλίαο,  κε ην λα εζηηάδεη ζηελ εμήγεζε, ¨ζην γηαηί¨ θαη κε ην λα ηξνθνδνηεί  ηνπο 

καζεηέο κε θαλφλεο γηα ην καζεκαηηθψο απνδεθηφ επηκέλνληαο ζηα επηζηεκνινγηθά 

ραξαθηεξηζηηθά  ησλ ελλνηψλ. Φπζηθά ηα απνηειέζκαηα απηήο ηεο πξνζπάζεηαο δελ 

θαίλνληαλ αθφκα ζηηο καζεζηαθέο απνηηκήζεηο ησλ ζπλεξγαδφκελσλ  δπάδσλ ησλ 

καζεηψλ ηνπ αιιά έλα δείγκα θαιήο εμέιημεο πήξακε ήδε απφ ηνλ απνηειεζκαηηθφ  

δηάινγν ησλ καζεηψλ ζηε δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα ν νπνίνο πεξηείρε πνιιά απφ ηα 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ αλαθέξακε .                     

            Αιιά θαη νη παξαηεξνχκελνη ξφινη ησλ καζεηψλ, φπσο εκθαλίζηεθαλ  

θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο αιιειεπίδξαζεο κέζα  ζην επξχηεξν πιαίζην ηεο  θάζε ζρνιηθήο 

ηάμεο κε ηνπο δηθνχο ηεο θνηλσληθνχο θαη καζεκαηηθνχο  θαλφλεο, ήηαλ δηαθνξεηηθνί. 

ηελ ηάμε ηεο Α2 νη ξφινη ησλ καζεηψλ ήηαλ παζεηηθνί θαη ν θπξίαξρνο ξφινο ηνπο 

ήηαλ λα αθνινπζνχλ πξνζερηηθά ηηο δξάζεηο ηνπ δαζθάινπ. Λίγν πεξηζζφηεξν 

ελεξγεηηθνί ήηαλ νη ξφινη πνπ αλαιάκβαλαλ νη καζεηέο ηεο ηάμεο η2, νη νπνίνη 
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ζπκκεηείραλ ζηε δηαδηθαζία ηεο κάζεζήο ηνπο θαη κε κηα άηππε ρσξίο ηδηαίηεξνπο 

θαλφλεο ζπλεξγαζία ζηα ζξαλία ηνπο. Πεξηζζφηεξν ελεξγεηηθνί ήηαλ νη ξφινη ησλ 

καζεηψλ ησλ ηάμεσλ Α1 θαη η1 νη νπνίνη ζπκκεηείραλ ζηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ πξνο 

κάζεζε καζεκαηηθψλ ελλνηψλ είηε ζπκκεηέρνληαο ζηε καζεκαηηθή ζπδήηεζε πνπ 

δηεμαγφηαλ ζηελ ηάμε ηνπο είηε ζπλεξγαδφκελνη ζηα ζξαλία ηνπο αθνινπζψληαο ηνπο 

ξπζκηζηηθνχο θαλφλεο πνπ είρε πξνηείλεη ν δάζθαινο.  

 Γηα ηελ παξαηήξεζε ησλ  ξφισλ   πνπ νη καζεηέο εκθάληζαλ ζηα 

ζπλεξγαηηθά δεχγε θαηά ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ ηεο έξεπλαο ρξεζηκνπνηήζεθαλ  

νη ηέζζεξηο ραξαθηεξηζηηθνί ξφινη πνπ πξνζδηφξηζαλ ζε   πξφζθαηε κειέηε  ηνπο νη 

Σάηζεο θαη  Κνιέδα  (2006): Ο θπξίαξρνο εθθηλεηήο,  ν εκπλεπζηήο ηεο ζπλεξγαζίαο, ν 

αμηνινγεηήο ηεο ζπλεξγαζίαο θαη ν  αλαζθαιήο κεζνιαβεηήο ν νπνίνο νπζηαζηηθά δελ 

πξνσζεί ηε ζπλεξγαζία κε ηελ παζεηηθή ηνπ ζηάζε. Με βάζε απηήλ ηελ πξννπηηθή ε 

αλάιπζε ησλ δηαιφγσλ ζηελ η1 ηάμε έδεημε φηη  νη ξφινη ησλ καζεηψλ ήηαλ 

ελαιιαζζφκελνη,  άιινηε  ν έλαο ήηαλ ν θπξίαξρνο εθθηλεηήο θαη ν άιινο αθξναηήο-

αμηνινγεηήο  θαη άιινηε  νη ξφινη αληηζηξέθνληαλ. Ζ ελαιιαγή απηή ησλ ξφισλ 

ζήκαηλε φηη θαη νη δπν καζεηέο γλψξηδαλ ηφζν λα θηλνχλ κηα δηαδηθαζία  πξνηείλνληαο 

κηα ιχζε φζν θαη λα αμηνινγνχλ κηα ιχζε ηνπ ζπκκαζεηή ηνπο. ηελ ηάμε ηεο Α1 ν έλαο 

καζεηήο θξαηνχζε ζην κεγαιχηεξν κέξνο ηεο ζπδήηεζεο  ην ξφιν ηνπ θπξίαξρνπ 

εθθηλεηή ελψ ν ζπκκαζεηήο ηνπ  άιινηε ην ξφιν ηνπ αθξναηή -αμηνινγεηή θαη άιινηε 

ην ξφιν ηνπ  αλαζθαιή κεζνιαβεηή ζπκθσλψληαο κε ηηο ιχζεηο ηνπ ζπκκαζεηή ρσξίο 

νπζηαζηηθά λα ηηο αμηνινγεί. ηηο ιίγεο θνξέο πνπ ν δεχηεξνο καζεηήο εκθάληζε ην ξφιν 

ηνπ θπξίαξρνπ εθθηλεηή ν πξψηνο καζεηήο θξαηνχζε πάληα ην ξφιν ηνπ αθξναηή –

αμηνινγεηή.  ηελ ηάμε  η2 νη δπν καζεηέο θξάηεζαλ ζηαζεξά κηα κνξθή ξφινπ ν 

θαζέλαο. Ο πξψηνο καζεηήο είρε ην ξφιν ηνπ θπξίαξρνπ εθθηλεηή ελψ ν δεχηεξνο ην 

ξφιν ηνπ  αλαζθαιή κεζνιαβεηή. Γηαθνξεηηθνί ήηαλ νη ξφινη πνπ παξνπζίαζαλ νη 

καζεηέο ηεο Α2 ηάμεο. Καλείο καζεηήο μερσξηζηά δελ κπνξνχζε λα ζπκβάιιεη κε 

ζπλεθηηθφ, ζαθψο θαζνξηζκέλν ηξφπν ζηε  ιχζε πνπ πξνβιήκαηνο πνπ ηνπο δφζεθε. Ο 

θαζέλαο έζεηε θπξίσο εξσηήκαηα, θαιψληαο ηνλ άιιν  λα ηα απνδερζεί  θαη λα ηα  

επηβεβαηψζεη. Απηή ε έιιεηςε ελφο εγέηε πάλησο δε θάλεθε λα απνδίδεη ζηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα ηνπ καζεκαηηθνχ δηαιφγνπ ησλ δπν καζεηψλ ( Όπσο ε  ζρεηηθή 

έξεπλα  ησλ Lyndon at all ,2009 είρε δείμεη ) 

               πλνςίδνληαο ζα ιέγακε φηη ηα απνηειέζκαηα  ηεο αλάιπζεο ησλ δηαιφγσλ ησλ 

καζεηψλ έδεημαλ φηη νη ξφινη πνπ θξάηεζαλ νη καζεηέο ζηελ θνηλή ηνπο πξνζπάζεηα 
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απνδείρηεθαλ  θαζνξηζηηθνί γηα ην είδνο, ην καζεκαηηθφ πεξηερφκελν  θαη  ην 

απνηέιεζκα ησλ  δηαπξαγκαηεχζεσλ πνπ έθαλαλ νη καζεηέο ζπλεξγαδφκελνη θαη 

επίζεο θάλεθε φηη ζε αξθεηά ζεκεία  αληαλαθινχζαλ  ελ κέξεη θαη ηνπο θνηλσληθνχο 

θαη καζεκαηηθνχο θαλφλεο ηεο ηάμεο ηνπο. Ζ ζεκαληηθή επίδξαζε πνπ είραλ νη ξφινη, 

πνπ εκθάληζαλ νη καζεηέο ζηε ζπλεξγαηηθή ηνπο πξνζπάζεηα, ζηελ απνηειεζκαηηθφηεηα 

ηεο καζεκαηηθήο ηνπο ζπδήηεζεο καο νδεγεί αλαπφθεπθηα ζηε ζθέςε φηη γηα λα 

επηηχρνπκε ζηηο κειινληηθέο  ζπλεξγαζίεο ησλ καζεηψλ ηνλ έιεγρν ησλ ξφισλ πνπ ζα 

εκθαλίδνπλ θαη γηα λα θαηεπζχλνπκε ηελ πξνθχπηνπζα δπλακηθή ηνπο ζηελ 

αιιειεπίδξαζε ζα πξέπεη λα εθπαηδεχζνπκε ηνπο καζεηέο ζηελ ηθαλφηεηα 

επηθνηλσλίαο κε ζπγθεθξηκέλεο νδεγίεο θαη ζπζηεκαηηθνχο ξπζκηζηηθνχο θαλφλεο.    

 Σέινο έλαο άιινο παξάγνληαο πνπ έπαημε ζεκαληηθφ ξφιν ζηε 

καζεκαηηθή  επηθνηλσλία  ησλ καζεηψλ ήηαλ ην έξγν πνπ ηνπο δφζεθε ζηε δεχηεξε θάζε 

ηεο έξεπλαο: Σν έξγν ηεο αλαδίπισζεο ηνπ εκβαδνχ ηνπ νξζνγσλίνπ  πξφζθεξε ζηα 

παηδηά ηε δπλαηφηεηα λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ζηξαηεγηθέο ζε δηαθνξεηηθά καζεκαηηθά 

επίπεδα θαη λα αληηκεησπίζνπλ κηα πνηθηιία καζεκαηηθψλ δπζθνιηψλ, αλάινγε ηεο 

πξνζέγγηζήο ηνπο. Οη ηξεηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ έξγνπ έδσζαλ ηελ επθαηξία ζηνπο 

καζεηέο λα πξνβιεκαηηζζνχλ θαη λα ζπδεηήζνπλ ( φια ηα δεπγάξηα κε πξαγκαηηθφ 

ελδηαθέξνλ) γχξσ απφ ηηο δπλάκεηο θαη ηα ζχκβνια απνθαιχπηνληαο ηηο δπζθνιίεο πνπ 

ζπλαληνχλ νη καζεηέο απηήο ηεο ειηθίαο ζην ζηάδην ηεο κεηάβαζεο απφ ηελ αξηζκεηηθή 

ζηελ αιγεβξηθή ζθέςε. Αξθεηνί καζεηέο θαηφξζσζαλ λα ζπλερίζνπλ ην αιγεβξηθφ 

πξφηππν  πνπ αθνινπζνχζε ε ζηάζκε ηεο δεμακελήο θαζψο άδεηαδε, αιιά πνιχ 

ιηγφηεξνη ππνιφγηζαλ ζσζηά ηε ζηάζκε ηεο δεμακελήο ηεο ληνζηήο κέξαο εηδηθά ζηελ 

δεχηεξε δξαζηεξηφηεηα φπνπ ζηε ληνζηή κέξα ε ζηάζκε ηεο δεμακελήο ήηαλ 1/2
λ-1

. 

Δπίζεο ε απνηπρία ησλ καζεηψλ  ηεο η ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ αιιά θαη ηεο Α Γπκλαζίνπ 

( ρσξίο δηαθνξνπνίεζε ησλ αληίζηνηρσλ επηδφζεσλ)  λα εξγαζηνχλ ζην ζπκβνιηθφ 

επίπεδν θαη λα  ππνινγίζνπλ ην ληνζηφ εκβαδφλ  παξαηεξψληαο ηηο ζρέζεηο ησλ εκβαδψλ 

ηνπ αλαδηπινχκελνπ νξζνγσλίνπ επηβεβαίσζε ηα πνξίζκαηα πνιπάξηζκσλ ζρεηηθψλ  

εξεπλψλ. 

4.2    ΕΠΙΛΟΓΟΣ  
 

                         ηελ εξγαζία απηή ζηξέςακε ην ελδηαθέξνλ καο ζηε ζπλεξγαηηθή 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ θαη ππνζηεξίμακε φηη  είλαη κηα απφ ηηο απνηειεζκαηηθφηεξεο 

κεζφδνπο δηδαζθαιίαο θαη φηη ε  ελεξγή ζπκκεηνρή ηνπ καζεηή ζηε καζεζηαθή 
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δηαδηθαζία έρεη κεγάιε ζεκαζία. πκθσλψληαο κε ηελ άπνςε πνιιψλ εξεπλεηψλ, φηη 

γηα λα είλαη απνηειεζκαηηθή κηα ζπλεξγαηηθή κάζεζε πξέπεη λα ππάξρνπλ θάπνηα 

νπζηψδε ζπζηαηηθά , επηθεληξσζήθακε ζηηο ¨επηθνηλσληαθέο δεμηφηεηεο¨ γηα ηηο νπνίεο ε 

Sfart ( 2001) ππνζηήξημε φηη νη καζεηέο έρνπλ αλάγθε απφ άκεζεο ππνδείμεηο θαη απφ 

επθαηξίεο ζπλερνχο εμάζθεζεο ζ’ απηέο. Σν βαζηθφ εξψηεκα πνπ πξνέθπςε ήηαλ: Πνηεο 

είλαη απηέο νη επηθνηλσληαθέο δεμηφηεηεο γηα ηηο νπνίεο  κηιά ε Sfard; θαηά πφζν απηέο 

δηαθνξνπνηνχληαη ζηα καζεκαηηθά θαη κε πνηνλ ηξφπν κπνξνχλ λα δηδαρζνχλ ζηνπο 

καζεηέο;  Γηα ηελ απάληεζε ηνπ εξσηήκαηνο ζηξαθήθακε ζηε κειέηε ηνπ πεξηβάιινληνο 

ηεο  ηάμεο  ησλ  καζεκαηηθψλ  θαζψο νη Wood θαη Yackel  ( 1990 ) θαη Yackel θαη  Cobb  

 ( 1996 ) έδεημαλ φηη ηα πξφηππα γηα ηελ θνηλσληθή ζπκπεξηθνξά κπνξεί λα πξνέξρνληαη 

απφ ην δάζθαιν ηεο ηάμεο.  ηηο δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζακε δηαπηζηψζακε φηη ν 

ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ζε κηα αίζνπζα ησλ 

καζεκαηηθψλ ήηαλ πνιχ ζεκαληηθφο ζηε ζέζπηζε θαλφλσλ πνπ αθνξνχζαλ ηελ 

επηθνηλσλία ησλ καζεηψλ  ηφζν ζην  θνηλσληθφ  φζν θαη ζηελ καζεκαηηθφ επίπεδν. Οη 

θνηλσληθν-καζεκαηηθνί (sociomathematical) θαλφλεο πνπ αιιειεπηδξαζηηθά είραλ 

ζπζηαζεί ζε θάζε αίζνπζα δηδαζθαιίαο ηεο έξεπλαο ξχζκηδαλ δηαθνξεηηθά ηνλ ηξφπν 

πνπ νη καζεηέο ζπκκεηείραλ ζηε δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο θαζψο θαη ηνλ ηξφπν γηα ην 

¨πψο λα κηινχλ¨ θαη πψο ¨λα επηρεηξεκαηνινγνχλ¨ γηα ηα καζεκαηηθά. ηηο καζεκαηηθέο 

ζπδεηήζεηο ησλ καζεηψλ πάλσ ζην έξγν πνπ ηνπο δφζεθε ζηε δεχηεξε θάζε ηεο έξεπλαο 

απηήο θάλεθε πσο νη  δηαθνξεηηθέο λφξκεο πνπ εκθαλίζηεθαλ ζε θάζε κηα απφ ηηο 

ηέζζεξηο ηάμεηο ηεο έξεπλαο επεξέαζαλ ηελ ηθαλφηεηα  ησλ καζεηψλ λα δηεμάγνπλ 

απνηειεζκαηηθνχο καζεκαηηθνχο δηαιφγνπο.  

       Παξφηη – φπσο θαη αιινχ ηνλίζακε- ηα ζπκπεξάζκαηα ηεο  παξνχζαο έξεπλα δελ 

κπνξνχκε λα ηζρπξηζηνχκε φηη είλαη γεληθήο ηζρχνο ιφγσ ηεο κηθξήο θιίκαθαο ηνπ 

δείγκαηνο θαη ιφγσ ηνπ φηη ε έξεπλα πξαγκαηνπνηήζεθε ζε πξαγκαηηθέο ζπλζήθεο 

δηδαζθαιίαο, ζα πξέπεη λα ιάβνπκε ζνβαξά ππφςε καο, φπσο θαη πνιιέο παξφκνηεο 

έξεπλεο ππνζηεξίδνπλ, φηη νη θνηλσληθέο θαη  καζεκαηηθέο λφξκεο  πνπ εγθαζίζηαληαη 

ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ ξπζκίδνπλ ηελ ηθαλφηεηά ησλ καζεηψλ λα ζπδεηνχλ γηα ηα 

καζεκαηηθά, λα παξνπζηάδνπλ ηηο ζθέςεηο ηνπο, λα αηηηνινγνχλ, λα δηαθξίλνπλ ην 

καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη εμειηγκέλν θαη λα αμηνινγνχλ ην καζεκαηηθψο απνδεθηφ. 

Θέινπκε λα ππνζηεξίμνπκε ηελ άπνςε φηη νη καζεηέο  κπνξνχλ  λα κάζνπλ καζεκαηηθά  

ιχλνληαο ζπλεξγαηηθά ηηο καζεκαηηθέο εξγαζίεο, αξθεί λα ζπλεξγάδνληαη κε βάζε ηνπο 

θαζηεξσκέλνπο θαλφλεο ηεο ηάμεο,  νη νπνίνη πξέπεη λα κεξηκλά ν δάζθαινο λα είλαη 
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ηέηνηνη ψζηε λα ηνπο πξνηξέπνπλ ζε ελεξγεηηθνχο ξφινπο θαη λα δηεπθνιχλνπλ ηε 

καζεκαηηθή ελλνηνινγηθή ηνπο αλάπηπμε. Απηφ ζεκαίλεη φηη φρη κφλνλ νη ηξφπνη 

θνηλσληθήο θαη καζεκαηηθήο επηθνηλσλίαο ζα πξέπεη λα δηδαρζνχλ αιιά θαη νη ξφινη πνπ 

ζα θξαηνχλ  νη καζεηέο θαηά ηε ζπλεξγαζία ηνπο πξέπεη επίζεο λα γίλνπλ αληηθείκελν 

καζεηείαο.  ην ίδην πλεχκα πηζηεχνπκε φηη νη καζεηέο κπνξνχλ λα κάζνπλ ηα 

καζεκαηηθά φηαλ απνθηήζνπλ ηελ ηθαλφηεηα λα εξγάδνληαη ηφζν αηνκηθά φζν θαη 

ζπιινγηθά κε ζρεηηθή απηνλνκία.   Αλ ζπλδέζνπκε ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ κε ηελ  

αχμεζε ηεο πλεπκαηηθήο απηνλνκίαο ε ζηάζε ηνπ  εθπαηδεπηηθνχ ζηελ ηάμε πξέπεη λα 

είλαη πνιχ πξνζερηηθή, ψζηε νη παξεκβάζεηο ηνπ λα κελ εκπνδίδνπλ ηελ αλάπηπμε ηεο  

απηφλνκεο κάζεζεο ησλ καζεηψλ ηνπ.   

 πλνςίδνληαο ζα ιέγακε φηη κειεηψληαο ηε δηαδηθαζία δηαπξαγκάηεπζεο 

θνηλσληθν- καζεκαηηθψλ (sociomathematical) θαλφλσλ, ζηηο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ (η)  

θαη ηνπ Γπκλαζίνπ (Α) δείμακε πσο νη θαλφλεο πνπ παξαηεξήζεθαλ ζην πεξηβάιινλ 

θάζε ηάμεο ήηαλ αλάινγεο κε ηηο ζηάζεηο θαη ηηο αληηιήςεηο  ηνπ εθπαηδεπηηθνχ γηα ηα 

καζεκαηηθά  θαη πσο νη καζεηέο ζε απηέο ηηο αίζνπζεο απέθηεζαλ αλάινγεο ζπλήζεηεο 

γηα ηνλ ηξφπν πνπ πξέπεη λα επηθνηλσλνχλ θαζψο θαη  αληηιήςεηο γηα ην ηη είλαη 

καζεκαηηθψο δηαθνξεηηθφ θαη απνδεθηφ.  Σειηθά ε απνηειεζκαηηθφηεηα ησλ δηαινγηθψλ 

καζεκαηηθψλ ζπδεηήζεσλ ησλ καζεηψλ θαη ν βαζκφο απηνλνκίαο ηνπο βξέζεθε λα 

ζρεηίδεηαη κε ην εηδηθφ καζεζηαθφ πιαίζην πνπ επηθξαηνχζε ζηελ ηάμε ηνπο. Σα 

ζπκπεξάζκαηα απηήο ηεο έξεπλαο πξνζηίζεληαη ζηα ζπκπεξάζκαηα πνιιψλ ζρεηηθψλ 

εξεπλψλ πνπ ηνλίδνπλ φηη ε ζπλεξγαηηθή κάζεζε ζηα καζεκαηηθά δελ κπνξεί λα είλαη 

απνηειεζκαηηθή αλ ην είδνο ηνπ έξγνπ πνπ αληηκεησπίδνπλ θάζε θνξά νη καζεηέο δελ 

έρεη ζρεδηαζηεί θαηάιιεια θαη αλ πξψηα νη καζεηέο δελ έρνπλ δηδαρζεί: επηθνηλσληαθέο 

δεμηφηεηεο  γηα ην πψο πξέπεη λα κηινχλ θαη λα επηρεηξεκαηνινγνχλ γηα ηα καζεκαηηθά,  

πνηνπο ξφινπο νθείινπλ  λα αλαιάβνπλ θαη πνηνπο λα απνθχγνπλ φηαλ ζπλεξγάδνληαη 

γηα ηε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο θαη  γλψζεηο γηα ην ηη ηειηθά είλαη καζεκαηηθψο 

απνδεθηφ. Μφλνλ ηφηε ε κάζεζε πνπ ζα πξνθχςεη απφ απηνχ ηνπ είδνπο ηε ζπλεξγαζία 

ζα έρεη πηζαλφηεηεο λα είλαη κηα κάζεζε κε θαηαλφεζε ε νπνία ζα πεξηέρεη 

επηζηεκνινγηθά έγθπξεο γλψζεηο.   
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