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ΠΔΡΗΛΖΦΖ 

 

Ζ παξνχζα εξγαζία αλαθέξεηαη ζε κηα κειέηε πεξίπησζε κηαο εθπαηδεπηηθνχ 

Μαζεκαηηθψλ, ζην Λχθεην. Ζ κειέηε εζηηάδεη ζε δπν πξαθηηθέο θπξίαξρεο ζηε 

δηδαζθαιία ηεο εθπαηδεπηηθνχ: ηε ρξήζε θαη δηαρείξηζε παξαδεηγκάησλ ηεο έλλνηαο ηεο 

ζπλάξηεζεο θαη ηελ επηθνηλσλία ηεο εθπαηδεπηηθνχ κε ηνπο καζεηέο. Παξάιιεια, 

κειεηά ηε ιήςε απνθάζεσλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ θαη πηνζεηψληαο κηα θνηλσληθή 

πξνζέγγηζε δηεξεπλά ην πψο κπνξεί λα επηδξάζεη ε ζπκκεηνρή ηεο εθπαηδεπηηθνχ ζε 

δηαθνξεηηθέο πξαθηηθέο, ζηε ιήςε  απνθάζεσλ.  Σα εξεπλεηηθά δεδνκέλα αθνξνχλ ζε 

απνκαγλεηνθσλήζεηο 10 σξψλ δηδαζθαιίαο, ζε κηα ηάμε Α΄ Λπθείνπ θαη 9 

ζπλεληεχμεσλ κε ηελ εθπαηδεπηηθφ. Αλαθνξηθά κε ηα παξαδείγκαηα,  ε εθπαηδεπηηθφο 

ρξεζηκνπνηεί πνηθηιία παξαδεηγκάησλ, ηα νπνία ζπλδένληαη κε ηελ αιιειεπίδξαζε πνπ 

θαζηεξψλεη ζηελ ηάμε. Ζ αιιειεπίδξαζε απηή παξέρεη ζηνπο καζεηέο ηε δπλαηφηεηα λα 

δηαπξαγκαηεπζνχλ ηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο. ΢ηηο παξαπάλσ επηινγέο, ηεο 

εθπαηδεπηηθνχ,  θπξίαξρε ζέζε θαίλεηαη λα έρεη ε καζεκαηηθή ηεο ηαπηφηεηα, φπσο απηή 

αλαηξνθνδνηείηαη απφ ηε ζπκκεηνρή ηεο ζηελ θνηλφηεηα ηεο Γηδαθηηθήο ησλ 

Μαζεκαηηθψλ, ζηελ νπνία άξρηζε λα κπείηαη.  

Λέμεηο θιεηδηά: πξαθηηθή, ιήςε απνθάζεσλ, παξαδείγκαηα, επηθνηλσλία, ζπλάξηεζε 

 

 

ABSTRACT 

 

This paper reports on a case study of a mathematics secondary school teacher. The study 

focuses on two dominant teaching practices: the use and  management of examples, 

referring to the function’s concept, and the communication between the teacher and the 

students. It also studies the decision making process of the teacher. Adopting a social 

perspective, the study investigates how the teacher’s engagement in different practices 

may affect her teaching decisions and actions. The research data, consisted of 

transcriptions, of 10 teaching sessions, in a 10
th

 grade classroom and  9 transcribed, after 

class, interviews with the teacher. With regard to  the examples, the teacher used a variety 

of them, that were related to critical aspects of the function concept and she managed 

them according to the interaction established in the classroom. This interaction enabled 

students to negotiate the meaning of function concept. In the teacher’s choices, her 

mathematical identity seemed to have a dominant position, as it had been developing 

further through her engagement in the mathematics education community, where the 

teacher was initiated. 

Key words: practice, decision making, examples, communication, function  
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ΔΗ΢ΑΓΧΓΖ 

 

Ζ αλάπηπμε ηεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ, σο επηζηεκνληθνχ πεδίνπ, κπνξεί 

λα ζεσξεζεί σο κηα δηαξθήο δηαδηθαζία απφθηεζεο κηαο, φιν θαη βαζχηεξεο θαηαλφεζεο 

ηεο κάζεζεο θαη ηεο δηδαζθαιίαο. Γλσξίδνληαο θάηη ηέηνην,  θάζε θνξά, ε πξνζνρή καο 

κεηαηνπίδεηαη θαηεπζπλφκελε ζε δηαθνξεηηθά ζέκαηα.  Καη’ αξρήλ ε εζηίαζε ηεο 

έξεπλαο, ζηα καζεκαηηθά, μεθίλεζε κε ηελ αληίιεςε φηη ε γλψζε κεηαθέξεηαη εχθνια 

ζηνπο καζεηέο. ΢ηε ζπλέρεηα, κεηαθηλήζεθε ζε κηα ζεψξεζε πην εμαηνκηθεπκέλε, φηη ν 

εθπαηδεπηηθφο πξέπεη λα αληηκεησπίδεη θάζε καζεηή  μερσξηζηά, ζεσξψληαο ηνλ σο 

δηακεζνιαβεηή ηεο ελεξγνχο γλψζεο, ζε ζχλδεζε κε ηνλ «πξαγκαηηθφ θφζκν», 

κεηαβαίλνληαο ζηαδηαθά ζηελ αληίιεςε φηη ε κάζεζε θαη ε δηδαζθαιία, είλαη 

δηαδηθαζίεο αιιειεπίδξαζεο, ελζσκαησκέλεο ζε θνηλσληθά, πνιηηηζκηθά, νξγαλσηηθά 

θαη πνιηηηθά πιαίζηα (Krainer, 2003).  

Ζ αλαζθφπεζε ηεο έξεπλαο, αλέδεημε φηη ηα πξψηα ρξφληα νη εξεπλεηέο είραλ 

εζηηάζεη ηηο κειέηεο ηνπο  ζηε κάζεζε ησλ καζεηψλ, δίλνληαο κηθξή πξνζνρή ζηε γλψζε 

ησλ εθπαηδεπηηθψλ. Μφλν ζρεηηθά πξφζθαηα, ζηηο αξρέο ηεο δεθαεηίαο ηνπ  ’80, άξρηζαλ 

λα αλαθέξνληαη ζηε δξαζηεξηφηεηα ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, ζε ζρέζε κε ηε κάζεζε ησλ 

καζεηψλ. Τπάξρεη πιένλ έλαο νπζηαζηηθφο θαηάινγνο κειεηψλ πνπ αθνξνχλ ζηε γλψζε 

ηνπ εθπαηδεπηηθνχ γχξσ απφ ηα καζεκαηηθά, σο γλσζηηθνχ αληηθεηκέλνπ, ζηε γλψζε ηεο 

δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ, ζηηο πεπνηζήζεηο, ζηηο αληηιήςεηο θαη ηέινο   ζηηο 

πξαθηηθέο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ.  Οη κειέηεο, πνπ αθνξνχλ ζηηο πξαθηηθέο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ, εκθαλίδνληαη ηελ πεξίνδν 1986-1994 θαη απμάλνληαη κε εθπιεθηηθφ 

ξπζκφ ηε δεθαεηία 1995-2005 (Ponte & Chapman, 2006).  

  Ζ επηζηεκνληθή θνηλφηεηα ηεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ, έρεη θαηαθηήζεη 

πςειά επίπεδα θαηαλφεζεο ζην ζρεδηαζκφ πεξηβαιιφλησλ  κάζεζεο, ρσξίο φκσο απηήλ 

ηελ θαηαλφεζε λα ζπλνδεχεη ε θαηαλφεζε αληίζηνηρσλ δηδαθηηθψλ πξαθηηθψλ, νη 

νπνίεο, απαξαίηεηα, πξέπεη λα ηελ ππνζηεξίδνπλ (Boaler, 2003). Οη ηξεηο θχξηεο γξακκέο 

ηεο έξεπλαο,  ζε εθπαηδεπηηθνχο, αθνξνχλ ζηηο πεπνηζήζεηο, ζηε γλψζε θαη ζηελ 

ηαπηφηεηα. Οη δπν πξψηεο βαζίδνληαη ζηελ αληίιεςε ηεο απφθηεζεο ηεο κάζεζεο σο 

απφθηεζεο γλψζεο (acquisitionism), ελψ ε ηξίηε ηεο κάζεζεο σο ζπκκεηνρήο 

(participationist). Ζ δηδαζθαιία κπνξεί λα ζεσξεζεί σο κηα ηαπηφρξνλε εκπινθή ζε 
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πνιιαπιέο, πηζαλφλ αληηθξνπφκελεο, θνηλσληθέο πξαθηηθέο (Skott, 2011). Ζ κειέηε ηεο 

δηδαζθαιίαο αθνξά ζηε δηαηχπσζε εξσηήζεσλ ζρεηηθά κε ζπγθεθξηκέλα δηδαθηηθά 

θαηλφκελα. Ζ θαηαλφεζε ησλ ζρέζεσλ αλάκεζα ζηηο πξαθηηθέο ηεο ηάμεο θαη ζηε 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, απφ ην καζεηή, είλαη θξίζηκε γηα ηε βειηίσζε ηεο πνηφηεηαο 

ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο ζηα ζρνιεία ζήκεξα. Σα απνηειέζκαηα ησλ εξεπλψλ 

απνδεηθλχνπλ ηε ζεκαληηθφηεηα ησλ πξαθηηθψλ ηεο ηάμεο, νη νπνίεο νηθνδνκνχλ πάλσ 

ζηε ζθέςε ησλ καζεηψλ θαη ππνζηεξίδνπλ ηελ εκπινθή ησλ καζεηψλ ζε ελλνηνινγηθέο 

θαηαλνήζεηο ζρεηηθά κε ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο  (Saxe, 1999). 

΋ηαλ ε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ είλαη δηεξεπλεηηθή  απαηηεί, απφ ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο, ζεκαληηθή γλψζε καζεκαηηθψλ, επεηδή νη εθπαηδεπηηθνί πξέπεη λα 

έρνπλ ηελ ηθαλφηεηα λα δηαγλψζνπλ, θάζε θνξά,  ηηο έλλνηεο πνπ απνηεινχλ ηε βάζε ησλ 

απαληήζεσλ ησλ καζεηψλ ηνπο, ή ησλ ζηξαηεγηθψλ πνπ επηιέγνπλ, γηα λα επηιχζνπλ έλα 

πξφβιεκα, ψζηε λα ηνπο απαληνχλ δίλνληαο ηελ  θαηάιιειε βνήζεηα (Stipek et al., 

2001). Ζ δηεξεπλεηηθή  δηδαζθαιία απαηηεί, επίζεο, πςειφ επίπεδν απηνπεπνίζεζεο, απφ 

ηνλ εθπαηδεπηηθφ, ην νπνίν πηζαλφλ ζρεηίδεηαη κε ηελ θαηαλφεζε ζε βάζνο, ψζηε ν 

εθπαηδεπηηθφο λα κε ζηεξίδεηαη κφλν ζην ζρνιηθφ εγρεηξίδην δίλνληαο βήκα-βήκα ηηο 

νδεγίεο ηνπ. ΋ζν πεξηζζφηεξν νη εθπαηδεπηηθνί θαηέρνπλ θνλζηξνπθηηβηζηηθέο 

πεπνηζήζεηο, ηφζν πεξηζζφηεξν πεξηκέλνπκε λα δψζνπλ έκθαζε ζηελ πξνζπάζεηα, ζηε 

δεκηνπξγηθφηεηα, θαη ζηελ αλεμαξηεζία ηεο αμηνιφγεζεο ησλ καζεηψλ ηνπο. Δάλ, γηα 

παξάδεηγκα, ππάξρνπλ πνιιέο θαη δηαθνξεηηθέο αιιειεπηδξάζεηο κε ηνπο καζεηέο, κε 

κηα δηεξεπλεηηθή πξνζέγγηζε, ίζσο απηφ ην γεγνλφο ζπλεηζθέξεη ζην ελδηαθέξνλ θαη 

ζηνλ ελζνπζηαζκφ ηνπ εθπαηδεπηηθνχ  (Stipek et al., 2001).  

Ζ δηθή καο κειέηε  έρεη δπν άμνλεο. Ο πξψηνο άμνλαο έρεη ζρέζε κε ην ηη γίλεηαη 

θάζε θνξά κέζα ζηελ ηάμε, δει. αζρνιείηαη κε πηπρέο ηεο πνιππινθφηεηαο ηεο ηάμεο, 

ελψ ν δεχηεξνο άμνλαο  αθνξά ζην ηη επεξεάδεη απηφ πνπ ζπκβαίλεη κέζα ζηελ ηάμε, 

ψζηε λα  παίξλεη  ηηο ζπγθεθξηκέλεο απνθάζεηο ε εθπαηδεπηηθφο.  
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ΚΔΦΑΛΑΗΟ 1
ν
 

ΘΔΧΡΖΣΗΚΟ ΠΛΑΗ΢ΗΟ  

 

1.1. Ζ κειέηε ηεο δηδαζθαιίαο ησλ Μαζεκαηηθώλ  

Οη Potari θαη Jaworski (2002), ιακβάλνληαο ππφςε ηελ πνιππινθφηεηα κηαο ηάμεο, 

εηζήγαγαλ ηνλ φξν ηεο «δηδαθηηθήο ηξηάδαο», σο ελφο κέζνπ  απνηειεζκαηηθήο κειέηεο 

ηεο δηδαζθαιίαο πνπ απνηειείηαη απφ ηηο ζρέζεηο αλάκεζα ζηα καζεκαηηθά, ζηνλ 

εθπαηδεπηηθφ θαη ζην καζεηή. Ζ δηδαθηηθή ηξηάδα ζπκπεξηιακβάλεη: (i) ηε δηαρείξηζε 

ηεο κάζεζεο, πνπ πεξηγξάθεη ην ξφιν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ζηε δεκηνπξγία πεξηβάιινληνο 

κάζεζεο κέζα ζηελ ηάμε, απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη ηνπο καζεηέο θαη πεξηιακβάλεη ην 

ρσξηζκφ ζε νκάδεο, ην ζρεδηαζκφ εξγαζηψλ θαη δξαζηεξηνηήησλ, ηελ θαζηέξσζε 

λνξκψλ, (ii) ηελ επαηζζεζία απέλαληη ζηνπο καζεηέο, πνπ αθνξά ζηε γλψζε ησλ 

καζεηψλ απφ ηνπο  εθπαηδεπηηθνχο, πξνζνρή ζηηο αλάγθεο ηνπο θαη ζηνπο ηξφπνπο κε 

ηνπο νπνίνπο ν εθπαηδεπηηθφο αιιειεπηδξά κε ηνπο καζεηέο θαη θαζνδεγεί ηηο νκαδηθέο 

εξγαζίεο θαη (iii) ηε καζεκαηηθή πξφθιεζε, πνπ αλαθέξεηαη ζηηο πξνθιήζεηο πνπ 

πξνζθέξνληαη ζηνπο καζεηέο, ψζηε λα παξάγνπλ καζεκαηηθή ζθέςε θαη δξαζηεξηφηεηα 

θαη πεξηιακβάλεη κηα νκάδα εξγαζηψλ θαη εξσηήζεσλ κε έκθαζε ζηηο κεηαγλσζηηθέο 

δηαδηθαζίεο. Σα ηξία απηά πεδία δηαζπλδένληαη ζηελά, είλαη αιιεινεμαξηψκελα θαη κε ηε 

βνήζεηά ηνπο, εηθάδνπκε φηη ε δηδαζθαιία είλαη πην απνηειεζκαηηθή φηαλ απηά ηα ηξία 

βξίζθνληαη ζε αξκνλία (Potari & Jaworski,  2002).  

΢χκθσλα κε ηνπο  Ponte θαη Chapman (2006), απνηειεζκαηηθφο ζεσξείηαη θάπνηνο 

εθπαηδεπηηθφο φηαλ (i) ελζαξξχλεη ηελ ακνηβαία ππνζηήξημε αλάκεζα ζηνπο καζεηέο, (ii) 

δεκηνπξγεί πςειέο πξνζδνθίεο ζηνπο καζεηέο ηνπ, (iii) νη καζεηέο θαζίζηαληαη επηδέμηνη 

ζην λα αληηιακβάλνληαη καζεκαηηθέο θαηαζηάζεηο θαη (iv) ζέηνπλ απαηηεηηθέο  

εξσηήζεηο, πξνθνξηθέο θαη γξαπηέο, νη νπνίεο ρξεζηκεχνπλ σο εξγαιεία κάζεζεο. 

Τπάξρεη κηα επξέσο δηαδεδνκέλε, θνηλή, αληίιεςε φηη νη θαινί εθπαηδεπηηθνί, απιά, 

ρξεηάδεηαη λα μέξνπλ θαιά ην γλσζηηθφ ηνπο αληηθείκελν. Αιιά ε δηδαζθαιία δελ έρεη σο 

βάζε ηε γλψζε, είλαη κηα ελέξγεηα, θαη ε γλψζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ είλαη ρξήζηκε, κφλν 

ζηελ έθηαζε πνπ αιιειεπηδξά παξαγσγηθά κε φιεο ηηο δηαθνξεηηθέο κεηαβιεηέο ηεο 

δηδαζθαιίαο. Ζ γλψζε ηνπ ζέκαηνο πνπ δηδάζθεη, ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο ή 
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αθφκε θαη κεζφδσλ δηδαζθαιίαο, ρξεηάδεηαη λα ζπλδπάδεηαη κε ηηο ζθέςεηο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ θαη ηηο ηδέεο ηνπ, ζαλ απηέο λα εκπιέθνληαη ζε θάηη πνπ κνηάδεη κε έλα 

ρνξφ ηδεψλ. Ζ δηδαζθαιία είλαη κηα ζχλζεηε πξαθηηθή, πνπ δελ κπνξεί λα δηρνηνκεζεί ζε 

γλψζε θαη δξάζε, είλαη κηα ελέξγεηα πνπ ζπληειείηαη φηαλ   δηαζηαπξψλεηαη ε γλψζε κε 

ηε ζθέςε (Boaler, 2003).  

Καζψο θάπνηνη εξεπλεηέο άξρηζαλ λα εμεηάδνπλ ηηο δπλακηθέο ηεο ηάμεο, ε ηάμε 

άξρηζε λα εκθαλίδεηαη ζαλ λα είλαη  έλα θαζαξφ ζχλνξν γχξσ απφ ηελ ηξηάδα, έλα 

ζαθψο δηαρεηξίζηκν πιαίζην. Έλα παξάδεηγκα έξεπλαο, πνπ ζπκβάιιεη ζηελ ηζρπξή 

παξνπζία ηεο ηάμεο, είλαη ε δνπιεηά ηνπ Cobb θαη ησλ ζπλεξγαηψλ ηνπ, θαηά ηε 

δεθαεηία ηνπ 1990, πνπ νδεγεί ζηελ έλλνηα ησλ θνηλσληθνκαζεκαηηθψλ λνξκψλ, νη 

νπνίεο εξκήλεπζαλ ηηο δπλαηφηεηεο κάζεζεο ησλ καζεηψλ κε φξνπο ζπλερψλ 

αιιειεπηδξάζεσλ, πνπ ζπκβαίλνπλ θαηά ηε δηάξθεηα ησλ δηδαθηηθψλ πξαθηηθψλ πνπ 

εθαξκφδνληαη ζηελ ηάμε. ΢ηελ πεξίπησζε ηνπ Cobb θαη ησλ ζπλεξγαηψλ ηνπ, ε 

κεηάβαζε απφ ηελ θνηλσληθή θνλζηξνπθηηβηζηηθή ζεσξία κάζεζεο, ζε κηα 

θνηλσληθνπνιηηηζκηθή ζεσξία κάζεζεο, ήηαλ έλαο απφ ηνπο ιφγνπο γηα κηα δηεπξπκέλε 

θαηαλφεζε ηνπ ξφινπ ησλ θνηλσληθψλ δπλακηθψλ ηεο ηάμεο, ζε ζρέζε ζε ηελ αηνκηθή 

κάζεζε (Valero, 2009).  

΢ηελ θνηλσληθνπνιηηηζκηθή ζεσξία (sociocultural) ε έλλνηα ηεο καζεκαηηθήο 

πξαθηηθήο, κέζα ζηελ ηάμε, αλαθέξεηαη ζε θαλνληζηηθνχο (normative) ηξφπνπο δξάζεο, 

νη νπνίνη αλαδχζεθαλ θαηά ηε δηάξθεηα εθηεηακέλσλ πεξηφδσλ ηεο αλζξψπηλεο ηζηνξίαο. 

Καλνληζηηθέο, επαλαιακβαλφκελεο, δξαζηεξηφηεηεο ζηελ θνηλφηεηα ηεο ηάμεο 

(θνηλσληθή άπνςε) αλαδχνληαη θαη δηαξθψο αλαγελλψληαη απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη 

ηνπο καζεηέο, θαζψο απηνί απαληνχλ  θαη εξκελεχνπλ ν έλαο ηηο πξάμεηο ηνπ άιινπ 

(ςπρνινγηθή άπνςε). Αληίζηξνθα, νη εξκελείεο θαη νη δξάζεηο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη 

ησλ καζεηψλ, ζηελ ηάμε, δελ ππάξρνπλ, παξά κφλνλ σο πξάμεηο ζπκκεηνρήο ζε θνηλέο 

πξαθηηθέο κέζα ζ’ απηήλ. ΋ηαλ παίξλνπκε ηελ θνηλσληθή νπηηθή, ηνπνζεηνχκε ηελ 

αηηηνιφγεζε ησλ καζεηψλ κέζα ζε κηα εμειηζζφκελε κηθξνθνπιηνχξα, πνπ ζπκβαίλεη 

κέζα ζηελ ηάμε, ελψ φηαλ παίξλνπκε ηελ ςπρνινγηθή άπνςε κεηαρεηξηδφκαζηε απηήλ ηε 

κηθξνθνπιηνχξα σο έλα  θαηλφκελν ην νπνίν δηαξθψο αλαγελλάηαη απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ 

θαη ηνπο καζεηέο, ζηελ πνξεία ησλ ζπλερηδφκελσλ αιιειεπηδξάζεψλ ηνπο (Cobb, 2001).  

Ο εθπαηδεπηηθφο εθθξάδεη ηελ απζεληία ηνπ, κε πξάμεηο, εηζάγνληαο, 

θαζνδεγψληαο θαη νξγαλψλνληαο ηελ επαλαδηαπξαγκάηεπζε ησλ θνηλσληθψλ λνξκψλ. 
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Παξ’ φια απηά θαη νη καζεηέο έρνπλ ην δηθφ ηνπο κεξίδην ζπλεηζθνξάο ζηελ εμέιημε ησλ 

θνηλσληθψλ λνξκψλ. Οη καζεηέο αλαδηνξγαλψλνπλ ηηο πξνζσπηθέο ηνπο πεπνηζήζεηο πνπ 

αθνξνχλ ζην ξφιν ηνπο, ζην ξφιν ησλ άιισλ θαη γεληθά ζηε θχζε ηεο καζεκαηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο. Οη εθπαηδεπηηθνί θαζνδεγψληαο ηε ζέζπηζε ησλ θνηλσληθψλ λνξκψλ 

κέζα ζε κηα ηάμε, ηαπηφρξνλα ππνζηεξίδνπλ ηελ αλαδηνξγάλσζε ησλ πεπνηζήζεψλ ηνπο. 

Σειηθά ε αιιαγή ησλ θνηλσληθψλ λνξκψλ δελ πξνθαιεί, απφ κφλε ηεο, ηελ αιιαγή ζηηο 

πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ, νχηε θαη αληίζηξνθα. Αληίζεηα νη θνηλσληθέο λφξκεο θαη νη 

πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ, πνπ ζπκκεηέρνπλ, ζπλεμειίζζνληαη, κε απνηέιεζκα λα 

βιέπνπκε φηη ηίπνηα δελ ππάξρεη αλεμάξηεηα απφ ην άιιν (Cobb, 2001).  Δθηφο απφ ηνλ 

Cobb θαη ηελ νκάδα ηνπ,  ε Boaler (2003), επίζεο, πεξηέγξαςε σο πξαθηηθέο  ηηο 

επαλαιακβαλφκελεο δξαζηεξηφηεηεο θαη λφξκεο πνπ αλαπηχζζνληαη κέζα ζηελ ηάμε, κε 

ηελ πάξνδν ηνπ ρξφλνπ, ζηηο νπνίεο εκπιέθνληαη εθπαηδεπηηθνί θαη καζεηέο. Ζ 

θαηαλφεζε ησλ ζρέζεσλ αλάκεζα ζηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε, ζε δηαθνξεηηθέο 

ηάμεηο, ζα κπνξνχζε λα γίλεη κφλν κέζα απφ ηε κειέηε ησλ πξαθηηθψλ ηεο ηάμεο, ζηηο 

νπνίεο εκπιέθνληαη εθπαηδεπηηθνί θαη καζεηέο. ΢ε κηα παξαδνζηαθή ηάμε νη πξαθηηθέο 

πνπ παξαηεξνχκε είλαη ε επαλάιεςε κηαο δηαδηθαζίαο θαη κέζνδνη βαζηζκέλνη ζε 

δηάθνξα «θφιπα», ελψ ζηηο άιιεο ππάξρεη κηα πνηθηιία κεζφδσλ νη νπνίεο αληαλαθινχλ  

θαιχηεξα επίπεδα αιιειεπίδξαζεο εθπαηδεπηηθνχ-καζεηή. Οη εθπαηδεπηηθνί καζαίλνπλ 

κέζα θαη δηα κέζνπ ηεο πξαθηηθήο. 

Σα NCTM Standards (1991), πξνσζνχλ πξαθηηθέο, φπνπ νη εθπαηδεπηηθνί 

εγθαηαιείπνπλ, θαηά θάπνηνλ ηξφπν, ηνλ πιήξε έιεγρν πάλσ ζηηο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο θαη επηηξέπνπλ ζηνπο καζεηέο λα επηθνηλσλνχλ εηζάγνληαο ηηο δηθέο 

ηνπο ζηξαηεγηθέο, ψζηε λα ιχλνπλ πξνβιήκαηα θαη λα θαηαπηάλνληαη κε ηηο αληηθάζεηο 

πνπ πξνθχπηνπλ (Stipek et al., 2001).  

 

1.2. Ζ έλλνηα ηεο πξαθηηθήο 

Γηα λα πξνζδηνξηζηεί ε δξαζηεξηφηεηα ελφο εθπαηδεπηηθνχ απαηηνχληαη δπν θχξηεο 

θαηαζθεπέο (constructs), ε γλψζε θαη ε πξαθηηθή ηνπ. Απηέο νη θαηαζθεπέο δελ είλαη 

αλεμάξηεηεο. Χο πξαθηηθή, ζεσξείηαη ε εξγαζία πνπ αληηκεησπίδεη ν εθπαηδεπηηθφο φηαλ 

εθηειεί ηα επαγγεικαηηθά ηνπ θαζήθνληα. Γηα παξάδεηγκα, σο πξαθηηθέο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ κπνξνχκε λα ζεσξήζνπκε ηε ρξήζε ηεο γιψζζαο, ηε θχζε ηνπ ιφγνπ 
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(discourse) κέζα ζηελ ηάμε, θαζψο θαη ηηο εξγαζίεο πνπ πξνηείλνληαη ζηνπο καζεηέο  

(Ponte & Chapman, 2006). Χο καζεκαηηθέο πξαθηηθέο, ε Boaler (2003), νξίδεη 

δξαζηεξηφηεηεο φπσο: ε αλαθάιπςε, ν πξνζαλαηνιηζκφο, ε αλαπαξάζηαζε, ε γελίθεπζε 

θαη ε δηθαηνιφγεζε, ελψ ζηε ζπλέρεηα, ε  Valero (2009) εμειίζζνληαο ηελ έλλνηα ηεο 

πξαθηηθήο θαη δίλνληάο ηεο κηα πνιηηηθή δηάζηαζε, ζεσξεί σο  νκάδα πξαθηηθψλ,  

εθείλεο ηηο πξαθηηθέο, νη νπνίεο έρνπλ ελζσκαηψζεη επαλαιακβαλφκελεο 

δξαζηεξηφηεηεο, ηερλνπξγήκαηα, ηδέεο, αμίεο θαη κνξθέο επηθνηλσλίαο.   

Ζ βειηίσζε ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ, κέζα ζηελ ηάμε, βαζηθά, ζρεηίδεηαη κε 

ηελ αλάπηπμε (development) ηεο δηδαζθαιίαο. (Jaworski, 2006) Οη McClain & Cobb 

(2002), πεξηγξάθνπλ ηε δηδαζθαιία σο κηα δπλεηηθή αηδέληα, ε νπνία ελεκεξψλεηαη 

δηαξθψο θαη αλαζεσξείηαη, απφ ηα ζπκπεξάζκαηα πνπ αθνξνχλ ζηνπο καζεηέο, ζηηο 

πεπνηζήζεηο ηνπο θαη ζηελ θαηαλφεζή ηνπο.  Ζ δηδαζθαιία δηακνξθψλεηαη κέζα απφ κηα 

καζεζηαθή δηαδηθαζία θαηά ηελ νπνία, ηφζν νη εθπαηδεπηηθνί φζν θαη νη άιινη, 

εμειίζζνληαη κέζα απφ ηηο πξαθηηθέο, ζηηο νπνίεο εκπιέθνληαη. Έλα απφ ηα πξνβιήκαηα 

πνπ αλαθχπηνπλ, κέζα ζηελ ηάμε, έγθεηηαη ζηηο ζρέζεηο κεηαμχ ηεο κάζεζεο θαη ηεο 

πξαθηηθήο ηεο δηδαζθαιίαο. Οη ζεσξίεο πνπ ππάξρνπλ καο βνεζνχλ λα αλαιχζνπκε, ή λα 

εμεγήζνπκε, αιιά δε καο δίλνπλ ζπληαγέο γηα δξάζε. Μπνξνχκε λα αλαιχζνπκε θαη λα 

εμεγήζνπκε ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, απφ ζεσξεηηθή άπνςε, αιιά ζα ήηαλ αθειέο 

λα ππνζέζνπκε ή λα αμηψζνπκε ηελ χπαξμε ζεσξεηηθψλ παξάγσγσλ κνληέισλ ή 

κεζφδσλ κε ηε βνήζεηα ησλ νπνίσλ ππνηίζεηαη φηη ζπκβαίλεη ε κάζεζε (Jaworski, 2006).  

Οη ζπλεζηζκέλεο εκπεηξίεο πνπ απνθνκίδνπκε, ηηο  εκέξεο πνπ δηδάζθνπκε, είλαη ε νπζία 

ηεο πξαθηηθήο. Ζ δσηηθή δχλακε ηεο δηδαθηηθήο πξαθηηθήο, είλαη ε ζθέςε θαη ε 

ακθηβνιία, ην λα ζθεθηφκαζηε, δειαδή, ζπλεζηζκέλα γεγνλφηα, ηα νπνία, ζπλήζσο, 

έρνπλ πνιιά λα καο πνπλ γηα ηηο βαζηθέο ηάζεηο, θίλεηξα θαη δνκέο ηεο πξαθηηθήο καο 

(Hole &McEntee, 1999).  

Σν 1998, ν Wenger, δίλνληαο κηα θνηλσληθή δηάζηαζε ζηελ έλλνηα ηεο πξαθηηθήο, 

ζεσξεί φηη νη  έλλνηεο ηνπ πιαηζίνπ (context) θαη ηεο πξαθηηθήο, είλαη ζηελά 

ζπλδεδεκέλεο θαη πξνηείλεη φηη ε πξαθηηθή ζρεηίδεηαη κε ην έξγν (doing), αιιά ην έξγν 

ζε έλα ηζηνξηθφ θαη θνηλσληθφ πιαίζην, ην νπνίν δίλεη ππφζηαζε θαη λφεκα ζε φ,ηη 

θάλνπκε. Με απηήλ ηελ έλλνηα, φηαλ ιέκε πξαθηηθή, ελλννχκε πάληα θνηλσληθή 

πξαθηηθή. Με ρξήζε ηεο θνηλήο ινγηθήο, ε έλλνηα ηνπ πιαηζίνπ αλαθέξεηαη ζην άκεζν 

θπζηθφ ή θνηλσληθφ πεξηβάιινλ. Απνηειείηαη απφ ρξφλν θαη ρψξν, σο εμσηεξηθά πιαίζηα 

ελφο γεγνλφηνο ή κηαο δξαζηεξηφηεηαο. Σν πιαίζην δε ζεσξείηαη εγγελψο ζπλδεδεκέλν κε 



 

14 
 

ηελ πξαθηηθή, νχηε είλαη ακνηβαίν ζπζηαηηθφ ηεο. Καη’ απηφλ ηνλ ηξφπν ε έλλνηα ηεο 

πξαθηηθήο πεξηέρεη ηφζν ην θαλεξφ φζν θαη ην ζησπεξφ. Πεξηιακβάλεη φ,ηη ιέγεηαη θαη 

φ,ηη παξακέλεη αλείπσην. ΋,ηη αληηπξνζσπεχεηαη θαη φ,ηη ππνλνείηαη. Δκπεξηέρεη ηε 

γιψζζα, ζπκπεξηιακβάλεη εξγαιεία, έγγξαθα, εηθφλεο, ζχκβνια, θαιά νξηζκέλνπο 

ξφινπο, θαζνξηζκέλα θξηηήξηα, θαλνληζκνχο, θσδηθνπνηεκέλεο δηαδηθαζίεο θαη 

ζπκβάζεηο, πνπ θάλνπλ εκθαλείο πνηθίιεο πξαθηηθέο γηα δηάθνξνπο ιφγνπο θαη ζθνπνχο. 

Πέξα απφ ηε ζχλδεζε ηεο πξαθηηθήο κε ην πιαίζην, πνπ ηζρπξίδεηαη ν Wenger φηη 

ππάξρεη, ππνζηεξίδνληαο φηη ε πξαθηηθή είλαη άκεζα ζπλδεδεκέλε κε ην έξγν, ζε έλα 

πιαίζην πνπ δίλεη ππφζηαζε θαη έλλνηα ζε απηφ πνπ θάλνπκε, ππάξρεη θαη ε αληίζηξνθε 

δηάζηαζε, φηη ε πξαθηηθή αλαπαξάγεη ην πιαίζην. Γειαδή βιέπνπκε φηη ππάξρεη κηα 

ακθίδξνκε ζρέζε, κηα ζρέζε αιιειεπίδξαζεο αλάκεζα ζηελ πξαθηηθή θαη ην πιαίζην.  Ζ 

πξαθηηθή είλαη απηφ πνπ θάλνπκε κέζα ζε έλα ζπγθεθξηκέλν πιαίζην, αιιά ε πξαθηηθή 

επίζεο αλαπαξάγεη ην πιαίζην. Δπηπιένλ φηαλ κηιάκε γηα ηελ πξαθηηθή ελλννχκε έλα 

θνηλσληθφ θαηλφκελν θαη φρη ηελ πξαθηηθή θάπνηνπ. Πεξηιακβάλεη ηελ θνηλή 

ζπγθξφηεζε ησλ θαλφλσλ ζπκκεηνρήο (norms of participation) θαη απνηειείηαη απφ ηνπο 

θνηλνχο, αιιά αθφκε δηαθξηηνχο ηξφπνπο ηεο χπαξμεο θαη ηεο ακνηβαίαο χπαξμεο, πνπ 

αλαπηχζζνληαη απφ ηνπο αλζξψπνπο θαη θαζηεξψλνπλ κεξηθψο επηθαιππηφκελα πιαίζηα 

ζε κηα ζπγθεθξηκέλε πεξηνρή. Με απηήλ ηελ έλλνηα, ην πιαίζην κέζα ζην νπνίν δξα έλαο 

εθπαηδεπηηθφο ζην ζρνιείν ή ζε κηα ηάμε, αλαδχεηαη κέζα θαη κέζσ ησλ πξαθηηθψλ. 

Απηέο θαζηεξψλνληαη ζηηο αιιειεπηδξάζεηο κε ηνπο καζεηέο, κε ηνπο ζπλαδέιθνπο θαη 

κε άιινπο, θαζψο θαη απφ ηελ θαηαλφεζε πνπ έρεη ν εθπαηδεπηηθφο γηα ηνλ ξφιν ηνπ σο 

εθπαηδεπηηθνχ, γεληθά, θαη σο εθπαηδεπηηθνχ ησλ καζεκαηηθψλ, ζπγθεθξηκέλα,  κέζα 

απφ ηηο ζρεηηθά ζηαζεξέο δνκέο ηνπ ζρνιείνπ θαη ηεο ηάμεο, σο πεδίσλ δηδαζθαιίαο θαη 

κάζεζεο (Skott, 2008).  Παξαηεξψληαο ηελ πξαθηηθή θαη ην πιαίζην, απφ  θνηλσληθή 

άπνςε, νδεγνχκαζηε ζην λα απνξξίςνπκε, εθ ησλ πξνηέξσλ, ηελ ηδέα φηη νη πεπνηζήζεηο 

ελφο εθπαηδεπηηθνχ νξίδνπλ, θαηά θχξην ιφγν, ηη δηδάζθεηαη σο καζεκαηηθά θαη πψο 

δηδάζθεηαη. Σειηθά νη ηάμεηο είλαη θνηλσληθέο νληφηεηεο, αλεμάξηεηα απφ ηελ 

αλακθηζβήηεηε επηξξνή ηνπ εθπαηδεπηηθνχ  (Skott, 2008).  

΢ρεηηθά κε ηελ αλάπηπμε κηαο πξαθηηθήο, ν Wenger, ζεσξεί φηη απαηηείηαη ν 

ζρεκαηηζκφο κηαο θνηλφηεηαο, ηεο νπνίαο ηα κέιε λα κπνξνχλ λα αζρνινχληαη ν έλαο κε 

ηνλ άιινλ θαη κε απηφλ ηνλ ηξφπν λα αλαγλσξίδνπλ ν έλαο ηνλ άιιν σο κέιε απηήο ηεο 

θνηλφηεηαο. Χο ζπλέπεηα απηνχ, ε πξαθηηθή ζπλεπάγεηαη ηε δηαπξαγκάηεπζε ηξφπσλ 

χπαξμεο ελφο πξνζψπνπ κέζα ζε απηφ ην πιαίζην. Με απηήλ ηελ έλλνηα, ν ζρεκαηηζκφο 
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κηαο θνηλφηεηαο πξαθηηθήο είλαη επίζεο ε δηαπξαγκάηεπζε ηαπηνηήησλ. Πξνρσξψληαο, 

ζηε ζπλέρεηα, κε απηέο ηηο ηδέεο, ελλνηνινγηθά,   ζεσξεί ηε κάζεζε σο κηα εμειηζζφκελε 

ηαπηφηεηα, κέζα απφ ηε ζπκκεηνρή ζε κηα θνηλφηεηα πξαθηηθήο. Ζ κάζεζε 

παξνπζηάδεηαη σο κηα «δηαδηθαζία ηνπ γίγλεζζαη». (“process of becoming”), ελψ 

αλαθέξεη ραξαθηεξηζηηθά: «΢’ απηή ηε ζπγθξφηεζε ηεο ηαπηφηεηαο, είλαη πνπ ε κάζεζε 

κπνξεί λα γίλεη κηα πεγή, γεκάηε ζεκαζία, θαη πξνζσπηθήο θαη θνηλσληθήο ελέξγεηαο.» 

(ζ. 215)  «Γηα λα εκπιαθνχκε κε ηδέεο, κέζα απφ ηε ζπκκεηνρή ζε επηθνηλσληαθή 

πξαθηηθή, αλαπηχζζνπκε  εθείλεο ηηο ηδέεο, πνπ εμαζθνχλ ηε θαληαζία θαη  καο βνεζνχλ 

λα επζπγξακκηζηνχκε  κε κηα επξεία θαη πινχζηα εηθφλα ηνπ θφζκνπ.» (ζ. 218)   

Ζ ηαπηφηεηα γεληθά ζεσξείηαη ξεπζηή, θαη πάληνηε ππφ θαηαζθεπή, φπσο αθξηβψο 

είλαη ε ηζηνξία ηεο χπαξμεο θαη δεκηνπξγείηαη θαζψο έρεη ζρέζε κε ηελ ηαπηφρξνλε 

εκπινθή ζε πνιιαπιέο θνηλσληθέο πξαθηηθέο. Με απηήλ ηελ έλλνηα ρξεζηκνπνηείηαη σο 

κηα ιηγφηεξν ζηαζεξή θαηαζθεπή απφ ηηο πεπνηζήζεηο θαη ηε γλψζε θαη πάληα ζε ζρέζε 

κε ην ρξφλν θαη πιαίζην (Skott, 2011).  Τπάξρνπλ ηεξάζηηεο δηαθνξέο ζην ηη θαη ζην πψο 

νη καζεηέο δηαπιάζνπλ ηηο ηαπηφηεηέο ηνπο θαη δηαπιάζνληαη κέζα ζε απηέο ζε ζρέζε κε 

ηηο δηαθνξεηηθέο πξαθηηθέο (Lave, 1996).  Ο καζεηήο είλαη ζπκκέηνρνο κε ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ  ζηελ πξαθηηθή ηεο δηδαζθαιίαο. Έηζη ν εθπαηδεπηηθφο δηακνξθψλεη κηα 

ηαπηφηεηα, κέζα απφ ηελ αιιειεπίδξαζε κε ηνπο καζεηέο ηνπ. Σν λφεκα πνπ απνδίδνπλ 

ζηηο  πξαθηηθέο ζηηο νπνίεο εκπιέθνληαη καζεηέο θαη εθπαηδεπηηθνί θαη νη δπλαηφηεηεο 

πνπ παξέρνπλ γηα ηελ εμέιημε ηεο ηαπηφηεηάο ηνπο, είλαη θξίζηκεο γηα ηελ θαηαλφεζε ηεο 

απνηπρίαο ή ηεο επηηπρίαο ησλ καζεηψλ ζηα καζεκαηηθά (Ponte & Chapman, 2006).  

 

1.3. Παξάγνληεο πνπ επεξεάδνπλ ηελ πξαθηηθή ηεο δηδαζθαιίαο 

1.3.1. Γλσζηηθή Θεώξεζε   (individual perspective) 

Πξνζεγγίδνληαο ηε δηδαζθαιία, απφ κηα γλσζηηθή αληίιεςε, δηαθξίλνπκε 3 

παξάγνληεο πνπ επηδξνχλ ζηε δηακφξθσζε ηεο πξαθηηθήο ηεο δηδαζθαιίαο, ηε γλψζε, ηηο 

πεπνηζήζεηο θαη ην πιαίζην κέζα ζην νπνίν ν εθπαηδεπηηθφο ιεηηνπξγεί.  

΢ε ζρέζε κε ηε γλψζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ, νη πεξηζζφηεξνη εξεπλεηέο, 

αμηνπνηψληαο ηελ εξεπλεηηθή δνπιεηά ηνπ Shulman (1986), κειεηνχλ ηελ εηδηθή γλψζε 

πνπ ρξεηάδεηαη ν εθπαηδεπηηθφο λα έρεη θαη ε νπνία είλαη ελζσκαησκέλε ζηε δηδαζθαιία. 
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O Shulman  πξνηείλεη 7 θαηεγνξίεο γλψζεο, νη νπνίεο, πηζαλφλ, δίλνπλ ζηνλ 

εθπαηδεπηηθφ ηε δπλαηφηεηα λα δηδάμεη θαη λα  θαηαθέξεη θάηη πεξηζζφηεξν, απφ ην λα 

θαηνξζψζεη απιά λα πεηχρεη ηελ πξαθηηθή γλψζε. Τπάξρνπλ ε γλψζε πεξηερνκέλνπ, ε  

γεληθή παηδαγσγηθή γλψζε, ε γλψζε ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο, ε παηδαγσγηθή 

γλψζε ηνπ πεξηερνκέλνπ, ε γλψζε ησλ καζεηψλ, ε γλψζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

πεξηερνκέλνπ θαη ηέινο ε γλψζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ ζθνπψλ θαη αμηψλ. Ο ίδηνο, επίζεο, 

ζεσξεί φηη ε παηδαγσγηθή γλψζε πεξηερνκέλνπ είλαη εθείλε ε γλψζε ε νπνία πξέπεη λα 

θαηεπζχλεη ηε δηδαζθαιία. Οη άλζξσπνη ρξεζηκνπνηνχλ ηε γλψζε δηαθνξεηηθά, ζε 

δηαθνξεηηθέο θαηαζηάζεηο θαη ε γλψζε αληί λα είλαη κηα ζηαζεξή, αηνκηθή νληφηεηα, 

ζπγθαηαζθεπάδεηαη απφ ηα άηνκα,  ηα νπνία αιιειεπηδξνχλ κε άιινπο αλζξψπνπο θαη 

απφ ηηο θαηαζηάζεηο κέζα ζηηο νπνίεο εξγάδνληαη. Μηα απφ ηηο ζπλέπεηεο ηεο αιιαγήο, 

ζηελ αλαπαξάζηαζε ηεο γλψζεο, είλαη ε εζηίαζε ζηηο πξαθηηθέο θαη ζηηο δξαζηεξηφηεηεο 

ηεο κάζεζεο. Ζ αλάπηπμε ηεο γλψζεο ησλ καζεηψλ, ζπγθξνηείηαη απφ ηηο παηδαγσγηθέο 

πξαθηηθέο ζηηο νπνίεο εκπιέθνληαη (Boaler, 2002).  

Έλαο άιινο βαζηθφο παξάγνληαο, πνπ θαίλεηαη λα επεξεάδεη ηε δηδαζθαιία ησλ 

καζεκαηηθψλ θαη λα ηε δηακνξθψλεη,, είλαη νη πεπνηζήζεηο γηα ηα καζεκαηηθά θαη νη 

πεπνηζήζεηο γηα ηε κάζεζε θαη ηε δηδαζθαιία ηνπο. Ζ έλλνηα ησλ πεπνηζήζεσλ, πνπ 

αθνξνχλ ζηε δηδαζθαιία θαη κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, ζεκειηψλεηαη απφ ηε  θηινζνθία 

ησλ καζεκαηηθψλ, ελψ νη πεπνηζήζεηο δηακεζνιαβνχληαη απφ ην θνηλσληθφ πεξηερφκελν 

ηεο εθπαίδεπζεο θαη κεηαζρεκαηίδνληαη ζε κνληέια δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο ησλ 

καζεκαηηθψλ (Skott, 2001).  Οη πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ίζσο ρξεζηκεχνπλ σο 

επεμεγεκαηηθέο αξρέο γηα ηελ πξαθηηθή. Απηφ ζεκαίλεη πσο φ,ηη ζπκβαίλεη ζηηο ηάμεηο 

ησλ καζεκαηηθψλ, πηζαλφλ, εμεγείηαη ζε ζρέζε κε ηελ χπαξμε θαη ην ραξαθηήξα θάπνησλ 

εζσηεξηθψλ δηαλνεηηθψλ θαηαζθεπψλ, πνπ είλαη νη πεπνηζήζεηο. Μηα βαζηθή πξνυπφζεζε 

ηεο θπξίαξρεο ηάζεο ηεο έξεπλαο πάλσ ζηηο πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ,  είλαη φηη 

απηφ πνπ πηζηεχνπλ νη εθπαηδεπηηθνί είλαη απηφ πνπ θαζνξίδεη ηη δηδάζθνπλ, πψο ην 

δηδάζθνπλ θαη ηη καζαίλνπλ νη καζεηέο κέζα ζηελ ηάμε (Wilson & Cooney, 2002).  

Δζηηάδνληαο πεξηζζφηεξν ζην επξχηεξν πιαίζην πνπ δξα ν εθπαηδεπηηθφο, ν Ernest 

(1991) ππνζηεξίδεη φηη έιιεηςε ζηαζεξφηεηαο αλάκεζα ζηηο πεπνηζήζεηο θαη ζηελ 

πξαθηηθή, ζπκβαίλεη θπξίσο εμαηηίαο ζεζκηθψλ ή άιισλ ζπλαθψλ εκπνδίσλ ελψ ν 

Shoenfeld (1992) ηζρπξίδεηαη φηη νη πεπνηζήζεηο, φρη κφλνλ επεξεάδνπλ ηελ πξαθηηθή, 

αιιά φηη ε ζρέζε απηή έρεη άκεζε ζπλάθεηα. Ζ αίζζεζε πνπ έρεη ν εθπαηδεπηηθφο γηα ηα 

καζεκαηηθά, είλαη απηή πνπ θαζνξίδεη ηε θχζε ηνπ πεξηβάιινληνο ηεο ηάμεο, κέζα ζηελ 
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νπνία δεκηνπξγεί.  Απηφ ην πεξηβάιινλ, κε ηε ζεηξά ηνπ, δηακνξθψλεη ηηο πεπνηζήζεηο 

ησλ καζεηψλ γηα ηε θχζε ησλ καζεκαηηθψλ. Οη πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ θαη νη 

αμίεο ηνπο, πνπ αθνξνχλ ζηε δηδαζθαιία θαη ζηε κάζεζε, επεξεάδνπλ ηηο δηδαθηηθέο 

πξαθηηθέο ηνπο. Δπεξεάδνληαο ηηο πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ίζσο είλαη νπζηαζηηθφ 

γηα ηελ πεξαηηέξσ αιιαγή ησλ πξαθηηθψλ ηνπο, κέζα ζηελ ηάμε, δηφηη ππάξρνπλ 

ζπλδέζεηο κεηαμχ πεπνηζήζεσλ θαη πξαθηηθψλ (Stipek et al., 2001).  

Κάπνηεο θνξέο, νη απνθάζεηο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ραξαθηεξίδνληαη απφ ηελ 

ηαπηφρξνλε χπαξμε πνιιαπιψλ θηλήηξσλ πνπ θαζνξίδνπλ ηε δξαζηεξηφηεηά ηνπ. Απηά 

ηα θίλεηξα κπνξεί λα ζεσξεζνχλ αζπκβίβαζηα θαη λα νδεγήζνπλ ηνλ εθπαηδεπηηθφ ζε 

ζπγθξνχζεηο, αλάκεζα ζηα πηζηεχσ ηνπ θαη ηηο πξαθηηθέο ηνπ. Απηά δελ είλαη 

απαξαίηεην λα ραξαθηεξηζηνχλ σο πεξηπηψζεηο αζπλέπεηαο, αιιά κπνξεί λα εθιεθζνχλ 

σο θαηαζηάζεηο ζηηο νπνίεο νη ζρνιηθέο καζεκαηηθέο πξνηεξαηφηεηεο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

θαζνξίδνληαη απφ άιια θίλεηξα ηεο εθπαηδεπηηθήο δξαζηεξηφηεηαο, θίλεηξα ηα νπνία 

δελ είλαη άκεζα ζπλδεδεκέλα κε ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά. ΢’ απηέο ηηο πεξηπηψζεηο 

κπνξνχκε λα πνχκε φηη ην θίλεηξν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ πξνθεηκέλνπ λα δηεπθνιχλεη ηε 

κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ θπξηαξρείηαη απφ άιια εμ ίζνπ λφκηκα θίλεηξα, γηα 

παξάδεηγκα λα εμαζθαιίζεη ζε θάπνην καζεηή ρψξν κέζα ζηε ζρνιηθή θνηλφηεηα ή λα 

εληζρχζεη ηελ απηνπεπνίζεζή ηνπ. Οη κειέηεο κάο βνεζνχλ λα θαηαλνήζνπκε φηη νη 

πεπνηζήζεηο θαη νη ηδέεο είλαη ζεκαληηθέο, γηα λα θαηαλνήζνπκε ηη θάλνπλ νη 

εθπαηδεπηηθνί θαη γηαηί ην θάλνπλ (Ponte & Chapman, 2006).   

 

1.3.2. Κνηλσληθή Θεώξεζε (social perspective) 

Ζ ηζρπξή θνηλσληθή κεηαζηξνθή αλαγλσξίδεη ηελ ελζσκάησζε ηεο θνηλσληθήο 

ζθέςεο, κάζεζεο θαη δηδαζθαιίαο, ζε επξχηεξεο θνηλσληθέο, πνιηηηζκηθέο, νηθνλνκηθέο 

θαη πνιηηηθέο δνκέο, κε απνηέιεζκα λα ππάξρεη κηα αχμεζε ζηελ έξεπλα πνπ 

ηεθκεξηψλεη ηε ζρέζε αλάκεζα ζε παξάγνληεο πνπ ππάξρνπλ εθηφο ηάμεο θαη πψο απηνί 

επεξεάδνπλ ηελ θαηάζηαζε πνπ πθίζηαηαη κέζα ζηελ ηάμε (Valero, 2009).  

Τπάξρνπλ 3 θνηλφηεηεο πξαθηηθήο, νη νπνίεο ιεηηνπξγνχλ θπξίαξρα θαη νη νπνίεο 

ακνηβαία ππνζηεξίδνπλ ή πεξηνξίδνπλ ε κηα ηελ άιιε. Απηέο νη θνηλφηεηεο δξνπλ 

ηαπηφρξνλα, ή κάιινλ επηθαιχπηνπλ κεξηθψο ε κηα ηελ άιιε. Απηέο είλαη: ε θνηλφηεηα 

πξαθηηθήο ησλ εθπαηδεπηηθψλ κε ηνπο ζπλαδέιθνπο ηνπο, ε θνηλφηεηα  πξαθηηθήο κε 
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ηνπο ζπκθνηηεηέο θαη ηνπο θαζεγεηέο ηνπο φηαλ ήηαλ ζην Παλεπηζηήκην θαη ε θνηλφηεηα 

πξαθηηθήο ζηελ ηάμε κε ηνπο καζεηέο.  Γηαθνξεηηθέο θαη ζε θάπνηα έθηαζε ακνηβαία 

αληηθξνπφκελεο δξαζηεξηφηεηεο, παίδνπλ θάπνην ξφιν θαηά ηε δηάξθεηα ηεο 

δηδαζθαιίαο. Σέηνηεο είλαη φηαλ ν εθπαηδεπηηθφο δηδάζθεη καζεκαηηθέο δεμηφηεηεο θαη 

δηαδηθαζίεο, ιακβάλνληαο ππ’ φςε ηα δηαθνξεηηθά επίπεδα ηθαλφηεηαο, φηαλ ελζαξξχλεη 

ηνπο καζεηέο λα θάλνπλ εηθαζίεο θαη  ηνπο επαηλεί φηαλ ην θάλνπλ, φηαλ  εγγπάηαη φηη 

μέξεη πνηα ζα είλαη ε επφκελε αληηδξαζηηθή θίλεζε πνπ ζα έρεη ε ηάμε, ζρεηηθά κε ηα 

καζεκαηηθά θαη ηέινο φηαλ θξαηά έλα ξπζκφ γηα λα θαιχςεη ηελ χιε πνπ πξέπεη λα 

θαιπθζεί κέρξη ην ηέινο ηεο ρξνληάο.  Ζ πξάμε ηεο δηδαζθαιίαο πιαηζηψλεηαη απφ 

θαηεπζχλζεηο (settings) νη νπνίεο αθ’ ελφο είλαη δηυπνθεηκεληθά νξηζκέλεο θαη αθ’ εηέξνπ 

αλαπαξάγνληαη δηαξθψο, ελψ ππάξρνπλ ηαπηφρξνλα πνιιαπιέο, πηζαλφλ αληηθξνπφκελεο, 

ελεξγέο θαη εηθνληθέο θνηλφηεηεο ηεο πξαθηηθήο ελφο εθπαηδεπηηθνχ.  ΋,ηη ζπκβαίλεη ζηηο 

ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ πξσηίζησο, πηζαλφλ, δελ εμεγείηαη κε αλαθνξά ζηηο 

κεηακαζεκαηηθέο πξνηεξαηφηεηεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ζπκπεξηιακβάλνληαο ηηο απφςεηο 

πνπ δηαηεξνχλ γηα ηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ (Skott, 2008).  

Ξεθηλψληαο απφ ην γεγνλφο  πσο  απηφ πνπ θάλεη ν εθπαηδεπηηθφο ζηελ ηάμε 

επεξεάδεηαη  απφ δηάθνξνπο παξάγνληεο, θάπνηνη κηινχλ γηα ηηο πεπνηζήζεηο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ, ελψ θάπνηνη άιινη κηινχλ γηα ην επξχηεξν πιαίζην κέζα ζην νπνίν 

ιεηηνπξγεί ν εθπαηδεπηηθφο, βάδνληαο πην θνηλσληθέο δηαζηάζεηο ζηηο ελέξγεηέο ηνπ. Ζ πην 

θνηλσληθή άπνςε, δε ζεσξεί φηη νη ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη ηνπνζεζίεο φπνπ δξνπλ  

νη πεπνηζήζεηο ησλ δαζθάισλ, νχηε ππνζηεξίδεη φηη νη πξαθηηθέο ζηελ ηάμε είλαη ην 

απνηέιεζκα απηήο ηεο δξάζεο.. Θεσξεί φηη νη πξαθηηθέο ηεο ηάμεο αλαδχνληαη κέζα θαη 

κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο. Απηφ ζεκαίλεη φηη κηα ζχγθξνπζε πνπ ππάξρεη θαη γίλεηαη 

αληηιεπηή, κεηαμχ πεπνηζήζεσλ πνπ αζπαδφκαζηε, αθ’ ελφο θαη πεπνηζήζεσλ πνπ δξνπλ 

αθ’ εηέξνπ, κπνξεί λα εξκελεπηεί, κάιινλ, σο ζχγθξνπζε αλάκεζα ζηηο πεπνηζήζεηο πνπ 

έρνπκε πηνζεηήζεη θαη ζηνπο ηξφπνπο πνπ δξνχκε θαη νη νπνίνη αλαδχνληαη ζην 

ζπγθεθξηκέλν ηνπηθφ θνηλσληθφ επίπεδν. Αθφκε θαη φηαλ ηελ αλάπηπμε ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ ηε δνχκε απφ  θνηλσληθή άπνςε, νη πξαθηηθέο, ηεο ηάμεο ησλ 

καζεκαηηθψλ, ζπρλά αληηκεησπίδνληαη απφ κηα αηνκηθή νπηηθή, πξάγκα πνπ ζεκαίλεη φηη 

ηελ πξαθηηθή ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ηε βιέπνπκε κε  ηελ θηεηηθή έλλνηα ηνπ φξνπ (Skott, 

2008).  

Ζ δξαζηεξηφηεηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ κπνξεί λα ζπκβαίλεη ζε ηξία δηαθνξεηηθά 

πιαίζηα. (i) ΢ηελ ηάμε. Ζ ηάμε κπνξεί λα ζεσξεζεί σο έλα θπζηθφ πιαίζην, φπνπ 
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αιιειεπηδξνχλ ν εθπαηδεπηηθφο θαη νη καζεηέο, φηαλ δελ ππάξρεη εμσηεξηθή παξέκβαζε 

(π.ρ. απφ έλα εξεπλεηηθφ πξφγξακκα). Δίλαη δηαθνξεηηθφ, απηφ πνπ γίλεηαη ζηελ ηάμε, 

φηαλ ππάξρνπλ άιινη, φπσο γηα παξάδεηγκα  εθπαηδεπηηθνί ή εξεπλεηέο, νη νπνίνη 

ιεηηνπξγνχλ σο παξαηεξεηέο. (ii) ΢ην ζρνιείν. Οη εθπαηδεπηηθνί είλαη ελεξγά κέιε ηνπ 

ζρνιείνπ, σο ελφο ζεζκνχ ν νπνίνο είλαη κηα αθφκε  θνηλφηεηα. Οη δξαζηεξηφηεηέο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ κπνξεί λα βαζίδνληαη ζε ελδνζρνιηθά πξνγξάκκαηα (projects) ή ζηε 

ζπκκεηνρή ηνπο ζε άιια, επξχηεξα πξνγξάκκαηα,  πνπ εζηηάδνπλ ζηελ αλαλέσζε ηνπ 

αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο ή ζε κηα έξεπλα-δξάζε. (iii) ΢ε ζεηξά καζεκάησλ, κέζα ζηελ 

ππεξεζία ή πξηλ δηνξηζηνχλ. Οη εθπαηδεπηηθνί παξαθνινπζνχλ ζεηξά καζεκάησλ πξηλ 

δηνξηζηνχλ, αιιά θαη αξγφηεξα, ίζσο ζπκκεηέρνπλ ζε πξνγξάκκαηα επηκφξθσζεο ζηα 

ζρνιεία ηνπο, ζε γεηηνληθφ ζρνιείν ή ζε θάπνην άιιν εθπαηδεπηηθφ ίδξπκα. (iv) ΢ε άιια 

επαγγεικαηηθά πξνγξάκκαηα. Δθηφο ζρνιείνπ νη εθπαηδεπηηθνί κπνξεί λα ζπκκεηέρνπλ 

ζε άιιεο νκάδεο, ηππηθά ή άηππα, ζε νκίινπο ή ζε ζπλαληήζεηο. ΢ε φιεο απηέο ηηο 

πεξηπηψζεηο ν εθπαηδεπηηθφο δξα, ζθέθηεηαη θαη αλαζηνράδεηαη. Έηζη δίλεηαη ε επθαηξία 

λα ππάξρεη πξφζβαζε ζηε γλψζε θαη ζε πξαθηηθέο (Ponte & Chapman). Σν γηαηί 

θάλνπκε καζεκαηηθά εμαξηάηαη απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη πψο απηφο πιαηζηψλεηαη απφ 

ηνπο πεξηνξηζκνχο ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ θνηλσληθνχ θαη εθπαηδεπηηθνχ πεξηερνκέλνπ, ζην 

νπνίν αλήθεη ηφζν ν ίδηνο φζν θαη νη καζεηέο ηνπ (Ponte & Chapman, 2006).   

 

1.4. Ζ ιήςε απνθάζεσλ 

    Ζ ιήςε απνθάζεσλ ελφο εθπαηδεπηηθνχ, αιιειεπηδξά κε ηηο δηάθνξεο πξαθηηθέο, 

ζηηο νπνίεο ζπκκεηέρεη, δειαδή ην ηη θάλεη θαη πψο ην θάλεη. Σα   θξίζηκα ζπκβάληα είλαη 

γεγνλφηα πνπ επεξεάδνπλ ηε ιήςε απνθάζεσλ ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη ζπγρξφλσο καο 

βνεζνχλ λα έρνπκε πξφζβαζε ζηηο πξαθηηθέο ηνπ.  Κξίζηκα ζπκβάληα κπνξεί λα είλαη 

ζπγθξνχζεηο ή επηβεβαηψζεηο, πνπ αθνξνχλ ζην ηη  αλακέλεη ν εθπαηδεπηηθφο απφ ηνπο 

καζεηέο ηνπ, κε βάζε ηηο καζεκαηηθέο πξνηεξαηφηεηεο πνπ ζέηεη, θαζψο θαη άιιεο 

ζηηγκέο πνπ ν εθπαηδεπηηθφο ραξαθηεξίδεη σο επθαηξίεο κάζεζεο. Δίλαη γεγνλφηα θξίζηκα 

γηα ηελ πεξαηηέξσ αλάπηπμε ηεο αιιειεπίδξαζεο ζηελ ηάμε θαη γηα ηηο επθαηξίεο 

κάζεζεο ησλ καζεηψλ. Σα θξίζηκα ζπκβάληα κπνξνχλ λα ζεσξεζνχλ σο κέζα πνπ 

δηεπθνιχλνπλ  ηελ παξαγσγηθή εκπινθή ζηελ παξαηήξεζε δηδαθηηθψλ γεγνλφησλ θαη  

ηνλ θξηηηθφ αλαζηνραζκφ πάλσ ζε απηά ηα γεγνλφηα, ψζηε λα δνχκε εάλ θαη πψο απηή ε 

επηινγή θαη ν αλαζηνραζκφο απηφο ζα κπνξνχζε λα ππνζηεξίμεη αιιαγέο ζηε καηηά ησλ 
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εθπαηδεπηηθψλ, φζνλ αθνξά ζηελ αλάιπζε θαη ζηελ εξκελεία ησλ γεγνλφησλ πνπ 

ζπκβαίλνπλ κέζα ζηελ ηάμε (Goodell, 2006).   

Χο θξίζηκα ζεσξνχληαη γεγνλφηα, πνπ ζα κπνξνχζαλ λα ππνδείμνπλ σο ζεκαληηθή 

κηα δηδαθηηθή ή καζεζηαθή ζηηγκή π.ρ. κηα κε αλακελφκελε απάληεζε ελφο καζεηή ή κηα 

απνηειεζκαηηθή αιιειεπίδξαζε κέζα ζηελ ηάμε.  Δπίζεο ζα κπνξνχζαλ λα ζεσξεζνχλ 

παξαλνήζεηο ησλ καζεηψλ ή θαη αλαπνηειεζκαηηθέο ζηξαηεγηθέο ησλ εθπαηδεπηηθψλ. 

Απηά ηα πξνβιήκαηα, ζπρλά, απνδίδνληαη είηε απνθιεηζηηθά ζηελ ππεπζπλφηεηα ησλ 

καζεηψλ, είηε ζε επξχηεξνπο θνηλσληθνχο παξάγνληεο πνπ πιαηζηψλνπλ ηε δηδαζθαιία 

θαη ηε κάζεζε. Θέκαηα πνπ πηζαλφλ αλαθχςνπλ θαηά ηε δηδαζθαιία θαη ίζσο 

απνηειέζνπλ θξίζηκα ζπκβάληα, ζα κπνξνχζε λα είλαη ε ελλνηνινγηθή θαη δηαδηθαζηηθή 

κάζεζε, νη δπζθνιίεο καζεηψλ λα θάλνπλ ζπλδέζεηο δηαθνξεηηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ, ε 

θχζε ησλ εξσηήζεσλ ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη ησλ απαληήζεσλ ησλ καζεηψλ, ην 

αλαιπηηθφ πξφγξακκα, θάπνηνη επξχηεξνη θνηλσληθνί παξάγνληεο θαη ε επίδξαζή ηνπο 

ζηε κάζεζε θαη δηδαζθαιία, ν ξφινο ηεο πξνεγνχκελεο γλψζεο ησλ καζεηψλ, ε 

απνηειεζκαηηθφηεηα εηδηθψλ  παξαδεηγκάησλ θαη εξγαζηψλ πνπ ηίζεληαη θαηά ηε 

δηδαζθαιία,  ε ζχλδεζε δηαθνξεηηθψλ γλσζηηθψλ πεξηνρψλ πεξηερνκέλνπ, θιπ. Σα 

θξίζηκα ζπκβάληα πηζαλφλ ζρεηίδνληαη κε ηηο δπζθνιίεο ησλ καζεηψλ ή ηηο κε 

αλακελφκελεο απαληήζεηο, κε ηελ  θαηαιιειφηεηα ησλ πξνζρεδηαζκέλσλ εξγαζηψλ, κε 

ηελ επηζηεκνινγηθή άπνςε θαη ηε δηαρείξηζε ηεο ηάμεο (Potari et al.,  2011).  

Ζ ηαπηφρξνλε χπαξμε πνιιαπιψλ θηλήηξσλ ζηε δξαζηεξηφηεηα ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

ζα κπνξνχζε λα απνηειέζεη αθνξκή γέλεζεο ελφο ηέηνηνπ ζπκβάληνο. Σα θίλεηξα απηά, 

κπνξνχλ λα βησζνχλ σο αζχκβαηα θαη νδεγνχλ ηνλ εθπαηδεπηηθφ ζε θαηαζηάζεηο φπνπ 

ππάξρεη εκθαλήο ζχγθξνπζε αλάκεζα ζηηο πεπνηζήζεηο θαη ηελ πξαθηηθή. Σα θξίζηκα 

γεγνλφηα δελ ηα ζεσξνχκε σο παξαδείγκαηα αζπλέπεηαο, αιιά σο θαηαζηάζεηο φπνπ νη 

πξνηεξαηφηεηεο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θπξηαξρνχληαη απφ άιια θίλεηξα ηεο εθπαηδεπηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο, θίλεηξα ηα νπνία, ίζσο δε ζρεηίδνληαη κε ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά.    

Έλα  γεγνλφο, πνπ αληηκεησπίδεη έλαο εθπαηδεπηηθφο ζηελ θαζεκεξηλή ηνπ πξαθηηθή θαη 

ην νπνίν θάλεη ηνλ εθπαηδεπηηθφ λα αλαξσηεζεί γηα ηηο απνθάζεηο πνπ παίξλεη, 

παξέρνληάο ηνπ ηελ επθαηξία λα βειηηψζεη ηε δηδαζθαιία ηνπ, ζα κπνξνχζε λα ζεσξεζεί 

σο  θξίζηκν ζπκβάλ  (Hole & McEntee, 1999).  Σα γεγνλφηα απηά έρνπλ λα θάλνπλ κε 

ηελ θαηαλφεζε ησλ καζεηψλ, ηε δηαρείξηζε ηεο ηάμεο, ηελ αμηνιφγεζε, ηε ζπκπεξηθνξά 

ησλ καζεηψλ, ηηο ζρέζεηο, θαζψο θαη ηα θίλεηξα ησλ καζεηψλ (Goodell, 2006).     
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Οη πξαθηηθέο ηεο ηάμεο είλαη δπλαηφλ λα αιιάμνπλ. Ζ αιιαγή, σζηφζν, δελ είλαη, 

απιά, ζέκα εθαξκνγήο κεξηθψλ λέσλ ηδεψλ, φπσο γηα παξάδεηγκα λα αιιάμνπκε ην είδνο 

ησλ εξγαζηψλ, κε ζθνπφ λα εηζάγνπκε ζηνηρεία ζπλεξγαζίαο θαη δηεξεχλεζεο ζηε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ. Ζ αιιαγή είλαη ζέκα ηεο δηαθνξεηηθήο εκπινθήο 

εθπαηδεπηηθψλ θαη καζεηψλ ζηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ ακνηβαία ππνζηεξίδνπλ ή 

πεξηνξίδνπλ ε κηα ηελ άιιε, νχησο ψζηε λα αλαπαξάγνπλ ζηαζεξά θαη επί πιένλ λα 

αλαπηχζζνπλ πεξαηηέξσ, ηηο πξαθηηθέο ηεο ηάμεο. Χο ζπλέπεηα ηεο ζπκκεηνρήο αθ’ ελφο 

ζε απηέο ηηο πξαθηηθέο πνπ αιιάδνπλ θαη αθ’ εηέξνπ ζηελ επαλαδηαπξαγκάηεπζε ηνπ 

δηδαθηηθνχ ζπκβνιαίνπ, καζεηέο θαη εθπαηδεπηηθνί ίζσο αλαπηχμνπλ λένπο ηξφπνπο 

θαηαλφεζεο ησλ καζεκαηηθψλ, ησλ καζεκαηηθψλ ζην ζρνιείν θαη ηεο δηδαζθαιίαο θαη 

κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ, κε απνηέιεζκα  λα αλαπηχμνπλ, πηζαλφλ, λέεο ηδέεο (Wedege 

& Skott, 2007). Οη καζεκαηηθέο πξνηεξαηφηεηεο, ζην ζρνιείν, ππάξρνπλ ζην βαζκφ πνπ 

αιιάδνπλ κε θάζε νκάδα καζεηψλ κε ηελ νπνία δνπιεχεη ν εθπαηδεπηηθφο, αθφκε θαη 

κέζα ζηελ ίδηα ηάμε θαη αθφκε θη αλ δηαπξαγκαηεχνληαη ην ίδην ζέκα. Οη εθπαηδεπηηθνί 

δηαθέξνπλ κεηαμχ ηνπο θαη παξφκνηα δηαθέξνπλ θαη ηα πιαίζηα κέζα ζηα νπνία 

δνπιεχνπλ (Skott, 2001).  

Μαζεηέο θαη εθπαηδεπηηθνί εκπιέθνληαη ηαπηφρξνλα ζε πνιιαπιέο πξαθηηθέο κέζα 

ζηηο ηάμεηο, θάπνηεο απφ απηέο ζρεηίδνληαη κε ηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ, ελψ θάπνηεο άιιεο φρη. Κάπνηεο απφ απηέο είλαη ξεηέο, κέζα απφ έλα 

θαλεξφ ιεθηηθφ ηξφπν, ελψ άιιεο δελ είλαη. Κάπνηεο απφ απηέο είλαη εηθνληθέο κε ηελ 

έλλνηα φηη ζρεηίδνληαη κε θνηλφηεηεο νη νπνίεο δελ έρνπλ θπζηθή παξνπζία κέζα ζηελ 

ηάμε ή ην ζρνιείν. Γηα παξάδεηγκα έλαο εθπαηδεπηηθφο κπνξεί ηελ ίδηα ζηηγκή λα 

εκπιέθεηαη ζε πξαθηηθέο νη νπνίεο ζρεηίδνληαη π.ρ. κε ηνπο  ζπλαδέιθνπο ηνπ, ηε 

δηαρείξηζε ηνπ ζρνιείνπ,  κε ηνπο γνλείο, ηελ εθπαίδεπζή ηνπ πξηλ δηνξηζζεί θιπ. (Skott, 

2011). Δάλ ε καζεκαηηθή ζθέςε ζεσξεζεί φηη είλαη κηα θνηλσληθή θαη πνιηηηζκηθή 

δξαζηεξηφηεηα, απηή ζπκβαίλεη θαη ζε άιινπο θνηλσληθνχο ρψξνπο, δηαθνξεηηθνχο απφ 

ηηο ηάμεηο. Γεληθά, ππάξρεη κηα αχμεζε ζηελ έξεπλα πνπ ηεθκεξηψλεη ηε ζρέζε αλάκεζα 

ζε παξάγνληεο εθηφο ηάμεο θαη ηελ θαηάζηαζε πνπ πθίζηαηαη κέζα ζηελ ηάμε  (Valero, 

2009). Ο εθπαηδεπηηθφο δηαπξαγκαηεχεηαη θαη ζπλεηζθέξεη ζηε ζπλερή αλαγέλλεζε ησλ 

πξαθηηθψλ κηαο ηάμεο. Δκπιέθεηαη ηφζν ζε δηαθνξεηηθέο πξάμεηο φζν θαη ζε 

επαλαιακβαλφκελεο δηαδηθαζίεο, επηιχνληαο πεηζαξρηθά πξνβιήκαηα, εμαζθαιίδνληαο 

ηε ζέζε ηνπ καζεηή κέζα ζηελ θνηλφηεηα ηεο ηάμεο, ιακβάλνληαο  ππ’ φςηλ ηνπ κηα 

πηζαλή πξνβιεκαηηθή θαηάζηαζε ζην ζπίηη ηνπ παηδηνχ, θιπ. ΢ε φια απηά, 
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ελεξγνπνηνχληαη  ηχπνη (patterns) ζπκκεηνρήο, απφ  πξνεγνχκελε ζπκκεηνρή ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ ζε θνηλσληθέο πξαθηηθέο πνπ επαλελεξγνπνηνχληαη, ζρεκαηίδνληαη, 

κπεξδεχνληαη θαη κεξηθέο θνξέο αιιάδνπλ, θαζψο αιιειεπηδξνχλ, ελψλνληαη, 

κεηαζρεκαηίδνληαη, αληηθαζίζηαληαη, ζπκπεξηιακβάλεη ε κηα ηελ άιιε, απνξξνθά ε κηα 

ηελ άιιε, ζπλππάξρνπλ παξάιιεια, θαη ηειηθά αλαπηχζζνληαη εθείλεο πνπ ζρεηίδνληαη 

κε πην άκεζεο θνηλσληθέο θαηαζηάζεηο. Απφ απηήλ ηελ άπνςε ε ιήςε απνθάζεσλ θαη ε  

δηδαζθαιία δελ είλαη απιά ε εθαξκνγή κηαο πξνθαηαζθεπαζκέλεο γλψζεο θαη θάπνησλ 

πεπνηζήζεσλ. Δίλαη κηα δξαζηεξηφηεηα, ε νπνία δεκηνπξγεί λνήκαηα θαη ζηελ νπνία 

κέζα ν εθπαηδεπηηθφο ειίζζεηαη αλάκεζα ζε δηαθνξεηηθνχο ηχπνπο ζπκκεηνρήο, ζε 

δηαθνξεηηθέο παξειζνχζεο θαη ζχγρξνλεο πξαθηηθέο (Skott, 2011). Δθηφο απφ ηα 

ηδηαίηεξα εξγαιεία θαη ηηο ηερληθέο κάζεζεο, ππάξρνπλ ηξφπνη ζπκκεηνρήο θαη ηξφπνη, 

φπνπ ηφζν νη κεηέρνληεο φζν θαη νη πξαθηηθέο αιιάδνπλ. ΢ε θάζε γεγνλφο, ε κάζεζε 

εηδηθψλ ηχπσλ ζπκκεηνρήο δηαθέξεη απφ πξαθηηθή ζε πξαθηηθή (Lave, 1996). Ζ 

θαηαζθεπή ηνπ λνήκαηνο γίλεηαη φηαλ, αθ’ ελφο δερηνχκε θαη αθ’ εηέξνπ εζηηάζνπκε 

πάλσ ζηνλ θπκαηλφκελν ραξαθηήξα ηεο αλζξψπηλεο αιιειεπίδξαζεο,  πηζηεχνληαο φηη 

ην λφεκα θαηαζθεπάδεηαη απφ κηα δηαξθή εξκελεία θαη επαλαδέζκεπζε, ζε 

πξνεγνχκελεο θνηλσληθέο πξαθηηθέο, πνπ έρνπλ αμία (Skott, 2011).  

Δίλαη αλαγθαίν λα κειεηήζνπκε ην γεληθφ πιαίζην (context) ηφζν ησλ πξαθηηθψλ 

φζν θαη ησλ ζπζηαηηθψλ πνπ ηηο απνηεινχλ. Έηζη έλαο νξηζκφο ηνπ ηη είλαη νη θνηλσληθέο 

πξαθηηθέο ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο ζα έπξεπε λα πεξηιακβάλεη φρη κφλν φιεο ηηο 

ζεζκηθέο ζρέζεηο κεηαμχ ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ησλ καζεηψλ θαη ησλ καζεκαηηθψλ, ζε 

δηαθνξεηηθά επίπεδα εθπαίδεπζεο, κέζα θαη έμσ απφ ην εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα, αιιά 

επίζεο ηε δξαζηεξηφηεηα φζσλ ραξάζζνπλ ηελ πνιηηηθή (policy makers), πνπ έρεη λα 

θάλεη, ζε εζληθφ επίπεδν, κε ην ζρεδηαζκφ ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο ησλ 

καζεκαηηθψλ…  ηε δξαζηεξηφηεηα ηεο ζπγγξαθήο καζεκαηηθψλ βηβιίσλ, ηηο ζχλζεηεο 

ζρέζεηο πνπ ξπζκίδνπλ ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ κέζα ζηηο νξγαλσηηθέο δνκέο 

ησλ εθπαηδεπηηθψλ ηδξπκάησλ, ηνπο ρψξνπο ηεο εθπαίδεπζεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ηφζν 

ζην αξρηθφ φζν θαη ζην κεηέπεηηα ζηάδην, θαζψο θαη ζηε δηακφξθσζε θνηλσληθψλ 

αληηιήςεσλ, γηα ην ξφιν ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο ζηελ θνηλσλία (Valero, 2009).  

Δίλαη ζεκαληηθφ λα ιάβνπκε ππφςε καο φηη ε κάζεζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ είλαη κηα 

πνιχπινθε δηαδηθαζία, ε νπνία επεξεάδεηαη ζε κεγάιε έθηαζε απφ πξνζσπηθνχο, 

θνηλσληθνχο, νξγαλσηηθνχο, πνιηηηζκηθνχο θαη πνιηηηθνχο  παξάγνληεο. Οη εθπαηδεπηηθνί 

είλαη ελεξγνί θαηαζθεπαζηέο ηεο γλψζεο ηνπο, ε νπνία γλψζε είλαη ελζσκαησκέλε ζε 
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κηα κεγάιε πνηθηιία θνηλσληθψλ πεξηβαιιφλησλ. Απηά ηα πεξηβάιινληα επεξεάδνπλ θαη 

δηακνξθψλνπλ ηηο πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ηε γλψζε θαη ηελ πξαθηηθή ηνπο, ελψ 

ζπγρξφλσο νη ίδηνη νη εθπαηδεπηηθνί επεξεάδνπλ θαη ζρεκαηίδνπλ  ηα πεξηβάιινληα απηά 

(Krainer, 2007).  

Οη θνηλσληθέο πξαθηηθέο ζπλεηζθέξνπλ δίλνληαο λφεκα ζηε δξαζηεξηφηεηα ησλ 

αλζξψπσλ φηαλ ζθέθηνληαη, φηαλ καζαίλνπλ θαη φηαλ δηδάζθνπλ καζεκαηηθά, θαζψο  

εκπιέθνληαη ζε θαηαζηάζεηο φπνπ ππάξρνπλ καζεκαηηθά ζηνηρεία. Έηζη ην λφεκα  

(meaning) ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεο, ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο κάζεζεο δε ζρεηίδεηαη 

απνθιεηζηηθά κε ην ηδηαίηεξν λφεκα ηνπ καζεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ (context) θαη ησλ 

ελλνηψλ, πνπ αθνξνχλ ζηε κάζεζε θαη ζε δηδαθηηθέο θαηαζηάζεηο. Σν λφεκα ζρεηίδεηαη 

κε ηε ζεκαζία πνπ δίλεηαη ζηε καζεκαηηθή ινγηθή, κέζα απφ δηαθνξεηηθέο θνηλσληθέο 

πξαθηηθέο, πνπ απνηεινχλ εθπαηδεπηηθέο πξαθηηθέο.  Απηφ πνπ εκείο θαηαλννχκε σο 

καζεκαηηθά  είλαη κηα ζεηξά απφ γλψζεηο θαη γισζζηθά παηρλίδηα, πνπ νξηνζεηνχληαη απφ 

κηα πνηθηιία θνηλσληθψλ πξαθηηθψλ νη νπνίεο παξνπζηάδνπλ θάπνηα  νκνηφηεηα (Valero, 

2009).  

Ζ Γηδαθηηθή ησλ Μαζεκαηηθψλ, σο πεδίν εθπαηδεπηηθήο πξαθηηθήο, κπνξεί λα 

νξηζζεί σο κηα ζεηξά απφ θνηλσληθέο πξαθηηθέο, πνπ δηελεξγνχληαη απφ δηαθνξεηηθνχο 

αλζξψπνπο ζε δηαθνξεηηθέο ζέζεηο, εθεί φπνπ ζπγθξνηείηαη ην λφεκα ηεο δηδαζθαιίαο 

θαη ηεο κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ (Valero, 2009).  

Γεδνκέλεο ηεο ηξέιαο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο, κέζα ζε κηα ηάμε, ην λα εμεηάζνπκε 

φιεο ηηο δπλαηφηεηεο επηινγήο, πνπ ππάξρνπλ, θαζψο θαη ηηο επηπηψζεηο ηνπο, 

πξνθεηκέλνπ λα πάξνπκε κηα απφθαζε, είλαη δχζθνιν. ΢πλήζσο κφλν κέζα απφ ηνλ 

αλαζηνραζκφ αλαγλσξίδνπκε φηη έρνπκε κηα δπλαηφηεηα επηινγήο θαη φηη ζα 

κπνξνχζακε λα είρακε δξάζεη δηαθνξεηηθά (Hole & McEntee, 1999).  Ο αλαζηνραζκφο 

ησλ εθπαηδεπηηθψλ, πάλσ ζηελ πξαθηηθή, κπνξεί λα κεηαζρεκαηίζεη ηελ ηάμε ζε 

πεξηβάιινλ κάζεζεο γηα εθπαηδεπηηθνχο, θαζψο θαη γηα καζεηέο (Skott, 2001).  Γηα ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ, ν αλαζηνραζκφο, πάλσ ζηελ πξαθηηθή, έρεη λα θάλεη κε ην πεξηερφκελν θαη 

ζρεηίδεηαη κε ηελ παηδαγσγηθή γλψζε πεξηερνκέλνπ (Ponte & Chapman, 2006). Ζ 

Jaworski (1998) νξίδνληαο ηελ αλαζηνραζηηθή ζθέςε, ιέεη, θαη’ αξρήλ, φηη πξφθεηηαη γηα  

ηελ αλαγλψξηζε ησλ εξσηήζεσλ πνπ απεπζχλνπκε, γηα ηνλ πξνζδηνξηζκφ θάπνηαο 

πηζαλήο ακεραλίαο, γηα ηνλ εληνπηζκφ θάπνησλ απφςεσλ πνπ θαηαιήγνπλ λα 

κεηαηξέςνπλ ηε δηδαζθαιία ζε πξνβιεκαηηθή θαη κεηά, κέζα απφ θάπνηεο δηαδηθαζίεο 
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έξεπλαο, λα ςάμνπκε γηα ιχζεηο ή απνθάζεηο ή λένπο ηξφπνπο θαηαλφεζεο ησλ 

πξνβιεκάησλ πνπ παξνπζηάδνληαη. Γηα λα δεκηνπξγεζεί ην πιαίζην γηα αλαζηνραζκφ 

ζεσξνχκε φηη πξέπεη λα αλαπηπρζεί κηα δξαζηεξηφηεηα πνπ εκπεξηέρεη πεξηγξαθή, 

αλάιπζε θαη κεηάθξαζε ησλ δηδαθηηθψλ πξαθηηθψλ, ζηηο νπνίεο ζπκκεηέρεη ν 

εθπαηδεπηηθφο. (Potari et al., 2011) Αλάκεζα ζηηο αηνκηθέο δξαζηεξηφηεηεο θαη ζηηο 

πξαθηηθέο, ππάξρεη κηα αλαζηνραζηηθή ζρέζε, ελψ ζπγρξφλσο απηέο νη πξαθηηθέο δίλνπλ 

κνξθή θαη θνηλσληθφ λφεκα ζηηο δξαζηεξηφηεηεο ηνπ  αηφκνπ (Ponte & Chapman, 2006).  

Έλα δπλακηθφ εξγαιείν, πνπ πξνάγεη ηελ αλάπηπμε  αλαζηνραζηηθψλ πξαθηηθψλ 

ζηνπο εθπαηδεπηηθνχο, ίζσο απνηεινχλ ηα θξίζηκα ζπκβάληα, ψζηε,   κε βάζε απηά, νη 

εθπαηδεπηηθνί λα κπνξνχλ λα αλαζηνραζηνχλ πάλσ ζηηο δηδαθηηθέο πξαθηηθέο,  πνπ 

ρξεζηκνπνηνχλ, κε απψηεξν ζθνπφ λα κάζνπλ λα παξαθνινπζνχλ ηε ζθέςε ησλ 

καζεηψλ ηνπο, λα κεηαθξάδνπλ ηα θαηλφκελα πνπ ζπκβαίλνπλ κέζα ζηελ ηάμε θαη λα 

αλαπηχζζνπλ ηδέεο γηα ελαιιαθηηθέο δηδαθηηθέο πξαθηηθέο ( Goodell 2006, Stipek 2001, 

Hole & McEntee 1999).  

΢ηελ παξνχζα κειέηε, πξνζπαζνχκε λα πάξνπκε ππφςε καο ηελ παξαπάλσ 

πνιππινθφηεηα πηνζεηψληαο κηα πεξηζζφηεξν θνηλσληθή νπηηθή. Έηζη, ε ηάμε θαη ε 

δηδαζθαιία ησλ Μαζεκαηηθψλ, αληηκεησπίδεηαη σο έλα ζχλνιν αιιειεπηδξάζεσλ ησλ 

ζπκκεηερφλησλ κε αλαθνξά  έλα καζεκαηηθφ δήηεκα. Παξάιιεια νη απνθάζεηο ηεο 

εθπαηδεπηηθνχ  ζηεξίδνληαη ζε έλα δίθηπν πξαθηηθψλ πνπ έρεη ζπκκεηάζρεη ζην 

παξειζφλ ή ζπκκεηέρεη ηψξα. 
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ΚΔΦΑΛΑΗΟ 2
ν
 

ΓΗΓΑΚΣΗΚΔ΢ ΠΡΑΚΣΗΚΔ΢: ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ ΚΑΗ ΔΠΗΚΟΗΝΧΝΗΑ 

 

΢ην θεθάιαην απηφ γίλεηαη κηα ζχληνκε αλαζθφπεζε ηεο βηβιηνγξαθίαο, αλαθνξηθά 

κε δπν πξαθηηθέο πνπ θάλεθαλ θπξίαξρεο ζηε δηδαζθαιία ηεο εθπαηδεπηηθνχ, πνπ 

κειεηήζακε. Οη πξαθηηθέο απηέο αθνξνχζαλ ζηε ρξήζε θαη δηαρείξηζε παξαδεηγκάησλ θαη 

ζηελ επηθνηλσλία ζηελ ηάμε. 

 

2.1. Σα παξαδείγκαηα θαη ε δηαρείξηζή ηνπο ζηελ ηάμε 

2.1.1. Σα παξαδείγκαηα ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθώλ 

           Σα παξαδείγκαηα κπνξνχλ λα ηδσζνχλ σο πνιηηηζκηθά δηακεζνιαβεηηθά εξγαιεία 

αλάκεζα ζ’ απηνχο πνπ καζαίλνπλ θαη ζηηο έλλνηεο, ηα ζεσξήκαηα θαη ηηο ηερληθέο. Δίλαη 

ην κείδνλ κέζνλ γηα λα "θάλνπκε επαθή" κε αθεξεκέλεο έλλνηεο θαη ην θχξην κέζν 

επηθνηλσλίαο είηε κε ηνλ εαπηφ καο, είηε κε ηνπο άιινπο. Μπνξνχλ, επίζεο, λα παξέρνπλ 

ην πιαίζην, ελψ ε πνηθηιία ησλ παξαδεηγκάησλ βνεζά λα δηαθξίλνπκε ηα νπζηψδε, απφ 

ηα κε νπζηψδε ραξαθηεξηζηηθά (Goldenberg and Mason, 2008).  

            Γηα ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, ηα παξαδείγκαηα απνηεινχλ απαξαίηεηε 

πξνυπφζεζε γηα ηε γελίθεπζε, ηελ αθαίξεζε θαη ηελ αλαινγηθή ζθέςε. Μειέηεο πνπ 

δείρλνπλ ηνλ ηξφπν πνπ καζαίλνπλ νη άλζξσπνη, απφ ηα παξαδείγκαηα, επηζεκαίλνπλ ηε 

ζπλεηζθνξά ηεο ρξήζεο πνιιαπιψλ παξαδεηγκάησλ, δηαθνξεηηθψλ κνξθψλ, ψζηε λα 

είλαη κηα δηδαζθαιία απνηειεζκαηηθή. Σέηνηα παξαδείγκαηα ππνζηεξίδνπλ ηελ 

αλαγλψξηζε ησλ δνκψλ, ζε βάζνο, αληί ηεο ππέξκεηξεο πξνζνρήο ζηα επηθαλεηαθά 

ραξαθηεξηζηηθά ηνπο (Atkinson et al, 2000).  

          Σα θχξηα ζέκαηα ζηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζρεηίδνληαη κε ηνλ ηξφπν πνπ 

δίλνληαη νη  εμεγήζεηο:  εθθξάδνληαο γεληθφηεηα θαη αλαιινίσηνˑ εμεγψληαο θαη 

αηηηνινγψληαο ζπκβνιηζκνχο θαη ζπλζήθεοˑ επηιχνληαο αβεβαηφηεηεο ή εδξαηψλνληαο 

εηθαζίεο θαη ηζρπξηζκνχοˑ ζπλδένληαο καζεκαηηθέο έλλνηεο κε εκπεηξίεο ηεο πξαγκαηηθήο 

δσήο. Σν ζέκα ηεο νξζφηεηαο ελφο παξαδείγκαηνο ηίζεηαη ππφ ζπδήηεζε (Εaslavsky, 

2010).  
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           Οη Atonini, Presmeg, Mariotti θαη Zaslavsky, (2011), ππνζηεξίδνπλ φηη ε ζεκαζία 

ησλ παξαδεηγκάησλ θαη ηεο παξαδεηγκαηνπνίεζεο (exemplification),  ζηε καζεκαηηθή 

ζθέςε, κάζεζε θαη δηδαζθαιία, είλαη αλαγλσξηζκέλε ηφζν απφ καζεκαηηθνχο, φζν θαη 

απφ επηζηεκνιφγνπο θαη εθπαηδεπηέο ησλ καζεκαηηθψλ. Σν ζέκα ηεο 

παξαδεηγκαηνπνίεζεο  απνηειεί πεδίν έξεπλαο.  

         ΋ηαλ αλαθεξφκαζηε ζην πιαίζην ελφο παξαδείγκαηνο ελλννχκε ην βαζκφ ζηνλ 

νπνίν ν εθπαηδεπηηθφο πξνζρεδηάδεη έλα παξάδεηγκα. Έλα παξάδεηγκα κπνξεί λα είλαη 

πιήξσο πξνζρεδηαζκέλν (κέζα ή έμσ απφ ην βηβιίν), λα αλαθαιείηαη απζφξκεηα ή λα 

γελλάηαη κε αθνξκή κηα αλάγθε πνπ αλαθχπηεη κέζα ζηελ ηάμε (Zodik & Zaslavsky, 

2007). ΢ε ζρέζε κε ηε κνξθή έρνπκε ηα γεληθά θαη εηδηθά παξαδείγκαηα (Zaslavsky, 

2008) θαη ηέινο φζνλ αθνξά ζηε καζεκαηηθή ππφζηαζε ηνπ παξαδείγκαηνο, ελλννχκε 

θαηά πφζνλ έλα παξάδεηγκα έρεη ζρέζε θπξίσο κε ηελ έλλνηα ή κε ηε δηαδηθαζία θαη ηνλ 

αιγφξηζκν (Zodik & Zaslavsky, 2007).  

        Θεσξεηηθά ππάξρνπλ, απφ πνιχ παιηά, κεγάιεο δπζθνιίεο αλάκεζα ζην γεληθφ θαη 

ην εηδηθφ, ζην θαζνιηθφ θαη ην αηνκηθφ, ζηε γελίθεπζε θαη ηελ παξαδεηγκαηνπνίεζε. 

΢ηελ έξεπλα ηεο ζχγρξνλεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ, πνπ αθνξά ζην γεληθφ έλαληη 

ηνπ εηδηθνχ θαη αληίζηξνθα, ην γεληθφ εκθαλίδεηαη πνιιέο θνξέο. Οη εκθαλίζεηο ηνπ 

θπκαίλνληαη απφ ηηο "εκπεηξηθέο ηάζεηο" πνπ έρνπλ νη καζεηέο ζρεηηθά κε ηελ απφδεημε, 

κέρξη ηηο απφςεηο πεξί κεησλπκίαο, πνπ αθνξνχλ ζηε καζεκαηηθή ζθέςε (Watson & 

Mason, 2005). 

            Ζ γλψζε παηδαγσγηθνχ πεξηερνκέλνπ έρεη λα θάλεη κε ην κεηαζρεκαηηζκφ ησλ 

καζεκαηηθψλ ζε κέζα κε ηα νπνία ε κάζεζε γίλεηαη επθνιφηεξε, ην νπνίν ζεκαίλεη 

«ηξφπνπο αλαπαξάζηαζεο θαη δηαηχπσζεο, νχησο ψζηε λα γίλεη θαηαλνεηφ ζε φινπο». 

Σα παξαδείγκαηα είλαη αλαπφζπαζηα κε ηηο αλαπαξαζηάζεηο ηνπο θαη ζθνπφ έρνπλ λα 

βνεζήζνπλ ψζηε λα γίλνπλ ηα καζεκαηηθά θαηαλνεηά ζηνπο καζεηέο (Shulman, 1986).  

Οη απφςεηο ελφο εθπαηδεπηηθνχ, πνπ αθνξνχλ ζηε ρξήζε αληηπαξαδείγκαηνο, είλαη ζηελά 

ζπλδεδεκέλεο κε ηε μαθημαηική γνώζη, π.ρ. ν βαζκφο ειεπζεξίαο ή ην εχξνο ηεο 

επηηξεπηήο αιιαγήο, ζηελ επηινγή ελφο παξαδείγκαηνο (Zodik & Zaslavsky, 2008).  
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2.1.2. Σα παξαδείγκαηα ησλ καζεηώλ 

          ΢χκθσλα κε ηνπο Watson θαη Mason (2005), έλα "παράδειγμα" νξίδεηαη σο  «… 

θάηη απφ ην νπνίν έλαο καζεηήο κπνξεί λα γεληθεχζεη» ελψ ε δηαδηθαζία ηεο 

"παραδειγμαηοποίηζης" νξίδεηαη σο « … θάζε θαηάζηαζε ζηελ νπνία θάηη εηδηθφ 

πξνζθέξεηαη λα αλαπαξαζηήζεη κηα γεληθή θιάζε, ε νπνία, κε απηφλ ηνλ ηξφπν,  γίλεηαη 

νηθεία ζην καζεηή –κηα ηδηαίηεξε πεξίπησζε κηαο γεληθφηεηαο». Καζψο ζπκβαίλεη θαη κε 

πνιιά άιια ζηνηρεία ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεο, απηφ ην νπνίν πξνάγεη ηε καζεκαηηθή 

ζθέςε είλαη ε αλαδήηεζε ησλ παξαδεηγκάησλ θαη φρη ην ηειηθφ πξντφλ θαη είλαη 

ζεκαληηθφ  γηα ηνπο καζεηέο λα ππάξρεη κηα δπλακηθή  αλάκεζα ζηελ 

παξαδεηγκαηνπνίεζε θαη ηε γελίθεπζε. Ζ θχξηα ζπλεηζθνξά ησλ  Watson θαη Mason 

(2005) έγθεηηαη ζηε ζεσξεηηθή ηνπο θαηαζθεπή, ηελ έλλνηα ηνπ "τώροσ παραδειγμάηων" 

(example space). H έλλνηα απηή παξνπζηάδεηαη σο εμήο: «… ηα παξαδείγκαηα ηα νπνία 

παξάγνπλ νη καζεηέο αληινχληαη απφ κηα κηθξή δεμακελή ηδεψλ θαη εκθαλίδνληαη ζε 

απάληεζε ζπγθεθξηκέλσλ έξγσλ ζε θαζνξηζκέλεο θαηαζηάζεηο». Απηέο νη δεμακελέο, 

νλνκάδνληαη "τώροι παραδειγμάηων". Οη καζεηέο, κέζα απφ ηελ εκπεηξία ηνπο, έρνπλ 

πξφζβαζε ζε έλα ρψξν παξαδεηγκάησλ ν νπνίνο αλαδχεηαη σο απάληεζε ζε κηα 

θαηάζηαζε, ζε παξαηλέζεηο θαη ηάζεηο. Γελ είλαη απιά ιίζηεοˑ έρνπλ κηα εζσηεξηθή 

ηδηνζπγθξαζηαθή δνκή … θαη παξάγνληαη κέζα απφ απηήλ ηε δνκή. Σν πεξηερφκελν θαη 

ε δνκή ηνπο εμαξηψληαη απφ ην ίδην ην άηνκν θαη ηελ θαηάζηαζε πνπ αληηκεησπίδεη. ΢ε 

ρψξνπο παξαδεηγκάησλ, πνπ είλαη φκνηα δνκεκέλνη, κπνξνχκε λα έρνπκε πξφζβαζε κε 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο. 

 

2.1.3. Σα παξαδείγκαηα ησλ εθπαηδεπηηθώλ 

         Οη εθπαηδεπηηθνί ζπλεζίδνπλ λα δίλνπλ παξαδείγκαηα πνπ ηα έρνπλ δνπιέςεη, 

πιένλ εθείλσλ πνπ έρνπλ ηα ζρνιηθά βηβιία. Έηζη ζηνλ φξν παξάδεηγκα πεξηέρεηαη θάζε 

ηη πνπ ρξεζηκεχεη σο δηαίζζεζε γηα ηηο ζρέζεηο θαη ηνλ επαγσγηθφ ζπιινγηζκφ, νη 

επεμεγήζεηο ελλνηψλ θαη αξρψλ, πιαίζηα πνπ ρξεζηκεχνπλ γηα ηε δηεπθξίληζε ή σο 

θίλεηξν γηα θάπνην καζεκαηηθφ ζέκα θαη ηδηαίηεξα  πεξηπηψζεηο φπνπ νη πηζαλέο ιχζεηο 

πνπ ππάξρνπλ είλαη αξθεηέο. Παξάδεηγκα, γηα έλα εθπαηδεπηηθφ, είλαη θάζε ηδηαίηεξε 

πεξίπησζε κηαο κεγαιχηεξεο θιάζεο (ηδέα, έλλνηα, ηερληθή θιπ.) κέζα απφ ηελ νπνία νη 

καζεηέο κπνξνχλ λα αηηηνινγήζνπλ θαη λα γεληθεχζνπλ θαη ζε κεγάιν βαζκφ πξέπεη λα 

εμεηάδεηαη κέζα ζην ζπγθείκελν (context). Κάζε παξάδεηγκα δηαζέηεη θάπνηα θξίζηκα 
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ραξαθηεξηζηηθά κε πξννξηζκφ λα δηεπθξηληζηνχλ θαη άιια, ηα νπνία δελ είλαη ζρεηηθά. 

Tνλ φξν παξαδεηγκαηνπνίεζε ηνλ ρξεζηκνπνηνχκε γηα λα πεξηγξάςνπκε θάζε θαηάζηαζε 

φπνπ θάηη ηδηαίηεξν  πξνζθέξεηαη γηα ηελ αλαπαξάζηαζε κηαο γεληθήο θιάζεο, κε ηελ 

νπνία αλακέλεηαη λα εμνηθεησζεί ν καζεηήο. Ξεθηλάκε απφ ηε ζέζε φηη ηφζν ηα 

παξαδείγκαηα φζν θαη ε παξαδεηγκαηνπνίεζε παίδνπλ έλα θεληξηθφ ξφιν ζηε κάζεζε 

ησλ καζεκαηηθψλ. Κάζε ζεσξία κάζεζεο, πνπ ζθνπεχεη λα εθαξκνζηεί ζηα καζεκαηηθά, 

ζα έπξεπε λα πεξηιακβάλεη ηε δπλακηθή ψζηε νη καζεηέο μεθηλψληαο απφ ηα 

παξαδείγκαηα λα κπνξνχλ λα γεληθεχνπλ (Watson & Mason, 2005).  

           Σα ηδηαίηεξα ζηνηρεία ελφο παξαδείγκαηνο, ε αλαπαξάζηαζή ηνπ  θαη ε  εζηίαζε 

ηεο πξνζνρήο ησλ καζεηψλ ζ’ απηφ πνπ πξέπεη λα παξαηεξήζνπλ, δηεπθνιχλνληαη απφ 

ηνλ εθπαηδεπηηθφ, κε ζπλέπεηα νη καζεηέο λα κπνξέζνπλ λα θαηαθηήζνπλ ηε καζεκαηηθή 

ηνπο γλψζε. Έηζη ν ξφινο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ είλαη λα πξνζθέξεη επθαηξίεο κάζεζεο, νη 

νπνίεο λα εκπιέθνπλ κηα κεγάιε πνηθηιία απφ "ρξήζηκα παξαδείγκαηα" ψζηε λα 

επηιεθζνχλ  ησλ πνηθίισλ αλαγθψλ θαη  ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ καζεηψλ (Zaslavsky, 

2010).   

           Τπάξρεη ζπρλά κηα δπλακηθή αθνινπζία γεγνλφησλ πνπ ελεξγνπνηεί 

δηαθνξεηηθνχο παξάγνληεο ζηε καζεζηαθή ηξνρηά. Πνιιέο απφ ηηο ζχγρξνλεο επηινγέο 

πνπ θάλνπλ νη εθπαηδεπηηθνί, κέζα ζηηο θαηεπζπληήξηεο αξρέο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ, 

βαζίδνληαη ζηε γλσζηηθή ηνπο βάζε ή ζην δηθφ ηνπο ρψξν παξαδεηγκάησλ, φπνπ έρνπλ 

πξφζβαζε. Έηζη γηα παξάδεηγκα φηαλ δνπιεχνπλ κηθξά, ζχληνκα παξαδείγκαηα, 

απαηηείηαη λα δεκηνπξγήζνπλ λέα παξαδείγκαηα ηα νπνία ζηαδηαθά ίζσο γίλνπλ κέξνο 

ελφο πινπζηφηεξνπ πεδίνπ παξαδεηγκάησλ πνπ ζα θαηαθηήζνπλ (Zodik & Zaslavsky, 

2008).   

         ΋ηαλ έλαο εθπαηδεπηηθφο παξνπζηάδεη έλα παξάδεηγκα κέζα ζηελ ηάμε, ίζσο ην 

έρεη ζρεδηάζεη  απφ πξηλ ή πηζαλφλ ε θαηαζθεπή ηνπ πξνθχπηεη σο αλάγθε, εθείλε ηε 

ζηηγκή, θάησ απφ ηελ πίεζε θάπνηαο απαίηεζεο. Τπάξρεη φκσο θαη πηζαλφηεηα ην 

παξάδεηγκα λα πξνθχςεη σο ζπλδπαζκφο ησλ δπν απηψλ πεξηπηψζεσλ. Σν παξάδεηγκα 

δε ρξεηάδεηαη λα είλαη απζηεξά πξνζρεδηαζκέλν ή απζηεξά απζφξκεην. ΢πρλά έλα 

πξνζρεδηαζκέλν παξάδεηγκα ηξνπνπνηείηαη απζφξκεηα, ζε απάληεζε κηαο  θαηάζηαζεο 

πνπ δεκηνπξγείηαη ζηελ ηάμε θαη ε νπνία ην απαηηεί  (Zodik & Zaslavsky, 2007).  

            Σν θεληξηθφ κέξνο ηεο δνπιεηάο ελφο εθπαηδεπηηθνχ έρεη λα θάλεη κε ηε ιήςε 

απνθάζεσλ. Κάπνηα κέξε ηεο κπνξνχλ λα εηνηκαζηνχλ πξνθαηαβνιηθά, κε πξνζεθηηθφ 
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ζρεδηαζκφ, ελψ άιια γίλνληαη ζε πξαγκαηηθφ ρξφλν, «ζην πφδη», ζε απάληεζε κηαο 

θαηάζηαζεο πνπ δεκηνπξγείηαη ζηελ ηάμε, θαη ε  νπνία ζπκβαίλεη αλαπάληερα. Απηή ε 

κνξθή γλψζεο ζρεηίδεηαη κε ηνπο δεκηνπξγηθνχο ηξφπνπο πνπ έρνπλ νη εθπαηδεπηηθνί λα 

αληαπνθξίλνληαη ζε πξαγκαηηθέο, ζπρλά κε αλακελφκελεο θαηαζηάζεηο, κέζα ζηελ ηάμε, 

πνπ απαηηνχλ κηα άκεζε δξάζε εθ κέξνπο ηνπο, βαζηδφκελε θπξίσο  ζηελ απμαλφκελε 

επαηζζεηνπνίεζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ  θαη ζην ζπλερή αλαζηνραζκφ ηνπο. Ζ επηινγή θαη 

ε γέλεζε παξαδεηγκάησλ, γηα ηε δηδαζθαιία, απαηηεί ζπρλά απνθάζεηο ηεο ζηηγκήο 

απαληψληαο έηζη  ζηηο  αιιειεπηδξάζεηο πνπ δεκηνπξγνχληαη κέζα ζηελ ηάμε. O 

εθπαηδεπηηθφο κπνξεί απφ ηε κηα λα ζρεδηάζεη πξνζεθηηθά θαη λα δηαιέμεη ηα 

παξαδείγκαηα πνπ ζα ρξεζηκνπνηήζεη σο κέξνο ηνπ ζρεδίνπ καζήκαηνο θαη απφ ηελ 

άιιε ίζσο αληηκεησπίζεη κηα εληειψο λέα, κε νηθεία θαηάζηαζε κέζα ζηελ ηάμε, ε νπνία 

ηνλ εγθαιεί ζηε δεκηνπξγία ή επηινγή θάπνηνπ παξαδείγκαηνο ζηε ζηηγκή.  

Προζτεδιαζμένα παραδείγμαηα είλαη απηά γηα ηα νπνία ππάξρεη θάπνηα καξηπξία φηη ν 

εθπαηδεπηηθφο ηα ζθέθηεθε πξνθαηαβνιηθά,  κε πξφζεζε λα ηα ελζσκαηψζεη ζην 

κάζεκα (π.ρ. βηβιίν, ζεκεηψζεηο, ζθέςε). Ασθόρμηηα παραδείγμαηα είλαη απηά γηα ηα 

νπνία ππάξρεη θάπνην απνδεηθηθφ ζηνηρείν πσο ε επηινγή ηνπο έρεη λα θάλεη κε απφθαζε 

ηεο ζηηγκήο δει. είηε κε επιλογή ελφο κε ζρεδηαζκέλνπ παξαδείγκαηνο ή  καηαζκεσή ηεο 

ζηηγκήο ή ηροποποίηζη ελφο παξαδείγκαηνο πνπ δφζεθε ζηελ ηάμε απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ 

ή ην καζεηή. Σα απζφξκεηα παξαδείγκαηα ζπλήζσο γελλνχληαη ζε απάληεζε 

ακθηβνιηψλ ή ηζρπξηζκψλ ησλ καζεηψλ. Έρνπκε επίγλσζε φηη είλαη εμαηξεηηθά δχζθνιν 

θαη θηιφδνμν λα γίλεη πιήξεο δηάθξηζε αλάκεζα ζηα πξνζρεδηαζκέλα θαη ζηα απζφξκεηα 

θαηαζθεπαζκέλα ή επηιεγκέλα παξαδείγκαηα. ΋,ηη θαίλεηαη λα είλαη πξνζρεδηαζκέλν ζα 

κπνξνχζε ζηελ πξαγκαηηθφηεηα λα παξάγεηαη ζηηγκηαία. Γεληθά ηα ζρεδηαζκέλα απφ 

πξηλ παξαδείγκαηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ πξνέξρνληαη θπξίσο απφ ηα ζρνιηθά βηβιία, ιφγσ 

ηνπ ηξφπνπ πνπ είλαη δνκεκέλα εθεί, π.ρ. βαζκηαία απφ ην πην εχθνιν ζην πην δχζθνιν. 

Κάπνηα απφ ηα απζφξκεηα παξαδείγκαηα είλαη άκεζα, εχθνια πξνζβάζηκα απφ ην ρψξν 

παξαδεηγκάησλ ηνπ εθπαηδεπηηθνχ (Zodik & Zaslavsky, 2008). Θεσξνχκε φηη νη 

εθπαηδεπηηθνί απνθηνχλ ζπζηεκαηηθά εκπεηξίεο ζηε γέλεζε απζφξκεησλ παξαδεηγκάησλ 

αληηκεησπίδνληαο πξαγκαηηθέο ή ππνζεηηθέο θαηαζηάζεηο κέζα ζηελ ηάμε θαη 

αλαζηνραδφκελνη πάλσ ζε απηέο. Ζ εκπεηξία κάο ππνδεηθλχεη φηη ηέηνηα γεγνλφηα 

παξέρνπλ πην πινχζηεο θαη δπλακηθέο επθαηξίεο κάζεζεο νη νπνίεο νδεγνχλ ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ ζηε βαζχηεξε θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ, ζηελ επέθηαζε ηνπ πεδίνπ 

ησλ παξαδεηγκάησλ ηνπ θαη ηειηθά ζηε γλψζε κηαο δηαθνξεηηθήο άπνςεο, φζνλ αθνξά 

ζηε δεκηνπξγία θαη επηινγή παξαδεηγκάησλ ζηα καζεκαηηθά (Zodik & Zaslavsky, 2007).  
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2.1.4. Παξαδείγκαηα κε αιιειεπίδξαζε - αληηπαξαδείγκαηα 

           Οη  Arzarello, Ascari θαη Sabena (2011) αθνχ έιαβαλ ππφςε ηνπο ζεκεησηηθέο θαη 

ζεσξεηηθν-ινγηθέο δηαζηάζεηο, πξνηείλνπλ έλα κνληέιν δπλακηθήο παξαγσγήο 

παξαδεηγκάησλ θαη ηξνπνπνίεζήο ηνπ κέζα ζηελ ηάμε. Οη ζπγγξαθείο  δείρλνπλ φηη ζηε 

δηαδηθαζία παξαγσγήο παξαδεηγκάησλ, ε παξέκβαζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ κπνξεί λα είλαη 

θαίξηα ηφζν ζηε γέλεζε θαη ηξνπνπνίεζε ελφο παξαδείγκαηνο, φζν θαη ζηελ νηθνδφκεζε 

ηεο δνκήο ηνπ ρψξνπ ησλ παξαδεηγκάησλ ησλ καζεηψλ.  

          Οη εθπαηδεπηηθνί ζπρλά αληηκεησπίδνπλ κηα θαηάζηαζε φπνπ έλαο καζεηήο θάλεη 

έλαλ ηζρπξηζκφ πνπ κπνξεί λα δηαςεπζηεί θαη πξνθεηκέλνπ λα πεηζηεί ν καζεηήο γηα ην 

ιάζνο ηνπ, ν εθπαηδεπηηθφο απαηηείηαη λα θαηαζθεπάζεη απζφξκεηα έλα δπλακηθφ 

ανηιπαράδειγμα. (Zodik & Zaslavsky, 2007). Ζ δηαδηθαζία ηεο κεηαθνξάο απφ κηα 

αίζζεζε φηη κηα εηθαζία είλαη αιεζήο κέρξη ηελ πεπνίζεζε φηη είλαη ιάζνο, εμαξηάηαη 

απφ ηα ηδηαίηεξα παξαδείγκαηα πνπ εμεηάδνπκε. Ίζσο πξνθχςεη θάπνην ράζκα αλάκεζα 

ζηηο πξνζέζεηο πνπ έρεη έλαο εθπαηδεπηηθφο θαη ζ’ απηφ πνπ πξαγκαηηθά παξαηεξνχλ νη 

καζεηέο. (Zaslavsky, 2010). Σα παξαδείγκαηα απνηεινχλ αλαπφζπαζην κέξνο ηεο 

καζεκαηηθήο ζθέςεο, ηεο κάζεζεο θαη ηεο δηδαζθαιίαο, θάλνληαο ηδηαίηεξε αλαθνξά 

ζηελ ελλνηνιφγεζε (conceptualization), ζηελ αθαίξεζε, ζηελ επηρεηξεκαηνινγία θαη 

ζηελ αλαινγηθή ζθέςε. Σα κε παξαδείγκαηα έρνπλ ζρέζε κε ηελ ελλνηνιφγεζε θαη ηνπο 

νξηζκνχο, κε ζθνπφ λα ηνλίζνπλ ηα ραξαθηεξηζηηθά κηαο έλλνηαο. Δπίζεο ηα 

αληηπαξαδείγκαηα ζπλδένληαη κε ηζρπξηζκνχο θαη ηελ αλαίξεζή ηνπο. Σφζν ηα κε 

παξαδείγκαηα φζν θαη ηα αληηπαξαδείγκαηα ρξεζηκνπνηνχληαη γηα λα ηνλίζνπλ ηηο 

αληηζέζεηο θαη λα εκβαζχλνπλ ζηελ θαηαλφεζε ηεο νπζίαο καζεκαηηθψλ. Σα 

παξαδείγκαηα κπνξεί λα δηαθέξνπλ ζηε θχζε θαη ην ζθνπφ (Zodik & Zaslavsky, 2008). 

Τπάξρεη αιιειεπίδξαζε αλάκεζα ζηε γλψζε πνπ ρξεηάδεηαη έλαο εθπαηδεπηηθφο, κε 

ζθνπφ λα θαηαζθεπάζεη ηζρπξά δηδαθηηθά παξαδείγκαηα θαη ζηε γλψζε ε νπνία 

πξνθχπηεη κέζσ ηεο ρξήζεο ησλ παξαδεηγκάησλ (Zaslavsky et al., 2006).  

             Οπνηαδήπνηε ζεσξία κάζεζεο, κε ζθνπφ λα εθαξκνζηεί ζηα καζεκαηηθά, 

ζάπξεπε λα δίλεη ζηνπο καζεηέο ηε γλψζε λα θαηαζθεπάδνπλ γεληθφηεηεο. Δθπαηδεπηηθνί 

θαη καζεηέο ζα έπξεπε λα αιιειεπηδξνχλ κέρξη ην ζεκείν λα κπνξέζνπλ λα 

ζπκθσλήζνπλ φηη ίδηα ζχλνια παξαδεηγκάησλ αθνξνχλ ζην ίδην ζέκα. Δπίζεο, λα γίλεηαη 

εθπνιηηηζκφο (enculturation) θνηλσληθψλ πξαθηηθψλ δει. λα κπνξνχλ νη καζεηέο 
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ζηαδηαθά λα αθνκνηψλνπλ φ,ηη ζεκαίλεη ε έλλνηα πνπ δηαπξαγκαηεχνληαη, θάλνληαο φιν 

θαη πην πνιιά παξαδείγκαηα ή ςπρνινγηθφο εθπνιηηηζκφο φπνπ νη καζεηέο ζπγθξίλνληαο 

ηα λέα παξαδείγκαηα  κε ηελ ππάξρνπζα γλψζε ηνπο λα πξνζαξκφδνπλ ηελ θαηαλφεζή 

ηνπο, αθνχ ηα ιάβνπλ ππ’ φςηλ ηνπο. (Watson & Mason, 2002). Ζ επηινγή 

ζπγθεθξηκέλσλ παξαδεηγκάησλ κπνξεί λα δηεπθνιχλεη ή λα εκπνδίζεη ηε κάζεζε ησλ 

καζεηψλ, κε ζπλέπεηα ν εθπαηδεπηηθφο λα πξέπεη λα δπγίζεη πνιινχο παξάγνληεο θαηά 

ηελ επηινγή ησλ παξαδεηγκάησλ απηψλ (Zodik and Zaslavsky, 2008).  

          Οη Zazkis θαη Leikin (2007) πηζηεχνπλ φηη ηα παξαδείγκαηα, ηα νπνία γελλνχληαη 

απφ ηνπο ζπκκεηέρνληεο, αληηθαηνπηξίδνπλ ηηο έλλνηεο πνπ έρνπλ γηα ηα καζεκαηηθά 

αληηθείκελα ηα νπνία εκπιέθνληαη ζηε γέλεζε απηψλ ησλ παξαδεηγκάησλ, ην 

παηδαγσγηθφ ξεπεξηφξην ησλ ζπκκεηερφλησλ, ηηο δπζθνιίεο ηνπο θαη θάπνηα πηζαλή 

αλεπάξθεηα ζηηο αληηιήςεηο ηνπο. 

           Δπηζεκαίλνπκε φηη ε γέλεζε παξαδεηγκάησλ πξαγκαηνπνηείηαη κέζα απφ κηα 

ζχλζεηε θπθιηθή δπλακηθή πνπ νλνκάδνπκε "θχθιν παξαγσγήο θαη ηξνπνπνίεζεο 

παξαδεηγκάησλ". Ζ κεζνιάβεζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ κπνξεί λα είλαη θξίζηκε φηαλ ν 

εθπαηδεπηηθφο βνεζά έλα καζεηή λα κεηαζρεκαηίζεη έλα ιάζνο παξάδεηγκα, λα 

δεκηνπξγήζεη ην ζσζηφ θαη κε απηφ ηνλ ηξφπν λα μεθηλήζεη ηε καθξά δηαδηθαζία 

ρηηζίκαηνο ηνπ δηθνχ ηνπ πεδίνπ παξαδεηγκάησλ. Αλ θαη πνιχ ζεκαληηθφ θνκκάηη ζηηο 

καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο, ε δεκηνπξγία ελφο δνκεκέλνπ πεδίνπ παξαδεηγκάησλ 

ζηνπο καζεηέο δελ είλαη θαζφινπ κηα απηφκαηε δηαδηθαζία. Ζ γέλεζε παξαδεηγκάησλ θαη 

αληηπαξαδεηγκάησλ πξαγκαηνπνηείηαη κέζα απφ κηα ζχλζεηε θπθιηθή δπλακηθή. Καζψο 

νη καζεηέο πξνζπαζνχλ λα θάλνπλ ζεκεησηηθνχο κεηαζρεκαηηζκνχο πάλσ ζε θάπνηα 

παξαδείγκαηα, ν εθπαηδεπηηθφο ππελζπκίδεη ζηνπο καζεηέο ηα ζεσξεηηθά ζέκαηα 

(ζεσξήκαηα θαη ηδηφηεηεο πνπ αθνξνχλ ζηα εηδηθά καζεκαηηθά αληηθείκελα πνπ 

δηαπξαγκαηεχνληαη) θαη ηηο ινγηθέο δηαζηάζεηο ηνπο (παξαγσγηθά ραξαθηεξηζηηθά ηεο 

καζεκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο). Έηζη ν εθπαηδεπηηθφο θαζνδεγεί ηνπο καζεηέο, ψζηε λα 

θαηαλνήζνπλ ηα ιάζε ηνπο κέζα απφ ην ζεσξεηηθφ έιεγρν πάλσ ζηηο έλλνηεο πνπ ηνπο 

ελδηαθέξνπλ. Ζ δπλακηθή ηεο παξαγσγήο θαη ηνπ κεηαζρεκαηηζκνχ παξαδεηγκάησλ 

κέζα ζηελ ηάμε είλαη κηα ζχλζεηε δηαδηθαζία, ζηελ νπνία παίξλνπλ κέξνο ηφζν νη 

εθπαηδεπηηθνί φζν θαη νη καζεηέο ζε κηα απφ θνηλνχ θαηαζθεπή ηεο γλψζεο. Ο 

εθπαηδεπηηθφο κπνξεί λα παίμεη βαζηθφ ξφιν ζηελ θαηαζθεπή ηνπ πεδίνπ ησλ 

παξαδεηγκάησλ ελφο καζεηή (Arzarello, Ascari, & Sabena, 2011).    
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2.1.5. Ζ δηαρείξηζε ησλ παξαδεηγκάησλ 

        Ζ γέλεζε ή επηινγή παξαδεηγκάησλ απνηειεί ζεκειηψδεο θνκκάηη ηεο θαηαζθεπήο 

κηαο θαιήο εμήγεζεο … Γηα λα ζπκβεί κάζεζε απαηηνχληαη αξθεηά παξαδείγκαηα φρη 

κφλνλ έλα. Σα παξαδείγκαηα απαηηείηαη λα έρνπλ ελζσκαηψζεη έλα εχξνο θξίζηκσλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ, ηα νπνία θαζηζηνχλ έλα παξάδεηγκα ζαθψο πξνζδηνξηζκέλν 

(Leinhardt, 2001).   

          Ζ γέλεζε απζφξκεησλ παξαδεηγκάησλ ζπκβαίλεη φηαλ νη καζεηέο εθθξάδνπλ 

θάπνηεο απνξίεο ή ππαηλίζζνληαη θάηη. Δλίνηε νη εθπαηδεπηηθνί αηζζάλνληαη ηελ αλάγθε 

λα δψζνπλ επηπιένλ ή δηαθνξεηηθά παξαδείγκαηα αλ δηαπηζηψζνπλ φηη νη καζεηέο δελ 

έρνπλ ζπιιάβεη ηελ θχξηα ηδέα ηνπ καζήκαηνο ή φηη δελ έρεη επηηεπρζεί ν βαζηθφο ζηφρνο 

ηνπ. Σα πην απζφξκεηα παξαδείγκαηα παξέρνπλ ηδέεο γηα ηηο δηαδηθαζίεο πνπ απνηεινχλ 

ηε βάζε ηεο γέλεζήο ηνπο, ελψ ηα πξνζρεδηαζκέλα ρξεζηκεχνπλ σο ηειηθά πξντφληα ηεο 

ζθέςεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ  (Zodik & Zaslavsky, 2007).   

          Πξφζθαηα θάπνηνη εξεπλεηέο επεζήκαλαλ ηηο εθπαηδεπηηθέο δπλαηφηεηεο ηεο  

δηαδηθαζίαο παξαγσγήο ελφο παξαδείγκαηνο, σο έλα εξεπλεηηθφ εξγαιείν πνπ "αλνίγεη 

έλα παξάζπξν ζην κπαιφ θάπνηνπ πνπ ζέιεη λα κάζεη", πξάγκα ην νπνίν κπνξεί λα 

ζπκβάιεη ζεηηθά θαη  λα απνθαιχςεη ζεκαληηθέο απφςεηο πεξί ελλνηνιφγεζεο (Zazkis & 

Leikin, 2007, ζ. 15). Ζ αθνινπζία ησλ παξαδεηγκάησλ, πνπ ρξεζηκνπνηείηαη, κπνξεί λα 

δηαθέξεη θαηά έλα ζηνηρείν θάζε θνξά ή ζηαδηαθά λα απμάλεη ην επίπεδν 

πνιππινθφηεηαο θαη δπζθνιίαο. Οη εθπαηδεπηηθνί ζπλήζσο δεκηνπξγνχλ παξαδείγκαηα 

ζχκθσλα κε ηα ζπλήζε ιάζε πνπ μέξνπλ φηη θάλνπλ νη καζεηέο ή ηηο δπζθνιίεο πνπ 

ζπλαληνχλ (Zodik & Zaslavsky, 2008).  

           Δλψ ηα βηβιία εμππεξεηνχλ θπξίσο ην ζηάδην ηνπ ζρεδηαζκνχ, νη ρψξνη ησλ 

παξαδεηγκάησλ ρξεζηκεχνπλ ηφζν ζην ζρεδηαζκφ, φζν θαη ζηα ζηάδηα ηεο εθαξκνγήο 

ζην κάζεκα. Ζ ηξέρνπζα επηινγή θαζνδεγείηαη απφ παξάγνληεο πνπ έρνπλ λα θάλνπλ κε 

ηηο πξνζσπηθέο θιίζεηο θαη θξίζεηο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ. Έλα κεγάιν κέξνο ηνπ 

ζρεδηαζκνχ αθνξά ζηελ επηινγή θαη γέλεζε ησλ παξαδεηγκάησλ (Zodik & Zaslavsky, 

2008).  

          ΢ηελ εμέιημε ηνπ καζήκαηνο ηα γεγνλφηα πνπ ζπκβαίλνπλ ζηελ ηάμε, ζπρλά, έρνπλ 

λα θάλνπλ κε ηηο θηλήζεηο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη ηηο αιιειεπηδξάζεηο κε ηνπο καζεηέο, 
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ιακβάλνληαο ππφςε επί πιένλ θαη ηηο αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ ησλ καζεηψλ, ζηηο νπνίεο 

ν εθπαηδεπηηθφο δε ιακβάλεη κέξνο. Απηά ηα γεγνλφηα εγείξνπλ ηελ αλάγθε ν 

εθπαηδεπηηθφο λα δξάζεη ζηε ζηηγκή ψζηε λα βξεη έλα θαηάιιειν παξάδεηγκα κε ζθνπφ 

λα δηαρεηξηζηεί θάζε δπζθνιία πνπ παξνπζηάδεηαη. Φαίλεηαη φηη έλα πινχζην θαη 

πξνζπειάζηκν πεδίν παξαδεηγκάησλ κπνξεί λα ππνζηεξίμεη ηηο ζηηγκηαίεο επηινγέο  πνπ 

θάλεη έλαο εθπαηδεπηηθφο θαη λα απμήζεη ηελ επειημία ηνπο. ΢ηα κε αλακελφκελα 

γεγνλφηα έλαο εθπαηδεπηηθφο  βξίζθεηαη αληηκέησπνο κε ηελ αλάγθε επηπξφζζεησλ θαη 

δηαθνξεηηθψλ παξαδεηγκάησλ πξάγκα πνπ κεηαηξέπεηαη ζε καζεζηαθή εκπεηξία γηα ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ αλαπηχζζνληαο, κε απηφλ ηνλ ηξφπν, ηε γλψζε ηνπ γηα ηέηνηεο αλάγθεο  θαη 

γηα ηα παξαδείγκαηα πνπ απαηηνχληαη ηελ ψξα ηνπ καζήκαηνο θαη πψο λα ηα παξάγεη 

(Zodik & Zaslavsky, 2008).   

           ΢ρεδφλ πάληα νη εθπαηδεπηηθνί έρνπλ ηελ επζχλε λα δεκηνπξγνχλ παξαδείγκαηα 

θαη νη καζεηέο λα ηα θαηαλννχλ. Ζ ζπλήζεο απφθιηζε απφ απηφ ην κνηίβν είλαη φηαλ νη 

καζεηέο παξάγνπλ παξαδείγκαηα πξνθεηκέλνπ λα αμηνινγεζνχλ ή φηαλ ππάξρεη θάπνην 

άιιν θίλεηξν (π.ρ. ζέηνπλ πξνβιήκαηα, παξέρνπλ ζηνηρεία, θεξδίδνληαο έηζη κηα 

αίζζεζε ζπκκεηνρήο θαη έλα ζθνπφ). Εεηψληαο απφ ηνπο καζεηέο λα ζέζνπλ ηα δηθά 

ηνπο πξνβιήκαηα θαη λα επεμεγήζνπλ φ,ηη έρνπλ κάζεη κε παξαδείγκαηα, κε θάπνηα 

ππνζηήξημε, ίζσο, αλακέλνπκε λα έρνπκε ζεηηθά γλσζηηθά απνηειέζκαηα. Δάλ δεηεζεί 

απφ έλα καζεηή λα θηηάμεη έλα παξάδεηγκα, παξφκνην κε έλα ήδε ππάξρνλ, ηφηε ίζσο 

ζπκβεί θάπνηαο κνξθήο γελίθεπζε, ζην επίπεδν ηεο αλαγλψξηζεο θνηλψλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ ή δνκψλ πνπ ήδε ππάξρνπλ θαη αθνξνχλ ζηνλ ηξφπν 

παξαδεηγκαηνπνίεζεο. Δάλ δεηεζεί απφ ηνπο καζεηέο λα θηηάμνπλ παξαδείγκαηα κε 

δνκή ιίγν δηαθνξεηηθή απφ έλα δεδνκέλν παξάδεηγκα, ηφηε θαίλεηαη λα ζπκβαίλεη 

κεηαζρεκαηηζκφο ηεο γλψζεο πέξα απφ ηε γελίθεπζε. Γεληθά, γηα λα θηηάρλνπκε 

παξαδείγκαηα απαηηείηαη λα ζπκβεί θάπνηνπ είδνπο γελίθεπζε. Σν έξγν ηεο δεκηνπξγίαο 

ελφο παξαδείγκαηνο είλαη κηα λνεηηθή πξάμε πνπ  ζπρλά απνηειεί κηα ζεηηθή 

ζπλαηζζεκαηηθή ζπληζηψζα. Γεκηνπξγψληαο ηηο πξνυπνζέζεηο κέζα ζηηο νπνίεο νη 

καζεηέο δεκηνπξγνχλ ηα δηθά ηνπο παξαδείγκαηα, φισλ ησλ εηδψλ ηα παξαδείγκαηα, νη 

καζεηέο παξαθηλνχληαη λα κάζνπλ ελεξγά, λα πάξνπλ πξσηνβνπιίεο δξψληαο πάλσ ζε 

ηδέεο, κάιινλ, παξά φληαο παζεηηθνί (Watson & Mason, 2002).  Απηφ πνπ βιέπεη έλαο 

καζεηήο ζε θάζε έλα μερσξηζηά απφ ηα παξαδείγκαηα πνπ παξαηίζεληαη θαη ζε φια καδί, 

ζαλ νιφηεηα, εμαξηάηαη απφ ηα ζπγθείκελν θαη ηηο δξαζηεξηφηεηεο πνπ γίλνληαη κέζα 

ζηελ ηάμε θαη πιαηζηψλνπλ απηά ηα παξαδείγκαηα (Zaslavsky, 2010).  
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2.2. Ζ επηθνηλσλία  

 Σν λα κειεηά θάπνηνο ηε γιψζζα, ηελ επηθνηλσλία θαη ην λφεκα, είλαη ζα λα 

πλίγεηαη ζε έλα βαζχ έινο. (…)  ΢ηε Γηδαθηηθή ησλ Μαζεκαηηθψλ δελ ππάξρεη άιιε 

επηινγή. Οπνηνδήπνηε ζέκα πνπ αθνξά είηε ζηε δηδαζθαιία, είηε ζηε κάζεζε, εκπεξηέρεη 

πξνβιήκαηα επηθνηλσλίαο. Δάλ ηα καζεκαηηθά είλαη ην αληηθείκελν ηεο επηθνηλσλίαο, ε 

γιψζζα αλαδεηθλχεηαη σο πξφβιεκα. Γηα λα δηδάμεηο έλα παηδί πψο λα θάεη, πψο λα 

πεξπαηήζεη ή πψο λα κάζεη πνδήιαην, ε γιψζζα δελ είλαη απαξαίηεηε. Απιά θαζνδεγείο 

ην ζψκα ηνπ παηδηνχ θαη ηνπ δείρλεηο ηη λα θάλεη. Αιιά ηε καζεκαηηθή ζθέςε δελ 

κπνξείο λα ηελ εθθξάζεηο απεπζείαο θαη δελ κπνξείο λα θαζνδεγήζεηο θάπνηνλ ζσκαηηθά 

ζε απηήλ ηε δξαζηεξηφηεηα. Ζ επηθνηλσλία είλαη ππνρξεσηηθά έκκεζε θαη 

δηακεζνιαβείηαη απφ έλα ζπλδπαζκφ απφ ζπλήζεηο αιιά θαη πςειά εμεηδηθεπκέλεο 

ζπλζεηηθέο γιψζζεο, θαζψο θαη απφ ζπζηήκαηα ζεκείσλ (sign systems). Καη δελ ππάξρεη 

άκεζνο ηξφπνο πνπ λα εμαζθαιίδεη φηη ην λφεκα δε ράλεηαη ζηε δηακεζνιάβεζε 

(Sierpinska, 2005). 

  Χο επηθνηλσλία κπνξεί λα ζεσξεζεί κηα θνηλσληθή δηαδηθαζία φπνπ νη 

ζπκκεηέρνληεο αιιειεπηδξνχλ, ζπλεηζθέξνληαο πιεξνθνξίεο θαη θαηά ηε δηάξθεηα ηεο 

νπνίαο, ππνρξεψλνληαη ζηελ ακνηβαία αμηνιφγεζή ηνπο. Ζ επηθνηλσλία δελ αθνξά κφλν 

ζην αλνκνηνγελέο ζχλνιν ησλ δηαδξαζηηθψλ δηαδηθαζηψλ, αιιά αθνξά ζην γεληθφ 

πιαίζην κέζα ζην νπνίν ζπκβαίλνπλ, αθνξά ζηηο δειψζεηο πνπ γίλνληαη θαη ζηηο νπνίεο 

δίλεηαη έκθαζε, θαζψο θαη ζηα εθθξαζηηθά κέζα (Yackel & Cobb, 1996). 

  Σα ηειεπηαία ρξφληα, ε επηθνηλσλία έρεη ηχρεη αμηνζεκείσηεο πξνζνρήο, σο έλα 

«νπζηψδεο θνκκάηη»  (NCTM, 2000) ηεο εκπεηξίαο πνπ έρνπκε απνθνκίζεη απφ ηα 

καζεκαηηθά ζηε δεπηεξνβάζκηα εθπαίδεπζε. Έλαο πξσηαξρηθήο ζεκαζίαο  ζηφρνο ηεο 

καζεκαηηθήο κεηαξξχζκηζεο είλαη, γηα ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, λα αλαπηχμνπλ 

πεξηβάιινληα κάζεζεο, κέζα ζηελ ηάμε, πνπ λα ππνζηεξίδνπλ ην λα θάλνπκε 

καζεκαηηθά θαη λα κηιάκε γηα ηα καζεκαηηθά. (NCTM, 2000) Χζηφζν γηα λα 

δεκηνπξγεζνχλ θαη λα αλαπηπρζνχλ ηέηνηα πεξηβάιινληα απαηηείηαη κηα ζχλζεηε 

πξνζπάζεηα απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο. ΢πγθεθξηκέλα, δηαθαίλνληαη δπν ηάζεηο θιεηδηά. 

Απφ ηε κηα πεξηκέλνπκε απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο λα ελζαξξχλνπλ ηνπο καζεηέο λα 

κνηξαζηνχλ ηηο ηδέεο ηνπο θαη λα ρξεζηκνπνηήζνπλ απηέο ηηο ηδέεο σο βάζε ζπδήηεζεο, 

ελψ απφ ηελ άιιε νη εθπαηδεπηηθνί ππνηίζεηαη φηη δηαζθαιίδνπλ πσο απηέο νη ζπδεηήζεηο 
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είλαη καζεκαηηθά παξαγσγηθέο. Ζ ηάζε πνπ επηθξαηεί πξνζπαζεί λα βξεη κηα ηζνξξνπία 

αλάκεζα ζην λα ππάξρεη έλα πεξηβάιινλ ζηελ ηάμε αλνηρηφ ζηηο ηδέεο ησλ καζεηψλ θαη 

έλα πεξηβάιινλ φπνπ  ζθνπφο είλαη λα κάζνπλ νη καζεηέο θάπνην ζπγθεθξηκέλν 

καζεκαηηθφ πεξηερφκελν (Sherin, 2002).  

       Ζ πιένλ ζχγρξνλε θαη δεκνθηιήο ηδέα, είλαη φηη ν θαιχηεξνο ηξφπνο γηα λα κάζεη 

θάπνηνο γηα έλα ζέκα, είλαη λα κηιήζεη γη’ απηφ ην ζέκα κε άιινπο. Ζ επηθνηλσλία είλαη 

επηθνπξηθή ηεο ζθέςεο. Ζ καζεκαηηθή γλψζε θαη ν ινγηζκφο είλαη θαηά θάπνηνλ ηξφπν 

βαζηθά ζέκαηα ή ηνπιάρηζηνλ αλεμάξηεηα απφ ηηο πξάμεηο ηεο επηθνηλσλίαο. Ζ ζθέςε, ε 

νπνία ελίνηε πεξηγξάθεηαη σο «νκηιία κε ηνλ εαπηφ καο», κπνξεί λα ζσξεζεί σο κηα 

κεηαβιεηή ηεο δξαζηεξηφηεηαο ηεο επηθνηλσλίαο. Φπζηθά απηφο ν απηo-δηάινγνο (self-

discourse) δε ρξεηάδεηαη λα είλαη κε θάπνηνλ ηξφπν ερεξφο ή νξαηφο, νχηε λα εθθξάδεηαη 

κε ιφγηα. Ζ ζθέςε ε νπνία ζπκβαίλεη κέζα απφ ηε ζπδήηεζε κε άιινπο θαηαιήγεη λα 

είλαη κηα δξαζηεξηφηεηα επηθνηλσλίαο ελζσκαησκέλε κέζα ζε κηα άιιε δξαζηεξηφηεηα 

επηθνηλσλίαο. Δίλαη ινγηθφ λα ζεσξήζνπκε φηη απηνί νη δηα θαη ελδνπξνζσπηθνί δηάινγνη  

ελεκεξψλνπλ θαη δηακνξθψλνπλ ν έλαο ηνλ άιιν κε έλα αληαλαθιαζηηθφ ηξφπν. 

Γηαθνξεηηθνί ζπκκεηέρνληεο (θαη ηνπ παξαηεξεηή ζπκπεξηιακβαλνκέλνπ) ίζσο έρνπλ 

δηαθνξεηηθή γλψκε φζνλ αθνξά ζηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο ίδηαο ζπδήηεζεο. Έηζη, 

είλαη ζεκαληηθφ φηαλ πξφθεηηαη λα εθηηκεζνχλ νη πξνζπάζεηεο επηθνηλσλίαο, λα είλαη 

θαλεξφ απφ πνηα νπηηθή εμεηάδνληαη. Θα κπνξνχζακε λα πνχκε φηη κηα πξάμε 

επηθνηλσλίαο είλαη απνηειεζκαηηθή εθ’ φζνλ δελ ππάξρεη θάπνην ζηνηρείν γηα ην 

αληίζεην. Οη ηξφπνη πνπ επηθνηλσλνχλ νη άλζξσπνη κεηαμχ ηνπο, αλ θαη δελ είλαη 

πξάγκαηη πξνβιέςηκνη, ελ ηνχηνηο, δελ είλαη παξ’ φια απηά εληειψο απζαίξεηνη. Χο 

επηθνηλσλία νξίδεηαη κηα πξνζπάζεηα λα θάλνπκε ηνπο άιινπο αλζξψπνπο λα ελεξγνχλ ή 

λα αηζζάλνληαη ζχκθσλα κε ηηο ηδέεο καο. Κάζε πεξηζηαηηθφ επηθνηλσλίαο είλαη κηα 

επθαηξία δηαπξαγκάηεπζεο ηεο θνηλήο ηνπνζέηεζεο ησλ ζπλνκηιεηψλ θαη ησλ 

αληίζηνηρσλ ηαπηνηήησλ ηνπο. Οη ζπκκεηέρνληεο ζπλήζσο ρξεζηκνπνηνχλ δηαθνξεηηθά 

κέζα γηα λα επηηχρνπλ λα επηθνηλσλήζνπλ ηνπο ζηφρνπο πνπ ζέηνπλ. Δμ αηηίαο ηεο, θαηά 

θχξην ιφγν, θξπθήο θχζεο ησλ δηαπξνζσπηθψλ κελπκάησλ νη πξνζέζεηο κέλνπλ ζπρλά 

αφξαηεο (Sfard & Kieran, 2001).  
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2.2.1. Ζ θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε 

        Μηα καζεκαηηθή έλλνηα ζεσξείηαη πξντφλ θνηλσληθψλ δηεξγαζηψλ, θπξίσο 

θνηλσληθψλ αιιειεπηδξάζεσλ. Απφ απηήλ ηελ άπνςε, νη καζεκαηηθέο έλλνηεο 

αλαδεηθλχνληαη θαηά θχξην ιφγν αλάκεζα ζηα άηνκα, δελ θαηαζθεπάδνληαη κέζα ζηα 

άηνκα, νχηε ππάξρνπλ αλεμάξηεηα απφ απηά. Ζ θνηλσληνινγηθή άπνςε δηαθέξεη κε ηελ 

επξέσο επηθξαηνχζα άπνςε φηη έλαο κφλνο, απνκνλσκέλνο, καζεκαηηθφο ζα κπνξνχζε 

λα αλαθαιχςεη ηα καζεκαηηθά σο κηα αηψληα γλψζε ή ζα κπνξνχζε λα  ηα ζπκεζεί σο 

κηα εγγελή, έκθπηε γλψζε (πιαησληζκφο). Φηιφζνθνη φπσο νη Lakatos θαη Wittgenstein 

δίλνπλ έκθαζε ζηε δηαδηθαζία ηεο επηρεηξεκαηνινγίαο θαη ησλ γισζζηθψλ παηρληδηψλ 

κεηαμχ ησλ πξνζψπσλ, φηαλ εμεγνχλ ηελ εμέιημε ησλ καζεκαηηθψλ λνεκάησλ. Σν  έξγν 

ηνπο ππνζηεξίδεη ηελ θνηλσληνινγηθή ππφζεζε, φηη κηα καζεκαηηθή έλλνηα κπνξεί λα 

κειεηεζεί σο αλαδπφκελε απφ θνηλσληθέο ζρέζεηο αλάκεζα ζηα άηνκα. Κάζε αληηθείκελν 

ή γεγνλφο ηεο αλζξψπηλεο αιιειεπίδξαζεο είλαη πνιπζεκαζηνινγηθφ (plurisemantic). 

Γηα λα θαηαλνήζεη θάπνηνο ην αληηθείκελν ή ην γεγνλφο ρξεζηκνπνηεί ην γλσζηηθφ ηνπ 

ππφβαζξν θαη ζρεκαηίδεη έλα ινγηθφ πιαίζην εξκελείαο ηνπ (Voigt, 1994).  

        Οη ηχπνη θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο (patterns of social interaction) αθνξνχλ ζε 

θαλνληθφηεηεο νη νπνίεο νηθνδνκνχληαη ζηαδηαθά θαηά ηελ αιιειεπίδξαζε ησλ κειψλ 

κηαο ηάμεο θαη δελ είλαη απαξαίηεηα ζθφπηκεο ή αλαγλσξίζηκεο απφ ηνπο ζπκκεηέρνληεο 

ζηελ αιιειεπίδξαζε (Υαβηάξεο, Καθνχζε, Καιαβάζεο, 2003).  Έλαο ηχπνο 

αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ ησλ κειψλ κηαο ηάμεο είλαη ν εθκαηεπηηθφο (elicitation pattern) 

(Voigt, 1995), φπνπ δηαθξίλνληαη ηξεηο θάζεηο αλάπηπμεο: α) ν εθπαηδεπηηθφο πξνηείλεη 

έλα αλνηρηφ καζεκαηηθφ ζέκα θαη νη καζεηέο εθθξάδνπλ δηαθνξεηηθέο απαληήζεηο θαη 

ιχζεηο, ηηο νπνίεο ν εθπαηδεπηηθφο απνηηκά, β) εάλ νη απαληήζεηο ησλ καζεηψλ είλαη 

αξθεηά απνθιίλνπζεο, απφ ηελ επηδησθφκελε ζσζηή ιχζε, ν εθπαηδεπηηθφο νδεγεί κε 

θαηάιιειεο εξσηήζεηο ηνπο καζεηέο ζηε ζσζηή απάληεζε, πηζηεχνληαο πσο κε απηφλ 

ηνλ ηξφπν εθκαηεχεη ηε καζεκαηηθή γλψζε, γ) ν εθπαηδεπηηθφο θαη νη καζεηέο 

αμηνινγνχλ ηε γλψζε πνπ έρεη απνθηεζεί. Έλαο άιινο ηχπνο αιιειεπίδξαζεο είλαη ν 

δηαινγηθφο (discussion pattern). ΢ε απηφλ ηνλ ηχπν αιιειεπίδξαζεο, ν εθπαηδεπηηθφο 

δεηά απφ έλα καζεηή λα αλαθνηλψζεη ηε ιχζε ζηελ νπνία θαηάιεμε, ν καζεηήο 

αλαθνηλψλεη ηε ιχζε θαη εμεγεί, ελψ ν εθπαηδεπηηθφο ζπκβάιιεη ζηελ εμήγεζε πνπ δίλεη 

ν καζεηήο κέζα απφ εξσηήζεηο, λχμεηο, αλακνξθψζεηο θαη έηζη αλαδχεηαη σο έγθπξε κηα 

θνηλά απνδεθηή ιχζε. Σέινο ν εθπαηδεπηηθφο ξσηά άιινπο καζεηέο γηα δηαθνξεηηθνχο 

ηξφπνπο επίιπζεο ηνπ πξνβιήκαηνο (Wood, 1995). Μηα αιιειεπίδξαζε αλάκεζα ζε έλα 
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εθπαηδεπηηθφ θαη έλα καζεηή, είλαη θάηη πεξηζζφηεξν απφ έλα απιφ δηάινγν πνπ αθνξά 

ζε κηα καζεκαηηθή δηθαηνιφγεζε, είλαη κέξνο ησλ θνηλσληθψλ πξαθηηθψλ, νη νπνίεο 

πεξηιακβάλνπλ ηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε (Planas & Gorgorio, 2004). Χο ηχπνη  

αιιειεπίδξαζεο ζεσξνχληαη νη θαλνληθφηεηεο πνπ ζπγθξνηνχληαη δηαδξαζηηθά θαη φρη 

σο ζηαζεξνί θαλφλεο (Voigt, 1994). Οη θνηλσληθέο αιιειεπηδξάζεηο αλάκεζα ζηνπο 

αλζξψπνπο είλαη ζχλζεηεο. Δπηπιένλ, δελ είλαη εληειψο θαλεξφ πψο νη θνηλσληθέο 

αιιειεπηδξάζεηο επεξεάδνπλ ηε καζεκαηηθή αληίιεςε (Herbel-Eisenmann, 2003).  Απηφ 

πνπ αθνξά πεξηζζφηεξν ζηε κάζεζή καο δελ είλαη ηίπνηε άιιν παξά έλα ζπγθεθξηκέλν 

είδνο θνηλσληθήο αιιειεπίδξαζεο, ην νπνίν ζηνρεχεη ζην κεηαζρεκαηηζκφ άιισλ 

θνηλσληθψλ αιιειεπηδξάζεσλ (Sfard, 2001). Αιιειεπηδξψληαο ν έλαο κε ηνλ άιιν, ηα 

άηνκα πξέπεη λα ιακβάλνπλ ππφςε ηνπο ηη θάλεη ν άιινο ή ηη πξνηίζεηαη λα θάλεη. Οη 

πξάμεηο θάζε αηφκνπ δηακνξθψλνληαη, ελ κέξεη, θαζψο αιιάδεη, εγθαηαιείπεη, δηαηεξεί, 

ή αλαζεσξεί ηα ζρέδηά ηνπ πνπ είλαη βαζηζκέλα ζηηο πξάμεηο ησλ άιισλ. Με απηήλ ηελ 

έλλνηα, ε θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε είλαη κηα δηαδηθαζία πνπ δηακνξθψλεη αλζξψπηλεο 

ζπκπεξηθνξέο κάιινλ, παξά απιά ξπζκίδεη ην πεξηβάιινλ φπνπ ιακβάλεη κέξνο ε 

αλζξψπηλε ζπκπεξηθνξά (Yackel, 2001).  ΢ε κηα θαηάζηαζε πνπ δεκηνπξγείηαη κέζα 

ζηελ ηάμε ηα πξάγκαηα είλαη αζαθή. Δμ αηηίαο ησλ δηαθνξψλ πνπ ππάξρνπλ ζην 

γλσζηηθφ επίπεδν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θαη ησλ καζεηψλ, πξέπεη λα ππάξμεη 

δηαπξαγκάηεπζε αλάκεζά ηνπο. Μέζα απφ ηε δηαπξαγκάηεπζε ππάξρεη 

αιιεινπιεξνθφξεζε πνπ αθνξά ζηελ έλλνηα πνπ δηαπξαγκαηεχνληαη θαη ζην πιαίζην 

ηνπ λνήκαηνο. Οη ζρέζεηο αλάκεζα ζηηο ξνπηίλεο ηεο ηάμεο θαη ηηο ππνρξεψζεηο 

δηακνξθψλνπλ ηχπνπο αιιειεπίδξαζεο. Μέζα απφ απηνχο ηνπο ηχπνπο ν εθπαηδεπηηθφο 

καδί κε ηνπο καζεηέο θαηαιήγνπλ, απφ θνηλνχ, ζε καζεκαηηθέο έλλνηεο ρσξίο λα 

ρξεηαζηεί λα αληηιεθζνχλ φιεο ηηο ελαιιαθηηθέο εξκελείεο ησλ αληηθεηκέλσλ πνπ 

δηαπξαγκαηεχνληαη. ΢ηελ θαζεκεξηλή δσή, κέζα ζηελ ηάμε, ππάξρεη ν θίλδπλνο νη 

δηαδηθαζίεο λα εθθπιηζηνχλ ζε δηαδηθαζηηθνχο θαλφλεο θαη ηππηθέο πξάμεηο.  Απφ ηελ 

άιιε νη θαλνληθφηεηεο δελ είλαη δεδνκέλεο απφ πξηλ αιιά πξνθχπηνπλ θάζε ζηηγκή. Οη 

θαλνληθφηεηεο είλαη ε νινθιήξσζε ησλ κειψλ, κέζα απφ ηελ αιιειεπίδξαζε πνπ 

αζθνχλ ν έλαο ζηνλ άιιν (Voigt, 1994).  

        Οη θαλνληζηηθέο αιιειεπηδξάζεηο (normative interactions) ζηηο ηάμεηο ησλ 

καζεκαηηθψλ κπνξνχλ λα εηδσζνχλ απφ πνιιέο απφςεηο, φπσο: α) ε θνηλσληνινγηθή 

(emergent) β) ε επηζηεκνινγηθή (situated) θαη γ) ε θνηλσληθνπνιηηηζκηθή. Ζ 

θνηλσληνινγηθή δηάζηαζε εζηηάδεη πεξηζζφηεξν ζηελ κηθξνθνπιηνχξα ηεο ηάμεο παξά 
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ζηε καθξνθνπιηνχξα. Ζ επηζηεκνινγηθή αλαγλσξίδεη ηηο δπν θνπιηνχξεο αιιά κε 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο. ΢χκθσλα κε ηελ επηζηεκνινγηθή άπνςε ε καθξνθνπιηνχξα 

επεξεάδεη απηφ πνπ πηζηεχεη έλαο καζεηήο ζρεηηθά κε ην ξφιν πνπ πξέπεη λα έρεη, έηζη 

φπσο «θαηαζθεπάδεη» καζεηέο ν ζεζκφο ηνπ ζρνιείνπ, ελψ ε κηθξνθνπιηνχξα είλαη πην 

άκεζε θαη ηδηνζπγθξαζηαθή θαη εμαξηάηαη απφ ηηο αιιειεπηδξάζεηο κεηαμχ ησλ αηφκσλ. 

Με ηελ θνηλσληθνπνιηηηζκηθή δηάζηαζε ε καθξνθνπιηνχξα έρεη δηάθνξα ζηξψκαηα 

πιαηζίσλ (context) ηα νπνία επεξεάδνπλ ηνπο καζεηέο κε πνηθίινπο ηξφπνπο. Δπίζεο 

ππάξρεη κηα ξεπζηφηεηα ζηελ νπνία επηδξνχλ πνιηηηθνί, ηζηνξηθνί θαη νηθνλνκηθνί 

παξάγνληεο. ΋ζνλ αθνξά ζηε κηθξνθνπιηνχξα εζηηάδεη ζηηο δξαζηεξηφηεηεο, ζηηο 

πξαθηηθέο θαη ζηα εξγαιεία. Γηα λα έρνπκε κηα πιήξε εηθφλα ησλ θαλνληζηηθψλ 

αιιειεπηδξάζεσλ ζηηο ηάμεηο ησλ καζεκαηηθψλ ζα πξέπεη λα εμεηάδνληαη πξνζεθηηθά 

ηφζν ε καθξν- φζν θαη ε κηθξν-θνπιηνχξα ηεο ηάμεο. Ζ «κηθξνθνπιηνχξα» 

ρξεζηκνπνηείηαη σο ζπλψλπκν κε ηελ «θνπιηνχξα ηεο ηάμεο» θαη είλαη πην δχζθνιν λα 

αιιάμεη, παξά ε «καθξνθνπιηνχξα» ηεο ηάμεο (π.ρ. γεληθέο αξρέο θαη ζηξαηεγηθέο 

δηδαζθαιίαο, ην πεξηβάιινλ ηεο ηάμεο). Σα ραξαθηεξηζηηθά ηεο κηθξνθνπιηνχξαο 

εμαξηψληαη απφ ηα θξπκκέλα πξφηππα, ηηο ζπκβάζεηο θαη ηηο λφξκεο θαη είλαη δχζθνιν 

λα αιιάμνπλ (Herbel-Eisenmann, 2003).  Ζ εκπινθή ησλ καζεηψλ ζην θνηλσληθφ 

νηθνδφκεκα ηεο ηάμεο πηζαλφλ ηνπο ελδπλακψλεη λα αλαπηχμνπλ ζηαδηαθά εμειηγκέλνπο 

ηξφπνπο απφθηεζεο θαη απνηίκεζεο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο (Pang, 2001).   

        Πέξα απφ ην ζέκα ηεο κηθξνθνπιηνχξαο, κέζα ζηελ ηάμε, ππάξρνπλ έξεπλεο νη 

νπνίεο εμεηάδνπλ ην ζέκα ηεο αιιειεπίδξαζεο, κέζα ζηελ ηάμε, ιακβάλνληαο φκσο ππ’ 

φςηλ ηνπο επξχηεξνπο θνηλσληθνχο παξάγνληεο. Ζ αιιειεπίδξαζε είλαη θάηη 

πεξηζζφηεξν απφ δξάζεηο θαη αληηδξάζεηο. ΋πνηνο ζπκκεηέρεη ζε αιιειεπίδξαζε 

παξαθνινπζεί ηηο πξάμεηο ηνπ ζχκθσλα κε φ,ηη ππνζέηεη πσο είλαη ην πιαίζην 

θαηαλφεζεο ησλ άιισλ κειψλ, αλάινγα κε ηηο πξνζδνθίεο ηνπο. Σελ ίδηα ζηηγκή νη 

άιινη ζπκκεηέρνληεο θαηαλννχλ απηήλ ηελ πξάμε πηνζεηψληαο φ,ηη πηζηεχνπλ πσο είλαη 

ησλ άιισλ κειψλ νη θαηαλνήζεηο, νη πξνζέζεηο θιπ. Οη επαθφινπζεο πξάμεηο ησλ άιισλ 

κειψλ εξκελεχνληαη απφ ηα πξνεγνχκελα κέιε ζε ζρέζε κε ηηο πξνζδνθίεο ηνπο θαη 

κπνξεί λα παξαθηλήζνπλ κηα αλαζεψξεζε θ.ν.θ. Γηα παξάδεηγκα έλαο καζεηήο κπνξεί λα 

εξκελεχζεη ηελ αληίδξαζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ θάλνληαο κηα ζπγθεθξηκέλε απνηίκεζε ηεο 

δηθή ηνπ ζθέςεο, αθφκε θη αλ ε αληίδξαζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ίζσο ήηαλ, απιά, ε 

έθθξαζε κηαο δηαζθεδαζηηθήο ζηηγκήο θαηά ηε δηάξθεηα πνπ ν καζεηήο ελεξγεί.  

Υξεζηκνπνηψληαο ν καζεηήο ην δηθφ ηνπ γλσζηηθφ ππφβαζξν γηα ην ππνηηζέκελν 
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ζπλαίζζεκα ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, ίζσο ςάμεη γηα πην πξνρσξεκέλνπο ηξφπνπο ψζηε λα 

εξκελεχζεη θαη λα ιχζεη ην πξφβιεκα. Έλαο άιινο καζεηήο αληηκεησπίδνληαο κηα 

παξφκνηα θαηάζηαζε, ίζσο ηελ αληηκεησπίζεη επηθαλεηαθά. Φπζηθά ν εθπαηδεπηηθφο ζα 

κπνξνχζε λα αληηδξάζεη δηαθνξεηηθά, γλσξίδνληαο ηηο δηαθνξεηηθέο δηαζέζεηο ησλ 

καζεηψλ. Με απηφλ ηνλ ηξφπν ηα καζεκαηηθά λνήκαηα απνηεινχλ αληηθείκελν 

δηαπξαγκάηεπζεο, αθφκε θαη ζηελ πεξίπησζε πνπ νη ζπκκεηέρνληεο δελ ζπδεηνχλ 

θαλεξά, έρνληαο δηαθνξεηηθέο απφςεηο. Παξ’ φια απηά κπνξνχκε λα κειεηήζνπκε ηε 

δηαπξαγκάηεπζε απ’ επζείαο, εζηηάδνληαο ζηηο ζπγθξνχζεηο πνπ ζπκβαίλνπλ αλάκεζα 

ζηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη ζηνπο καζεηέο. ΢ε πεξηπηψζεηο ζπγθξνχζεσλ ε εθπιήξσζε ησλ 

δηυπνθεηκεληθψλ λνεκάησλ, εθιακβαλνκέλσλ σο καζεκαηηθψλ λνεκάησλ, θαζίζηαηαη 

πξνβιεκαηηθή. Καλέλαο δελ κπνξεί λα είλαη πνηέ ζίγνπξνο φηη δπν άηνκα ζθέθηνληαη 

παξφκνηα, αθφκε θαη αλ ζπλεξγάδνληαη ρσξίο ζπγθξνχζεηο θαη ζπκθσλνχλ πάλσ ζε 

ηππηθέο δειψζεηο θαη δηαδηθαζίεο. Δίλαη ραξαθηεξηζηηθφ ησλ ηππηθψλ καζεκαηηθψλ φηη 

νη άλζξσπνη κπνξνχλ λα ζπληνλίζνπλ ηηο πξάμεηο ηνπο απξφζθνπηα, ελψ απνδίδνπλ 

δηαθνξεηηθά λνήκαηα ζηα αληηθείκελα. Μέζα ζηελ ηάμε νη ζπκκεηέρνληεο ζπγθξνηνχλ 

απφ θνηλνχ καζεκαηηθά λνήκαηα αιιειεπηδξψληαο. Απηφ πνπ ελλννχκε ιέγνληαο «απφ 

θνηλνχ» αλαδχεηαη θαηά ηε δηάξθεηα ησλ δηαδηθαζηψλ ηεο δηαπξαγκάηεπζεο (Voigt, 

1994).  

        Σα άηνκα ηα νπνία εκπιέθνληαη ζε αιιειεπίδξαζε, πξνζπαζνχλ λα ππνδειψζνπλ 

ζηνπο άιινπο, κέζα απφ ηηο πξάμεηο ηνπο, πνηεο είλαη νη πξνζέζεηο ηνπο. Έηζη νη πξάμεηο 

έρνπλ δπν εξκελείεο, κηα γηα ην πξφζσπν πνπ ελεξγεί θαη κηα γηα ην πξφζσπν πνπ ε 

πξάμε απηή απεπζχλεηαη. Καη’ απηήλ ηελ έλλνηα ππάξρεη κηα θνηλή δξάζε πνπ πξνθχπηεη 

απφ ηε δηάξζξσζε ηεο δξαζηεξηφηεηαο, απφ ηα εκπιεθφκελα κέιε. Απφ ηε ζηηγκή πνπ ηα 

λνήκαηα αλαπηχζζνληαη κέζα απφ ηελ θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε, ηα πξνζσπηθά 

κελχκαηα θάζε αηφκνπ θαη ε θαηαλφεζή ηνπο ζρεκαηίδνληαη εληφο θαη δηα κέζνπ ηεο 

δηαδηθαζίαο ηεο εξκελείαο απηήο ηεο αιιειεπίδξαζεο (Yackel, 2001). Ζ δηαδηθαζία 

δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο ζεσξείηαη σο κηα θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε. Οη θνηλσληθνί 

παξάγνληεο δελ απνηεινχλ επνπζηψδεηο πξνυπνζέζεηο ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ, 

αιιά είλαη νπζηαζηηθνί παξάγνληεο ηεο κάζεζεο. Ζ δηαδηθαζία δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο 

ζπλεπάγεηαη κηα δηαπξνζσπηθή ζρέζε. Κάζε θαηάζηαζε πνπ δεκηνπξγείηαη κέζα ζηελ 

ηάμε είλαη αλνηθηή ζε πνηθίιεο εξκελείεο. Ζ εζηία ηεο πξνζνρήο καο είλαη ζηηο 

δηαδηθαζίεο ηεο καζεκαηηθνπνίεζεο, δει. ζην κεηαζρεκαηηζκφ εκπεηξηθψλ θαηαζηάζεσλ 

ζε καζεκαηηθέο δειψζεηο (απνθάλζεηο) θαη αληίζηξνθα (Voigt, 1994).  Ζ ιχζε 
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πξνβιήκαηνο, κε αιιειεπίδξαζε, ίζσο θαίλεηαη κέζε ιχζε αλάκεζα ζηηο αλάγθεο ηεο 

δηαπξνζσπηθήο επηθνηλσλίαο θαη ηεο αηνκηθήο ζθέςεο, ηα νπνία ππνζέηνπκε φηη 

ζπκβαίλνπλ ηαπηφρξνλα θαη  κπνξεί λα έρνπλ θάπνην απνηέιεζκα ζηε δηαπξαγκάηεπζε 

ηνπ λνήκαηνο. Οη λνεηηθέο πεγέο ησλ ζπλνκηιεηψλ ίζσο είλαη ππεξεπαξθείο, αιιά 

ζίγνπξα έρνπλ θαη ηα φξηά ηνπο. ΋ηαλ δελ παξαηεξείηαη πξφνδνο ζηελ θαηαλφεζε, απηφ 

ζπκβαίλεη επεηδή νη ζπλνκηιεηέο δελ ήηαλ πξαγκαηηθά αλνηθηνί ζηε ζθέςε ησλ άιισλ ή 

επεηδή δελ έρνπλ ηηο απαξαίηεηεο δεμηφηεηεο γηα απνηειεζκαηηθή αιιειεπίδξαζε (Sfard 

&  Kieran, 2001).  

        Γελ είλαη απαξαίηεηα αιεζηλφ πσο δπν άλζξσπνη πνπ ελψλνπλ ηηο δπλάκεηο ηνπο 

κπνξνχλ λα θάλνπλ πεξηζζφηεξα απ’ απηφ πνπ κπνξεί λα θάλεη ν θαζέλαο ρσξηζηά, 

κφλνο ηνπ. Ζ ζπλεξγαζία κεξηθέο θνξέο δε βνεζά εμ αηηίαο ηεο αλαπνηειεζκαηηθφηεηαο 

ηεο επηθνηλσλίαο. Ο δξφκνο ηεο ακνηβαίαο θαηαλφεζεο είλαη ηφζν δαηδαιψδεο θαη 

γεκάηνο απφ παγίδεο πνπ ε επηηπρία ζηελ επηθνηλσλία κνηάδεη κε ζαχκα. Καη αλ ε 

απνηειεζκαηηθή επηθνηλσλία είλαη γεληθά δχζθνιν λα επηηεπρζεί, γηα ηα καζεκαηηθά 

είλαη έλαο πξαγκαηηθά αλεθνξηθφο δξφκνο. Ζ έιιεηςε δηακεζνιάβεζεο θαη ε ζχκθπηε 

πνιπζεκία ησλ καζεκαηηθψλ ζπκβφισλ κπνξεί λα μεπεξαζηεί κφλν κε αθξαία 

ζπγθέληξσζε. Παξ’ φια απηά, ε αιιειεπίδξαζε κε άιινπο, κε ηηο πνιπάξηζκεο 

απαηηήζεηο ζηελ πξνζνρή θάπνηνπ κπνξεί ζπρλά λα είλαη αληηπαξαγσγηθή. Πξάγκαηη 

είλαη πνιχ δχζθνιν λα δηαηεξεζεί κηα θαιά επηθεληξσκέλε ζπδήηεζε, ε νπνία 

ζπγρξφλσο λα πξνζπαζεί λα ιχζεη πξνβιήκαηα θαη λα είλαη δεκηνπξγηθή ηαπηφρξνλα.  

Απηφ ίζσο εμεγεί γηαηί ηα καζεκαηηθά κέζα απφ ηελ ηζηνξία ζεσξνχληαη ζαλ κηα 

δξαζηεξηφηεηα γηα κνλαρηθνχο αλζξψπνπο. Καη απηνί πνπ καζαίλνπλ ηειηθά 

καζεκαηηθά, κέζα απφ ηε ζπδήηεζε, ίζσο αηζζάλνληαη ζπρλά φηη, πηζαλφλ, πξάγκαηη ζα 

ήηαλ θαιχηεξα αλ ήηαλ κφλνη ηνπο. Πξέπεη λα ππάξρνπλ πνιχ ηζρπξά θίλεηξα γηα λα 

εκπιαθεί θάπνηνο ζε κηα καζεκαηηθή ζπδήηεζε θαη απηφ λα θέξεη απνηέιεζκα. Ζ 

γλσζηηθή θαη αιιειεπηδξαζηηθή πξνζέγγηζε είλαη νη δπν ηξφπνη λα δνχκε ην ίδην 

θαηλφκελν, ην θαηλφκελν ηεο επηθνηλσλίαο. Δίλαη θπζηθφ λα αλαθέξνπκε φηη κεξηθνί 

άλζξσπνη δελ πεηπραίλνπλ ζηα καζεκαηηθά ιφγσ έιιεηςεο θάπνησλ εηδηθψλ γλσζηηθψλ 

ηθαλνηήησλ (Sfard & Kieran, 2001).  
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2.2.2. Οη θνηλσληθέο θαη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λόξκεο 

Ζ αιιειεπίδξαζε κέζα ζηελ ηάμε θαζνξίδεηαη απφ θάπνηνπο θαλφλεο. Οη θαλφλεο 

απηνί πνπ ξπζκίδνπλ ηνλ ηξφπν πνπ αιιειεπηδξνχλ ηα κέιε κηα θνηλφηεηαο, είλαη νη 

λφξκεο. Οη Yackel θαη Cobb (1996) δηαθξίλνπλ ηηο θνηλσληθέο θαη ηηο 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο. Με ηε ζεσξία ηνπο (emergent theory) επηρεηξνχλ λα 

ζπληνλίζνπλ ηηο ζέζεηο ηεο θαηαζθεπαζηηθήο θαη ηεο αιιειεπηδξαζηηθήο πξνζέγγηζεο, 

πξνθεηκέλνπ λα ζπλδέζνπλ ηε γλσζηηθή αλάπηπμε ηνπ παηδηνχ κε ηελ θνηλσληθή 

αιιειεπίδξαζε κέζα ζηελ ηάμε (Υαβηάξεο, Καθνχζε, Καιαβάζεο, 2003). ΢χκθσλα κε 

ηνπο ζπγθεθξηκέλνπο εξεπλεηέο νη λφξκεο, φπσο ηηο νξίδνπλ, ραξαθηεξίδνπλ 

θαλνληθφηεηεο (regularities) ζε ζπλεξγαηηθέο ή νκαδηθέο δξαζηεξηφηεηεο, νη νπνίεο 

νξίδνληαη απφ θνηλνχ απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ  θαη ηνπο καζεηέο, σο κειψλ ηεο θνηλφηεηαο 

ηεο ηάμεο. Ζ έλλνηα ηεο λφξκαο έρεη βαζηέο θνηλσληθέο επηπηψζεηο, φρη κφλνλ γηαηί 

πεξηιακβάλεη  φ,ηη είλαη απνδεθηφ,  αιιά ζπκπεξηιακβάλεη θαη ηηο αμίεο πνπ επηθξαηνχλ 

κέζα ζηελ ηάμε θαζψο θαη φ,ηη αμηνπνηείηαη κέζα ζε απηή. Μηα εηδηθή κεηάθξαζε κηαο 

λφξκαο κπνξεί λα ζεσξεζεί έγθπξε ή θαηάιιειε, ζε θάπνην ζπγθεθξηκέλν πιαίζην, ελψ 

κπνξεί λα κελ ππάξρεη θαζνιηθή  θαηαλφεζε γηα ην πψο απηή ε λφξκα ζάπξεπε λα 

εξκελεπηεί (Planas & Gorgorio, 2004).  Νφξκα είλαη κηα θνηλσληνινγηθή θαηαζθεπή πνπ 

αλαθέξεηαη ζηελ θαηαλφεζε θαη ηελ εξκελεία πνπ γίλεηαη θαλνληζηηθή θαη ζεσξείηαη 

θνηλή ζηα κέιε ηεο νκάδαο. Έηζη ε λφξκα δελ είλαη αηνκηθή, αιιά ζπιινγηθή έλλνηα. 

Έλαο ηξφπνο γηα λα πεξηγξάςνπκε ηηο λφξκεο ηεο ηάμεο, είλαη λα πεξηγξάςνπκε ηηο 

πξνζδνθίεο θαη ηηο ππνρξεψζεηο πνπ ζπγθξνηνχληαη κέζα ζηελ ηάμε. 

Με ηνλ φξν θνηλσληθέο λφξκεο (social norms), ζεσξνχλ, έλα ζχλνιν 

ζπκθσλεκέλσλ αξρψλ ζπλχπαξμεο θαη ζπλδηαιιαγήο ησλ αηφκσλ κηαο νκάδαο, πνπ 

επηηειεί έλα θνηλφ ζθνπφ.  Οη θνηλσληθέο λφξκεο θαζνδεγνχλ ηελ θνηλσληθή 

ζπκπεξηθνξά ησλ κειψλ ηεο ηάμεο θαη θαηεπζχλνπλ ηνπο ηχπνπο αιιειεπίδξαζεο πνπ 

αλαπηχζζνληαη ζηελ ηάμε, ελψ εγθαζηδξχνληαη κέζα απφ ηελ θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε 

ησλ κειψλ, πνπ ζπκκεηέρνπλ, ζην πιαίζην ηεο επαλαδηαπξαγκάηεπζεο ησλ ηδεψλ ηνπο. 

Χο θνηλσληθέο λφξκεο κπνξνχκε λα ζεσξήζνπκε: ηελ επεμήγεζε θαη δηθαηνιφγεζε 

ιχζεσλ, ην λα αθνχλ θαη λα βγάδνπλ λφεκα απφ ηηο ιχζεηο πνπ δίλεη ν έλαο ζηνλ άιιν, 

λα δειψλνπλ ηελ έιιεηςε θαηαλφεζεο, λα ζέηνπλ μεθάζαξεο εξσηήζεηο φηαλ θάπνηνο δελ 

θαηαιαβαίλεη θαη λα εμεγνχλ γηαηί δελ θάλνπλ δεθηέο εμεγήζεηο, φηαλ ηηο ζεσξνχλ 

άθπξεο (Herbel-Eisenmann, 2003).  Δπεηδή ε απφδεημε θαη ε δηθαηνιφγεζε είλαη 

θεληξηθά δεηήκαηα ζηνλ θιάδν ησλ καζεκαηηθψλ, απηή ε λφξκα είλαη ηδηαίηεξα 
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ζεκαληηθή γηα ηε καζεκαηηθή δηδαζθαιία, ε νπνία επηθεληξψλεηαη ζηε δεκηνπξγία 

λνήκαηνο θαη ζηελ αλάπηπμε κηαο ζε βάζνο θαηαλφεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ηδεψλ (Van 

Zoest,  Stockero, & Taylor, 2011).  Βαζηθέο θνηλσληθέο λφξκεο είλαη ε ππνρξέσζε ησλ 

καζεηψλ λα εμεγνχλ θαη λα δηθαηνινγνχλ ηηο απφςεηο ηνπο αλεμάξηεηα απφ ηελ 

νξζφηεηά ηνπο, φπσο θαη λα εξγάδνληαη απφ θνηλνχ θαη λα κνηξάδνληαη ηελ επζχλε ησλ 

ελεξγεηψλ ηνπο. Ζ θχζε ηεο αιιειεπίδξαζεο πνπ ζπκβαίλεη κεηαμχ ελφο εθπαηδεπηηθνχ 

θαη ελφο καζεηή, κε ηε ζπδήηεζε κέζα ζηελ ηάμε, είλαη δσηηθήο ζεκαζίαο γηα λα 

θαζηεξσζνχλ νη θνηλσληθέο λφξκεο πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ αλάπηπμε ελφο 

πεξηβάιινληνο φπνπ ηα παηδηά αηζζάλνληαη ςπρνινγηθά αζθαιή, ψζηε λα εθθξάζνπλ 

ηειηθά ηε καζεκαηηθή ηνπο ζθέςε. Ζ πξφζεζε ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, θαζψο θαζνδεγεί ηε 

ζπδήηεζε κέζα ζηελ ηάμε, είλαη λα ελζαξξχλεη ηα παηδηά λα δηαηππψλνπλ ηηο 

πξνζπάζεηεο πνπ θάλνπλ γηα λα ιχζνπλ έλα καζεκαηηθφ πξφβιεκα (Wood, 1993).  

         Οη ίδηνη εξεπλεηέο ρξεζηκνπνηνχλ ηνλ φξν θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο 

(sociomathematical norms), γηα λα πξνζδηνξίζνπλ ηηο ζπλήζεηεο εθείλεο πνπ 

θαηεπζχλνπλ ηε καζεκαηηθή ζπδήηεζε ζηελ ηάμε. Σέηνηεο ζπλήζεηεο κπνξεί λα είλαη: α) 

ηη ζπληζηά κηα καζεκαηηθή ιχζε δηαθνξεηηθή, β) ηη ζπληζηά κηα καζεκαηηθά ιχζε 

πνηνηηθά αλψηεξε (sophisticated), γ) ηη ζπληζηά κηα καζεκαηηθή ιχζε σο 

απνηειεζκαηηθή, δ) πφηε κηα καζεκαηηθή ιχζε αμηνινγείηαη σο θαηάιιειε. Ζ 

δηαθνξεηηθφηεηα, ε ειθπζηηθφηεηα θαη  ε απνηειεζκαηηθφηεηα κηα ιχζεο ραξαθηεξίδεη 

ηελ ίδηα ηε ιχζε, ελψ ην λα αμηνινγεζεί κηα ιχζε σο θαηάιιειε αθνξά ζηε δηαδηθαζία, 

κε ηελ νπνία θαηαζθεπάζηεθε θαη αηηηνινγήζεθε. Οη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο 

κπνξνχλ λα εγθαζηδξπζνχλ ζηελ ηάμε θαηά ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ, εθφζνλ νη 

θνηλσληθέο λφξκεο έρνπλ ήδε εγθαζηδξπζεί κεηαμχ ησλ κειψλ ηεο. Οη ελέξγεηεο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ παίδνπλ απνθαζηζηηθφ ξφιν ζην λα ρηίζνπλ νη καζεηέο κηα πην εμειηγκέλε 

(sophisticated) θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ. Οη εθπαηδεπηηθνί καδί κε ηνπο  καζεηέο 

δηαπξαγκαηεχνληαη ελεξγά ηηο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο πνπ αλαπηχζζνληαη ζε 

θάζε ηάμε θαη απηέο δηακνξθψλνληαη θαζψο γίλνληαη απνδεθηέο εμεγήζεηο θαη 

αηηηνινγήζεηο πνπ δίλνληαη (Hershkowitz & Schwarz, 1999).  Με ηηο 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο αλαγλσξίδνπκε πνην είδνο ιφγνπ εθηηκάηαη κέζα ζηελ 

ηάμε, ηη κεηξάεη σο καζεκαηηθή εμήγεζε θαη ηη ππνινγίδεηαη σο καζεκαηηθά δηαθνξεηηθή 

ζηξαηεγηθή. Άιιεο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο είλαη νη εμεγήζεηο πνπ πεξηέρνπλ 

καζεκαηηθά επηρεηξήκαηα, φρη απιά δηαδηθαζηηθή πεξίιεςε ησλ βεκάησλ πνπ 

αθνινπζνχκε γηα ηε ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο, ιάζε πνπ πξνζθέξνπλ επθαηξίεο γηα λα 
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αληηιεθζνχκε έλα πξφβιεκα θαη δηεξεπλνχλ αληηθάζεηο θαη ελαιιαθηηθέο ζηξαηεγηθέο, 

καζεκαηηθή ζθέςε πνπ ζπλεπάγεηαη θαηαλφεζε ζρέζεσλ κεηαμχ πνιιαπιψλ 

ζηξαηεγηθψλ, ζπλεξγαηηθή δνπιεηά πνπ πεξηιακβάλεη αηνκηθή επζχλε θαη ηελ θαηάιεμε 

ζε νκνθσλία κέζα απφ καζεκαηηθά επηρεηξήκαηα, νη εμεγήζεηο λα ππνζηεξίδνληαη απφ 

καζεκαηηθνχο ιφγνπο (reasons), ηα ιάζε λα δεκηνπξγνχλ επθαηξίεο ψζηε λα εκπιέθνληαη 

πεξαηηέξσ κε καζεκαηηθέο ηδέεο, νη καζεηέο λα ζπγθξνηνχλ καζεκαηηθέο ζπλδέζεηο 

κεηαμχ ησλ ζηξαηεγηθψλ θαη θάζε καζεηήο λα είλαη ππεχζπλνο γηα ηε δνπιεηά ηεο 

νκάδαο (Kazemi, 1998).     

       Οη λφξκεο ηεο ηάμεο νη νπνίεο ζρεηίδνληαη κε ηε καζεκαηηθή εμήγεζε θαη 

δηθαηνιφγεζε είλαη απφ ηε θχζε ηνπο θνηλσληθέο θαη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο. Κνηλσληθέο 

λφξκεο πνπ ραξαθηεξίδνπλ ηηο αιιειεπηδξάζεηο πνπ ζπκβαίλνπλ κέζα ζηελ ηάμε είλαη 

φηη πεξηκέλνπκε απφ ηνπο καζεηέο: α) λα αλαπηχμνπλ πξνζσπηθέο ιχζεηο ζηα 

πξνβιήκαηα, ιχζεηο κε λφεκα β) λα εμεγήζνπλ θαη λα δηθαηνινγήζνπλ ηε ζθέςε ηνπο 

θαη ηηο ιχζεηο γ) λα αθνχλε θαη λα πξνζπαζνχλ λα θαηαλννχλ ηηο εξκελείεο θαη ηηο ιχζεηο 

ζηα πξνβιήκαηα πνπ δίλεη ν θαζέλαο δ) λα ξσηνχλ εξσηήζεηο θαη λα εγείξνπλ 

πξνθιήζεηο ζε πεξηπηψζεηο έιιεηςεο θαηαλφεζεο θαη αζπκθσλίαο. Χο 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο ζεσξνχκε ηηο θαλνληζηηθέο δηαζηάζεηο ηεο 

αιιειεπίδξαζεο, πνπ αθνξά εηδηθά ζηα καζεκαηηθά (Yackel & Cobb, 1996). Σν ηη 

κεηξάεη σο α) καζεκαηηθά  δηαθνξεηηθφ, β) εμειηγκέλν, γ) απνηειεζκαηηθφ θαη δ) θνκςφ, 

είλαη παξαδείγκαηα θνηλσληθνκαζεκαηηθψλ λνξκψλ. Οκνίσο ην ηη κεηξάεη σο απνδεθηή 

καζεκαηηθή εμήγεζε θαη δηθαηνιφγεζε είλαη κηα ηέηνηα λφξκα. Ζ δηαθνξά αλάκεζα ζηηο 

θνηλσληθέο θαη ηηο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο είλαη ιεπηή. Γηα παξάδεηγκα, ε 

θαηαλφεζε φηη πεξηκέλνπκε απφ ηνπο καζεηέο λα εμεγήζνπλ ηε ιχζε ηνπο είλαη 

θνηλσληθή λφξκα, ελψ ε θαηαλφεζε ηνπ ηη κεηξάεη σο δεθηή καζεκαηηθή εμήγεζε είλαη 

θνηλσληθνκαζεκαηηθή λφξκα. Ζ έλλνηα ηεο απνδεθηήο καζεκαηηθήο εμήγεζεο δελ είλαη 

θάηη πνπ κπνξεί λα πεξηγξαθεί πξνθαηαβνιηθά, πξηλ ην εθαξκφζνπλ νη καζεηέο. 

Αληίζεηα θάηη ηέηνην ζπγθξνηείηαη κέζα ζηελ ηάμε θαη κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο ησλ 

κειψλ ηεο. ΋πσο κε φιεο ηηο θαλνληζηηθέο θαηαλνήζεηο, ηφζν νη θαλεξέο φζν θαη νη 

ππνλννχκελεο δηαπξαγκαηεχζεηο ζπκβάιινπλ ζηελ αλάπηπμε απηψλ ησλ θαηαλνήζεσλ. 

Ο εθπαηδεπηηθφο είλαη εθείλνο πνπ ζπλεηζθέξεη ζηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ θνηλσληθψλ 

λνξκψλ. Οη λφξκεο ζπγθξνηνχληαη δηαδξαζηηθά θαζψο ηα άηνκα ζπλεξγάδνληαη (Yackel, 

2001).  
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       Κνηλσληθή λφξκα είλαη φηαλ νη καζεηέο εμεγνχλ θαη δηθαηνινγνχλ ηηο ιχζεηο ηνπο, 

ελψ  θνηλσληθνκαζεκαηηθή λφξκα ζεσξείηαη φηαλ εμεηάδνπκε ηη κεηξάεη σο δεθηή 

εμήγεζε θαη δηθαηνιφγεζε θαη έρεη λα θάλεη κε ηελ ελεξγεηηθή δηαδηθαζία, θαηά ηελ 

νπνία νη καζεηέο ζπλεξγάδνληαη. Ζ δφκεζε θνηλσληθνκαζεκαηηθήο λφξκαο ζεσξείηαη 

ζεκαληηθή, γηαηί καο βνεζά λα θαηαλνήζνπκε πψο νη καζεηέο πξννδεπηηθά αλαπηχζζνπλ 

καζεκαηηθφ ραξαθηήξα θαη πψο απμάλεηαη ε πλεπκαηηθή απηνλνκία ησλ καζεηψλ φζνλ 

αθνξά ζηα καζεκαηηθά (Herbel-Eisenmann, 2003). Οη θνηλσληθέο λφξκεο είλαη 

ζπλεζηζκέλνη ηχπνη (regular patterns) ζπκπεξηθνξάο, πνπ κπνξνχλ λα εθαξκνζηνχλ ζε 

θάζε ζεκαηηθή πεξηνρή θαη σο εθ ηνχηνπ δελ αθνξνχλ κφλν ζηηο ηάμεηο ησλ 

καζεκαηηθψλ, ελψ νη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο είλαη εηδηθέο γηα ηηο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο. Γηα παξάδεηγκα ε θνηλσληθή λφξκα ηεο ηεθκεξίσζεο ηεο απάληεζεο 

πνπ δίλεη θάπνηνο, κε εμήγεζε, δεκηνπξγεί ηελ αλάγθε γηα ηελ θνηλσληθνκαζεκαηηθή 

λφξκα ηνχ ηη ζεσξείηαη σο καζεκαηηθή εμήγεζε (Van Zoest, Stockero, & Taylor, 2011).  

Οη Yackel θαη Cobb (1996) αλαθέξνπλ πσο  θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο είλαη θαη «νη 

θαλνληζηηθέο απφςεηο ησλ ζπδεηήζεσλ πνπ γίλνληαη απφ φιε ηελ ηάμε φηαλ 

εμεηδηθεχνληαη ζηε καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα ησλ καζεηψλ». Δλψ νη θνηλσληθέο λφξκεο 

αλαθέξνληαη ζε νπνηνδήπνηε ζέκα, νη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο αθνξνχλ κφλν ζηα 

καζεκαηηθά, π.ρ. ηη ζεσξνχκε απνδεθηή, εχινγε, εχθνιε, μεθάζαξε, δηαθνξεηηθή, 

απνηειεζκαηηθή, θνκςή θαη εμειηγκέλε εμήγεζε. Ζ θαηαζθεπή θνηλσληθνκαζεκαηηθψλ 

λνξκψλ έρεη σο απνηέιεζκα λα θαηαθηήζνπλ νη καζεηέο πεξηζζφηεξν ηε καζεκαηηθή 

κηθξνθνπιηνχξα πνπ θαζηεξψλεηαη ζηελ ηάμε, παξά ηε γεληθή θνηλσληθή δνκή (Yackel 

& Cobb, 1996).  Οη επθαηξίεο κάζεζεο πνπ δίλνληαη ζηνπο καζεηέο δελ πξνθχπηνπλ ηφζν 

απφ ηηο γεληθέο θνηλσληθέο λφξκεο ηεο θνηλφηεηαο ηεο ηάμεο, αληηζέησο ζπλδένληαη κε ηηο 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο (Pang, 2001).  

       Οη λφξκεο πνπ ππάξρνπλ, ζε κηα ηάμε, είλαη ζπλήζσο ζπγθαιπκκέλεο, δελ είλαη 

εκθαλείο. Π.ρ. έλαο καζεηήο ππνηίζεηαη δε δηαθφπηεη ην δάζθαιν φηαλ κηιάεη, ελψ ν 

δάζθαινο  αληηζέησο κπνξεί λα δηαθφςεη ην καζεηή γηα λα ηνλ δηνξζψζεη ή γηα λα 

δηαηεξήζεη ηελ ηάμε ζην κάζεκα. Καηά ηε δηάξθεηα ηνπ καζήκαηνο καζεηέο θαη 

εθπαηδεπηηθνί ηεξνχλ φκνηνπο θαλφλεο θαη λφξκεο, γεληθά εθαξκφδνπλ φ,ηη ηζρχεη ζε 

θάζε θνηλσληθή αιιειεπίδξαζε. Δπίζεο, ε θαηαλφεζε ελφο ζπκκεηέρνληνο κπνξεί λα 

επηβξαδπλζεί ή αθφκε θαη λα κελ επηηεπρζεί εάλ είλαη απνχζα ε λφξκα ηεο ζπλεξγαζίαο. 

Π.ρ. εάλ νη ζπκκεηέρνληεο δελ ιχλνπλ απφ θνηλνχ ηηο ακθηβνιίεο πνπ έρνπλ ηφηε ε 

δηαδηθαζία γίλεηαη πξνβιεκαηηθή. Οη λφξκεο είλαη έλα ρξήζηκν εξγαιείν ζηε καζεκαηηθή 
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εθπαίδεπζε. Δπηπιένλ κπνξνχλ λα καο βνεζήζνπλ λα θαηαλνήζνπκε θαιχηεξα ηνλ 

ηξφπν πνπ νη άλζξσπνη αιιειεπηδξνχλ, αληαιιάζζνπλ απφςεηο θαη δεκηνπξγνχλ απφ 

θνηλνχ καζεκαηηθή γλψζε ζε πνηθίια εθπαηδεπηηθά ή θαζεκεξηλά πεξηβάιινληα (Tatsis,  

2007).  

      Ο εθπαηδεπηηθφο έρεη ηνλ θεληξηθφ ξφιν ζηε κχεζε θαη θαζνδήγεζε ησλ καζεηψλ 

ψζηε λα επεμεξγαζηνχλ, λα ζρεκαηηζηνχλ θαη λα αλαπηπρζνχλ νη λφξκεο ηεο ηάμεο. Ο 

καζεηήο σο άηνκν έρεη ελεξγφ ξφιν ζ’ απηφλ ην ζρεκαηηζκφ επίζεο. Οη πεπνηζήζεηο ησλ 

καζεηψλ θαζψο θαη ηνπ εθπαηδεπηηθνχ είλαη παξάγνληεο θιεηδηά ζηηο δηαπξαγκαηεχζεηο 

πνπ γίλνληαη ζηηο λφξκεο ηεο ηάμεο. Οη Cobb, Yackel & Wood (1992) πξνζδηνξίδνπλ σο 

γεληθέο θνηλσληθέο λφξκεο ηηο θνηλσληθέο θαηαζθεπέο νη νπνίεο πξνυπνζέηνπλ κηα απφ 

θνηλνχ αίζζεζε ηνπ πφηε είλαη θαηάιιειε ζηηγκή λα ζπλεηζθέξεη θάπνηνο ζε κηα 

ζπδήηεζε. Απηέο νη λφξκεο ππνζηεξίδνπλ σο θνπιηνχξα ηεο ηάμεο ηελ εμήγεζε, ηε 

δηθαηνιφγεζε θαη ηελ επηρεηξεκαηνινγία. Παξαδείγκαηα ηέηνησλ λνξκψλ, ζηηο ηάμεηο, 

είλαη ε ζπλεξγαζία ησλ καζεηψλ γηα λα ιχλνπλ πξνβιήκαηα, φπνπ κηα επνηθνδνκεηηθή 

δξαζηεξηφηεηα αμηνινγείηαη πεξηζζφηεξν, παξά νη ζσζηέο απαληήζεηο θαη φπνπ νη 

ζπκκεηέρνληεο ζα έπξεπε λα θαηαιήγνπλ ζε νκνθσλία θαζψο αζρνινχληαη κε ηηο 

δξαζηεξηφηεηεο (Hershkowitz and Schwarz, 1999). Ζ επηρεηξεκαηνινγία θαη ε ρξήζε 

εμεγήζεσλ εξκελεχεηαη δηαθνξεηηθά, θάζε θνξά, αλάινγα κε ην πνηνη καζεηέο 

εκπιέθνληαη. Τπάξρνπλ νη καζεηέο πνπ κπνξνχλ λα εμεγήζνπλ θαη λα ππνζηεξίμνπλ ηηο 

καζεκαηηθέο πξαθηηθέο πνπ αθνινπζνχλ θαη εθείλνη πνπ δελ πεξηκέλνπκε λα 

δηαηππψζνπλ ην ζπιινγηζκφ ηνπο. Ζ εξκελεία  ηεο λφξκαο «πνηνο ζα βνεζήζεη» δείρλεη 

θαζαξά φηη γίλεηαη δηαθνξεηηθή κεηαρείξηζε  ζε νξηζκέλνπο καζεηέο (ζηα δχζθνια 

ζπλήζσο απεπζπλφκαζηε ζηνπο ίδηνπο) (Planas & Gorgorio, 2004).  

        Ζ απνηειεζκαηηθή ρξήζε ησλ θαζηεξσκέλσλ θνηλσληθψλ θαη 

θνηλσληθνκαζεκαηηθψλ λνξκψλ θαηαλνείηαη σο καζεκαηηθή ηθαλφηεηα θαη πεξηγξάθεηαη 

σο ε δπλαηφηεηα λα εξκελεχεη ηηο λφξκεο ηεο ηάμεο κε ηνλ ίδην ηξφπν ν εθπαηδεπηηθφο 

θαη νη καζεηέο, απφ ηηο θνηλσληθά θπξίαξρεο νκάδεο. Οη καζεηέο πνπ έρνπλ 

παξαθνινπζήζεη ζρνιεία ζε άιιεο ρψξεο δελ κνηξάδνληαη απαξαίηεηα ηηο ίδηεο εξκελείεο 

ησλ λνξκψλ ηεο ηάμεο.  ΋ηαλ ν εθπαηδεπηηθφο αλαθέξεηαη ζε κηα νξηζκέλε 

θνλσληθνκαζεκαηηθή λφξκα θαη νη καζεηέο θαηαπηάλνληαη κε απηή, φινη θέξνπλ καδί 

ηνπο  ηηο επαλεξκελείεο ηεο θνηλσληθήο αληίιεςεο πνπ έρνπλ γηα ηε καζεκαηηθή γλψζε 

θαη ηελ θνηλσληθή αμηνπνίεζε ησλ καζεκαηηθψλ πξαθηηθψλ. Δπηπιένλ νη καζεκαηηθέο 

πξαθηηθέο νθείινπλ ηελ χπαξμή ηνπο ζηηο θνηλφηεηεο, νη νπνίεο θαηέρνπλ ζπγθεθξηκέλεο 
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ζέζεηο ζηελ επξχηεξε θνηλσληθή δνκή  θαη είλαη θαηαζθεπαζκέλεο απφ ην δηδαθηηθφ ηνπο 

πεξηερφκελν. Σέηνηεο επξχηεξεο θνηλσληθέο δνκέο επεξεάδνπλ ηηο αιιειεπηδξάζεηο  κέζα 

απφ άδεια κελχκαηα γηα ην πνηεο είλαη νη ζεκηηέο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο κέζα 

ζηελ ηάμε θαη πνηεο νη νκάδεο πνπ ηηο θαηέρνπλ (Planas & Gorgorio, 2004).  Σα άηνκα 

ζεσξείηαη φηη αλαπηχζζνπλ πξνζσπηθά λνήκαηα θαζψο ζπκκεηέρνπλ ζηε ζπλερή 

δηαπξαγκάηεπζε ησλ θαλφλσλ (norms) ηεο ηάμεο (Yackel, 2001).  Γειαδή, πνιιέο θνξέο 

νη λφξκεο πνπ ηίζεληαη κέζα ζε κηα ηάμε δελ είλαη απνδεθηέο απφ φινπο ηνπο καζεηέο. Οη 

ιφγνη γηα ηνπο νπνίνπο πηζαλφλ λα ζπκβαίλεη θάηη ηέηνην πνηθίινπλ. Ίζσο νη καζεηέο 

είλαη ζπλεζηζκέλνη ζε άιινπο ηξφπνπο επηθνηλσλίαο, ιφγσ ηεο πξνεγνχκελεο εκπεηξίαο 

ηνπο κέζα ζην ζρνιηθφ πεξηβάιινλ. Αλ νη καζεηέο έρνπλ ζπλεζίζεη λα δνπιεχνπλ κε 

ζπγθεθξηκέλν ηξφπν δνπιεηάο θαη ν εθπαηδεπηηθφο πξνζπαζεί λα εθαξκφζεη άιιεο 

λφξκεο είλαη δχζθνιν λα πξνζαξκνζηνχλ γηαηί είλαη θάηη έμσ απφ ηελ θνπιηνχξα ηνπο. 

Δπίζεο πηζαλφλ ην επξχηεξν θνηλσληθφ, νηθνγελεηαθφ πεξηβάιινλ λα κελ επλνεί ηελ 

εθαξκνγή θάπνησλ θαλφλσλ πνπ ηίζεληαη κέζα ζηελ ηάμε. ΋ιεο απηέο νη δπζθνιίεο 

εκπνδίδνπλ ηειηθά ηελ επηθνηλσλία κέζα ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ. 

 

2.2.3. Ζ καζεκαηηθή επηθνηλσλία - Ο ιόγνο ζηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθώλ 

         Αληηιακβαλφκαζηε σο «ιφγν» (discourse) κηα ζεηξά απφ πξάμεηο θαη 

αιιειεπηδξάζεηο, πνπ ζπκβαίλνπλ ζε έλα γεληθφ πιαίζην θνηλσληθψλ πξαθηηθψλ θαη 

επηδξνχλ ζηελ θαηαζθεπή ηφζν ησλ πξνζσπηθψλ φζν θαη ησλ θνηλσληθψλ λνεκάησλ 

(Planas & Gorgorio, 2004). Ο ιφγνο (discourse) νδεγεί ζηε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο 

επεξεάδνληαο ηε ζθέςε ησλ ζπκκεηερφλησλ, ηνπο ηξφπνπο επηθνηλσλίαο, αιιάδεη ηελ 

θνηλή ηνπο ηνπνζέηεζε, θαη θαηαιήγεη λα είλαη πην κεζηφο ζε θαλφλεο θαη λνήκαηα. ΢ηελ 

πεξίπησζε ηνπ καζεκαηηθνχ ιφγνπ (mathematical discourse) κηα αιιειεπίδξαζε ζα 

ζεσξεζεί εθπαηδεπηηθά απνδνηηθή, φηαλ έρεη κηα δηαξθή θαη επηζπκεηή επίδξαζε ζηε 

κειινληηθή ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ (Sfard & Kieran, 2001). 

       Ο «ιφγνο» κέζα ζηελ ηάμε έρεη λα θάλεη κε ην λα κνηξαδφκαζηε λνήκαηα θαη 

ηξφπνπο κεηάθξαζεο ηνπ πψο πξέπεη λα ζπκπεξηθεξφκαζηε ηελ θάζε ζηηγκή. Δπίζεο έρεη 

λα θάλεη κε ηηο θνηλσληθέο ζρέζεηο φπσο π.ρ. πνηνο ππνηίζεηαη φηη δεηά πιεξνθνξίεο, 

πνηνο θάλεη ή δέρεηαη ππνδείμεηο, πνηνο είλαη ζηε δηάζεζε πνηνπ, πνηνο πξέπεη λα δεηάεη 

άδεηα, πνηνο ηε δίλεη θαη πνηνο ηελ αξλείηαη, πνηνο ιέεη ηη είλαη θάπνηνο ππνρξεσκέλνο λα 

θάλεη ή φρη, πνηνο θαζνξίδεη πφηε είλαη απαξαίηεηo λα δεηήζεη θάπνηνο ζπγγλψκε, ή 
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πνηνο εθθξάδεη ηη κπνξεί ή δελ κπνξεί λα θάλεη θάπνηνο. Ση είδνπο ζηνηρεία 

αληηπξνζσπεχνπλ ην «ιφγν» ζηελ ηάμε; Κείκελα, ελέξγεηεο, ιέμεηο, ρεηξνλνκίεο, 

πξνζέζεηο, θιπ. Οη ελέξγεηεο θαη νη πξνζέζεηο δηακνξθψλνπλ ηε δηαδηθαζία ηνπ ιφγνπ 

κέζσ ηεο νπνίαο νη ζπκκεηέρνληεο θαζνξίδνπλ ηη ιέλε θαη πψο ην ιέλε θαηά ηελ 

αιιειεπίδξαζε κε ηνπο άιινπο. ΋ηαλ ιεηηνπξγνχλ έηζη ελεξγνχλ φρη κφλν  σο 

εθπαηδεπηηθνί ή καζεηέο, αιιά επίζεο θαη σο κέιε πνιιψλ άιισλ θνηλσληθψλ 

θαηεγνξηψλ (έλαο εθπαηδεπηηθφο π.ρ. γελλεκέλνο ζε θησρή νηθνγέλεηα, έλαο αξγφο 

καζεηήο, έλαο θαιφο πνδνζθαηξηζηήο, έλαο καζεηήο κεηαλάζηεο, έλαο καζεηήο κε γνλείο 

καζεκαηηθνχο, …) (Planas & Gorgorio, 2004).     

        Γηα λα αλαπηπρζεί δηυπνθεηκεληθφ λφεκα πξέπεη λα ζπκβεί θάπνηα δηαδηθαζία 

δηαπξαγκάηεπζεο. Χο δηαπξαγκάηεπζε ραξαθηεξίδεηαη κηα δηαδηθαζία θνηλήο 

πξνζαξκνγήο, θαηά ηε δηάξθεηα ηεο νπνίαο νη ζπκκεηέρνληεο κε αιιειεπίδξαζε 

δεκηνπξγνχλ θαη αλαιακβάλνπλ επζχλεο γηα ηε δξαζηεξηφηεηά ηνπο (Herbel-Eisenmann, 

2003). Ζ έλαξμε ηεο δηαπξαγκάηεπζεο κε ηηο λφξκεο ηεο ηάμεο, ζθνπφ έρεη λα 

ελζαξξχλεη ηελ επηρεηξεκαηνινγία, αλάγνληάο ηελ ζε  ππξήλα ηεο καζεκαηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο ησλ καζεηψλ, ππνζηεξίδνληαο ηνπο καζεηέο, θαζψο αιιειεπηδξνχλ 

κεηαμχ ηνπο, γηα λα αλαπηχμνπλ ηα επηρεηξήκαηά ηνπο, λα δψζνπλ ζηνηρεία (δεδνκέλα, 

εχινγεο αηηηνινγήζεηο, βνήζεηα), ηα νπνία είηε δειψλνληαη, είηε παξαιείπνληαη, είηε 

παξακέλνπλ ππνλννχκελα. Ζ επηρεηξεκαηνινγία κπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί παξαγσγηθά 

ψζηε λα γίλνπλ αλνίγκαηα ζηηο καζεκαηηθέο ζπδεηήζεηο γηα λα πξνθχςνπλ λέεο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη εξγαιεία. Οη εθπαηδεπηηθνί πξέπεη λα έρνπλ κηα ζε βάζνο 

θαηαλφεζε ηεο καζεκαηηθήο ελλνηνινγηθήο αλάπηπμεο ησλ καζεηψλ θαη κηα εμειηγκέλε  

θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, πνπ απνηεινχλ ηε βάζε ησλ δηδαθηηθψλ 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη  (Yackel, 2002). 

        ΢χκθσλα κε έλα δεκνθηιή ηζρπξηζκφ, ν θαιχηεξνο ηξφπνο λα εμαζθαιίζνπκε κηα 

απνηειεζκαηηθή κάζεζε είλαη λα θξαηήζνπκε ηα καζεκαηηθά ελζσκαησκέλα ζην 

πιαίζην ηεο πξαγκαηηθήο δσήο. Απηφ ζεκαίλεη φηη ν ζρνιηθφο καζεκαηηθφο ιφγνο ζα 

πξέπεη πάληα λα παξακέλεη έλα κέξνο ηνπ θαζεκεξηλνχ ιφγνπ.   ΋κσο, εάλ ην λα 

καζαίλεηο καζεκαηηθά ζεκαίλεη κηα κχεζε ζε έλα ιφγν, ζπγθεθξηκέλνπ ηχπνπ, ην λα 

κέλεη  θάπνηνο κέζα ζηα φξηα ηνπ θαζεκεξηλνχ ιφγνπ, ζα ήηαλ ζε αληίζεζε κε ηνλ 

ηζρπξηζκφ καο (Sfard, 2001). ΋ηαλ ζπκβαίλεη λα γίλνληαη ππνζέζεηο κέζα ζηελ ηάμε, ην 

γεγνλφο απηφ απνηειεί αληηθείκελν ηνπ ιφγνπ (discourse), ν νπνίνο ηφηε ζεσξείηαη πην 

αθεξεκέλνο.  Ζ ηδέα ηνπ ηη απνηειεί κηα θαιή ππφζεζε θαίλεηαη λα ζρεκαηίδεηαη θπξίσο 
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σο κηα αιιεινπρία ηφζν ηεο ιεθηηθήο αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ ησλ καζεηψλ θαη αλάκεζα 

ζε καζεηέο-θαζεγεηέο, θαζψο θαη σο αιιειεπίδξαζε κε ηα είδε ησλ εξγαζηψλ θαη ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ  (Hershkowitz & Schwarz, 1999).  Οη καζεηέο πξέπεη λα κάζνπλ λα 

δηαθξίλνπλ αλάκεζα ζηα καζεκαηηθά επηρεηξήκαηα θαη ζηηο ζπκβάζεηο απηέο πνπ είλαη 

ζεζκνζεηεκέλεο γηα λα θάλνπλ ηε δηαπξαγκάηεπζε ηνπ καζεκαηηθνχ λνήκαηνο 

επθνιφηεξε ζην ζρνιείν. Απηφ είλαη έλα δχζθνιν ζεκείν επεηδή ηα καζεκαηηθά, απφ 

κφλα ηνπο, είλαη γεκάηα ζπκβάζεηο πνπ έρνπλ επηλνεζεί γηα λα θάλνπλ ηε καζεκαηηθή 

επηθνηλσλία επθνιφηεξε. Χζηφζν ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά ππάξρνπλ πνιιέο ζπκβάζεηο, 

πνπ έρνπλ αλαπηχμεη νη παηδαγσγνί, γηα δηδαθηηθνχο ιφγνπο θαη έρνπλ κηθξή δηάξθεηα 

δσήο θαηά ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ. ΢ην βαζκφ πνπ ε ζπκκεηνρή ελφο καζεηή 

ζηηο ξνπηίλεο ηεο ηάμεο είλαη εχινγε, ν καζεηήο ζα πξέπεη λα κνηξάδεηαη ηελ επζχλε ηεο 

δηαπξαγκάηεπζεο καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ησλ αληηθεηκέλσλ ηνπ ιφγνπ (discourse) ηεο 

ηάμεο (Voigt, 1994).  

Οη εθπαηδεπηηθνί αληηκεησπίδνπλ, ζπρλά, δπζθνιία ζηελ πξνζπάζεηά ηνπο λα 

ρξεζηκνπνηήζνπλ ηηο ηδέεο ησλ καζεηψλ σο βάζε ζπδήηεζεο, εμαζθαιίδνληαο φηη απηή ε 

ζπδήηεζε είλαη καζεκαηηθά παξαγσγηθή. Απηή ε πξφθιεζε κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί σο 

κηα έληαζε (tension) αλάκεζα αθ’ ελφο ζηε δηαδηθαζία θαη αθ’ εηέξνπ ζην πεξηερφκελν 

ηνπ καζεκαηηθνχ ιφγνπ. Ο φξνο δηαδηθαζία αλαθέξεηαη ζην πψο ν εθπαηδεπηηθφο 

αιιειεπηδξά κε ηνπο καζεηέο ζηηο ζπδεηήζεηο πνπ γίλνληαη, πνηνο κηιά ζε πνηνλ, πφηε 

θαη κε πνηνπο ηξφπνπο. Έλα ζεκαληηθφ ζπζηαηηθφ ηεο δηαδηθαζίαο ηνπ ιφγνπ εκπεξηέρεη  

ηηο πξνζδνθίεο πνπ ππάξρνπλ φζνλ αθνξά ζηε ζπκκεηνρή. Γηα παξάδεηγκα πεξηκέλνπκε 

απφ ηνπο καζεηέο λα κνηξαζηνχλ ηηο ηδέεο ηνπο κε ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπο; Πνηα είλαη ε 

ζπλήζεηα (norm), λα απεπζχλνληαη φια ηα ζρφιηα ησλ καζεηψλ ζηνλ εθπαηδεπηηθφ ή 

ζηνπο ζπκκαζεηέο ηνπο; Σν πεξηερφκελν ηνπ ιφγνπ, αληηζέησο, αλαθέξεηαη ζηε 

καζεκαηηθή ππφζηαζε ησλ ηδεψλ πνπ αλαδχνληαη, ζην βάζνο ηνπο θαη ζηελ 

πνιππινθφηεηα απηψλ ησλ ηδεψλ κε φξνπο ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ πνπ είλαη ππφ 

εμέηαζε. Δπί πιένλ ην πεξηερφκελν ηνπ ιφγνπ αθνξά ζην πφζν θνληά νη ηδέεο πνπ 

αλαδχνληαη ζηηο ζπδεηήζεηο είλαη επζπγξακκηζκέλεο κε ηνπο δηδαθηηθνχο ζηφρνπο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ, ζε ζρέζε κε ην αλαιπηηθφ πξφγξακκα θαη κε ηα καζεκαηηθά, φπσο απηά 

γίλνληαη θαηαλνεηά απφ ηε καζεκαηηθή θνηλφηεηα πνπ ππάξρεη, πέξα απφ ηα φξηα ηεο 

ηάμεο (Sherin, 2002).  

         Απφ ηε κηα πεξηκέλνπκε νη καζεηέο λα κάζνπλ θάπνην ζπγθεθξηκέλν καζεκαηηθφ 

πεξηερφκελν, ελψ απφ ηελ άιιε νη ηδέεο ησλ καζεηψλ ππνηίζεηαη φηη θαηεπζχλνπλ ηε 
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ζπδήηεζε. Πψο κπνξεί έλαο εθπαηδεπηηθφο λα αληαπνθξηζεί ζηελ αλάγθε λα ππνζηεξίμεη 

ζπγρξφλσο ηε δηαδηθαζία θαη ην πεξηερφκελν ηνπ ιφγνπ  (discourse) κέζα ζηελ ηάμε; 

Κάησ απφ πνηεο ζπλζήθεο είλαη δπλαηφλ λα επηηχρεη ζπγρξφλσο θαη ηνπο δπν ζηφρνπο; Οη 

παξεκβάζεηο ζηε ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ ζεκαίλεη δηαθνξεηηθά πξάγκαηα θάζε θνξά,  

ζε δηαθνξεηηθέο θνπιηνχξεο ηάμεο θαη απφ ηελ άπνςε ησλ δηαθνξεηηθψλ ηζηνξηψλ ησλ 

καζεηψλ. Δπηπιένλ θάπνηεο παξεκβάζεηο κπνξνχλ λα ζεσξεζνχλ σο επαθφινπζν ηνπ 

δηδαθηηθνχ ιφγνπ (ζε καθξνεπίπεδν). Αλ θαη ν ιφγνο ζηελ ηάμε (classroom discourse) 

είλαη κηα πνιχπινθε θαηαζθεπή, ζηελ νπνία πνιινί παξάγνληεο παξεκβάιινληαη, ν 

εθπαηδεπηηθφο έρεη ηελ πξνλνκηαθή ζέζε ζηελ θαζηέξσζε θαηεγνξηψλ ιφγνπ (πνηνο 

ρξεηάδεηαη βνήζεηα, πνηνο ππνηίζεηαη φηη βνεζά …). Πξέπεη λα ππάξρεη κηα ζεηηθή ζηάζε 

απέλαληη ζηελ απηνθξηηηθή, θαη ζηνλ  απηναλαζηνραζκφ (Planas & Gorgorio, 2004).  

        Ζ καζεκαηηθή επηθνηλσλία είλαη κηα νπζηψδεο δηαδηθαζία γηα ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ, επεηδή κέζα απφ απηήλ ηελ επηθνηλσλία νη καζεηέο αλαζηνράδνληαη, 

δηεπθξηλίδνπλ θαη επεθηείλνπλ ηηο ηδέεο ηνπο, θαηαλνψληαο καζεκαηηθέο ζρέζεηο θαη 

καζεκαηηθά επηρεηξήκαηα (Ontario Ministry of Education, 2005). H καζεκαηηθή 

επηθνηλσλία κπνξεί λα είλαη πξνθνξηθή ή γξαπηή. Λέκε φηη ππάξρεη πξνθνξηθή 

επηθνηλσλία φηαλ κπνξνχκε λα αθνχκε, λα ξσηάκε, λα εμεγνχκε, λα νξίδνπκε, λα 

ζπδεηάκε, λα πεξηγξάθνπκε, λα δηθαηνινγνχκε ή λα ππνζηεξίδνπκε φ,ηη ιέκε. 

       Τπάξρνπλ αλαξίζκεηεο δηαδηθαζίεο αιιειεπίδξαζεο πνπ εμειίζζνληαη κέζα ζε κηα 

ηάμε. Ηδηαίηεξεο ζεκαζίαο είλαη ε αιιειεπίδξαζε αλάκεζα ζηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη ζηνπο 

καζεηέο, ε νπνία ηαπηφρξνλα πεξηνξίδεη θαη πεξηνξίδεηαη απφ ην είδνο ηνπ καζήκαηνο. 

Γηα παξάδεηγκα ζε έλα πιαίζην δηδαζθαιίαο-κάζεζεο φπνπ ηνλίδεηαη ε παξνπζίαζε θαη 

επίιπζε αζθήζεσλ, ν εθπαηδεπηηθφο ηείλεη λα ζεσξεί απαξαίηεην έλα πςειφ επίπεδν 

ειέγρνπ. ΢ε άιια πιαίζηα, αληηζέησο, ν εθπαηδεπηηθφο κπνξεί λα αλαιάβεη ην ξφιν ηνπ 

ζπληνληζηή. Ο ηξφπνο κε ηνλ νπνίν ν εθπαηδεπηηθφο ξπζκίδεη ην ξφιν ηνπ ιφγνπ κέζα 

ζηελ ηάμε (classroom discourse), ηε θχζε ησλ εξσηήζεσλ πνπ ζέηεη θαη νη επθαηξίεο πνπ 

παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο, γηα λα ζπκκεηάζρνπλ, κπνξνχλ λα ππνζηεξίμνπλ, ζε κεγάιν 

βαζκφ, ηελ επηθνηλσλία θαη ηηο ινγηθέο δεμηφηεηεο ησλ καζεηψλ (Martinho &  Ponte, 

2009). ΋ινη φζνη ζπκκεηέρνπλ ζηε δηδαζθαιία, ζε κηα δεδνκέλε ζηηγκή, εκπιέθνληαη ζε 

δηάθνξα έξγα: ζηελ πξνζπάζεηα λα θαηαλνήζνπλ ην θαλεξφ πεξηερφκελν ησλ 

εθθξάζεσλ, ζηελ παξαγσγή λέσλ, ζηελ παξαθνινχζεζε ηεο αιιειεπίδξαζεο, ζηελ 

παξνπζίαζε ησλ εαπηψλ ηνπο ζηνπο άιινπο, κε ηνλ ηξφπν πνπ ζα ήζειαλ λα ηνπο 

βιέπνπλ νη άιινη, ζην ζρεδηαζκφ ηεο ζέζεο ηνπο κέζα ζηελ νκάδα θιπ. Δμ αηηίαο φισλ 
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απηψλ ησλ δηαθνξεηηθψλ ζρέζεσλ πνπ πξέπεη λα ππεξεηνχλ ζπγρξφλσο, θαληάδεη σο 

ζαχκα φηη νη άλζξσπνη θαηαθέξλνπλ λα επηθνηλσλνχλ ηειηθά (Sfard & Kieran, 2001).  

       ΢ην πεδίν ηεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ νη φξνη καζεκαηηθφο ιφγνο 

(mathematical discourse) θαη  επηθνηλσλία (communication) θαίλεηαη λα είλαη απηέο ηηο 

κέξεο ζην ζηφκα φισλ καο. Βάδνληαο ηελ επηθνηλσλία ζηελ θαξδηά ηεο Γηδαθηηθήο ησλ 

Μαζεκαηηθψλ είλαη ζαλ λα  αιιάδνπκε φρη κφλνλ ηνλ ηξφπν πνπ δηδάζθνπκε, αιιά 

επίζεο θαη ηνλ ηξφπν πνπ ζθεθηφκαζηε γηα ηε κάζεζε θαη γηα ην ηη είλαη λα κάζνπλ. Ζ 

επηθνηλσλία ζα πξέπεη λα εηδσζεί φρη σο κηα απιή βνήζεηα ζηε ζθέςε, αιιά σο ζρεδφλ 

ηζάμηα ηεο ζθέςεο απηήο θαζ’ εαπηήο. Μάζεζε ζεκαίλεη αιιαγή (Sfard, 2001).  

Δπνκέλσο, ε κχεζε, ζε καζεκαηηθέο πξαθηηθέο, κέζα ζε κηα θνηλφηεηα, δίλεη ηε 

δπλαηφηεηα ζηνπο καζεηέο λα δηακνξθψζνπλ αηνκηθά λνεηηθά ζρήκαηα, αλάινγα κε ηηο 

δξάζεηο πνπ δίλεη ν εθπαηδεπηηθφο. 

       Ζ κάζεζε πξψηα απ’ φια αθνξά ζηελ αιιαγή ησλ ηξφπσλ πνπ ζθεθηφκαζηε θαη 

πψο επηθνηλσλνχκε απηήλ ηε ζθέςε. Απηφ αλ θαη είλαη ζεκαληηθφ, είλαη αθφκε κφλν 

δεπηεξεχνπζαο ζεκαζίαο. Ζ ζθέςε είλαη κηα ηδηαίηεξε πεξίπησζε επηθνηλσλίαο. 

Πξάγκαηη έλα πξφζσπν πνπ ζθέθηεηαη κπνξνχκε λα ην δνχκε σο έλα άηνκν πνπ 

επηθνηλσλεί κε ηνλ εαπηφ ηνπ. Απηφ είλαη αιεζέο, είηε εθθξαδφκαζηε κε ιέμεηο, κε 

εηθφλεο ή κε νπνηνδήπνηε άιιν ζχκβνιν. Ζ ζθέςε καο είλαη θαζαξά κηα πξνζπάζεηα 

δηαιφγνπ, φπνπ δίλνπκε πιεξνθνξίεο ζηνλ εαπηφ καο, επηρεηξεκαηνινγνχκε, ζέηνπκε 

εξσηήζεηο, θαη πεξηκέλνπκε γηα ηε δηθή καο απάληεζε. ΋ηαλ ζπκβαίλεη απηφ, ην λα 

ζπκκεηέρεηο ζε καζεκαηηθφ ιφγν (mathematical discourse) ηζνδπλακεί κε ην λα 

καζαίλεηο λα ζθέθηεζαη κε καζεκαηηθφ ηξφπν. Ο καζεηήο πξέπεη πξψηα λα έρεη κηα ηδέα 

γηα έλα λέν καζεκαηηθφ αληηθείκελν, κεηά λα δψζεη ζ’ απηήλ ηελ ηδέα έλα φλνκα, θαη 

ζηαδηαθά πξέπεη λα θάλεη εθαξκνγή ζηε ρξήζε ηεο. Σν παηδί ππνηίζεηαη φηη θαηαλνεί κηα 

καζεκαηηθή ηδέα, ηνπιάρηζηνλ ζε θάπνηα έθηαζε, πξηλ αξρίζεη λα ρξεζηκνπνηεί 

ζπγθεθξηκέλνπο καζεκαηηθνχο φξνπο θαη ζχκβνια, ηα  νπνία αλαπαξηζηνχλ απηήλ ηελ 

ηδέα θαη πξηλ γίλεη ηθαλφο ζηε ρξήζε απηψλ ησλ φξσλ (Sfard, 2001).  Ζ εμήγεζε θαη ε 

δηθαηνιφγεζε είλαη κάιινλ θνηλσληθέο θαηαζθεπέο παξά αηνκηθέο. Θεσξνχληαη φηη είλαη 

φςεηο (aspects) ηνπ ιφγνπ (discourse) θαη εμππεξεηνχλ επηθνηλσληαθέο ιεηηνπξγίεο, ελψ 

ζπγθξνηνχληαη σο ηέηνηεο κε ηελ αιιειεπίδξαζε εθπαηδεπηηθνχ θαη καζεηψλ. Μαζεηέο 

θαη εθπαηδεπηηθφο δίλνπλ καζεκαηηθέο εμεγήζεηο γηα λα απνζαθελίζνπλ απφςεηο ηεο 

καζεκαηηθήο ηνπο ζθέςεο, νη νπνίεο ζεσξνχλ φηη δελ είλαη εχθνια πξνθαλείο ζηνπο 

άιινπο (Yackel, 2001).  
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        Μηα γλσζηηθή θαηαζθεπαζηηθή άπνςε πάλσ ζηε κάζεζε, αλαγθαία ζπλεπάγεηαη 

ηξφπνπο δηδαζθαιίαο φπνπ ηα παηδηά αλαγλσξίδνληαη σο ελεξγνί  θαηαζθεπαζηέο ηεο 

γλψζεο. Οη ζπλέπεηεο, απηήο ηεο άπνςεο, γηα ηε δηδαζθαιία είλαη νη αθφινπζεο: α) νη 

εθπαηδεπηηθνί πξέπεη λα παξέρνπλ ζηνπο καζεηέο δηδαθηηθέο δξαζηεξηφηεηεο νη νπνίεο 

ζα εκθαλίζνπλ πξνβιεκαηηθέο θαηαζηάζεηο β) νη ελέξγεηεο ησλ παηδηψλ, νη νπνίεο είλαη 

ινγηθέο, γη’ απηά, αιιά ίζσο είλαη παξάινγεο απφ ηελ πιεπξά ελφο ελειίθνπ, ίζσο ζα 

έπξεπε λα ηδσζνχλ σο ινγηθέο απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ γ) νη εθπαηδεπηηθνί ζα πξέπεη λα 

αλαγλσξίδνπλ πσο φ,ηη θαίλεηαη σο ιάζνο θαη αβεβαηφηεηα, είλαη εθθξάζεηο ησλ παηδηψλ 

πνπ δειψλνπλ ηελ ππάξρνπζα θαηαλφεζή ηνπο δ) νη εθπαηδεπηηθνί ζα πξέπεη λα 

ζπλεηδεηνπνηήζνπλ φηη νπζηαζηηθή κάζεζε ζπκβαίλεη ζε πεξηφδνπο ζπγθξνχζεσλ, 

αβεβαηφηεηαο, έθπιεμεο ζηε δηάξθεηα καθξψλ ρξνληθψλ πεξηφδσλ θαη θνηλσληθψλ 

αιιειεπηδξάζεσλ (Wood, 1993).  Σα παξαπάλσ πεξηγξάθνπλ, ελ πνιινίο,  ηνπο ηξφπνπο 

κε ηνπο νπνίνπο ελεξγεί ε εθπαηδεπηηθφο πνπ ζπκκεηέρεη ζηελ έξεπλα, θαηά ηε δηάξθεηα 

ησλ καζεκάησλ πνπ παξαθνινπζήζακε.  

       Οη ηξφπνη κε ηνπο νπνίνπο έλαο εθπαηδεπηηθφο απεπζχλεηαη ζηνπο καζεηέο 

πξνηείλνπλ ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο νη καζεηέο απηνί ζπκκεηέρνπλ ζηελ 

θαηαζθεπή ηεο γλψζεο θαη αλαθέξνληαη σο θνηλσληθέο θαη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο 

λφξκεο. Με ηε ζεηξά ηνπο νη καζεηέο φηαλ κεηαθξάδνπλ ηηο λφξκεο ηεο ηάμεο 

κνληεινπνηνχλ ηελ θνπιηνχξα ηεο ηάμεο  θαη απηφ γίλεηαη κέζα απφ αιιειεπηδξάζεηο 

φπνπ εθθξάδνληαη νη πξνζσπηθέο αμίεο. Οη δξάζεηο θαη νη πξνζέζεηο, κεηά, δνκνχληαη 

κέζα απφ ηηο θνηλσληθέο, ηηο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο θαη ηηο πξνζσπηθέο αμίεο. Σν 

λα ελεξγεί θάπνηνο φπσο απαηηείηαη απφ ηνλ εθπαηδεπηηθφ, είλαη ε θχξηα πξνυπφζεζε γηα 

λα ζεσξεζεί φηη καζαίλεη καζεκαηηθά. Σν λα κελ ελεξγεί έηζη, ή λα δξα δηαθνξεηηθά 

είλαη κηα μέλε επηινγή, πνπ θάλεη δχζθνιε ηελ πξφζβαζε ζηε δηδαζθαιία θαη ηε 

κάζεζε. Ο εθπαηδεπηηθφο ειέγρνληαο πνηνο κπνξεί λα κηιήζεη γηα θάζε ζέκα θαη κεηά 

εθηηκψληαο ηελ αμία ησλ παξεκβάζεσλ, δηακεζνιαβεί ζηε δηαδηθαζία ηεο ελζσκάησζεο, 

ή κε, ησλ καζεηψλ ησλ νπνίσλ νη κεηαθξάζεηο ησλ λνξκψλ, ησλ δξάζεσλ θαη ησλ 

πξνζδνθηψλ πξνζαξκφδνληαη,  ή φρη, ζηα λνήκαηα φπσο πξέπεη. Κνηλνπνηψληαο ηα 

λνήκαηά ηνπο θαη αλαθαηαζθεπάδνληαο ηα λνήκαηα ησλ άιισλ, νη καζεηέο δείρλνπλ 

κέξνο απφ ηηο ηαπηφηεηέο ηνπο σο καζεηέο καζεκαηηθψλ, ηε καζεκαηηθή γλψζε πνπ 

έρνπλ θαη ην ζχζηεκα ησλ αμηψλ ηνπο (Planas & Gorgorio, 2004).  

        Σν λα μέξεηο πψο λα δηδάμεηο, ζεκαίλεη λα γλσξίδεηο πψο λα βιέπεηο θαη λα 

εξκελεχεηο ην ζχλζεην θαη φρη θαιά δνκεκέλν ηνκέα ηεο πξαθηηθήο ηεο ηάμεο. 
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Καηαλφεζε ηεο γλψζεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ ζεκαίλεη γλψζε ηνπ ηξφπνπ πνπ νη 

εθπαηδεπηηθνί εξκελεχνπλ ηελ πνιππινθφηεηα θαη ηε κεηαβιεηφηεηα πνπ ππάξρεη ζηα 

πξαθηηθά πξνβιήκαηα ηεο ηάμεο, θαη πψο θαη πφηε απηέο νη εξκελείεο επεξεάδνπλ 

απνθάζεηο θαη πξάμεηο κέζα ζηελ ηάμε. Υξεηάδεηαη λα θαηαλνήζνπκε πψο ν 

εθπαηδεπηηθφο κεηαθξάδεη ηα ζεκαληηθφηεξα ραξαθηεξηζηηθά ελφο γεγνλφηνο, πψο 

ελζσκαηψλεη απηέο ηηο εξκελείεο ζηηο πξνεγνχκελεο εκπεηξίεο ηνπ, πψο πξνιακβάλεη 

πξάμεηο θαη ζπλέπεηεο θαη ηειηθά πψο θάλεη κεηαγελέζηεξεο εξκελείεο (Doerr & Lesh, 

2003). Οη εξκελείεο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ είλαη απηέο πνπ θαζνξίδνπλ πφηε θαη γηαηί, θαζψο 

θαη ηη είλαη απηφ πνπ θάλεη ν εθπαηδεπηηθφο. Οη εθπαηδεπηηθνί αληηπαξαηίζεληαη κε ηνπο 

πνιιαπινχο ηξφπνπο πνπ νη καζεηέο κπνξνχλ λα εξκελεχζνπλ έλα πξφβιεκα θαη ηα 

δηαθνξεηηθά κνλνπάηηα πνπ αθνινπζνχλ γηα λα ηειεηνπνηήζνπλ θαη λα αλαζεσξήζνπλ ηηο 

ηδέεο ηνπο. Σν έξγν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ πεξηιακβάλεη ην λα δεη ηελ πνιππινθφηεηα ησλ 

πξνζεγγίζεσλ πνπ θάλνπλ νη καζεηέο γηα λα εξκελεχζνπλ κηα θαηάζηαζε θαη λα 

αλαπηχμνπλ ηηο ιχζεηο ηνπο. Ο εθπαηδεπηηθφο, επίζεο, ρξεηάδεηαη λα απαληήζεη κε ηξφπν 

πνπ ππνζηεξίδεη ηελ αλαζεψξεζε ησλ ηδεψλ ησλ καζεηψλ, ιακβάλνληαο ππ’ φςηλ ηνπ ηηο 

πνηθίιεο δηαζηάζεηο πνπ έρεη ε επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο. Ο εθπαηδεπηηθφο βιέπεη ηηο 

εξγαζίεο ησλ καζεηψλ κε ηνλ ηξφπν πνπ ζα πξνζέγγηδε ν ίδηνο ην πξφβιεκα. Έλαο 

ηέηνηνο πξνζαλαηνιηζκφο ζα θαηλφηαλ ζπλεπήο κε ηελ έλλνηα ηεο θαζνδήγεζεο ησλ 

καζεηψλ θαηά κήθνο ηεο ππνζεηηθήο καζεζηαθήο ηξνρηάο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, γηα ηνπο 

καζεηέο ηνπ.  

 Οη εθπαηδεπηηθνί αθνχλε ηηο ηδέεο ησλ καζεηψλ ηνπο, κε ζθνπφ λα έρνπλ 

πξφζβαζε ζηελ θαηαλφεζή ηνπο, ςάρλνληαο γηα πιεξνθνξίεο κέζα απφ ιεπηνκεξείο 

απαληήζεηο θαη δεηψληαο απνδείμεηο θαη εμεγήζεηο, αιιειεπηδξψληαο κε ηνπο καζεηέο, 

αθνχγνληαο ηηο ηδέεο ηνπο θαη εκπιεθφκελνη καδί ηνπο, ζηε δηαπξαγκάηεπζε ησλ ελλνηψλ 

θαη ηεο θαηαλφεζεο. Ο εθπαηδεπηηθφο πξνζπαζεί λα θαηαλνήζεη πψο νη καζεηέο 

εξκελεχνπλ έλα πξφβιεκα. Δλ ηνχηνηο ε δπζθνιία απηνχ ηνπ έξγνπ, γηα ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ, δελ πξέπεη λα ππνηηκεζεί  (Doerr, 2006). Εεηψληαο απφ ην καζεηή λα 

πεξηγξάςεη ηε ιχζε ηνπ, ν εθπαηδεπηηθφο ππνζηεξίδεη ην καζεηή ζηελ πξνζπάζεηα πνπ 

θάλεη λα αλαζεσξήζεη ηε δηθή ηνπ ιχζε, πην πνιχ απφ λα ηνλ θαζνδεγήζεη λα 

αθνινπζήζεη ηε καζεζηαθή ηξνρηά πνπ ίζσο είρε ζην κπαιφ ηνπ. Με απηφλ ηνλ ηξφπν νη 

πεξηγξαθέο θαη νη εμεγήζεηο εμππεξεηνχλ ηνλ εθπαηδεπηηθφ φρη κφλν λα θαηαλνήζεη ηνλ 

ηξέρνληα ηξφπν ζθέςεο ηνπ καζεηή, αιιά επίζεο λα βνεζήζεη ην καζεηή λα αμηνινγήζεη 

θαη πηζαλφλ λα αλαζεσξήζεη απηφλ ηνλ ηξφπν ζθέςεο γηα ην πξφβιεκα (Doerr, 2006). 
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Δπίζεο, ην ιάζνο δεκηνπξγεί κηα επθαηξία γηα νιφθιεξε ηελ ηάμε λα εμεξεπλήζεη ηηο 

φπνηεο αληηθάζεηο πξνθχςνπλ, ψζηε νη καζεηέο λα ρηίζνπλ κηα θαηαλφεζε πάλσ ζην 

καζεκαηηθφ ζέκα πνπ δηαπξαγκαηεχνληαη (Kazemi, 1998).  Οη εθπαηδεπηηθνί πνπ 

πξνζεγγίδνπλ ηε δηδαζθαιία κε βεβαηφηεηα θαίλεηαη φηη ιακβάλνπλ ιηγφηεξν ππφςε 

ηνπο ηηο πνιιαπιέο κεηαθξάζεηο ησλ γεγνλφησλ πνπ ζπκβαίλνπλ ζηελ ηάμε θαη έηζη ζαλ 

λα καζαίλνπλ ιηγφηεξα απφ ηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. ΋ληαο εμνηθεησκέλνο κε ηηο ιεπηέο 

δηαθνξέο πνπ ππάξρνπλ ζηε ζθέςε ελφο καζεηή, ν εθπαηδεπηηθφο είλαη πην επαίζζεηνο 

ζηηο ηδέεο πνπ αλαδχνληαη, ζε έλα καζεηή,  θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο. Οη ηδέεο 

απηέο,  βνεζνχλ ηνλ εθπαηδεπηηθφ λα ηηο ρξεζηκνπνηήζεη θαιχηεξα γηα λα βειηηψζεη ηε 

καζεκαηηθή θαηαλφεζε  ησλ καζεηψλ ηνπ (Van Zoest, Stockero & Taylor, 2011).  
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ΚΔΦΑΛΑΗΟ 3
ν  

ΜΔΘΟΓΟΛΟΓΗΑ ΣΖ΢ ΔΡΔΤΝΑ΢ 

 

3.1. Δξεπλεηηθό πξόβιεκα – Δξεπλεηηθά εξσηήκαηα 

           Ο  ζθνπφο ηεο κειέηεο είλαη λα αλαγλσξηζηνχλ νη δηδαθηηθέο πξαθηηθέο  κηαο 

εθπαηδεπηηθνχ, ζε κηα ηάμε καζεκαηηθψλ, Α΄  Λπθείνπ, θαζψο  θαη ην ζθεπηηθφ θαη νη 

πεγέο, απφ ηηο νπνίεο αληινχληαη νη δηδαθηηθέο ηεο επηινγέο. Αξρηθά ηέζεθαλ δπν άμνλεο 

κειέηεο. Ο πξψηνο άμνλαο έρεη ζρέζε κε ην ηη γίλεηαη θάζε θνξά κέζα ζηελ ηάμε, δει. 

κε θάπνηεο πηπρέο ηεο  πνιππινθφηεηαο ηεο ηάμεο, ελψ ν δεχηεξνο άμνλαο  αθνξά ζην ηη 

επεξεάδεη απηφ πνπ ζπκβαίλεη κέζα ζηελ ηάμε, δειαδή γηαηί παίξλεη ηηο ζπγθεθξηκέλεο 

απνθάζεηο ε εθπαηδεπηηθφο. 

 Καηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπιινγήο ησλ δεδνκέλσλ θαη θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο 

ζπζηεκαηηθήο επεμεξγαζίαο ηνπο (ongoing research), ηα επφκελα δπν ραξαθηεξηζηηθά 

κάο βνήζεζαλ λα εληνπίζνπκε ζε πνηεο πξαθηηθέο (patterns of participation) ζπκκεηέρεη 

ε εθπαηδεπηηθφο: (i) πνηεο είλαη νη κνξθέο ησλ παξαδεηγκάησλ πνπ ρξεζηκνπνηεί ε   

εθπαηδεπηηθφο θαη νη καζεηέο θαη  πψο  δηαρεηξίδεηαη ηα παξαδείγκαηα απηά, θαζψο θαη 

(ii) ηη κνξθήο καζεκαηηθή επηθνηλσλία  αλαπηχζζεηαη κέζα ζηελ ηάμε. Οη πεξηπηψζεηο 

απηέο θάλεθαλ λα αλαδεηθλχνληαη θπξίαξρεο ζηηο δηδαζθαιίεο πνπ κειεηήζεθαλ 

Δζηηάδνληαο ζηα παξαδείγκαηα θαη ζηελ επηθνηλσλία,  ζέινπκε λα δνχκε ηη είλαη απηφ 

πνπ ραξαθηεξίδεη ηε δηδαζθαιία ηεο εθπαηδεπηηθνχ θαη ζηε ζπλέρεηα λα εξεπλήζνπκε ζε 

ηη ζηεξίδεηαη ε εθπαηδεπηηθφο θαη παίξλεη ηηο ζπγθεθξηκέλεο απνθάζεηο.  

  

3.2. Μέζνδνο 

Ζ έξεπλα πνπ έγηλε είλαη πνηνηηθή θαη ζπγθεθξηκέλα έγηλε κηα κειέηε πεξίπησζε, 

κηαο εθπαηδεπηηθνχ, κε επηηφπηα παξαηήξεζε, ζηνρεχνληαο ζηε δεκηνπξγία λνήκαηνο γηα 

ηηο πξαθηηθέο πνπ εθαξκφδεη ε εθπαηδεπηηθφο κέζα ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ. Ζ 

κειέηε πεξίπησζε αλαθέξεηαη ζηε ζπιινγή θαη παξνπζίαζε ιεπηνκεξψλ πιεξνθνξηψλ 

ζρεηηθά κε έλα άηνκν, κηα νκάδα αηφκσλ ή έλα γεγνλφο,  γηα  ηελ εμαγσγή αζθαιψλ 

ζπκπεξαζκάησλ κφλν γηα ην ζπγθεθξηκέλν άηνκν, ηε ζπγθεθξηκέλε νκάδα θαη κφλν ζην 
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ζπγθεθξηκέλν πιαίζην πνπ εμεηάδνπκε. Σα επξήκαηα ησλ εξεπλεηψλ δελ  αλαθέξνληαη 

ζηε δηαηχπσζε κηαο θαζνιηθήο, γεληθήο αιήζεηαο θαη ζπλήζσο δελ αλαδεηείηαη ε 

αλαθάιπςε ζρέζεσλ αηηίνπ – απνηειέζκαηνο, αιιά δίλεηαη έκθαζε ζηε δηεξεχλεζε θαη 

ζηελ πεξηγξαθή.  Γηα λα γίλεη κηα κειέηε πεξίπησζε θαη λα εμαρζνχλ θάπνηα 

απνηειέζκαηα απαηηείηαη  καθξνρξφληα  παξαηήξεζε  θαη  φζν  ην  δπλαηφλ  θαιχηεξε  

γλψζε  ηνπ  ππνθεηκέλνπ πνπ κειεηάηαη (Yin, 1994). 

Οη πξνυπνζέζεηο πνπ πξέπεη λα ππάξρνπλ, θαη εκείο πξνζπαζήζακε λα ηηο 

εμαζθαιίζνπκε, ψζηε λα είλαη κηα κειέηε πεξίπησζε αμηφπηζηε, σο πξνο ηελ εμαγσγή 

αζθαιψλ ζπκπεξαζκάησλ, είλαη ηα παξαθάησ: 

 ζαθή θξηηήξηα επηινγήο 

 αληηπξνζσπεπηηθφηεηα θαη απηνδπλακία ηεο πεξίπησζεο 

 θπζηθφηεηα θαη νξηνζέηεζε 

 δπλαηφηεηα γελίθεπζεο 

 αλαγλψξηζε ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ ηεο θαη ζχγθξηζε κε απηά ηνπ 

θαηλνκέλνπ ζε άιια πιαίζηα 

 ρξεζηκνπνίεζε πνιιαπιψλ κεζφδσλ θαη πεγψλ 

 επηθέληξσζε ζε ζρέζεηο θαη δηαδηθαζίεο      (Πφηαξε Γ., 2009)  

 

                               3.3. ΢πιινγή δεδνκέλσλ 

           Ζ παξαηήξεζε θαη κειέηε βαζίζηεθε ζηελ παξαθνινχζεζε 10 σξψλ δηδαζθαιίαο 

καζεκαηηθψλ, ζε έλα ηκήκα Α΄ Λπθείνπ, 19 παηδηψλ (12 θνξίηζηα, 7 αγφξηα). Σα 

καζήκαηα δηήξθεζαλ απφ ηηο 2 Μαξηίνπ κέρξη θαη ηηο 8 Απξηιίνπ 2011. Έγηλε ερεηηθή 

εγγξαθή ησλ καζεκάησλ, θξαηήζεθαλ ζεκεηψζεηο πεδίνπ, απφ ηελ εξεπλήηξηα (φ,ηη 

γξαθφηαλ ζηνλ πίλαθα),  δφζεθε ζχληνκε γξαπηή εμέηαζε (ηεζη) ζηνπο καζεηέο, ε νπνία 

αμηνινγήζεθε, θαη ηέινο δφζεθαλ  ζπλεληεχμεηο απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ κεηά απφ ην 

κάζεκα. Οη ζπλεληεχμεηο αθνξνχζαλ ζπδεηήζεηο πάλσ ζε ζπγθεθξηκέλα πεξηζηαηηθά 

(θξίζηκα ζπκβάληα) πνπ εληνπίζηεθαλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ή κεηά ηελ 

απνκαγλεηνθψλεζή ηεο. Ο ζηφρνο ησλ ζπλεληεχμεσλ ήηαλ, κέζα απφ ηνλ αλαζηνραζκφ 

ηεο εθπαηδεπηηθνχ, λα εληνπηζηνχλ νη παξάγνληεο πνπ επηδξνχλ ζηε ιήςε απνθάζεσλ. 

Έγηλε αθξηβήο, θαηά ιέμε, απνκαγλεηνθψλεζε φισλ ησλ δηδαζθαιηψλ (108 ζειίδεο) θαη 

ησλ ζπλεληεχμεσλ (61 ζειίδεο) θαη θξαηήζεθαλ ζεκεηψζεηο πεδίνπ (57 ζειίδεο). 
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          Ζ εθπαηδεπηηθφο, πνπ ζπκκεηείρε ζηελ έξεπλα, ππεξεηεί 4 ρξφληα ζηε 

δεπηεξνβάζκηα εθπαίδεπζε, ελψ είρε πξνεγνχκελε δηδαθηηθή εκπεηξία 18 εηψλ, ζε 

θξνληηζηήξηα.  Ο ιφγνο γηα ηνλ νπνίν επηιέμακε λα κειεηήζνπκε ηηο πξαθηηθέο πνπ 

εθαξκφδεη ζηελ ηάμε, ε ζπγθεθξηκέλε εθπαηδεπηηθφο, είλαη ην έληνλν ελδηαθέξνλ ηεο γηα 

ηα Μαζεκαηηθά θαη ε εηιηθξηλήο επηζπκία ηεο λα ζπκκεηάζρεη ζηελ έξεπλα. Πξφθεηηαη 

γηα εθπαηδεπηηθφ, ε νπνία έρεη απνθηήζεη ηίηιν κεηαπηπρηαθψλ ζπνπδψλ ηνπ 

πξνγξάκκαηνο ηεο "Γηδαθηηθήο θαη Μεζνδνινγίαο ησλ Μαζεκαηηθψλ", ζπκκεηέρεη ζηηο 

νκάδεο αλακφξθσζεο ησλ αλαιπηηθψλ πξνγξακκάησλ ησλ Μαζεκαηηθψλ ηεο 

δεπηεξνβάζκηαο εθπαίδεπζεο, έρεη μεθηλήζεη ηε δηδαθηνξηθή ηεο δηαηξηβή ζηε Γηδαθηηθή 

ησλ Μαζεκαηηθψλ θαη κπείηαη ζηηο πξαθηηθέο ηεο εξεπλεηηθήο θνηλφηεηαο κέζα απφ ηε 

ζπκκεηνρή ηεο ζε ζπλέδξηα. 

 

3.4. Γηαδηθαζία αλάιπζεο ησλ δεδνκέλσλ 

           Καηά ηε δηαδηθαζία αλάιπζεο  ησλ δεδνκέλσλ  θαη κεηά  ηε κειέηε ζρεηηθψλ 

άξζξσλ, άξρηζαλ λα αλαδεηθλχνληαη δπν βαζηθά ζεκεία, ηα νπνία ήηαλ ραξαθηεξηζηηθά 

ησλ δηδαθηηθψλ πξαθηηθψλ πνπ εθάξκνδε ε εθπαηδεπηηθφο. Σν πξψην ήηαλ ηα 

παξαδείγκαηα πνπ ρξεζηκνπνηνχζαλ, ηφζν ε εθπαηδεπηηθφο φζν θαη νη καζεηέο, θαη ην 

δεχηεξν ε επηθνηλσλία πνπ αλαπηπζζφηαλ κέζα ζηελ ηάμε, αλάκεζα ζηελ εθπαηδεπηηθφ 

θαη ζηνπο καζεηέο ή κεηαμχ ησλ καζεηψλ. Ζ αλάιπζε ησλ δεδνκέλσλ αθνξνχζε αθ’ 

ελφο ζηε κειέηε  10 καζεκάησλ (ζεκεηψζεηο πεδίνπ θαη απνκαγλεηνθσλήζεηο 

δηδαζθαιηψλ),  θαη αθ’ εηέξνπ ζηελ αλάιπζε ησλ ζπλεληεχμεσλ κε ηελ εθπαηδεπηηθφ. 

Καηά ηε κειέηε ησλ καζεκάησλ, έγηλε  εληνπηζκφο παξαδεηγκάησλ θαη ζεκάησλ 

ζρεηηθψλ κε ηελ επηθνηλσλία, κέζα ζηελ ηάμε, ελψ απφ ηελ αλάιπζε ησλ ζπλεληεχμεσλ, 

δηεξεπλήζεθε ην δίθηπν ησλ πξαθηηθψλ (patterns of participation), νη νπνίεο θάλεθε λα 

επηδξνχλ ζηε ιήςε απνθάζεσλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ.   

Μεηά ηνλ εληνπηζκφ ησλ παξαδεηγκάησλ, έγηλε πξνζπάζεηα λα δηακνξθσζνχλ 

θαηεγνξίεο θαη λα γίλεη ν ραξαθηεξηζκφο ηνπο, κε βάζε ηελ έξεπλα. Δπίζεο 

αλαδεηήζεθαλ θαλνληθφηεηεο  ζηνλ ηξφπν δηαρείξηζήο ηνπο. ΢ρεηηθά κε ηελ επηθνηλσλία, 

έγηλε πξνζπάζεηα λα εληνπηζηνχλ επαλαιακβαλφκελεο ζπκπεξηθνξέο, κέζα ζηελ ηάμε 

θαη λα ραξαθηεξηζηνχλ κε αλαθνξά ζηελ ππάξρνπζα έξεπλα. Ζ αλάιπζε ησλ δεδνκέλσλ 

αξρηθά ζηεξίρζεθε ζε ζηνηρεία κηαο  ζεκειησκέλεο αλάιπζεο (grounded analysis) 
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(Strauss & Corbin, 1998). ΢ηε ζπλέρεηα, ρξεζηκνπνηψληαο ζεσξεηηθά εξγαιεία, κέζα 

απφ ηελ έξεπλα,  δεκηνπξγήζεθε έλα λέν   εξγαιείν αλάιπζεο, ην νπνίν δελ ήηαλ απφ ηελ 

αξρή μεθάζαξν. Ξεθηλψληαο, δειαδή, απφ ηα δεδνκέλα θαη πξνζπαζψληαο λα 

εληνπίζνπκε θαηεγνξίεο παξαδεηγκάησλ θαη θαλνληθφηεηεο επηθνηλσλίαο, κε ηε βνήζεηα 

ηεο έξεπλαο θαη ηεο ζεσξίαο, εληνπίζακε κνληέια αλάιπζεο, ηα νπνία ρξεζηκνπνηήζακε, 

γηα λα ραξαθηεξίζνπκε ηηο θαηεγνξίεο παξαδεηγκάησλ, ηνλ ηξφπν δηαρείξηζήο ηνπο θαη 

ηηο θαλνληθφηεηεο ζπκπεξηθνξάο. ΢ηε ζπλέρεηα, κεηά ηελ αλαγλψξηζή ηνπο, επηζηξέθακε 

ζηελ έξεπλα, αλαδεηψληαο λέα ζηνηρεία, κε ζπλέπεηα  λα ππάξρεη κηα θπθιηθή 

αλαηξνθνδφηεζε. 

Οη ζπλεληεχμεηο εζηίαζαλ ζε πεξηζηαηηθά πνπ εληνπίδνληαλ θπξίσο θαηά ηε 

δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο ή ζε εξσηεκαηηθά πνπ πξνέθππηαλ θαηά ηελ 

απνκαγλεηνθψλεζε. Γελ ππήξρε απφ πξηλ θάηη έηνηκν.  ΢ρεηηθά κε ηελ αλάιπζε ησλ 

ζπλεληεχμεσλ αθνινπζήζεθε ε εμήο δηαδηθαζία: 

 αλαγλψξηζε απνζπαζκάησλ, ζηηο ζπλεληεχμεηο, φπνπ αλαθέξνληαη νη δπν 

δηδαθηηθέο πξαθηηθέο (παξαδείγκαηα θαη επηθνηλσλία) 

 ζχγθξηζε κηαο ζπγθεθξηκέλεο δηδαθηηθήο πξαθηηθήο, πνπ εληνπίζηεθε ζην 

κάζεκα, κε απηφ πνπ δειψλεη ε εθπαηδεπηηθφο, ζηε ζπλέληεπμε, κε ζηφρν 

λα δηαπηζησζεί ν βαζκφο ζπλεηδεηφηεηαο ησλ επηινγψλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ 

θαη λα επηβεβαησζνχλ ή φρη νη ππνζέζεηο πνπ θάλακε θαηά ηελ αλάιπζε ησλ 

δεδνκέλσλ ηεο ηάμεο 

 εληνπηζκφο ηεο εξκελείαο, πνπ δίλεη ε εθπαηδεπηηθφο, φπνπ αλαθέξεηαη ν 

ιφγνο γηα ηνλ νπνίν επηιέγεη ηε ζπγθεθξηκέλε δηδαθηηθή πξαθηηθή, 

πξνζδηνξίδνληαο ηηο πξαθηηθέο πνπ ζπκκεηέρεη (patterns of participation) 

θαη νη νπνίεο επηδξνχλ ζηε ιήςε ησλ απνθάζεψλ ηεο 

 Καζ’ φιε ηε δηάξθεηα ζπιινγήο  ησλ  δεδνκέλσλ, γίλνληαλ ζπλαληήζεηο κε ηελ 

επηβιέπνπζα, φπνπ αλαιπφηαλ ε πνξεία ηεο έξεπλαο θαη δηαηππψλνληαλ εηθαζίεο ζρεηηθά 

κε ηηο επηινγέο θαη ηε ιήςε απνθάζεσλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ.  Με  βάζε ηηο εηθαζίεο απηέο, 

ζηελ επφκελε ζπλάληεζε ππνβάιινληαλ εξσηήζεηο, ζηελ εθπαηδεπηηθφ, νη νπνίεο 

επηβεβαηψλνληαλ ή φρη, κέζα απφ ηνλ αλαζηνραζκφ ηεο. 
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ΚΔΦΑΛΑΗΟ 4
Ο
 

ΑΠΟΣΔΛΔ΢ΜΑΣΑ 

 

4.1. Ζ ρξήζε ησλ παξαδεηγκάησλ θαη νη απνθάζεηο ηεο εθπαηδεπηηθνύ 

4.1.1. Γίθηπν ηαμηλόκεζεο ησλ παξαδεηγκάησλ  

Παξαδείγκαηα (91)

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

πξνέιεπζε

 
 
 
 
 
 
 
καζεηέο  19  

κε αιιειεπίδξαζε  12  
κε ζπκκαζεηέο                                                                                                 

 κε εθπαηδεπηηθφ  12                                                                                       
 

ρσξίο αιιειεπίδξαζε  7                                                                                                                              

                                                                                 

εθπαηδεπηηθφ  72   
πξνζρεδηαζκέλα (26)  

απφ ην βηβιίν  4                                                                                                                                            

εθηφο βηβιίνπ  22                                                                                                                                         
 

 απζφξκεηα  46                                                                                                                                                                                        

                             

 

      

είδνο  

παξαδείγκαηα (78)                                                                              

αληηπαξαδείγκαηα  2                                                                           
κε παξαδείγκαηα (11)                                                                          

                                                                                                                                                                                        

κνξθή

 
 
 
 γεληθά (40)  

καζεηψλ  5                                                                                

εθπαηδεπηηθνχ  35                                                                   
 

εηδηθά (51)  
καζεηψλ  14                                                                               

εθπαηδεπηηθνχ  37                                                                     
 

                                                                                                                                                                     

πιαίζην  
καζεκαηηθφ (62)

ξεαιηζηηθφ  29  
                                                                                                                                                                                                                                                                 

  

 

 Σα παξαδείγκαηα ραξαθηεξίζηεθαλ σο πξνο ηελ πξνέιεπζή ηνπο, σο πξνο ην είδνο 

ηνπο, σο πξνο ηε κνξθή ηνπο θαη ηέινο σο πξνο ην πιαίζην.  

΢ε ζρέζε κε ηελ πξνέιεπζε δηαθξίλνπκε 2 πεξηπηψζεηο, ηα παξαδείγκαηα πνπ 

πξνέξρνληαη απφ ηνπο καζεηέο θαη απηά πνπ πξνέξρνληαη απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ. ΢ηε 

ζπλέρεηα ηα παξαδείγκαηα ησλ καζεηψλ ηα ραξαθηεξίδνπκε αλάινγα κε ην αλ 

γελλνχληαη κε αιιειεπίδξαζε ή ρσξίο. Σέινο, σο πξνο απηά πνπ γελλνχληαη απφ ηελ 

αιιειεπίδξαζε μερσξίδνπκε 2 είδε παξαδεηγκάησλ, αλάινγα αλ απηή ζπκβαίλεη κεηαμχ 

καζεηή θαη εθπαηδεπηηθνχ ή κφλν αλάκεζα ζε καζεηέο. Σα παξαδείγκαηα ηεο 
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εθπαηδεπηηθνχ ηα δηαθξίλνπκε ζε πξνζρεδηαζκέλα θαη απζφξκεηα θαη γηα ηα 

πξνζρεδηαζκέλα παξαδείγκαηα ηεο εθπαηδεπηηθνχ,  μερσξίδνπκε φζα πξνέξρνληαη κέζα 

απφ ην βηβιίν ή εθηφο απηνχ. 

΢ε ζρέζε κε ην είδνο δηαθξίλνπκε ηα παξαδείγκαηα, ηα αληηπαξαδείγκαηα θαη ηα 

κε παξαδείγκαηα. Έλα ραξαθηεξηζηηθφ κε παξάδεηγκα είλαη ην παξαθάησ απφ ην 10
ν
 

κάζεκα (παξ. 55), ην νπνίν ρξεζηκνπνηεί γηα λα θαηαλνήζνπλ ηα παηδηά φηη ε 

ζπγθεθξηκέλε αληηζηνίρηζε δελ είλαη ζπλάξηεζε: «Μαο πεηξάδεη, είπακε,  λα κε γίλεηαη 

απηφ. Γει. έλα ρ λάρεη δπν ς ζηα νπνία λα αληηζηνηρεί. Απηφ εδψ πέξα δελ είλαη 

ζπλάξηεζε, εληάμεη;»  

                                          

΢ε ζρέζε κε ηε κνξθή ηα παξαδείγκαηα ηα δηαθξίλνπκε ζε γεληθά θαη εηδηθά. ΢ηε 

ζπλέρεηα, ηα γεληθά θαη εηδηθά παξαδείγκαηα,  ραξαθηεξίδνληαη αλάινγα αλ απηά 

πξνέξρνληαη απφ ηνπο καζεηέο ή ηελ εθπαηδεπηηθφ. ΢ην 1
ν
 κάζεκα αλαθέξεη ε 

εθπαηδεπηηθφο θάπνηα γεληθά παξαδείγκαηα (γξ. 71 … 76) ζέινληαο λα επηζεκάλεη ηελ 

εμάξηεζε πνπ κπνξεί λα έρεη έλα κέγεζνο απφ έλα άιιν : «Αλ ην ζθεθηείηε θαη  ιηγάθη 

βαζχηεξα, φια ηα κεγέζε πνπ ζπλαληάκε ζηελ θαζεκεξηλή δσή, έρνπλ κηα εμάξηεζε ην 

έλα απφ ην άιιν δει. βαζηθά ην κνλαδηθφ αλεμάξηεην κέγεζνο είλαη ν ρξφλνο. ΋ια ηα 

άιια  εμαξηψληαη ην έλα απφ ην άιιν. Σν δηάζηεκα εμαξηάηαη απφ ην ρξφλν, φηαλ ε 

ηαρχηεηα κέλεη ζηαζεξή, ην εκβαδφλ ελφο ηεηξαγψλνπ εμαξηάηαη απφ ηελ πιεπξά ηνπ, 

έηζη, ν ηφθνο εμαξηάηαη απφ ην επηηφθην πνπ ζα δψζεη ε Σξάπεδα, θνθ. Τπάξρεη κηα 

εμάξηεζε, ππάξρεη κηα ζπκκεηαβνιή θάπνησλ κεγεζψλ φηαλ αιιάδνπλ θάπνηα άιια, 

έηζη;» Δλψ ζαλ εηδηθφ παξάδεηγκα αλαθέξνπκε ην παξαθάησ παξάδεηγκα ηνπ 1
νπ

 

καζήκαηνο (γξ. 27-28): «Έρεηε 500 επξψ. Έζησ  κηα Σξάπεδα δίλεη 2% επηηφθην. Πφζν 

ηφθν ζα πάξεηε ζην ηέινο ηνπ πξψηνπ ρξφλνπ;» 

΢ε ζρέζε κε ην πιαίζην, ηα παξαδείγκαηα ραξαθηεξίζηεθαλ σο πξαγκαηηθνχ ή 

καζεκαηηθνχ πιαηζίνπ. Αθνινπζεί έλα παξάδεηγκα ηνπ 3
νπ

 καζήκαηνο, ξεαιηζηηθφ, 

νηθείν, απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή. «Κάζε παηδί ηεο ηάμεο έρεη γελέζιηα κηα κέξα. ΢σζηά; 

Καη φιε ε ηάμε κπνξεί λα έρεη γελέζιηα ζε ηελ ίδηα κέξα. Μπνξεί, ιέκε. Δάλ, ινηπφλ 
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πνχκε φηη εδψ είλαη ε Διεπζεξία θαη ε Διεπζεξία κε ηελ Διηζάβεη έρνπλ γελέζιηα ηελ 

ίδηα κέξα. Τπάξρεη πεξίπησζε έλα παηδί ηεο ηάμεο λάρεη γελέζιηα 2 θνξέο;» (παξ. 247… 

251). Σν επφκελν παξάδεηγκα είλαη ζε  καζεκαηηθφ πιαίζην. (7
ν
 κάζεκα, παξ. 67) 

Καζεγήηξηα: «Αλ πάξσ ηελ f(ρ) =  ρ …» 

 

 

 

 

               

 

4.1.1.Α. Σν καζεκαηηθό πιαίζην ησλ παξαδεηγκάησλ 

   Ζ εθπαηδεπηηθφο, ζην 1
ν
 κάζεκα, έδσζε δπν παξαδείγκαηα, ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο, 

ζε πξαγκαηηθφ πιαίζην. ΢ηα επφκελα καζήκαηα έδσζε θη άιια παξαδείγκαηα ζηαζεξψλ 

ζπλαξηήζεσλ, φια ζε ξεαιηζηηθφ πιαίζην.  Μέζσ ησλ ζπγθεθξηκέλσλ παξαδεηγκάησλ 

ήζειε λα επηζηήζεη ηελ πξνζνρή ησλ καζεηψλ  ζην αλαιινίσην, ζε αληηδηαζηνιή κε ηε 

ζπκκεηαβνιή. Σν γεγνλφο φηη απφ ην πξψην κάζεκα δίλνληαη παξαδείγκαηα ζηαζεξψλ 

ζπλαξηήζεσλ, ίζσο, ζεκαίλεη πφζν ζεκαληηθή ζεσξεί ηε ζπγθεθξηκέλε κνξθή 

ζπλάξηεζεο. 

Παράδειγμα (Π4) 

Καζ: Ναη, μέξσ, μέξσ … ΢θεθηείηε φηη είζηε ζε έλα απηνθίλεην, σξαία;  Καη ζθεθηείηε 

φηη δίπια ζαο, είλαη έλα απηνθίλεην ην νπνίν έρεη κέζα ην θίιν ζαο, ηε θίιε ζαο, 

θνηηηέζηε απφ ην ηδάκη … 

χ 1   2 3

2
 

Φ 1  2 
 

3

2
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Καζ: Κνηηηέζηε απφ ην ηδάκη, σξαία;  θαη ζέιεηε λα κεηξήζεηε ηελ απφζηαζε κεηαμχ 

ζαο. Πεξηκέλεηε, έρεηε 2 απηνθίλεηα θαη πεγαίλεηε ζε 2 ισξίδεο ηνπ δξφκνπ, έηζη ψζηε 

ηα απηνθίλεηα λα έρνπλ αθξηβψο ηελ ίδηα ηαρχηεηα. (γξακκέο 266-271) 

 

 

Παράδειγμα (Π5) 

Καζ: Να θάλσ έλα άιιν παξαδεηγκαηάθη εδψ; ΢θεθηείηε φηη κεηξάσ ηε ζεξκνθξαζία ηεο 

Αζήλαο 7 κέξεο ηε βδνκάδα. ΢αο δάιηζα η’ απηηά; Κάζε κέξα. 1
ε
 κέξα, 2

ε
 κέξα, 3

ε
 κέξα, 

… γηα 7 κέξεο θαη ζθεθηείηε φηη ε κέγηζηε ζεξκνθξαζία γηα εθείλε ηε βδνκάδα (δηο)  θαη 

ηηο 7 κέξεο είλαη 14
0
C. Ζ κέγηζηε ζεξκνθξαζία είλαη 14 βαζκνί. (γξακκέο 360-363) 

 

 

 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

    «Λνηπφλ εγψ γηα ζήκεξα είρα ζρεδηάζεη απηφ αθξηβψο πνπ έγηλε … ιηγάθη λα 

ζπδεηήζνπκε, γηα λα κπνξέζνπλ λα θαηαιάβνπλ ηνλ νξηζκφ ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα 

κπνξέζνπλ λα θαηαιάβνπλ δηάθνξεο παξακέηξνπο ηεο ζπλάξηεζεο, φπσο, φηη ε 

ζπλάξηεζε είλαη κηα αληηζηνηρία πνπ δελ είλαη ππνρξεσηηθφ ην λα έρεη ηχπν, γη’  απηφ θαη 

ηνπο έδηλα ην παξάδεηγκα κε ηηο ζεξκνθξαζίεο. Ζ ζπλάξηεζε …, ζηε ζπλάξηεζε κπνξεί 

λα έρνπκε πνιιά ρ ηα νπνία  αληηζηνηρνχλ ζε έλα ς, δει. ηε ζηαζεξή ζπλάξηεζε, ε 

νπνία … κηα ζηαζεξή ζπλάξηεζε, γηαηί ε ζπλάξηεζε ππνηίζεηαη φηη είλαη κηα 

ζπκκεηαβνιή δει. φηη φηαλ κεηαβάιιεηαη ην ρ κεηαβάιιεηαη θαη ην ς, κε απνηέιεζκα, 

απηφ, φηη φηαλ κεηαβάιιεηαη ην ρ, ην ς παξακέλεη ζηαζεξφ, είλαη πνιχ δχζθνιν λα ην 

θαηαιάβνπλ φηη θη απηφ είλαη ζπλάξηεζε». (ζπλέληεπμε 1
νπ

 καζήκαηνο) 

         ΢ηε ζπδήηεζε κεηά ην 5
ν 

κάζεκα ππνζηεξίδεη: « … κε ηε ζηαζεξή ζπλάξηεζε, 

πάξα πνιχ κεγάιν ζέκα θαη δηαηζζεηηθά δελ κπνξνχλ λα ην δερζνχλε.» Σέινο ζηε 

ζπλέληεπμε ηνπ 6
νπ

 καζήκαηνο αλαθέξεηαη ζηελ επηινγή ηεο ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο: «Κη 

απηή ηε ζηαζεξή δελ ηελ έρεη ην βηβιίν. Σν βηβιίν έρεη δίθιαδε, ην βηβιίν έρεη θαλνληθέο 

ζπλαξηήζεηο κε ηελ έλλνηα ηνπ ελφο ηχπνπ, αιιά δελ έρεη ζηαζεξή ζπλάξηεζε, λα 

βάινπλε φπνπ ρ ην …, έλαλ αξηζκφ ζηνλ ηχπν ηεο, γη’ απηφ δελ ην μέξνπλε». Καη 

t 1sec 2sec 3sec 

s 0 0 0 

εκ 1
ε
  … 7

ε
  

ζεξ 14
0
C … 14

0
C 
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ζπλερίδεη ιέγνληαο: « ΋κσο, ε ζπλάξηεζε ε ζηαζεξή, επεηδή δελ είλαη απιή, δει. ήηαλ 

επηινγή κνπ λα κελ ηε θέξσ ζαλ πξψην παξάδεηγκα, …» 

          Σν επφκελν παξάδεηγκα, είλαη έλα, ίζσο, φρη ζπλεζηζκέλν,  παξάδεηγκα πνπ, 

πηζαλφλ, ραξαθηεξίδεη ηε καζεκαηηθή ηαπηφηεηα ηεο εθπαηδεπηηθνχ, ε νπνία φληαο 

ηζρπξή, ελδερνκέλσο, θαζνξίδεη ηηο επηινγέο ηεο. 

Παράδειγμα (Π6) 

Καζεγήηξηα: Θεσξψ, ινηπφλ κηα  ζπλάξηεζε, ε νπνία φκσο έρεη 2 ηχπνπο. Έζησ ινηπφλ 

ε ζπλάξηεζε f(ρ) =  
1,   𝜒є𝑄
0, 𝑥є𝑄΄

    (παξάγξαθνο 83) 

ρ  2  4,8   9 = 3 

ς  1    1      1 

 

Δδψ έρνπκε έλα εηδηθφ παξάδεηγκα, δίθιαδεο ζπλάξηεζεο, κε ηχπν,  εθηφο βηβιίνπ, ζε 

καζεκαηηθφ πιαίζην, ην νπνίν είλαη πξνζρεδηαζκέλν  θαη ίζσο είλαη έλα ηππηθφ 

παξάδεηγκα ηνπ καζεκαηηθνχ πεξηερνκέλνπ ησλ παξαδεηγκάησλ πνπ ραξαθηεξίδεη ηηο 

επηινγέο ηεο εθπαηδεπηηθνχ.                              

                                                

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

΋πσο δειψλεη, ε ίδηα, ζην απφζπαζκα ηεο ζπλέληεπμεο, ηνπ 5
νπ

 καζήκαηνο, πνπ 

αθνινπζεί: «Δπίζεο έλα άιιν πξφβιεκα κε ην κεηαπηπρηαθφ είλαη θαη ζε γλσζηηθφ 

επίπεδν. Γει. εγψ ην κεηαπηπρηαθφ ην εθκεηαιιεχηεθα … ππάξρνπλ δηάθνξνη δίνδνη απφ 

κέζα απφ εθεί. Πψο ζα ην εθκεηαιιεπηείο, ζε παηδαγσγηθή θαηεχζπλζε, ζε δηδαθηηθή 

θαηεχζπλζε, ππάξρεη θαη κία δίνδνο ζε γλσζηηθή θαηεχζπλζε. Φξφληηζα ινηπφλ θαη πήξα 

φια ηα καζήκαηα, ηα νπνία ζα κνπ …,  επεηδή κε ελδηαθέξεη ην γλσζηηθφ αληηθείκελν, 
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ζα κνπ αλέπηπζζαλ ην γλσζηηθφ αληηθείκελν. Καη πήξα πνιιά πξάγκαηα … Καη ηα 

επαλέιαβα εθεί κέζα, ηα νπνία είλαη ε βάζε γηα ηηο ζπλαξηήζεηο. Πνιιά πξάγκαηα πνπ 

έκαζα γηα ηηο ζπλαξηήζεηο γηα ηε γξαθηθή παξάζηαζε, έηζη; θαη ην ρεηξηζκφ ηεο ζε 

γλσζηηθφ επίπεδν θ.ι.π. Καη ην γλσζηηθφ. Δγψ πήξα θαη ην γλσζηηθφ απφ ην 

κεηαπηπρηαθφ». 

          Δπηπιένλ, ζηε ζπλέληεπμε ηνπ 9
νπ

 καζήκαηνο, ηνλίδεη: «Κνίηαμε έλησζα ιηγάθη ζην 

κεηαπηπρηαθφ φηη πνιινί ζπλάδειθνη έβιεπαλ κε αληηπάζεηα ηα καζεκαηηθά. Γει. γηαηί 

ηφζα καζεκαηηθά ζην κεηαπηπρηαθφ ηεο δηδαθηηθήο; Καη έλησζα ιίγν αθξαία, γηαηί εγψ 

ήζεια πάξα πνιχ λα θάλσ καζεκαηηθά ζην κεηαπηπρηαθφ ηεο δηδαθηηθήο θαη λα ηα 

ζπλδέζσ κε ηε δηδαθηηθή ηνπο θαη κε ην … ηηο έλλνηεο απηέο θαζ’ απηέο. Γη’ απηφ ην ιέσ 

αθξαίν. Γει. θάπνπ ηα καζεκαηηθά, έλησζα απφ ζπλαδέιθνπο θαη απφ ηελ αληηκεηψπηζε 

θαη ηνπο ιφγνπο πνπ είραλ έξζεη φηη ήηαλ παξαγθσληζκέλα, ελψ γηα κέλα είλαη πνιχ 

θπξίαξρα.»  

Ζ επηινγή ηεο δίθιαδεο ππνζηεξίδεηαη απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ κε ηα παξαθάησ 

ιφγηα: «… λα ηνπο πσ γηα ηηο δίθιαδεο, πξέπεη απηά απφ ηελ αξρή λα ηα μερσξίδνπλε, 

δει. κηα απιή δίθιαδε f(x) = 1 +  ρ
2
, κε ην αγθηζηξάθη εθεί πέξα, θη απηή είλαη 

ζπλάξηεζε, κε έλα παξάδεηγκα, φκσο, απηφ.» (ζπλέληεπμε 3
νπ

 καζήκαηνο). Καη ζηε 

ζπλέρεηα θάλεη επηζηεκνινγηθή αλαθνξά ζηηο δίθιαδεο ιέγνληαο: «Γει. κπνξψ λα βξσ 

ιάζε, φηη ν Euler, αο πνχκε, ηε δίθιαδε ζπλάξηεζε δελ ηε ζεσξνχζε ζπλάξηεζε, απηφ 

γηα ηε δίθιαδε, ιάζε άιισλ καζεκαηηθψλ αο πνχκε, αιιά, δελ μέξσ αλ απηφ σθειεί ή 

είλαη νπζηαζηηθφ, μέξεηο.» (ζπλέληεπμε 6
νπ

 καζήκαηνο) 

 

4.1.1.Β. Ζ ρξήζε πνιιαπιώλ αλαπαξαζηάζεσλ ζηα παξαδείγκαηα 

          ΢ηα πεξηζζφηεξα καζήκαηα ε εθπαηδεπηηθφο θάλεη ρξήζε δηαθνξεηηθψλ 

αλαπαξαζηάζεσλ γηα λα μεπεξαζηνχλ θάπνηα εκπφδηα ζηελ θαηαλφεζε ή γηα λα 

δηνξζψζεη ιάζε ησλ καζεηψλ. 

Παράδειγμα (Π7) 

Καζ: Πέζηε φζν πην γξήγνξα γίλεηαη, γηα πνηνπο …(είλαη) κεγαιχηεξν ή ίζν ηνπ έλα. Γηα 

φινπο ηνπο πξαγκαηηθνχο αξηζκνχο πνπ είλαη απφ ην έλα θαη δεμηά. Χξαία. (6
ν
 κάζεκα, 

παξ. 170) 
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         Δδψ γίλεηαη ρξήζε ηεο αξηζκνγξακκήο, σο ελφο άιινπ ηξφπνπ αλαπαξάζηαζεο, 

πξνθεηκέλνπ νη καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ θαιχηεξα ην ζχλνιν αξηζκψλ, πνπ απνηειεί ην 

πεδίν νξηζκνχ ηεο ζπλάξηεζεο.   

           ΢ηα παξαδείγκαηα, Π8 (κε παξάδεηγκα) θαη Π9 (παξάδεηγκα), εθπαηδεπηηθνχ-

καζεηή, ε εθπαηδεπηηθφο  ρξεζηκνπνηεί δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο αλαπαξάζηαζεο γηα λα 

εμεγήζεη πφηε κηα γξακκή απνηειεί γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο ( 10
ν
 κάζεκα, 

παξάγξαθνη 92 θαη 116). 

Παράδειγμα (Π8) 

                        

Καζεγήηξηα: Αο πνχκε, (έλαο) θχθινο είλαη γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο; Τπάξρεη 

ζπλάξηεζε πνπ λάρεη γξαθηθή παξάζηαζε έλα θχθιν; (παξάγξαθνο 92) 

          Δδψ ε εθπαηδεπηηθφο δεκηνχξγεζε, απζφξκεηα, έλα κε παξάδεηγκα εθηφο βηβιίνπ, 

ζε καζεκαηηθφ πιαίζην, ρσξίο ηχπν, ρξεζηκνπνηψληαο δπν δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο 

αλαπαξάζηαζεο.              

Παράδειγμα (Π9) 

Έθηνξαο: Καη γηαηί λα κε θέξνπκε ηηο νξηδφληηεο, πνπ είλαη  θάζεηεο ζηνλ ς΄ς; (παξ. 

116)                                                                                                               
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Καζεγήηξηα: Αο πάξνπκε π.ρ. απηήλ εδψ, εληάμεη; Κη αο θέξνπκε κηα επζεία ε νπνία 

είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα  ρ΄ρ. Βιέπνπκε φηη (ε επζεία) ηέκλεη ηε γξαθηθή απηή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο, ρσξίο λα μέξσ λνχκεξα θ.η.ι., απηή εδψ ε επζεία ε ε, ηέκλεη 

απηήλ εδψ ηε γξακκή ζε 3 ζεκεία. Απηά ηα 3 ζεκεία, έρνπλ δηαθνξεηηθά ρ, αιιά ην ίδην 

ς. Απηή ε αληηζηνηρία, δει. δηαθνξεηηθά ρ, … ρ1, ρ2, ρ3, πνπ αληηζηνηρνχλ ζην ίδην ς, 

απηή ε αληηζηνηρία, είλαη ζπλάξηεζε. (παξάγξαθνο 125)   

          Σν ζπγθεθξηκέλν παξάδεηγκα είλαη έλα γεληθφ παξάδεηγκα, απζφξκεην, εθηφο 

βηβιίνπ, ζε καζεκαηηθφ πιαίζην, παξάδεηγκα ρσξίο ηχπν, ηνπ νπνίνπ ε γέλεζε νθείιεηαη 

ζηελ παξαηήξεζε ηνπ καζεηή. Παξαηεξνχκε φηη ε εθπαηδεπηηθφο επέιεμε μαλά δπν 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο αλαπαξάζηαζεο: ην δηαγξακκαηηθφ θαη ην γξάθεκα. 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Δξεπλήηξηα: Μεηά  ζηε ζεηξά  ησλ  παξαδεηγκάησλ … ηα  παξαδείγκαηα   πάληα  πνπ 

δίλεηο είλαη πξνκειεηεκέλα, ε;                                                                               

Καζεγήηξηα: Ναη.                                                                                                 

Δξεπλήηξηα: Καη ε ζεηξά, ε αιιεινπρία δειαδή …                                             

Καζεγήηξηα: Δληάμεη.  Πξνκειεηεκέλα, λαη, φρη πνιχ.                                       

Δξεπλήηξηα: Γελ είλαη ηπραία, απηφ ελλνψ.                                                              

Καζεγήηξηα: Σπραία, φρη. Γελ είλαη ηπραία, φρη.                                                  

Δξεπλήηξηα: Γειαδή  ζηα   πξψηα  παξαδείγκαηα   ζπλαξηήζεσλ   είρεο  βάιεη    έλα 

παξάδεηγκα   ζπκκεηαβνιήο,  κηα  αληηζηνίρηζε  ρσξίο  ηχπν, φπσο  θη  εδψ,  θαη  κηα 

ζηαζεξή.  ΋πσο  θη  εδψ.  Κη  εδψ  θάηη  αλάινγν  έθαλεο  ζηε  γξαθηθή  παξάζηαζε. 

Έβαιεο κηα γξαθηθή παξάζηαζε κε ηχπν πνπ λα είλαη κηα γξακκή, κηα  πνπ  λα είλαη 

δηαθξηηά ζεκεία θαη …                                                                                         

Καζεγήηξηα: Καη κηα πνπ λα κε δσγξαθίδεηαη.                                                  

Δξεπλήηξηα: Έηζη. Γει. θάζε θνξά κε ηα παξαδείγκαηα;                                 

Καζεγήηξηα: Δίλαη θαη ιίγν κεραληθά απηά, έηζη; Γει. πξνκειεηεκέλα ήηαλ ηφηε … 

Δξεπλήηξηα: Μεραληθά κε ηελ έλλνηα φηη ε εκπεηξία … φρη φηη είλαη ηπραία. Καζεγήηξηα: 

Ναη, λαη. ΋ρη δελ είλαη ηπραία, φρη, φρη. 
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4.1.2. Ζ δηαρείξηζε ησλ παξαδεηγκάησλ 

Σα παξαδείγκαηα, ησλ ζπλαξηήζεσλ πνπ ρξεζηκνπνηήζεθαλ ζηελ ηάμε, ήηαλ 

πνηθίια, απφ ηελ πξαγκαηηθή δσή (νηθεία) ή ζε καζεκαηηθφ πιαίζην, παξαδείγκαηα κε 

ηχπν (29) ή ρσξίο ηχπν (62), κε  ζπκκεηαβνιή  (35) ή αληηζηνίρηζε (47).  Με  ηε κειέηε 

άξζξσλ ζρεηηθψλ κε ηα παξαδείγκαηα, ηελ αλάιπζε ησλ καζεκάησλ θαη ησλ 

ζπλεληεχμεσλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ, εληνπίζηεθε έλαο αξηζκφο 3 ηππηθψλ ηξφπσλ 

δηαρείξηζεο ησλ παξαδεηγκάησλ φπσο παξαηίζεηαη παξαθάησ. 

 

4.1.2.Α Σξνπνπνίεζε παξαδείγκαηνο: από ην ζύλζεην ζην απιό θαη αληίζηξνθα 

          Ζ εθπαηδεπηηθφο ρξεζηκνπνηεί ζε θάζε κάζεκα πνιιά παξαδείγκαηα, ηα νπνία ζηηο 

πεξηζζφηεξεο πεξηπηψζεηο είλαη κε πξσηνηππηθά. Πνιιέο θνξέο ηξνπνπνηεί ηα 

παξαδείγκαηά ηεο απζφξκεηα ιφγσ ηεο αιιειεπίδξαζεο πνπ ζπκβαίλεη κε ηνπο καζεηέο. 

Ζ ηξνπνπνίεζε κπνξεί λα πξνέιζεη απφ έιιεηςε θαηαλφεζεο εθ κέξνπο ησλ καζεηψλ ή 

απφ ιάζνο θαηαλφεζε. ΢ην παξαθάησ παξάδεηγκα ηνπ 1
νπ

 καζήκαηνο (γξ. 22 … 28), 

παξαηεξνχκε έλα πξνζρεδηαζκέλν, απφ ην βηβιίν, παξάδεηγκα ηεο εθπαηδεπηηθνχ, φπνπ 

δεηείηαη ν ηφθνο ζηε  γεληθή πεξίπησζε πνπ ην επηηφθην είλαη ε%. ΢ηε ζπλέρεηα 

βιέπνπκε ηελ εθπαηδεπηηθφ λα ηξνπνπνηεί απζφξκεηα ην παξάδεηγκα θαη λα δίλεη κηα 

ζπγθεθξηκέλε ηηκή ζην επηηφθην (2%). ΢’ απηήλ ηελ πεξίπησζε, ε εθπαηδεπηηθφο θάλεη ην 

παξάδεηγκα (Π1) απφ ζχλζεην απιφ, επεηδή νη καζεηέο δελ θαηαλννχλ, κε ζθνπφ λα 

ππνζηεξίμεη ηελ θαηαλφεζή ηνπο θαη λα ην πξνζαξκφζεη ζηηο πξνεγνχκελεο γλψζεηο ησλ 

καζεηψλ. Ο καζεηήο φπσο βιέπνπκε δελ είλαη ζε γλσζηηθή ζχγθξνπζε, απιά δελ 

θαηαλνεί, δε ιέεη φκσο θάηη ιάζνο. 

Παράδειγμα (Π1) 

Καζ: Χξαία, πείηε φηη έρνπκε κηα Σξάπεδα πνπ δίλεη έλα επηηφθην ε% θαη έλα θεθάιαην 

500 επξψ. ΢ην ηέινο ηνπ πξψηνπ ρξφλνπ θαηάζεζε, εάλ ζθεθηείηε ηνλ ηφθν πνπ ζα 

πάξεηε γη’ απηφ ην θεθάιαην, ηνλ νπνίν ηνλ νλνκάδνπκε Σ, εληάμεη; ζην ηέινο ηνπ 

πξψηνπ ρξφλνπ, απηφο ν ηφθνο, ν ηφθνο πνπ ζα πάξεηε δελ ζα είλαη … Αλ ην επηηφθην 

είλαη ε%; 
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Μαζ: Ση ελλνείηε;                                                                                                               

Καζ: Έρεηε   500  επξψ.  Έζησ   κηα  Σξάπεδα   δίλεη  2%  επηηφθην.  Πφζν  ηφθν   ζα 

πάξεηε ζην ηέινο ηνπ πξψηνπ ρξφλνπ; 

Σηοταζμός ηης εκπαιδεσηικού 

          ΋πσο ιέεη ζηε ζπλέληεπμή ηεο ε εθπαηδεπηηθφο: «Θα κπνξνχζα λα … Δγψ είρα 

ζην κπαιφ κνπ λα ηνπο πσ θαη’ επζείαλ ηνλ ηχπν επεηδή απηά έρνπλ αθνχζεη δηάθνξνπο 

ηχπνπο, κε ηηο παξακεηξηθέο εμηζψζεηο δει. έρνπλ ζπλεζίζεη κε ην γξάκκα, ηειηθά φκσο 

έρνπλ ζέκαηα κε ηα γξάκκαηα. Γει εθείλε ηε ζηηγκή απνθάζηζα λα δψζσ παξαδείγκαηα, 

έλησζα φηη δε κε θαηαιάβαηλε θαλέλαο.» 

           ΢ηε ζπλέρεηα, κε αθνξκή ηε δπζθνιία πνπ αληηκεηψπηζαλ νη καζεηέο ζην 1
ν
 

παξάδεηγκα,  ε εθπαηδεπηηθφο, ηξνπνπνηεί ην 2
ν
 πξνζρεδηαζκέλν παξάδεηγκα ηνπ 

καζήκαηνο (γξ. 51 … 59) θαη εθαξκφδνληαο ηνλ ηχπν ηνπ δηαζηήκαηνο, γηα 3 

ζπγθεθξηκέλνπο ρξφλνπο (1 ψξα, 2 ψξεο θαη 3 ψξεο), θαηαιήγεη ζε έλα γεληθφ ηχπν, φηαλ 

ν ρξφλνο είλαη t θαη ε ηαρχηεηα 50 ρκ/σ. Δδψ αθνινπζείηαη ε αληίζηξνθε πνξεία 

μεθηλψληαο απφ ηελ απιή κνξθή,  πξνρσξά ζηε ζχλζεηε. 

Παράδειγμα (Π2)  

Καζ: ΢θεθηείηε ηψξα φηη έρεηε έλα απηνθίλεην ην νπνίν ηξέρεη κε ζηαζεξή ηαρχηεηα 50 

ρκ/σ ..., ηφηε απηφ ζε ρξφλν …, ζε ρξφλν κηαο ψξαο πφζν δηάζηεκα δηαλχεη;              

Μαζ: 50 ρκ.                                                                                                                     

Καζ: Γει δηαλχεη δηάζηεκα s=50ρκ/σ * 1σ δει 50 ρκ, αθνχ εζείο, ζθέθηεζηε φηη ην 

δηάζηεκα δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν, ηαρχηεηα επί ρξφλνο, s=v*t. ΢ε 1,5 ψξα πφζν δηάζηεκα 

δηαλχεη;                                                                                                                              

Μαζ: 75 ρκ.                                                                                                                     

Καζ: Γει. 50*1,5=75 ρκ, ζε 2 ψξεο, εληάμεη, δηαλχεη δηάζηεκα 100 ρκ, 50*2=100 ρκ θαη 

γεληθά ζε t ψξεο δηαλχεη δηάζηεκα 50t, ζσζηά; 

Σηοταζμός ηης εκπαιδεσηικού 

            ΋πσο δειψλεη ε εθπαηδεπηηθφο, είρε σο αξρή ηεο, ζηα πεξηζζφηεξα καζήκαηα, λα 

πξνρσξά  απφ  ην απιφ  ζην  ζχλζεην. Υαξαθηεξηζηηθά  ιέεη, ζηε   ζπλέληεπμε   ηνπ  5
νπ

 

καζήκαηνο: «… αιιά ζπλήζσο απηφ πνπ θνηηάσ είλαη λα  μεθηλάσ  απφ  έλα  πνιχ  απιφ 

παξάδεηγκα θαη πάλσ ζ’ απηφ πξνζπαζψ λα ρηίδσ κε ηηο απαληήζεηο ησλ παηδηψλ θαη ελψ 
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νη απαληήζεηο ησλ παηδηψλ είλαη πην εκπλεπζκέλεο, ην θχιιν εξγαζίαο κνπ λνκίδσ φηη  

είλαη πην θάησ απ’ απηφ πνπ γίλεηαη ηειηθά».  

 

4.1.2.Β. Γηαρείξηζε ιάζνπο: ε γέλεζε αληηπαξαδείγκαηνο 

          ΢ην επφκελν ζηηγκηφηππν, απφ ην 6
ν
 κάζεκα (παξ. 153 …169), ε εθπαηδεπηηθφο 

απζφξκεηα, κε ζπλερή αληηπαξαδείγκαηα, πξνζπαζεί λα αληηθξνχζεη ηνπο ιάζνο 

ηζρπξηζκνχο ελφο καζεηή, πνπ αθνξνχλ ζην πεδίν νξηζκνχ ηεο ζπλάξηεζεο, θ(ρ). Σα 

αληηπαξαδείγκαηα απνηεινχλ κηα δηδαθηηθή πξαθηηθή πνπ ρξεζηκνπνηεί ε εθπαηδεπηηθφο, 

θπξίσο, φηαλ έλαο καζεηήο δίλεη κηα ιάζνο απάληεζε. Ζ εθπαηδεπηηθφο δηαρεηξίδεηαη ηηο 

ιαλζαζκέλεο απαληήζεηο ηνπ καζεηή κε ρξήζε αληηπαξαδεηγκάησλ. 

Παράδειγμα (Π3) 

Καζ: Πείηε κνπ ηψξα γηα ηε ζπλάξηεζε θ(ρ)=  𝜒 − 1, έρεη λφεκα γηα φια ηα ρ απηή ε    

ζπλάξηεζε;   Απηφο  ν   ηχπνο  έρεη   λφεκα  γηα   φια   ηα   ρ;  Γει.   βγάδσ   έλα 

απνηέιεζκα ην νπνίν ζηέθεη αλ βάισ φπνπ ρ ην 0, αο πνχκε; Πεο, Βαζίιε.                          

Βαζίιεο: Δθηφο απφ ην ρ=1.                                                                                            

Καζ: Σψξα  θαηάιαβεο ηηο  ζπλαξηήζεηο,  αιιά  έρεηο  πξφβιεκα  κε  ηηο  πξάμεηο.  ΢ε 

παξαθαιψ δειαδή, γηαηί είλαη κεγάιε ππφζεζε. Πεο …                                           

Μαζήηξηα: Πξέπεη ην ρ λα είλαη κεγαιχηεξν απφ ην 1.                                                  

Καζ: Καη ίζν κπνξεί λάλαη, έηζη ψζηε λα κεδελίδεηαη ην ππφξηδν. Δκείο δε ζέινπκε ην 

ππφξηδν  λάλαη αξλεηηθφ. Άξα, Έθηνξα, έρεη λφεκα γηα φια η α ρ  απηφο  ν  ηχπνο; Γηα 

φινπο ηνπο πξαγκαηηθνχο αξηζκνχο;                                                                         

Έθηνξαο: ΋ρη, κφλν γηα ηνπο θπζηθνχο.                                                                          

Καζ: Γει. αλ βάισ φπνπ ρ  ην 1,5, δελ έρεη λφεκα;                                                  

Έθηνξαο: Έρεη, γηαηί βγάδεη κηζφ.                                                                                       

Καζ: Ναη, άξα, δελ έρεη κφλν γηα ηνπο θπζηθνχο.                                                   

Έθηνξαο: ΋ρη θαη γηα ηνπο θπζηθνχο θαη γηα ηα θιάζκαηα ηα νπνία είλαη ζεηηθά.        

Καζ: Χξαία, αλ  βάισ  ρ  ην   2,  έρεη  λφεκα;  Ναη,  γηαηί  ην   2 − 1  είλαη  ζεηηθφο 

αξηζκφο θαη κπνξεί λα είλαη θάησ απφ άιιε ξίδα. Άξα κε ιεο  θπζηθνχο  θαη  κε  ιεο 

κφλν θιάζκαηα.                                                                                                     

Μαζήηξηα: Με αξλεηηθνχο.                                                                                     

Έθηνξαο: Καιά εληάμεη, γηα φινπο ηνπο αξηζκνχο νη νπνίνη είλαη ζεηηθνί.                    
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Καζ: Γει. έρεη λφεκα θαη γηα ην ½; Θεηηθφο είλαη θαη ην ½.                                  

Έθηνξαο: Σν ½ είλαη κηζφ, κηζφ πιελ 1;                                                                             

Καζ: Γηαηί δελ είλαη ζεηηθφο; Άξα γηαηί …                                                                 

Έθηνξαο: Χξαία γηα φινπο απηνχο πνπ καο βνιεχνπλε. 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

 Ζ εθπαηδεπηηθφο αλαγλσξίδεη ηε ρξεζηκφηεηα ησλ αληηπαξαδεηγκάησλ ιέγνληαο: 

«έηζη … απηφ είλαη έλα κεγάιν εκπφδην ην φηη ηα παηδηά έρνπλ αθνχζεη ηα πάληα γη’ 

απηά, γη’ απηφ ην πξάγκα (ελλνεί απφ ην θξνληηζηήξην). Γη’ απηφ θαη ζέιεη πάξα πάξα 

πνιιά αληηπαξαδείγκαηα, ζέιεη πάξα πνιιά παξαδείγκαηα, νπφηε δνπιεηά γηα ην ζπίηη 

κπνξεί λα κελ πάξνπλ …» (ζπλέληεπμε 1
νπ

 καζήκαηνο). 

           Ζ εξεπλήηξηα ζηε ζπλέληεπμε ηνπ 7
νπ

 καζήκαηνο, ζέηεη ην δήηεκα ηεο κε ζπρλήο 

ρξήζεο, απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ, αληηπαξαδεηγκάησλ ή κε παξαδεηγκάησλ θαη αθνινπζεί ν 

επφκελνο δηάινγνο 

Δξεπλήηξηα: … Απηφ πνπ ιέγακε γηα ηα κε παξαδείγκαηα …                            

Καζεγήηξηα: Να ζνπ πσ. Απηφ ην  ζθέθηεθα θη  εθείλε ηελ  ψξα  πνπ  κνπ  ην  είπεο. 

Δπεηδή κφλνη ηνπο απφ ηελ πξψηε ζηηγκή είραλε απηφ κε ηελ  αληηζηξνθή, δει. αλ ην 

αλάπνδν  είλαη  ζπλάξηεζε  θαη  αλαξσηηφληνπζαλ, … ε  αιήζεηα  είλαη   φηη  αλ  θαη 

ρξεζηκνπνηψ κε παξαδείγκαηα, απηή ηε θνξά δε κνπ πέξαζε θαλ  απφ  ην  κπαιφ  λα 

ρξεζηκνπνηήζσ  θαη  λνκίδσ  φηη  ήηαλ  απηφ, δει. επεηδή  ηφραλε  θάλεη  κφλνη ηνπο, 

είλαη- δελ είλαη.                                                                                                               

Δξεπλήηξηα: Απηφ πνπ ιέσ εγψ, … ζαλ απηφλνκν κε παξάδεηγκα, φρη κέζα απφ ηελ 

αληίζηξνθε, δει. έηζη θαηάιαβα φηη …ηέζεθε ην εξψηεκα.                             

Καζεγήηξηα: Έηζη άξρηζε απφ ηελ  αληηζηξνθή  πνπ  θάλαλε  κφλνη  ηνπο θαη δε κνπ 

πέξαζε θαζφινπ  απφ  ην  κπαιφ  λα  ηνπο  ην θάλσ. Βέβαηα  λνκίδσ  φηη  ζε  θάπνηα 

καζήκαηα, ηνπο δίλσ κε  παξαδείγκαηα. Γειαδή  απηή  δελ  είλαη  ζπλάξηεζε, γηαηί 

πεξηζζεχεη έλα απφ ην Π.Ο.                                                                                 

Δξεπλήηξηα: ΋ρη, φπσο ηνπο δεηάο παξαδείγκαηα, γξάςηε  …                            

Καζεγήηξηα: Να ηνπο δεηάσ κφλνη ηνπο,  λα γξάςνπλ … ΋ρη,  δελ ην  ζθέθηεθα  γη’ 

απηφλ ην ιφγν λνκίδσ. 
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4.2. Ζ επηθνηλσλία ζηελ ηάμε θαη νη απνθάζεηο ηεο εθπαηδεπηηθνύ 

             ΢ηηο δηδαζθαιίεο πνπ παξαθνινπζήζακε θαη αλαιχζακε, εμεηάζακε πψο ε 

εθπαηδεπηηθφο: α) αληαπνθξίλεηαη ζηηο ηδέεο, ηηο νπνίεο δηαηππψλνπλ νη καζεηέο κέζα 

ζηελ ηάμε, β) βνεζά ηα κέιε ηεο ηάμεο λα κεηαθξάδνπλ θαη λα αληαπνθξίλνληαη ζε απηέο 

ηηο ηδέεο, γ) ζπληνλίδεη ηε ζπδήηεζε κε άιιεο ηδέεο θαη δ) εκπινπηίδεη ην κάζεκα κε δηθέο 

ηεο ηδέεο, αλαθέξνληαο πεξηζζφηεξεο ιεπηνκέξεηεο. Ζ έξεπλα πνπ έγηλε, ζηελ ηάμε ηεο 

ζπγθεθξηκέλεο εθπαηδεπηηθνχ, πξνάγεη ηελ θαηαλφεζε ηεο θχζεο ηνπ ξφινπ ηεο 

εθπαηδεπηηθνχ ζηελ θνηλφηεηα ιφγνπ πνπ παξαηεξήζακε, θαηαγξάςακε θαη κειεηήζακε.                   

΢ηα απνζπάζκαηα πνπ αθνινπζνχλ, θαηαγξάθνληαη θάπνηεο λφξκεο (θνηλσληθέο, 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο),  νη νπνίεο επαλαιακβάλνληαη κέζα ζηελ ηάμε θαηά ηε δηάξθεηα 

ηνπ καζήκαηνο. Οη λφξκεο απηέο είηε είλαη θαλεξέο θαη δειψλνληαη κε θάπνην ηξφπν, 

είηε ππνλννχληαη. Σν πιαίζην κέζα ζην νπνίν ιεηηνπξγνχζαλ νη θνηλσληθέο λφξκεο 

δεκηνχξγεζε έλα πεξηβάιινλ, γηα ηνπο καζεηέο, φπνπ ε ζθέςε ηνπο ήηαλ ζεβαζηή θαη 

φπνπ κπνξνχζαλ λα πνπλ φ,ηη πξαγκαηηθά ζθεπηφηαλ. Οη παξαθάησ  λφξκεο  ήηαλ ζπρλά 

εκθαλείο ζηελ ηάμε:  νη καζεηέο δερφηαλ ηελ ππνρξέσζε λα εκπιαθνχλ ζηε 

ζπιινγηζηηθή γηα ηα ζέκαηα πνπ πξνέθππηαλ, λα κνηξαζηνχλ ηε ζθέςε ηνπο κε ηνπο  

ζπκκαζεηέο ηνπο θαη ήηαλ ζε ζέζε λα ζπγθξίλνπλ θαη λα αληηπαξαζέζνπλ ηηο 

αηηηνινγήζεηο ηνπο κε απηέο ησλ άιισλ καζεηψλ. Ζ έκθαζε δηλφηαλ ζηελ αηηηνιφγεζε 

κάιινλ παξά ζηα  ζπκπεξάζκαηα. Σειηθά νη καζεηέο ζπλεηδεηνπνίεζαλ ηε δπλακηθή 

θχζε πνπ έρεη ε ζπδήηεζε γηα ηε κάζεζή ηνπο.                                                                                                  

   ΢ηε ζπλέρεηα   αλαθέξνληαη θάπνηεο θνηλσληθέο θαη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο 

λφξκεο, πνπ παξαηεξήζακε λα εκθαλίδνληαη, ζπρλά, θαηά ηε δηάξθεηα ησλ καζεκάησλ. 

 

4.2.1. Ζ εθπαηδεπηηθόο ζέιεη λα αθνύγνληαη όινη                                                

(θνηλσληθή λόξκα) 

       Ζ εθπαηδεπηηθφο επέκελε ζηαζεξά λα βάδεη θαλφλεο ιεηηνπξγίαο ηεο ηάμεο, έηζη 

ψζηε φινη λα γίλνληαη αληηιεπηνί απφ φινπο.  Με απηήλ ηελ θνηλσληθή λφξκα πνπ 

θαζηέξσζε ε εθπαηδεπηηθφο ζηελ ηάμε, εζηίαδε ζηε ζπλεηζθνξά θαη ζηηο ηδέεο ησλ 

καζεηψλ, ελψ νη καζεηέο ζπκκεηείραλ ζηελ θνηλφηεηα ηεο ηάμεο. ΋κσο, ε αμία ηεο 

κάζεζεο κέζσ ηεο νκηιίαο, δελ κπνξεί λα ζεσξεζεί δεδνκέλε. Μεξηθέο θνξέο ε 
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αλάπηπμε ζπκβαίλεη θπξίσο κε έλα έκκεζν ηξφπν, δίλνληαο ζην καζεηή θίλεηξν γηα 

κάζεζε.   

Μαζεηήο: Γελ άθνπζα ηη αθξηβψο είλαη απηφ πνπ ιέεη.                                         

Καζεγήηξηα: Χξαία, ζα ιέηε ν θαζέλαο φ,ηη ζέιεη, ζα αθνχηε νη ππφινηπνη   απηφ πνπ ιέεη 

o θαζέλαο  θαη ζα  απαληάηε ζ’  απηφ θαη ζα  ιέηε  θαη ην  δηθφ ζαο. (1
ν
 κάζεκα, 110-112)       

Καζεγήηξηα: ΋ρη Γηάλλε, γηαηί κηιάεη αθφκα θαη δελ έρεηο αθνχζεη ηη έρεη πεη  ζ’ απηφ 

πνπ είπεο εζχ. (1
ν
 κάζεκα, 122) 

Καζεγήηξηα: … Γε ζαο αθήλσ λα θχγεηε αλ δε κηιήζεηε κε ηε ζεηξά. (2
ν
 κάζεκα, 88) 

Καζεγήηξηα: Απηή δελ είλαη ζπδήηεζε, δελ αθνχεη θαλέλαο, φρη, πεξίκελε, κηζφ ιεπηφ,  

θαη’ αξρήλ κηιάεη ν ζπκκαζεηήο ζαο κφλνο ηνπ, πεξίκελε κηιάεη ν ζπκκαζεηήο ζαο, 

κφλνο ηνπ πήξε ην ιφγν …Λνηπφλ, εληάμεη,  σξαία, αο ζεβαζηνχκε απηφ κελ 

πεηαγφκαζηε…, έια πεο ΢ηξάην …                                                                          

΢ηξάηνο: Απηφ πνπ ήζεια λα πσ …                                                                                                  

Καζεγήηξηα: Γπλαηά ΢ηξάην, δελ αθνχσ. (3
ν
 κάζεκα, 124 … 126) 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Καζεγήηξηα:  Καη απηφ είλαη ην γλψξηζκα ηνπ ηκήκαηνο. Γει. ε θνπβέληα κφλν γηα ηελ 

θνπβέληα. Έρνπλ θαη αληαγσληζκφ κεηαμχ ηνπο, …                                          

Δξεπλήηξηα: Πνηνο ζα πεη ηελ πην έμππλε θνπβέληα.                                                                                                                                                            

Καζεγήηξηα: Έρνπλε δει. απηή ηε ρεκεία ζην ηκήκα, παξ’ φια απηά  δελ κπνξεί λα πεη, 

παξ’ φια απηά ην λα ηζρπξίδεηαη έζησ θαη  κε ραδά  επηρεηξήκαηα θάηη   ηέηνην, θαη   λα 

ζπλερίδεη λα ην ηζρπξίδεηαη, ζεκαίλεη  φηη     θάηη δελ ηνλ έρεη ηθαλνπνηήζεη. Έηζη; Κάηη 

γίλεηαη θαηά βάζνο. Κη επεηδή εδψ πέξα γίλνληαη πνιιά γη’ απηφ ηνπο αθήλσ λα ηα ιέλε 

φια  (ζπλέληεπμε 2
νπ

 καζήκαηνο). 

Καζεγήηξηα: ΢ην επφκελν κάζεκα, απηά επεηδή, έρνπλ ζπδεηεζεί, έρνπλ μαλαζπδεηεζεί, 

έρνπλ … ηνπο έρσ αθήζεη πάξα πνιχ ειεχζεξνπο, είρα ζην κπαιφ κνπ έλα 3σξν 

νπσζδήπνηε λα ην αθηεξψζσ. Σελ επφκελε θνξά, πξέπεη λα πξνρσξήζσ (ζπλέληεπμε 3
νπ

 

καζήκαηνο).   

Καζεγήηξηα: Δκέλα ην κεηαπηπρηαθφ κνπ έρεη δψζεη εθηφο απφ ην …, εθηφο απφ φιν 

απηφ, φιε ηελ αληηκεηψπηζε δει. ηελ αληίιεςε πνπ έρσ γηα ην κάζεκα, κηα θαηλνχξηα 

αληίιεςε, ην λα δίλσ ρξφλν, ην λα αμηνπνηψ ηηο απαληήζεηο ησλ παηδηψλ θ.ι.π., κνπ έρεη 
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δψζεη ην εμήο: νη έξεπλεο κε έρνπλ θάλεη λα θαηαιάβσ ηη δελ θαηαιαβαίλνπλ ηα παηδηά, 

ην νπνίν ην ήμεξα εκπεηξηθά. Γελ ην ήμεξα ζεζκνζεηεκέλα. ΢’ απηά αλαθάιπςα θαη 

θάπνηα άιια πξάγκαηα, ηα νπνία εγψ δελ είρα θαηαιάβεη φηη δελ ηα θαηαιαβαίλνπλ 

(ζπλέληεπμε 5
νπ

 καζήκαηνο). 

Καζεγήηξηα: … Υαιάζακε πάξα πνιιέο ψξεο ζην πψο  θάλνπκε  έλα  δηάινγν, φηη  δελ 

αξρίδνπκε λα κηιάκε παξάιιεια κε ηνλ άιιν, γηαηί δελ κπνξνχκε λα αθνπζηνχκε, νχηε 

εκείο, νχηε ν άιινο (ζπλέληεπμε 10
νπ

 καζήκαηνο). 

                                             

4.2.2. Ζ επεμήγεζε θαη δηθαηνιόγεζε ππνζηεξίδεηαη από ηελ εθπαηδεπηηθό 

(θνηλσληθή λόξκα) 

        Σν πξσηαξρηθφ ελδηαθέξνλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ ήηαλ λα δεκηνπξγήζεη κηα ελεξγή 

θνηλφηεηα ηάμεο, φπνπ νη καζεηέο λα κπνξνχλ λα αλαθαιχπηνπλ, λα εμεγνχλ θαη λα 

δηθαηνινγνχλ ηηο κεζφδνπο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ θαη ηηο ηδέεο πνπ έρνπλ γηα ηηο ιχζεηο 

ηνπο. Σνπο ππελζχκηδε ζπλερψο φηη πξέπεη λα δηθαηνινγνχλ ηνπο ηζρπξηζκνχο ηνπο θαη 

φηη ζα πξέπεη λα είλαη πξνεηνηκαζκέλνη λα ζπδεηήζνπλ κπξνζηά ζηελ ηάμε πνχ 

βαζίδεηαη, θάζε θνξά, ε ιχζε πνπ δίλνπλ. Δλζάξξπλε ηνπο καζεηέο ηεο λα 

επηρεηξεκαηνινγνχλ ή λα αληηπαξαζέηνπλ ηηο απφςεηο ηνπο, εηδηθά λα ζπγθξίλνπλ ηηο 

κεζφδνπο θαη ηηο ηδέεο ηνπο, ρσξίο λα ηηο θξίλεη. Μφλν κεηά πνπ νινθιήξσλαλ ηνπο 

ηζρπξηζκνχο ηνπο, αλαθεθαιαίσλε ην θχξην επηρείξεκα ζε θάζε πεξίπησζε.  Ζ 

εθπαηδεπηηθφο ελζάξξπλε ηνπο καζεηέο λα  πεξηγξάθνπλ ηηο ελέξγεηέο ηνπο θαη λα  

εμεγνχλ γηαηί δηάιεμαλ, θάζε θνξά, ηηο ζπγθεθξηκέλεο ζηξαηεγηθέο, ελψ απεπζπλφηαλ 

ζηνπο καζεηέο ηνλίδνληαο ηε ζεκαζία ηνχ λα αθνχκε θαη λα επηρεηξεκαηνινγνχκε ζε φ,ηη 

ιέγεηαη… Οη πεξηζζφηεξνη  καζεηέο ζπκκεηείραλ δεκηνπξγψληαο  έλα  θιίκα πνπ 

ραξαθηεξηδφηαλ απφ επηρεηξήκαηα θαη αηηηνιφγεζε. 

Καζεγήηξηα: Αθνχο ηη ιέεη; Γηάλλε, αθνχο ηη ιέεη; Λέεη θάηη, ξε παηδηά, ε ζπκκαζήηξηά 

ζαο, ζηεξίδεη ην παξάδεηγκά ηεο. Γηα πείηε κνπ, ινηπφλ, απφ απηνχο  πνπ κηιάλε πνηνο 

έρεη θαηαιάβεη ηη είλαη ζπλάξηεζε θαη λα πάεη λα κηιήζεη φζν ζέιεη.  (3
ν
 κάζεκα, 75) 

Καζεγήηξηα: Λνηπφλ, θφθηε ηελ θνπβέληα (δηο), γηαηί θαη απ’ απηνχο πνπ λνκίδνπλ, πνπ 

έρνπλ δηαθνξεηηθή γλψκε…, παηδηά. Έρσ ηελ αίζζεζε φηη θαη εζείο πνπ λνκίδεηε φηη 

είλαη ζπλάξηεζε θαη κηιάηε …, ζε ιίγν ζα ζαο θαιέζσ λα ην ζηεξίμεηε απηφ, έρσ ηελ 

αίζζεζε φηη πξαγκαηηθά θαλέλαο δελ έρεη θαηαιάβεη θαη δελ έρεη πεηζζεί,  γηαηί, πνηα 
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είλαη ε ζπλάξηεζε θαη ηη γίλεηαη κε ηε ζπλάξηεζε. … Σειείσζε ε ηζηνξία, δειαδή. Ή ην 

ζπδεηάκε, ψζηε λα πεηζζνχκε φινη κέρξη ηνλ ηειεπηαίν, θαη βιέπεηε πφζεο ψξεο έρνπκε 

ραιάζεη ή δίλσ ηνλ νξηζκφ, θάλνπκε ηηο αζθήζεηο ηνπ βηβιίνπ θαη πξνρσξάσ 3 

παξαγξάθνπο. Ση ζέιεηε δει., πνηα εθπαίδεπζε ζέιεηε, πνηα ζπκπεξηθνξά ζέιεηε, 

απνθαζίζηε θαη πείηε. Γελ θαηάιαβα. Σν φηη ην ζπδεηάκε ζεκαίλεη φηη είλαη ε ψξα ηεο 

ραιάξσζεο; (3
ν
 κάζεκα, 137-138) 

             ΢ην κάζεκα ππήξραλ ακνηβαίεο ππνρξεψζεηο θαη πξνζδνθίεο, νη νπνίεο ήηαλ 

δηαξθψο ππφ δηαπξαγκάηεπζε θαη επαλαδηαπξαγκάηεπζε απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ θαη ηνπο 

καζεηέο, θαζψο θαζηέξσλαλ έλα ηξφπν αιιειεπίδξαζεο, ν νπνίνο δηακφξθσλε ηε βάζε 

ησλ ελεξγεηψλ ηνπο. Απηνί νη ακνηβαίνη ηξφπνη αιιειεπίδξαζεο ζεσξνχληαλ δεδνκέλνη 

θαη εμαζθάιηδαλ κηα νκαιή ιεηηνπξγία ηεο ζπιινγηθήο ηνπο δξαζηεξηφηεηαο. Ήηαλ 

θνηλά απνδεθηφ νη καζεηέο λα εθθξάδνπλ ηε ζθέςε ηνπο, λα εμεγνχλ θαη λα 

δηθαηνινγνχλ ηε ιχζε ηνπο, θαζψο θαη  λα αθνχλ ηηο εμεγήζεηο ησλ άιισλ. 

Καζεγήηξηα: Άζε κε λα πσ ηελ έθθξαζε θαη ζα πεηο ακέζσο κεηά, εληάμεη; Μελ ην 

μεράζεηο Λεκνληά, γηα λα ηα βάινπκε ζε κηα ζεηξά. Έρνπκε ινηπφλ, εδψ πέξα έλα άιιν 

παξάδεηγκα. Δδψ πέξα είλαη ην 1
ν
 παξάδεηγκα, ηεο Διπίδαο, ην νπνίν φκσο ε Διπίδα ην 

ζθέθηεηαη έηζη θη εδψ πέξα έρνπκε έλα άιιν παξάδεηγκα, … (3
ν
 κάζεκα, παξ. 93) 

Καζεγήηξηα: ΋ζνη ηάρνπλ θάλεη ζα  ζθεθηνχλ  απηά  πνπ  είπαλ, γηαηί  φινη  είπαλ  θάηη 

ζήκεξα, ή απηά πνπ δελ είπαλ θαη άθνπζαλ, έηζη; δει.  αο πνχκε εζχ, πνπ έρεηο θάλεη ηα 

παξαδείγκαηα, επεηδή ξψηεζεο, είπεο φηη ην … είλαη  ζσζηφ  θαη  πξέπεη  λα  πνχκε  λαη. 

Απηφ φκσο πξέπεη λα ην ζηεξίμεηο ζηα παξαδείγκαηά ζνπ. (3
ν
 κάζεκα, παξ. 257) 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Καζεγήηξηα: Απηφ πνπ κπνξψ λα θάλσ εγψ, είλαη λα ηνπο βνεζήζσ φζν κπνξψ, κέζα 

ζηελ ηάμε, λα εμεγήζσ φζν κπνξψ απφ ηελ αξρή, ηηο έλλνηεο, λα ηνπο παξαθηλήζσ, λα 

ηνπο πάξσ λα κηιήζνπκε θαη’ ηδίαλ, … δελ κπνξψ λα θάλσ θάηη άιιν. Ση λα θάλσ … 

(ζπλέληεπμε 9
νπ

 καζήκαηνο)  
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4.2.3. Ζ αμηνπνίεζε ησλ παξεκβάζεσλ ησλ καζεηώλ                                     

(θνηλσληθή λόξκα) 

                Ζ εθπαηδεπηηθφο εξγάζηεθε ζθιεξά γηα λα θαζηεξψζεη θαη  λα δηαηεξήζεη κηα 

θνηλφηεηα ιφγνπ ζηελ ηάμε ηεο. Οη καζεηέο απνθηνχζαλ ζηαδηαθά εκπηζηνζχλε ζην φηη 

ππάξρεη ρξφλνο ψζηε λα ιάβνπλ ηηο απαληήζεηο ζηα δεηήκαηα πνπ ζέηνπλ,  λα 

ζπδεηήζνπλ, λα ζρεδηάζνπλ, λα θάλνπλ ππνζέζεηο θαη λα δξάζνπλ έηζη ψζηε λα 

νδεγεζνχλ ζηε καζεκαηηθνπνίεζε, ελψ ε εθπαηδεπηηθφο πξνζπαζνχζε λα δηεπθνιχλεη ηε 

ζπδήηεζε ζηελ ηάμε, φπνπ ζην επίθεληξν βξίζθνληαλ νη ηδέεο ησλ καζεηψλ θαη φπνπ νη 

ζπδεηήζεηο γηα ηα καζεκαηηθά γίλνληαλ ζε βάζνο θαη κε ηξφπν επνηθνδνκεηηθφ. Κάπνηεο 

θνξέο παξαηεξήζεθαλ εληάζεηο θαη ζπγθξνχζεηο, θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηαπξαγκάηεπζεο 

ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ. Αδπλαηψληαο κεξηθέο θνξέο, λα εθηνλψζεη απηήλ ηελ 

έληαζε, ε εθπαηδεπηηθφο κεηαθηληφηαλ κπξνο πίζσ ζηηο ηδέεο ησλ καζεηψλ, άιινηε 

πεηπραίλνληαο κηα εμαηξεηηθή ηζνξξνπία θαη  άιινηε θαηαιήγνληαο νη πξνζπάζεηέο ηεο 

λα είλαη ιηγφηεξν επηηπρεκέλεο. Δλδηαθέξνλ έρεη ν ηξφπνο πνπ πξνθαινχληαη απφ ηελ 

εθπαηδεπηηθφ θαη παξνπζηάδνληαη ηα  ζρφιηα, πνπ αθνξνχλ ζηα κέζα πνπ ε  ηάμε 

θαηαιήγεη ζε νκνθσλία. Οη καζεηέο ελζαξξχλνληαλ λα επεμεξγάδνληαη ηε ζθέςε ηνπο 

θαη κεηά λα ζπγθξίλνπλ θαη λα αμηνινγνχλ ηηο ηδέεο ηνπο, κε απηέο πνπ είραλ ήδε 

πξνηαζεί. Ζ πξφζεζή ηεο εθπαηδεπηηθνχ ήηαλ λα θαηαιάβνπλ θάπνηα  πξάγκαηα γηα ηνλ 

εαπηφ ηνπο θαη λα εθθξάζνπλ ηηο ηδέεο ηνπο δεκφζηα, ψζηε λα ηηο ζπδεηήζνπλ κε φιε ηελ 

ηάμε. Έηζη παξαθηλνχζε ηνπο καζεηέο λα παξνπζηάζνπλ ηηο ιχζεηο ηνπο θαη λα ηηο 

εμεγήζνπλ ζηνπο άιινπο καζεηέο, κέζα ζηελ ηάμε. 

Μαζήηξηα:  Ναη αιιά ζηε ζεξκνθξαζία πψο μέξνπκε πψο κεηαβάιιεηαη;       

Καζεγήηξηα: Δδψ κεηξάκε, κεηαβάιιεηαη …(δείρλεη ην πηλαθάθη κε ην κνηίβν)                          

Γηάλλεο:   ΋ρη εδψ, δελ ππάξρεη ηχπνο,  κπνξεί ηε κηα κέξα  λα  είλαη +1, ηελ  άιιε  κέξα 

λα πέζεη, ή κπνξεί λα κεγαιψζεη πην πνιχ απφ ην +1… (δείρλεη απηφ κε ηηο ζεξκνθξαζίεο 

ηεο Αζήλαο)                                                                                                           

Καζεγήηξηα: Απηφ πνπ ιέεη ν Γηάλλεο, ΢ηξάην, πψο ην απαληάο; Δδψ ιέεη πψο ζα γίλεη κε 

ηνλ ηχπν, δελ ππάξρεη ζρέζε.                                                                                   

΢ηξάηνο: Γελ ππάξρεη ζρέζε κε ηνλ ηχπν εθεί πέξα, απιά …                                                  

Καζεγήηξηα: Λέεη ν Έθηνξαο, φκσο, φηη βιέπσ φηη ζε κεξηθέο πεξηπηψζεηο δελ ππάξρεη 

ζρέζε, ζηηο άιιεο πεξηπηψζεηο, φκσο, ππάξρεη έλα κνηίβν, ππάξρεη κηα ζρέζε, κπνξψ λα 

γξάςσ έλαλ ηχπν, κπνξψ λα γξάςσ έλα θαλφλα, κπνξψ λα βγάισ κηα ηζφηεηα, έηζη; ΋ια 

φκσο απηά ηα παξαδείγκαηα, θη εθεί πνπ δελ ππάξρεη ζρέζε θη εθεί πνπ ππάξρεη ζρέζε, 
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ζπκθσλείηε κε απηφ πνπ είπε ν Γηψξγνο, δει. φηη ζ’ φια ηα παξαδείγκαηα ππάξρεη κηα 

αληηζηνηρία; (1
ν
 κάζεκα, 228 … 239)  

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Καζεγήηξηα: … ΢πλήζσο ηνπο βάδσ κηθξά πξνβιήκαηα εχθνια, ηα νπνία ηα 

επεμεξγαδφκαζηε θαη ηα πεγαίλνπλ εθείλνη εθεί πνπ ζέινπκε, θπζηθά κε ηελ θαζνδήγεζε 

ηε δηθηά κνπ γηα λα θαηαιήμεη εθεί πνπ ζέισ εγψ, έηζη; 

Καζεγήηξηα: Μπνξεί λα καο πάξεη δει. έλα κάζεκα …, κπνξεί λα βγεη εληειψο εθηφο, 

απφ ηηο εξσηήζεηο ησλ παηδηψλ θ.ι.π., κπνξεί λα βγεη εληειψο εθηφο ηνπ 

πξνγξακκαηηζκνχ, πνπ έρσ θάλεη ζην θεθάιαην, εάλ βιέπσ φηη νη εξσηήζεηο έρνπλ 

ππφβαζξν θαη είλαη ελδηαθέξνπζεο. ΋ρη λα ξσηάλε γηα λα ξσηάλε (ζπλέληεπμε 4
νπ

 

καζήκαηνο). 

Καζεγήηξηα: … Να δίλσ ρξφλν θαη’ αξρήλ, έηζη; Γει. ζεσξψ φηη γηα πάξα πνιιά 

ρξφληα, εγψ κπνξεί λα ζεσξνχζα φηη έθαλα θαιά ηηο ζπλαξηήζεηο, αιιά δελ θαηαιάβαηλε 

θαλέλαο ηίπνηα. Γηαηί δελ ηνπο έδηλα ρξφλν. Γει. απηφ ήηαλε πνπ άιιαμε ξηδηθά.                                                                                                     

Δξεπλήηξηα: Γεληθά ρξφλν, ή επηιεθηηθά ζε θάπνηα δεηήκαηα καζεκαηηθά, ρξφλν, γηαηί 

ην γεληθά λα δψζεηο ρξφλν …                                                                            

Καζεγήηξηα: Γεληθά ρξφλν, λνκίδσ ηνπο έδηλα. Απιά ζηε ζπλάξηεζε, επεηδή ζηε 

ζπλάξηεζε ζην κεηαπηπρηαθφ, έρεη γίλεη πάξα πνιχ κεγάιν … πάξα πνιχ κεγάιε 

έξεπλα, εγψ δελ ήκνπλα ελήκεξε ηεο έξεπλαο απηήο πνπ έρεη γίλεη, δελ ήμεξα … 

(ζπλέληεπμε 4
νπ

 καζήκαηνο). 

 

4.2.4. Ζ εθπαηδεπηηθόο ζέηεη ακθηβνιίεο 

                                           (θνηλσληθή λόξκα) 

    Ζ εθπαηδεπηηθφο επηκέλεη πνιχ, κέρξη νη καζεηέο λα βεβαησζνχλ θαη λα κελ 

ακθηβάινπλ φηη απηφ πνπ ιέλε είλαη ζσζηφ θαη κέρξη λα θηάζνπλ ζην ζεκείν λα 

κηιήζνπλ απζηεξά ηε καζεκαηηθή γιψζζα. Γειψλεη ηελ πξφζεζή ηεο λα δεκηνπξγήζεη 

εξσηεκαηηθά θαη ακθηβνιίεο, φρη βεβαηφηεηεο θαη κεραληζκνχο απνζηήζηζεο.  Ζ 

εθπαηδεπηηθφο ζπλήζηδε λα απνθεχγεη λα απαληήζεη ε ίδηα ζε εξσηήζεηο  καζεηψλ θαη ηηο 

αλαθαηεχζπλε ζε άιινπο καζεηέο, δηαπξαγκαηεπφκελε ηελ απάληεζε, ελψ θάπνηεο θνξέο 

δελ απαληνχζε. Απηφ είηε γηλφηαλ θαλεξά, δειψλνληάο ην, ή άηππα, απιά πξνρσξψληαο 
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παξαθάησ. Ο ιφγνο πνπ δελ απαληνχζε ήηαλ, είηε γηα λα πξνβιεκαηηζηνχλ νη καζεηέο 

θαη λα ην ζθεθηνχλ, ψζηε λα απαληήζνπλ κφλνη ηνπο, είηε ζεζκηθφο, ιφγσ έιιεηςεο 

ρξφλνπ.                                                                                                     

Καζεγήηξηα:  Πψο γίλεηαη απηφ; ΢σζηά. ΢ηξάην! Θα ζνπ πσ ακέζσο. Μάιινλ ζα ην 

απαληήζεηο κφλνο ζνπ. (2
ν
 κάζεκα, 48) 

Καζεγήηξηα: Δγψ δε ζα πσ αλ είλαη ή δελ είλαη, ... (4
ν
 κάζεκα, 19) 

Έθηνξαο: Γίλεηαη ηψξα απηφ;                                                                               

Καζεγήηξηα: Γε ζνπ απαληάσ άιιν. (4
ν
 κάζεκα, 119,120) 

Μαζήηξηα: Μαο έρεηε κπεξδέςεη, θπξία  …                                                          

Καζεγήηξηα: ΢αο έρσ κπεξδέςεη, ε;                                                                      

Μαζήηξηα: Δ, πάλσ πνπ λνκίδνπκε φηη ηζρχεη θάηη, κεηά δελ ηζρχεη.                

Καζεγήηξηα: Αλ δελ λνκίδεηε φηη ηζρχεη θάηη θαη δελ είζηε ζίγνπξνη γη’ απηφ, κπνξείηε λα 

κπεξδεπηείηε απφ ην νηηδήπνηε θη εγψ θξνληίδσ γη’ απηφ,  λα κπεξδεπηείηε, γηαηί 

δηαθνξεηηθά δε ζα μεκπεξδεπηείηε. (6
ν
 κάζεκα, 125…128) 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Δξεπλήηξηα: Καη ην άιιν πνπ παξαηήξεζα θη  εγψ,  ζπλέρεηα  αλαθέξαλε ην βηβιίν. 

΢πλέρεηα. Δλψ εζχ δελ έρεηο κηιήζεη θαζφινπ γηα ην βηβιίν, ζπλέρεηα γηα ην βηβιίν 

ιέγαλε.                                                                                                                 

Καζεγήηξηα: Φνβεξφ. Δίλαη πνιχ κεγάιν πξφβιεκα, απηφ ην πξάγκα. Γει. κηιάο ζε 

αλζξψπνπο νη νπνίνη έρνπλ μαλαθνχζεη, έρνπλ  δηαβάζεη,  είραλ ην  βηβιίν κπξνζηά 

εθείλε ηελ ψξα, γηα αζθάιεηα, γηα λα δνχλε ηη γίλεηαη, ελψ εγψ ήκνπλα εδψ, πεγαίλαλε 

ζηελ άιιε ζειίδα,                                                                                               

Δξεπλήηξηα: Απηφ δελ μέξσ ηειηθά, είλαη … ηη είλαη πνπ …                            

Καζεγήηξηα: Σν κφλν πνπ κπνξείο λα ηνπο θάλεηο, είλαη λα ηνπο βάιεηο ακθηβνιία θαηά 

πφζν απηά πνπ μέξνπλε είλαη ζσζηά δνκεκέλα. Γηαηί δελ είλαη. Γελ είλαη ζσζηά. 

(ζπλέληεπμε 2
νπ

 καζήκαηνο).   

Καζεγήηξηα: Αιιά απηφ ην πξάγκα πνπ έγηλε απηέο ηηο 3 ψξεο, πνπ θαηά ηε γλψκε κνπ 

έπξεπε νπσζδήπνηε λα γίλεη, δει. λα δεκηνπξγεζεί ράνο γηα λα βξνπλ ην δξφκν κέζα απφ 

ην ράνο, εληάμεη πξέπεη λα θιείζεη ηψξα. Γε γίλεηαη άιιν ηψξα, πξέπεη λα πξνρσξήζνπκε 

(ζπλέληεπμε 3
νπ

 καζήκαηνο). 
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 Καζεγήηξηα: … θαη ζεσξψ φηη απηφο ν ηξφπνο είλαη επηινγή δει. απηφο ν ηξφπνο, αιιά 

δελ είκαη ζίγνπξε φηη είλαη ν θαιχηεξνο. Γηα κέλα είλαη, δελ είκαη ζίγνπξε φηη είλαη γηα 

ηα παηδηά δει., έηζη;  Απηφ πνπ ηνπο έιεγα κέζα ζηελ ηάμε φηη αλ δελ επέιζεη ζχγρπζε κ’ 

απηφ πνπ μέξνπλε δελ ππάξρεη πεξίπησζε λα αθήζνπλε απηφ πνπ μέξνπλε, είκαη 

πεπεηζκέλε γη’ απηφ. Γελ μέξσ αλ είλαη ην θαιχηεξν, ζαλ κέζνδνο, έηζη; Αιιά, … δελ 

μέξσ, δει. πξαγκαηηθά αλαξσηηέκαη ηη άιιν κπνξεί, αο πνχκε, θάπνηνο λα θάλεη ζε απηήλ 

ηελ πεξίπησζε (ζπλέληεπμε 6
νπ

 καζήκαηνο).                                                    

      Ζ αλάδεημε ησλ θνηλσληθψλ λνξκψλ θαηά ηε δηάξθεηα ησλ καζεκάησλ, απφ ηελ 

εθπαηδεπηηθφ, είρε σο απνηέιεζκα ηα παηδηά λα επηθνηλσλνχλ θαη ηειηθά λα θάλνπλ κηα 

ζνβαξή δηαπξαγκάηεπζε κεηαμχ ηνπο. 

 

4.2.5. Ση κεηξάεη σο απνδεθηή καζεκαηηθή εμήγεζε θαη δηθαηνιόγεζε 

(θνηλσληθνκαζεκαηηθή λόξκα) 

 Οη εμεγήζεηο πνπ ρξεζηκνπνηνχζε ε εθπαηδεπηηθφο δελ πεξηνξίδνληαλ απιά ζε 

πεξηγξαθέο βεκάησλ πνπ θάλνπκε γηα λα ιχζνπκε έλα πξφβιεκα, αιιά πάληα είραλ 

ζχλδεζε κε θάπνηεο καζεκαηηθέο δηθαηνινγήζεηο. Σνλίδνληαο ε εθπαηδεπηηθφο ην 

καζεκαηηθφ ππφβαζξν ησλ ελεξγεηψλ ηεο θαη ησλ ελεξγεηψλ ησλ καζεηψλ, 

δεκηνπξγνχζε επθαηξίεο γηα ηνπο καζεηέο λα απνδείμνπλ ηελ νξζφηεηα ησλ αηηηάζεψλ 

ηνπο. Δπίζεο ζπλήζηδε λα εκπιέθεη ην κεγαιχηεξν κέξνο  ηεο ηάμεο ζην λα ζθεθηνχλ 

πνηα ιχζε είλαη ζσζηή, αληί λα κηιάεη κφλν κε ηνπο ζπγθεθξηκέλνπο καζεηέο,  πνπ 

παξνπζίαδαλ ηε ζθέςε ηνπο θαη λα δηνξζψλεη, ε ίδηα ηα ιάζε ηνπο. Με απηφλ ηνλ ηξφπν 

δεκηνπξγνχζε κηα επθαηξία γηα ηνπο καζεηέο ηεο, ζην λα εμαζθνχληαη πψο λα αξζξψλνπλ 

καζεκαηηθά ηε ζθέςε ηνπο. Ζ αηκφζθαηξα ακνηβαίνπ ζεβαζκνχ, αλάκεζα ζηνπο 

καζεηέο θαη ζηελ εθπαηδεπηηθφ, επέηξεπε ζηελ ηάμε λα ζθεθηεί θαη λα ρηίζεη, κε 

ελζνπζηαζκφ θάπνηεο θνξέο, ηελ ελλνηνινγηθή θαηαλφεζε. Καηά ηε δηάξθεηα ηνπ 

καζήκαηνο κνληεινπνηνχζε ηα είδε ησλ εξσηήζεσλ πνπ ζα κπνξνχζαλ λα βνεζήζνπλ 

ηνπο καζεηέο λα ζθεθηνχλ καζεκαηηθά, αμηνπνηψληαο ηε ζχγρπζή ηνπο θαη 

ρξεζηκνπνηψληαο ηηο ππάξρνπζεο γλψζεηο ηνπο.  Ζ θαζεγήηξηα πίεδε ηνπο καζεηέο ηεο λα 

πεγαίλνπλ πίζσ ζηηο αξρηθέο ηνπο παξαηεξήζεηο, λα ρξεζηκνπνηνχλ ηνλ νξηζκφ ηεο 

ζπλάξηεζεο γηα λα δηθαηνινγνχλ γηαηί κηα ζρέζε είλαη ζπλάξηεζε ή φρη θαη λα 

αλαζηνράδνληαη πάλσ ζηηο νκνηφηεηεο θαη ζηηο δηαθνξέο ησλ ζηξαηεγηθψλ πνπ 

ρξεζηκνπνηνχζαλ.  
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        ΢ε θάπνηνπο καζεηέο δεηνχζε λα εμεγήζνπλ ηε καζεκαηηθή ζθέςε πνπ 

αθνινπζνχλ, λα εμεγήζνπλ ηελ πξνζέγγηζή ηνπο ζην πξφβιεκα (π.ρ. κε πφζνπο 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο έιπζαλ ην πξφβιεκα, πψο ην έθαλαλ,  λα θάλνπλ κηα πξνζπάζεηα 

θαη λα δνθηκάζνπλ λα βειηηψζνπλ ηε ζηξαηεγηθή ηνπο, θιπ.) Μηα λφξκα πνπ ζπλήζσο 

εκθαλίδεηαη κέζα ζηελ ηάμε ησλ καζεκαηηθψλ, πνπ κειεηνχκε, είλαη ε εθπαηδεπηηθφο λα 

αξζξψλεη έλα ζπκπέξαζκα σο κηα εξψηεζε κάιινλ, παξά σο έλα ζηαζεξφ ηζρπξηζκφ.   

Καζεγήηξηα: Χξαία. Άξα ινηπφλ απηή εδψ πέξα ε αληηζηνηρία, έηζη φπσο ηε 

δσγξαθίζακε, παηάεη πάλσ ζ’ απηφλ ηνλ νξηζκφ … Έηζη ιέσ εγψ. Δζείο ζπκθσλείηε; 

Παηάεη πάλσ ζ’ απηφλ ηνλ νξηζκφ; Δ; Κάζε ζηνηρείν απηνχ ηνπ ζπλφινπ ζπκκεηέρεη ζηελ 

αληηζηνηρία; (4
ν
 κάζεκα, παξ. 33) 

Δζηηάδνληαο ζηε καζεκαηηθή ζθέςε ησλ καζεηψλ ηεο, ε εθπαηδεπηηθφο ηνπο 

πξνέηξεπε λα ρξεζηκνπνηνχλ καζεκαηηθνχο ηξφπνπο απνηίκεζεο θαη επηθνηλσλίαο. Μηα 

ζσζηή απάληεζε ρσξίο καζεκαηηθά δηθαηνινγεκέλε ηεθκεξίσζε απνξξηπηφηαλ. Πνιιέο 

θνξέο νη καζεηέο εκπιέθνληαλ ζε καζεκαηηθέο αληηπαξαζέζεηο ρσξίο ηελ παξφηξπλζε ή 

ηε δηακεζνιάβεζε ηεο εθπαηδεπηηθνχ. Με απηφλ ηνλ ηξφπν νη καζεηέο είραλ ηελ 

επθαηξία λα θαηαζθεπάζνπλ, ελλνηνινγηθά, ηα ζεκέιηα ησλ καζεκαηηθψλ πνπ 

κειεηνχζαλ, θαζψο ζπλερψο ήηαλ εθηεζεηκέλνη ζε ζεκαληηθνχο ηξφπνπο γλψζεο, 

αμηνιφγεζεο θαη επηρεηξεκαηνινγίαο. ΢πρλά νη καζεηέο εμέθξαδαλ έληνλν ελζνπζηαζκφ, 

ζηελ πεξίπησζε πνπ έδηλαλ ζσζηέο απαληήζεηο. 

Καζεγήηξηα: … Άξα εκείο ηη πξνζπαζνχκε λα δψζνπκε εδψ; Πξνζπαζνχκε λα δψζνπκε 

έλα νξηζκφ θαη λα ζηεξίμνπκε, έλα, κηα, έλα γεληθφ θαλφλα πφηε κηα ηέηνηα αληηζηνηρία 

είλαη ζπλάξηεζε, έηζη ψζηε απηφλ ηνλ θαλφλα λα ηνλ πάξνπκε ζαλ θξηηήξην θαη λα 

θξίλνπκε, απφ ηηο αληηζηνηρίεο πνπ καο δίλνπλε πνηεο είλαη ζπλαξηήζεηο θαη κεηά, αθνχ 

θξίλνπκε πνηεο είλαη ζπλαξηήζεηο, λα ηηο πάξνπκε θαη λα ηηο ρξεζηκνπνηήζνπκε, ζα 

δνχκε πψο. Γει. φια απηά, θάηη ζέινπκε λα ηα θάλνπκε, δελ ηα ιέκε έηζη γηα λα πνχκε 

έλα νξηζκφ θαη θαιελχρηα. (2
ν
 Μάζεκα, 102) 

Καζεγήηξηα: Μηζφ ιεπηφ, πεο κνπ ζε πνηα πξφηαζε, ζε πνηα ιέμε, πνηα πξφηαζε ηνπ 

νξηζκνχ, πνηα ιέμε ηνπ νξηζκνχ, πνην ζηνηρείν ηνπ νξηζκνχ, ηη απ’ φια απηά πνπ έρνπκε 

γξάςεη εδψ πέξα, απ’ ηνλ νξηζκφ πνπ ζπκφκαζηε δελ ηζρχεη ζ’ απηήλ ηελ αληηζηνηρία. (3
ν
 

κάζεκα, 47) 
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Καζεγήηξηα: Καη ξσηάσ απηφ, δει. φια ηα ζηνηρεία ηνπ 1
νπ

 ζπλφινπ αληηζηνηρνχλ ζε έλα 

κφλν ζηνηρείν ηνπ 2
νπ

 ζπλφινπ, πνχ ρηππάεη ζ’ απηφλ ηνλ νξηζκφ, πνχ αληηθξνχεηαη κ’ 

απηφλ ηνλ νξηζκφ, κε πνηα ιέμε, κε πνηα θξάζε, κε πνην ζηνηρείν απηνχ ηνπ νξηζκνχ. 

Γηαηί απηφ πνπ είπε ε Διπίδα ζχκθσλα κε απηφλ ηνλ νξηζκφ δελ είλαη ζπλάξηεζε; (3ν
 

κάζεκα, 51) 

Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Καζεγήηξηα: Έρσ κηα ζθαηξηθή απάληεζε θαηά πξνζέγγηζε. Γει. φηη ζηηο πεξηζζφηεξεο 

ζπλαξηήζεηο απηφ πνπ θάλνπκε είλαη: Παίξλνπκε έλα πξφβιεκα ην νπνίν λα ην 

κνληεινπνηνχκε, λα ην πξνζαξκφζνπκε ζηα καζεκαηηθά θαη κε εξγαιεία ηα καζεκαηηθά 

λα ην κειεηάκε γηα λα κπνξνχκε λα πξνβιέςνπκε. Δθεί κέζα φκσο ππάξρνπλ ζχκθσλα 

κε ηνλ νξηζκφ πνπ έρνπκε  θαη άιιεο αληηζηνηρίεο, ηηο νπνίεο εκείο ηηο νλνκάδνπκε 

ζπλάξηεζε, νη νπνίεο δε ρξεζηκνπνηνχληαη γηα λα πξνβιέςνπκε. Δίλαη ζπλαξηήζεηο, 

φκσο. Απηφ, λαη (ζπλέληεπμε 2
νπ

 καζήκαηνο).   

       Σν καζεζηαθφ πεξηβάιινλ ήηαλ αλνηθηφ θαη αλεθηηθφ. Ζ εθπαηδεπηηθφο ζπλήζηδε λα  

ηνλίδεη ηελ νκαδηθή ζπλεξγαζία πξνζδνθψληαο ηελ ελεξγή ζπκκεηνρή ησλ καζεηψλ θαη 

παξέρνληαο ηελ ελίζρπζή ηεο, ζηε ζπλεξγαζία ησλ καζεηψλ. Υξεζηκνπνηνχζε 

πνιιαπιέο αλαπαξαζηάζεηο ζπλδένληαο νηθείνπο ηχπνπο δξαζηεξηνηήησλ θαζψο επίζεο 

ζπλήζηδε λα επηζεκαίλεη κεζφδνπο δηαθνξεηηθψλ ιχζεσλ,. ΢ηελ ηάμε, πνπ 

παξαθνινπζήζακε, ηα καζήκαηα γίλνληαλ απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ θαη ηνπο καζεηέο κε 

βάζε ηε δεκηνπξγία ηνπ δηθνχ ηνπο λνήκαηνο. Οη καζεηέο δηαξθψο ήηαλ απαζρνιεκέλνη 

κε, φρη πάληα, αμηφινγεο καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο, κε ηηο νπνίεο φκσο πξνζπαζνχζαλ λα 

αλαπηχμνπλ κηα θαηαλφεζε ηνπ καζεκαηηθνχ ηξφπνπ ζθέςεο, ηεο επηθνηλσλίαο, ηεο 

επηρεηξεκαηνινγίαο, ηεο απφδεημεο θαη ηεο αμηνιφγεζεο. Ζ εζηίαζε ζηε καζεκαηηθή 

δξαζηεξηφηεηα θαη ζην καζεκαηηθφ ιφγν, ήηαλ πεξηζζφηεξν ζέκα ηεο κεζφδνπ πνπ 

αθνινπζνχζε ε εθπαηδεπηηθφο, παξά ζέκα ηεο ζπκβνιήο ησλ καζεηψλ.  

        Ζ εθπαηδεπηηθφο, ζηελ έξεπλα πνπ πξαγκαηνπνηήζακε, δηεπθφιπλε ηε ζπκκεηνρή 

ησλ καζεηψλ ζηηο καζεκαηηθέο δξαζηεξηφηεηεο θαη ζπδεηήζεηο πνπ γηλφηαλ ζηελ ηάμε, 

δίλνληαο έκθαζε ζηελ νπηηθνπνίεζε ηνπ πξνβιήκαηνο, ρξεζηκνπνηψληαο πνιιαπιέο 

αλαπαξαζηάζεηο, δίλνληαο κε απηφλ ηνλ ηξφπν πνιιέο επθαηξίεο ζηνπο καζεηέο λα 

ιχζνπλ ην πξφβιεκα, αηνκηθά ή ζπιινγηθά θαη λα παξνπζηάδνπλ ηηο κεζφδνπο ηνπο ζηελ 

ηάμε, εθθξάδνληαο ηνλ ελζνπζηαζκφ ηεο γηα ηηο πξσηφηππεο ηδέεο ησλ καζεηψλ. Πνιινί 

καζεηέο παξνπζίαδαλ ηηο ηδέεο ηνπο κε θάπνηα αζάθεηα. Ζ θαζεγήηξηα έδηλε πνιχ ρξφλν 
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ζηνπο καζεηέο γηα λα ζπδεηήζνπλ ηηο ηδέεο ηνπο θαη αμηνινγνχζε ηε ζπλεηζθνξά ηνπο. 

Δλψ νη καζεηέο πνιιέο θνξέο έδηλαλ δηαηζζεηηθέο απαληήζεηο, ε εθπαηδεπηηθφο ηνπο 

επαηλνχζε γηα ηε ζθέςε ηνπο.  

 

4.2.6. Πόηε έλα καζεκαηηθό παξάδεηγκα ζεσξείηαη σο θαηάιιειν           

(θνηλσληθνκαζεκαηηθή λόξκα) 

Ζ εθπαηδεπηηθφο γηα ηελ θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο ηεο ζπλάξηεζεο ρξεζηκνπνηεί 

παξαδείγκαηα θαη πξνβιήκαηα ξεαιηζηηθνχ πεξηερνκέλνπ, παξαδείγκαηα ηα νπνία είλαη 

πεξηζζφηεξν νηθεία θαη θηιηθά πξνο ηα παηδηά. Δπίζεο ζεσξεί ζεκαληηθφ λα δίλεη 

παξαδείγκαηα ζπλαξηήζεσλ πνπ δελ έρνπλ ηχπν, επηκέλνληαο ζε απηά. 

Καζεγήηξηα: Γει. κεηξάσ, αο πνχκε,  ζε φιεο ηηο ηάμεηο ζε φια ηα ηκήκαηα ηνπ 

ζρνιείνπ, ην χςνο ησλ παηδηψλ θαη θαηαγξάθσ πνην είλαη ην κέγηζην χςνο, πνην είλαη ην 

κέγηζην χςνο ησλ παηδηψλ αλά ηκήκα. ΢ην Α2, μέξσ ’γσ, ην κέγηζην χςνο, είλαη αο πνχκε 

ηνπ Γεκήηξε θαη είλαη, ιέσ εγψ, 1,65, ιέσ ηψξα κηα ηηκή, έηζη; (2
ν
 κάζεκα, 14) 

Καζεγήηξηα: … θαη κεηά ζθεθηφκνπλα φηη κηα άιιε πεξίπησζε ζηελ νπνία θάζε ρξνληθή 

ζηηγκή πνπ κεηξάκε, παίξλνπκε κηα ηηκή αιιά δελ παίξλνπκε ηελ ηηκή απφ έλα ηχπν, 

είλαη ην θαξδηνγξάθεκα, αο πνχκε, φηαλ θάλνπκε θαξδηνγξάθεκα, ζθεθηφκνπλα φηη 

είλαη έλα θαιφ παξάδεηγκα, δελ μέξσ θη αλ έρεηε δεη, είζηε θαη κηθξνί, … (2
ν
 κάζεκα, 16) 

     Δπίζεο ε εθπαηδεπηηθφο ρξεζηκνπνηεί κε ηεηξηκκέλα παξαδείγκαηα, φπσο 

ζηαζεξέο ζπλαξηήζεηο ή δίθιαδε ζπλάξηεζε θαη ζπρλά επηκέλεη, ην πιαίζην ηνπ 

παξαδείγκαηνο, λα είλαη καζεκαηηθά απζηεξφ. 

Καζεγήηξηα: Απηά ηα δπν, ηα νπνία είλαη πάξα πνιχ ζεκαληηθά φκσο. Λνηπφλ, 

πξνρσξάκε; Αθνχζηε ηψξα, απηφ πνπ ιέγακε εθεί κε ην θέξδνο θαη ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο θαη ηη ηε ρξεηαδφκαζηε θαη θαιχηεξα έρνπκε κηα θαιχηεξε 

επνπηεία, δει. βιέπσ θαιχηεξα ηη γίλεηαη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο, κε 

ηε ζπλάξηεζε φηαλ έρσ ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε, φηαλ ηε βιέπσ δσγξαθηζκέλε θ.η.ι. 

λα ην θάλνπκε ιηγάθη πην απζηεξφ, δει. λα ην θάλνπκε ιηγάθη, πην … έηζη, λα ην 

θάλνπκε ιηγάθη πην καζεκαηηθφ, εληάμεη; (9
ν
 κάζεκα, 82) 
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Σηοταζμός εκπαιδεσηικού 

Δξεπλήηξηα: Μεηά, νη επηινγέο ησλ παξαδεηγκάησλ, έρνπλ επίδξαζε απφ ην ζρνιηθφ 

βηβιίν, νη επηινγέο πνπ θάλεηο;                                                                           

Καζεγήηξηα: Κνίηαμε, δελ είκαη ζίγνπξε φηη έρνπλ ή φηη δελ έρνπλ. Αζπλαίζζεηα, επεηδή 

ην βηβιίν ην μέξσ  πνιχ  θαιά, δελ … γηαηί έρεη  κείλεη  ρξφληα  ην ίδην  βαζηθά, δελ  έρσ 

αλάγθε λα  ην  ζπκβνπιεπηψ, αιιά  γίλεηαη  απηφκαηα  ε επηινγή.  Γει. μέξσ  ηη  έρεη  ην 

ζρνιηθφ βηβιίν θαη πάσ θαη ςάρλσ αιινχ, αιιά έρνληαο φκσο ζαλ βάζε  ζην κπαιφ  κνπ 

ηη έρεη. Γει  δελ  ππάξρεη  θάπνην …, ηνπιάρηζηνλ  έηζη  φπσο  ήηαλε ηα  πξάγκαηα κέρξη 

ηψξα, δελ ππάξρεη  θάπνην …θάπνην  θεθάιαην, θάπνηα  παξάγξαθνο  ζε  θάπνηα έλλνηα 

ζηελ  νπνία έρσ  αγλνήζεη  παληειψο  ην  ζρνιηθφ  βηβιίν. ΢ε  πνιιέο πεξηπηψζεηο  φκσο 

λνκίδσ φηη δε θηάλεη ην ζρνιηθφ βηβιίν (ζπλέληεπμε 10
νπ

 καζήκαηνο). 

 

4.2.7.  ΢πλεξγαζία θαη θαηάιεμε ζε νκνθσλία κέζα από καζεκαηηθά επηρεηξήκαηα 

(θνηλσληθνκαζεκαηηθή λόξκα) 

 Ζ εθπαηδεπηηθφο ζπδεηάεη κε ηνπο καζεηέο θαη δηαπξαγκαηεχεηαη ηα παξαδείγκαηα 

πνπ αθνξνχλ ζηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο, κέρξη λα επηηχρεη ηελ νκνθσλία ζηελ 

εμαγσγή ελφο θνηλνχ ζπκπεξάζκαηνο. Καζψο απηή ε θνηλσληθνκαζεκαηηθή λφξκα είρε 

γίλεη απνδεθηή, νη καζεηέο ζπκκεηείραλ ζε κηα κνξθή ιφγνπ,  φπνπ αλακέλακε λα 

εμεγνχλ θαη λα δηθαηνινγνχλ ηηο ιχζεηο ηνπο θαη λα αθνχλε ηηο ιχζεηο ησλ ζπκκαζεηψλ 

ηνπο κέρξη λα ζπκθσλήζνπλ. Ζ εθπαηδεπηηθφο γηα λα κπήζεη ηνπο καζεηέο ζην λφεκα ηεο 

ζπλάξηεζεο θαη λα θαζνδεγήζεη ηε κάζεζή ηνπο, έζεηε εξσηήζεηο. Καζψο νη καζεηέο 

εκπιέθνληαλ ζε απηφ ην ιφγν, ηα πξνζσπηθά ηνπο λνήκαηα ήηαλ ππφ δηαπξαγκάηεπζε, 

κέρξη ηνπ ζεκείνπ λα θαηαιήμνπλ ζε ζπκθσλία. Ζ εκπέδσζε θνηλψλ  λνεκάησλ 

αλάκεζα ζηνπο ζπκκεηέρνληεο, δίλεη ηελ επθαηξία λα εδξαησζνχλ νη καζεκαηηθέο ηδέεο 

ζηα κέιε ηεο ηάμεο.   

Δάλ νη καζεηέο δηαθσλνχζαλ πάλσ ζε κηα απάληεζε ηνπο ελζάξξπλε λα 

απνδείμνπλ ηηο απαληήζεηο ηνπο καζεκαηηθά θαη λα εξγάδνληαη κέρξη λα θαηαιήμνπλ ζε 

νκνθσλία. Οη καζεηέο άθνπγαλ ν έλαο ηηο ηδέεο ηνπ άιινπ θαη αμηνινγνχζαλ ηελ 

θαηαιιειφηεηα ησλ καζεκαηηθψλ ηζρπξηζκψλ ηνπο πξηλ λα ηνπο ρξεζηκνπνηήζνπλ. Ζ 

θαζεγήηξηα ιάκβαλε ζνβαξά ππ’ φςε ηεο ηηο ηδέεο ησλ καζεηψλ ηεο, θαζψο απηνί 

εκπιέθνληαλ ζην ρηίζηκν ηεο καζεκαηηθήο έλλνηαο. 



 

82 
 

Καζεγήηξηα: … ΢πκθσλείηε  ζ’ απηφ;   Γει.  ζπκθσλείηε  φηη  θάζε  ζηνηρείν  ελφο 

ζπλφινπ Β ζπκκεηέρεη ζ’ απηήλ ηελ αληηζηνηρία;                                                            

΢ηξάηνο: Ναη. (4
ν
 κάζεκα, 29, 30) 

Καζεγήηξηα: … θάπνπ, λαη  ην ζε έλα παηδί ην δηφξζσζα.                                     

Υξήζηνο: Κάζε εκεξνκελία αληηζηνηρεί θάπνπ;                                                           

Βαζίιεο: Ναη, θάπνπ αληηζηνηρεί.                                                                        

Καζεγήηξηα: Αληηζηνηρεί. Κάζε εκεξνκελία δει. απ’ απηά πνπ κνχρεηε γξάςεη ιακβάλεη 

κέξνο ζηελ αληηζηνηρία. Σν πξφβιεκα δει. δελ είλαη ζην  θάζε. Πνχ  είλαη  ην  πξφβιεκα 

Γηψξγν;                                                                                                                             

Γηψξγνο: …                                                                                                           

Καζεγήηξηα: Κάπνηνη  ιέλε  φηη απηή  ε  αληηζηνηρία, ηα  γελέζιηα  λα  αληηζηνηρνχλ  ζηα 

παηδηά δελ είλαη ζπλάξηεζε.                                                                                      

Γηψξγνο: Τπάξρεη πξφβιεκα ζην ζε έλα κφλν.                                                  

Καζεγήηξηα: Απηφ πνπ είπε ν Βαζίιεο. Γει., Γεκήηξε ζέιεηο λα πεηο θάηη άιιν;  Χξαία, 

άξα ινηπφλ απηή ε  αληηζηνηρία  δελ  είλαη  ζπλάξηεζε, αλ  ηνπκπάξνπκε  ηελ αληηζηνηρία 

πνπ είρακε ακέζσο  πξηλ  νξίζεη,  δει. αληηζηνηρψ ηα  παηδηά ζηα  γελέζιηα. Αλ  ην  θάλσ 

αλάπνδα θαη αληηζηνηρίζσ ηα γελέζιηα ζηα  παηδηά, δελ  είλαη  ζπλάξηεζε, άξα  ινηπφλ, ηη 

θαηαιαβαίλσ, φηαλ έρνπκε έλα πξφβιεκα κε ιφγηα, … (4
ν
 κάζεκα,  76…83) 
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ΚΔΦΑΛΑΗΟ 5
ν 

΢ΤΕΖΣΖ΢Ζ – ΢ΤΜΠΔΡΑ΢ΜΑΣΑ 

 

Ζ εξγαζία απηή επηθεληξψζεθε ζε δπν ζεκεία. Σν πξψην αθνξά ζην ηη ζπκβαίλεη 

κέζα ζε κηα ηάμε Μαζεκαηηθψλ, Α΄ Λπθείνπ, κειεηά δειαδή θαη πξνζπαζεί λα αλαιχζεη 

θάπνηεο πηπρέο ηεο πνιππινθφηεηαο ηεο ηάμεο, ελψ ην δεχηεξν εζηηάδεη ζηνπο 

παξάγνληεο πνπ, θπξίσο, θαίλεηαη λα επεξεάδνπλ ηελ εθπαηδεπηηθφ ψζηε λα παίξλεη 

θάπνηεο απνθάζεηο θαη λα δξα κε ην ζπγθεθξηκέλν ηξφπν.  

Γηα ην ζθνπφ απηφ, θαηά ηε δηάξθεηα ηεο παξαθνινχζεζεο 10  σξψλ δηδαζθαιίαο 

θαη θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο αλάιπζεο ησλ δεδνκέλσλ ηεο έξεπλαο, εληνπίζηεθαλ δπν 

δηδαθηηθέο πξαθηηθέο νη νπνίεο θάλεθαλ λα είλαη θπξίαξρεο. Απηέο αθνξνχζαλ αθ’ ελφο 

ζηα παξαδείγκαηα πνπ ρξεζηκνπνηνχζε ε εθπαηδεπηηθφο θαη αθ’ εηέξνπ ζηνλ ηξφπν 

επηθνηλσλίαο πνπ είρε θαζηεξψζεη ζηελ ηάμε. Οη δηδαθηηθέο πξαθηηθέο,  κέζα ζηελ ηάμε, 

αλαιχζεθαλ εζηηάδνληαο πεξηζζφηεξν  ζηελ θνηλσληθή ηνπο δηάζηαζε. Οη αλαιχζεηο πνπ 

ηνπνζεηνχλ ηε καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα εθπαηδεπηηθνχ θαη καζεηψλ ζε έλα θνηλσληθφ 

πιαίζην, ζπρλά έρνπλ λα θάλνπλ κε έλα κηθξφ αξηζκφ καζεκάησλ, ή πηζαλφλ 

επηθεληξψλνληαη ζε ιίγα ιεπηά απφ ηε δηδαζθαιία θάζε καζήκαηνο (Cobb,  2001).  

Δμεηάδνληαο πψο απηέο, νη δηδαθηηθέο πξαθηηθέο,  κπνξνχλ λα ππνζηεξίμνπλ ή λα 

πεξηνξίζνπλ ηε κάζεζε ησλ καζεηψλ, ίζσο κπνξέζνπκε λα απνθηήζνπκε κηα άπνςε γηα 

ηηο πξαθηηθέο ζπκκεηνρήο ηεο εθπαηδεπηηθνχ (καζεκαηηθέο, παηδαγσγηθέο, θνηλσληθέο, 

επηζηεκνινγηθέο, θιπ.), νη νπνίεο ππνζηεξίδνπλ ηηο επηινγέο ηεο. Γηα ην ιφγν απηφ 

επηθεληξψζακε ηελ αλάιπζή καο ζε φ,ηη θάλεη ή φ,ηη δελ θάλεη ε εθπαηδεπηηθφο, 

παξαηεξψληαο κε πνηνλ ηξφπν  δηαρεηξίδεηαη θάπνηα θξίζηκα ζπκβάληα, δηφηη:  

 δηαθσηίδνπλ ην ξφιν ησλ καζεκαηηθψλ πξνηεξαηνηήησλ ελφο εθπαηδεπηηθνχ 

ζην ζρνιείν, φζνλ αθνξά ζηε δηδαθηηθή πξαθηηθή ηνπ, κε ηελ εκθάληζε 

πνιιαπιψλ θηλήηξσλ ζηηο δξαζηεξηφηεηέο ηνπ   

 κπνξεί λα απνδεηρηνχλ ζεκαληηθά γηα ηε καθξνπξφζεζκε εμέιημε ησλ 

καζεκαηηθψλ πξνηεξαηνηήησλ ελφο εθπαηδεπηηθνχ (Skott, 2001)  

΢ε ζρέζε κε ηα παξαδείγκαηα, εμεηάζακε πνηεο είλαη νη κνξθέο ησλ 

παξαδεηγκάησλ πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζηελ ηάμε, είηε απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ, είηε απφ 
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ηνπο καζεηέο θαη πψο γίλεηαη ε δηαρείξηζή ηνπο. ΢ηα καζήκαηα πνπ παξαθνινπζήζακε 

γίλεηαη  εηζαγσγή  ζηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο θαη έλα κάζεκα πνπ εηζάγεη κηα λέα 

έλλνηα, φπσο ιέλε νη  Zodik θαη Zaslavsky (2008),  είλαη πην πινχζην ζε παξαδείγκαηα 

παξά έλα ζπλεζηζκέλν κάζεκα. 

          ΢ηα καζήκαηα αλαγλσξίζακε 91 παξαδείγκαηα. Σα 72 απφ απηά, δεκηνπξγήζεθαλ 

απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ θαη ηα 19 παξαδείγκαηα απφ καζεηέο. Απφ ηα 19 παξαδείγκαηα 

ησλ καζεηψλ, ηα 12 ήηαλ παξαδείγκαηα πνπ πξνέθπςαλ απφ ηελ αιιειεπίδξαζε 

καζεηή-εθπαηδεπηηθνχ θαη ηα 7 ήηαλ παξαδείγκαηα κφλν καζεηψλ. Σν γεγνλφο φηη ηα 

πεξηζζφηεξα παξαδείγκαηα ησλ καζεηψλ πξνέθπςαλ ιφγσ ηεο αιιειεπίδξαζεο κε ηελ 

εθπαηδεπηηθφ, ίζσο ζεκαίλεη φηη ε επηθνηλσλία κεηαμχ ησλ καζεηψλ δελ είλαη 

αλεπηπγκέλε, ζηνλ ίδην βαζκφ, φπσο απηή κε ηελ εθπαηδεπηηθφ. Δπίζεο, απφ ην ζχλνιν 

ησλ παξαδεηγκάησλ κφλν ηα 26 ήηαλ πξνζρεδηαζκέλα. Σα ππφινηπα ήηαλ απζφξκεηα θαη 

πξνήιζαλ ιφγσ έιιεηςεο θαηαλφεζεο ή  ιαλζαζκέλεο αληίιεςεο ησλ καζεηψλ.  Σν 

γεγνλφο απηφ καο νδεγεί ζην ζπκπέξαζκα φηη ζηελ εθπαηδεπηηθφ, κάιινλ, ππάξρεη έλα 

ηζρπξφ καζεκαηηθφ ππφβαζξν, ζε γλσζηηθφ επίπεδν, ψζηε λα γίλεηαη κε ην ζπγθεθξηκέλν 

ηξφπν ε δηαρείξηζε ησλ παξαδεηγκάησλ. ΋ηαλ ε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ είλαη 

δηεξεπλεηηθή,  απαηηεί ζεκαληηθή γλψζε καζεκαηηθψλ επεηδή ηφηε νη εθπαηδεπηηθνί 

πξέπεη λα έρνπλ ηελ ηθαλφηεηα λα δηαγλψζνπλ ηηο έλλνηεο πνπ απνηεινχλ ηε βάζε ησλ 

απαληήζεσλ ησλ καζεηψλ ή ησλ ζηξαηεγηθψλ πνπ επηιέγνπλ γηα λα επηιχζνπλ έλα 

πξφβιεκα ψζηε λα απαληνχλ θάζε θνξά δίλνληαο ηελ θαηάιιειε βνήζεηα (scaffolding).  

Ζ δηεξεπλεηηθή δηδαζθαιία απαηηεί, επίζεο, πςειφ επίπεδν απηνπεπνίζεζεο, ην νπνίν 

πηζαλφλ ζρεηίδεηαη κε ηελ θαηαλφεζε ζε βάζνο, ψζηε νη εθπαηδεπηηθνί λα κε ζηεξίδνληαη 

κφλν ζην ζρνιηθφ εγρεηξίδην δίλνληαο βήκα-βήκα ηηο νδεγίεο ηνπο (Stipek et al., 2001). 

Κάπνηεο ζεσξήζεηο, πνπ θάλεη έλαο εθπαηδεπηηθφο, εθθξάδνπλ γλψζε παηδαγσγηθνχ 

πεξηερνκέλνπ, θάπνηεο άιιεο ππνδειψλνπλ επαηζζεζία απέλαληη ζηνπο καζεηέο. ΢ε θάζε 

πεξίπησζε ε επηινγή θαη γέλεζε ησλ παξαδεηγκάησλ ζηεξίδεηαη ζε κεγάιε έθηαζε ζηε 

καζεκαηηθή γλψζε ησλ ζρεηηθψλ ζεκάησλ (Zodik & Zaslavsky, 2008).                                     

Σα παξαδείγκαηα ζε πξαγκαηηθφ πιαίζην, ήηαλ 29 θαη ηέζεθαλ ζηα 5 πξψηα 

καζήκαηα. ΢ηα ππφινηπα καζήκαηα, φια ηα παξαδείγκαηα ήηαλ ζε καζεκαηηθφ πιαίζην. 

Απηφ, πηζαλφλ, νθείιεηαη ζην γεγνλφο φηη ζηα 5 πξψηα καζήκαηα αζρνιήζεθαλ κε ηελ 

εηζαγσγή ζηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο, κέρξη λα δνζεί ν νξηζκφο ηεο. ΢ηε ζπλέρεηα, 

αθνχ ζην 5
ν
 κάζεκα δφζεθε έλα ηεζη γηα λα δηαπηζησζεί αλ θαη θαηά πφζν είρε 

επηηεπρζεί ε θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο ηεο ζπλάξηεζεο, ζηα ππφινηπα καζήκαηα 
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αζρνιήζεθαλ κε ην πεδίν νξηζκνχ, ην πεδίν ηηκψλ θαη ην γξάθεκα κηαο ζπλάξηεζεο, 

νπφηε ηα παξαδείγκαηα ήηαλ ζε καζεκαηηθφ πιαίζην.  

           Σα παξαδείγκαηα ρσξίο ηχπν ήηαλ πεξηζζφηεξα (62 απφ 91) θη απηφ ίζσο 

νθείιεηαη ζην γεγνλφο φηη ε εθπαηδεπηηθφο  ζεσξεί πνιχ ζεκαληηθφ νη καζεηέο λα 

θαηαλνήζνπλ πσο ε ζπλάξηεζε δελ έρεη πάληα  ηχπν, πξάγκα ην νπνίν ην ζρνιηθφ 

εγρεηξίδην δελ ηνλίδεη επαξθψο. Γηα ην ιφγν απηφ, πηζαλφλ, απφ φια ηα παξαδείγκαηα, 

πνπ ρξεζηκνπνηεί, κφλν 4 ήηαλ κέζα απφ ην βηβιίν, ηα νπνία, ηέζεθαλ ζην 1
ν
 κάζεκα. ΢ε 

κηα παξαδνζηαθή ηάμε ε δηδαζθαιία βαζίδεηαη ζην ζρνιηθφ εγρεηξίδην, ελψ ν 

εθπαηδεπηηθφο έρεη ηνλ πιήξε έιεγρν θαη ν κφλνο ζηφρνο ησλ καζεηψλ, ζπλήζσο, είλαη 

λα κάζνπλ λα θάλνπλ πξάμεηο νχησο ψζηε λα θαηαιήγνπλ ζε ζσζηέο απαληήζεηο. (Stipek 

et al., 2001). ΢ηε δηθή καο έξεπλα ε δηδαζθαιία είλαη πεξηζζφηεξν δηεξεπλεηηθή, ρσξίο 

λα βαζίδεηαη, ζε κεγάιν βαζκφ, ζην ζρνιηθφ εγρεηξίδην θαη ε αμηνιφγεζε γίλεηαη κε 

βάζε, κάιινλ, ηνλ ηξφπν ζθέςεο θαη ηελ θαηαλφεζε. 

΢ε ζρέζε κε ηελ επηθνηλσλία,  ζεσξνχκε φηη ε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ είλαη 

εγγελψο ζπλδεδεκέλε κε ηνπο καζεκαηηθνχο ζηφρνπο πνπ ζέηνπλ νη καζεηέο ζηηο 

δξαζηεξηφηεηέο ηνπο θαη ππνζηεξίδεηαη απφ ηε ζπκκεηνρή ηνπο ζηηο πξαθηηθέο ηεο 

ηάμεο. Οη ζηφρνη απηνί παίξλνπλ πνηθίιεο κνξθέο, θαζψο νη καζεηέο επηθνηλσλνχλ, 

θαηαλννχλ ηα δηδαθηηθά πιηθά, ηηο αλαπαξαζηάζεηο θαη ηηο αιιειεπηδξάζεηο. ΢ηελ 

πξνζπάζεηά ηνπο λα δνκήζνπλ ηα κέζα, πξνθεηκέλνπ λα πξαγκαηνπνηήζνπλ ηνπο 

ζηφρνπο πνπ ζέηνπλ, νη καζεηέο δεκηνπξγνχλ ηελ πηζαλφηεηα λα παξάγνπλ λέεο 

θαηαλνήζεηο. Παξαηεξνχκε ηελ εθπαηδεπηηθφ λα δίλεη ζηνπο καζεηέο ηελ επθαηξία λα 

δνκήζνπλ πην ζχλζεηνπο ζηφρνπο, απφ εθείλνπο πνπ δεκηνπξγνχλ απφ κφλνη ηνπο, θαζψο 

θαη λα ππνζηεξίμνπλ ηελ θαηαζθεπή ησλ καζεκαηηθψλ κέζσλ, πνπ ζα ρξεζηκνπνηήζνπλ, 

πξνθεηκέλνπ λα πινπνηήζνπλ απηνχο ηνπο ζηφρνπο.  Οη καζεηέο, θαζψο επηθνηλσλνχλ, 

αλαπηχζζνπλ λνήκαηα θαη δηαδηθαζίεο, κέζα ζηνπο πεξηνξηζκνχο θαη ζηηο δπζθνιίεο πνπ 

αληηκεησπίδνπλ.  ΢ηηο πξνζπάζεηέο ηνπο λα δνκήζνπλ θαη λα εθπιεξψζνπλ ηνπο 

καζεκαηηθνχο ηνπο ζηφρνπο, πνπ είλαη ζπλδεδεκέλνη κε ηηο δηθέο ηνπο θαηαλνήζεηο θαη 

ηηο πξαθηηθέο ηεο ηάμεο, νη καζεηέο δεκηνπξγνχλ δπλαηφηεηεο γηα ηε γέλλεζε λέαο 

κάζεζεο, βαζηζκέλεο ζηε δηδαζθαιία  (Saxe, 1999).  

΢ην πιαίζην ησλ θνηλσληθψλ θαη θνηλσληθνκαζεκαηηθψλ λνξκψλ, πνπ ππάξρνπλ 

κέζα ζηελ ηάμε, νη καζεκαηηθέο πξαθηηθέο πνπ ζεζκνζεηνχληαη ζηε καζεηηθή θνηλφηεηα, 

βιέπνπκε φηη ζπγθξνηνχλ  ζπλζήθεο  εμέιημεο ησλ καζεηψλ. Οη θνηλσληθέο λφξκεο 
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αθνξνχλ ζηνπο θαλφλεο πνπ ζεζκνζεηνχλ ηελ δνκή ηεο ζπκκεηνρήο ησλ κειψλ ηεο 

θνηλφηεηαο ηεο ηάμεο, ελψ νη θνηλσληθνκαζεκαηηθέο έρνπλ ζρέζε κε ηηο θαλνληζηηθέο 

πηπρέο ησλ δξάζεσλ θαη αιιειεπηδξάζεσλ πνπ έρνπλ ζρέζε κε ηα καζεκαηηθά (McClain 

& Cobb, 2001).  Με ηελ αλάιπζε ηεο εμέιημεο ησλ καζεκαηηθψλ πξαθηηθψλ, πνπ 

αλαπηχζζνληαη κέζα ζηελ ηάμε θαη κε ηε βνήζεηα ησλ θξίζηκσλ ζπκβάλησλ, 

πξνζπαζήζακε λα ηεθκεξηψζνπκε ηελ πξαγκαηηθή καζεζηαθή ηξνρηά ηεο θνηλφηεηαο ηεο 

ηάμεο, θαζψο απηή πξαγκαηνπνηείηαη κε ηελ αιιειεπίδξαζε.  

Ζ εθπαηδεπηηθφο πξνάγεη ηελ επηθνηλσλία κέζα θαη έμσ απφ ηελ ηάμε κε μεθάζαξν 

ηξφπν,  ξεηά ή άδεια, ππνζηεξίδνληαο φηη νη ζσζηέο απαληήζεηο δελ έρνπλ ηφζε 

ζεκαζία, φζν ε πξνζπάζεηα πνπ γίλεηαη. ΢χκθσλα κε ηα NCTM  Standards (1991),  νη 

καζεηέο ρξεηάδνληαη επθαηξίεο γηα λα επηθνηλσλήζνπλ ηηο καζεκαηηθέο ηνπο ηδέεο θαη λα 

ιχζνπλ πξνβιήκαηα κε άιινπο, νη νπνίνη ζα έπξεπε λα εκπιέθνληαη ζηηο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο, κε απηνπεπνίζεζε θαη ελζνπζηαζκφ ελψ νη εθπαηδεπηηθνί ζάπξεπε λα 

ρξεζηκνπνηνχλ θξηηήξηα αμηνιφγεζεο κε επίθεληξν ηελ θαηαλφεζε, κάιινλ, παξά ηηο 

ζσζηέο απαληήζεηο. Σα καζεκαηηθά είλαη απαξαίηεην λα δηδάζθνληαη σο έλα δπλακηθφ 

εξγαιείν ζθέςεο θαη φρη απιά ζαλ κηα ζεηξά απφ πξάμεηο πνπ πξέπεη λα κάζνπλ λα 

θάλνπλ νη καζεηέο (Stipek et al., 2001).  

 Ζ εθπαηδεπηηθφο ζπλεζίδεη λα απνθεχγεη λα δίλεη ξεηέο νδεγίεο. ΢πρλά ζέηεη 

ακθηβνιίεο, είλαη δηαθξηηηθά ππνζηεξηθηηθή, ελψ, φηαλ απαηηείηαη, γίλεηαη άκεζε ζηηο 

εμεγήζεηο ηεο. Ζ δηδαζθαιία, κε απηφλ ηνλ ηξφπν, κεηαβάιιεηαη θαη ελίνηε δελ είλαη 

ζπκβαηή κε ηηο πξνηεξαηφηεηεο πνπ έρεη ζέζεη θαη αθνξνχλ ζηα καζεκαηηθά (ζρεδηαζκφο 

καζήκαηνο, αλαιπηηθφ πξφγξακκα, ζεζκηθνί παξάγνληεο). Σηο πεξηζζφηεξεο θνξέο ε  

εθπαηδεπηηθφο πξνζπαζεί λα πεηχρεη κηα ηζνξξνπία αλάκεζα ζηηο δηθέο ηεο 

πξνηεξαηφηεηεο θαη απηφ πνπ πηζηεχεη φηη απνηειεί πξνηεξαηφηεηα γηα ην ζρνιείν. Ζ 

πξνηεξαηφηεηά ηεο, είλαη ε γλψζε θαη ε θαηαλφεζε ηνπ καζεηή.  Πξέπεη λα ππάξρεη έλαο 

κεγάινο βαζκφο ζηαζεξφηεηαο αλάκεζα ζηε ζεσξεηηθή γλψζε θαη ζηελ πξαθηηθή 

επάξθεηα γηα λα επηηεπρζεί έλαο ηέηνηνο ζηφρνο (Skott, 1999).  

Μέζα ζε κηα ηάμε, ην λα εμεηάζνπκε φιεο ηηο δπλαηφηεηεο επηινγήο, πνπ 

ππάξρνπλ, θαζψο θαη ηηο επηπηψζεηο ηνπο, πξνθεηκέλνπ λα πάξνπκε κηα απφθαζε, είλαη 

δχζθνιν. ΢πλήζσο κφλν κέζα απφ ηνλ αλαζηνραζκφ αλαγλσξίδνπκε φηη έρνπκε κηα 

δπλαηφηεηα επηινγήο θαη φηη ζα κπνξνχζακε λα είρακε δξάζεη δηαθνξεηηθά. Ζ 

εθπαηδεπηηθφο, ρξεζηκνπνηεί ηελ πξαθηηθή ηνπ αλαζηνραζκνχ κε ζθνπφ λα πξνζπαζήζεη 

λα βειηηψζεη ηελ θαηαλφεζε ησλ καζεηψλ, αλαιχνληαο θξίζηκα ζπκβάληα θαη 
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αλαζεσξψληαο πξαθηηθέο πνπ εθάξκνζε. Σα θξίζηκα ζπκβάληα,  είλαη ζεκαληηθά γηα ηνλ 

εθπαηδεπηηθφ επεηδή ηνλ θάλνπλ λα αλαξσηεζεί γηα ηελ πξαθηηθή ηνπ θαη θαίλεηαη λα ηνπ 

παξέρνπλ κηα θαιχηεξε θαηαλφεζε γηα ηηο δηδαθηηθέο θαη καζεζηαθέο θαηαζηάζεηο. Σν 

λα είζαη εθπαηδεπηηθφο ζεκαίλεη φηη κπνξείο λα δεηο κέζα ζ’ απηήλ ηελ πίεζε, 

καζαίλνληαο απφ ηε ιήςε απνθάζεσλ θαη κε απηφλ ηνλ ηξφπν, καζαίλνληαο, ηειηθά, πψο 

λα παίξλεηο θαιχηεξεο απνθάζεηο (Hole & McEntee, 1999).   Ο αλαζηνραζκφο πάλσ ζηηο 

εκπεηξίεο πνπ απνθνκίδνπκε ζηελ ηάμε, έρεη απνδεηρζεί φηη είλαη απνηειεζκαηηθφο ζηελ 

αιιαγή ησλ πεπνηζήζεσλ ησλ εθπαηδεπηηθψλ (Stipek et al., 2001). Παξάγνληεο πνπ 

επηδξνχλ ζηε ιήςε απνθάζεσλ ηεο εθπαηδεπηηθνχ, θαίλεηαη λα είλαη: 

 ε εκπεηξία απφ ην Μεηαπηπρηαθφ Πξφγξακκα ηεο Γηδαθηηθήο ησλ 

Μαζεκαηηθψλ,  κε ζπλέπεηα λα ρξεζηκνπνηεί θαη λα δηαρεηξίδεηαη 

ζπγθεθξηκέλα  παξαδείγκαηα θαη λα θαζηεξψλεη λφξκεο  

 ν πςειφο βαζκφο ζπλεηδεηφηεηαο ησλ επηινγψλ ηεο (νη επηινγέο πνπ θάλεη 

είλαη ζπλεηδεηέο θαη απηφ ην δειψλεη κε ξεηφ ηξφπν) 

 ε ηζρπξή καζεκαηηθή ηαπηφηεηα ηεο εθπαηδεπηηθνχ, κε ζπλέπεηα λα δίλεη 

έκθαζε   ζηε καζεκαηηθή δηαπξαγκάηεπζε 

 ε πξνεγνχκελε εκπεηξία απφ ηα θξνληηζηήξηα 

 ε εκπεηξία ηεο απφ ηε δηδαζθαιία ζε κεγαιχηεξεο ηάμεηο Λπθείνπ 

 ε επηθνηλσλία κε ηνπο ζπλαδέιθνπο 

 ην ζεζκηθφ πιαίζην, π.ρ. νη πηέζεηο ηνπ ζρνιείνπ θαη ην Αλαιπηηθφ 

Πξφγξακκα, ζηα νπνία θαίλεηαη λα αληηζηέθεηαη 

 ε ζπκκεηνρή ηεο ζηηο νκάδεο αλακφξθσζεο ησλ αλαιπηηθψλ 

πξνγξακκάησλ ησλ Μαζεκαηηθψλ, ηεο Γεπηεξνβάζκηαο Δθπαίδεπζεο 

 νη γνλείο 

 ε ζπκκεηνρή ζε πξαθηηθέο ηεο έξεπλαο ηεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ 

Οη θνηλσληθέο πξαθηηθέο πνπ αλαδείρζεθαλ θαη νη νπνίεο θάλεθε λα επεξεάδνπλ ηε 

ιήςε απνθάζεσλ, ηεο εθπαηδεπηηθνχ, βξίζθνληαλ φρη κφλν κέζα ζηελ ηάμε, φπνπ 

αιιειεπηδξνχλ εθπαηδεπηηθνί θαη καζεηέο, γχξσ απφ έλα καζεκαηηθφ πιαίζην, αιιά θαη 

ζε θνηλφηεηεο πξαθηηθήο ζηηο νπνίεο ζπκκεηείρε. Αζθαιψο, έλα δήηεκα είλαη, πνηεο 

εκπεηξίεο θαίλεηαη λα θπξηαξρνχλ ζηε ιήςε απνθάζεσλ. Αλ θαη ε παξνχζα έξεπλα δελ 

κπφξεζε λα κειεηήζεη ζπζηεκαηηθά ηελ παξαπάλσ δηάζηαζε, παξ’ φια απηά, ε πξαθηηθή 

πνπ θάλεθε λα είλαη θπξίαξρε, είλαη ε καζεκαηηθή πξαθηηθή, φπσο πξνθχπηεη απφ ηνλ 
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αλαζηνραζκφ ηεο εθπαηδεπηηθνχ, ζρεηηθά  κε ηηο εκπεηξίεο ηεο απφ ην Μεηαπηπρηαθφ ηεο 

Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ.   

Ζ ζεσξία ηεο Γηδαθηηθήο ησλ Μαζεκαηηθψλ, σο ελφο δηθηχνπ θνηλσληθψλ 

πξαθηηθψλ, ηνλίδεη φηη ηα πξνβιήκαηα πνπ δηαηππψλνπλ νη εξεπλεηέο θαη νη εξκελείεο 

ηνπο, είλαη πάληνηε θαηαθεξκαηηζκέλα θαη θαιχπηνπλ κφλν έλα πνιχ κηθξφ κέξνο ηεο 

πνιππινθφηεηαο ηεο πξαθηηθήο. Υξεζηκνπνηψληαο ηηο πξαθηηθέο   κάο δίλεηαη ε 

δπλαηφηεηα λα απνδείμνπκε ηελ πνιηηηζκηθή, θνηλσληθή, νηθνλνκηθή, ηζηνξηθή θαη 

πνιηηηθή πνιππινθφηεηά ηεο ηάμεο (Valero, 2009).    Φάρλνληαο βαζχηεξα, ίζσο βξνχκε 

φηη θάπνην ηδηαίηεξν γεγνλφο ρξεζηκεχεη σο παξάδεηγκα κηαο πην γεληθήο ζεψξεζεο ησλ 

γεγνλφησλ. Υξεηάδεηαη λα ππνζέζνπκε φηη νη βαζχηεξεο δνκέο, κέζα ζην ζρνιείν, νη 

νπνίεο πηζαλφλ απνηεινχλ κέξνο ηνπ ζπκβάληνο, δηαηεξνχλ ηηο αμίεο ηνπο. ΢πλήζσο, 

θαζψο ςάρλνπκε βξίζθνπκε πεξηζζφηεξεο εξσηήζεηο παξά απαληήζεηο. Σν ςάμηκν ηνπ 

λνήκαηνο είλαη έλα αλαπφζπαζην κέξνο ηεο αλζξψπηλεο χπαξμεο, αιιά ε θαηαλφεζε, 

απφ κφλε ηεο, δε δεκηνπξγεί επθαηξίεο ζηελ αλζξψπηλε πξαθηηθή (Hole & McEntee, 

1999).                                                                                                                                   

Οη πξαθηηθέο (patterns of participation) πνπ εληνπίζακε, λα ζπκκεηέρεη ε 

εθπαηδεπηηθφο, θαίλεηαη λα επεξεάδνπλ ηε ιήςε απνθάζεσλ,  ζε δηαθνξεηηθφ  βαζκφ ε 

θάζε κηα απφ απηέο; Γηα ηελ εθπαηδεπηηθφ πνπ ζπκκεηείρε ζηελ έξεπλα, ε 

παξαθνινχζεζε ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ κεηαπηπρηαθνχ πξνγξάκκαηνο, θαίλεηαη λα 

ζπκβάιεη ζηελ ελίζρπζε ηεο καζεκαηηθήο ηεο ηαπηφηεηαο. Μπνξνχκε, φκσο,  λα 

πεξηκέλνπκε φηη ζε φινπο ζα έρεη θάπνηα επίδξαζε; Πφζν ηζρπξή αιιαγή είλαη δπλαηφλ 

λα επηθέξεη ε παξαθνινχζεζε ελφο ηέηνηνπ πξνγξάκκαηνο; Ση είλαη απηφ πνπ 

δηαθνξνπνηεί, ην βαζκφ πνπ επεξεάδεηαη έλαο εθπαηδεπηηθφο απφ ηε ζπκκεηνρή ηνπ ζε 

θνηλφηεηεο πξαθηηθήο; 

Αζθαιψο απηή ε κνξθή έξεπλαο είλαη πνιχ δχζθνιε. Απαληήζεηο είλαη πνιχ 

δχζθνιν λα δνζνχλ, κε βεβαηφηεηα, ζηα πξνεγνχκελα εξσηήκαηα. ΢ηελ πξνζπάζεηά καο  

λα δνζεί θάπνηα εξκελεία  ζηα γεγνλφηα πνπ παξαηεξήζεθαλ, δηαηππψζεθαλ θάπνηεο 

εξσηήζεηο, νη νπνίεο δελ είλαη βέβαην φηη καο βνεζνχλ πάληνηε λα ζπλάγνπκε αζθαιή 

ζπκπεξάζκαηα, φζνλ αθνξά ζηηο πξαθηηθέο πνπ ζπκκεηέρεη ε εθπαηδεπηηθφο. Οη 

εξσηήζεηο έρνπλ άκεζε ζχλδεζε κε ην άηνκν πνπ ηηο ζέηεη θαη ηελ ηαπηφηεηά ηνπ. ΋κσο, 

δελ κπνξνχκε λα απνθαλζνχκε πφζν είλαη ζπλεηδεηέο, απφ ηνλ εξεπλεηή, νη εξσηήζεηο 

θαη ζε πνην βαζκφ θαηαλννχληαη, απφ ηελ εθπαηδεπηηθφ, ψζηε λα κπνξέζεη ε έξεπλα λα 
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αλαηξέμεη ζηηο πιεξνθνξίεο απηέο θαη λα δνχκε, ηειηθά, αλ κπνξέζνπκε, ηη είλαη απηφ 

πνπ έρεη δξάζεη θαη έρεη νδεγήζεη ζηε ιήςε απνθάζεσλ. Γηα φια απηά απαηηείηαη 

εξεπλεηηθή εκπεηξία. Δπνκέλσο, γηα λα είλαη αμηφπηζην έλα ζπκπέξαζκα, πνπ πηζαλφλ  

θαηαιήμνπκε, ππάξρνπλ εγγελείο δπζθνιίεο, νη νπνίεο έγθεηληαη ζηε κεζνδνινγία. 

Καηαιήγνπκε, ηειηθά, φηη απαηηείηαη εμάζθεζε, εκπεηξία θαη γλψζε απφ ηελ πιεπξά ηνπ 

εξεπλεηή θαη απφ ηελ πιεπξά ηνπ εθπαηδεπηηθνχ λα κπνξεί λα εξκελεχεη ηηο εξσηήζεηο 

θαη κέζα απφ ηνλ αλαζηνραζκφ λα ηηο απαληά, ψζηε λα ζπλάγνπκε ηα φπνηα πηζαλά 

απνηειέζκαηα. 

Κνηλσληθέο, πνιηηηζκηθέο, ηζηνξηθέο, πνιηηηθέο θαη νηθνλνκηθέο πξαθηηθέο 

εκπιέθνληαη ζηε δνκή ηεο θνηλσλίαο. Σν λα αληηκεησπίζνπκε ηελ πνιππινθφηεηα ηεο 

καζεκαηηθήο ζθέςεο, κάζεζεο, δηδαζθαιίαο θαη ινγηθήο, ζηηο θνηλσλίεο καο, είλαη ξεηά 

κηα δηαλνεηηθά εμεδεηεκέλε θαη απαηηεηηθή, θαζψο θαη ζπλαξπαζηηθή, πξνζπάζεηα 

(Valero, 2009).  
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ΠΑΡΑΡΣΖΜΑ 

                    6
ν
 Μάζεκα  (23-3-11)   Παξαηεξήζεηο 

 

00:00 

 

(1) Καζ: Χξαία, ηέινο, ηέινο. Λνηπφλ είρακε πεη φηη … Δίρακε πεη ηνλ 

νξηζκφ ηεο ζπλάξηεζεο. Πνηνο ζα κνπ πεη ηνλ νξηζκφ ηεο ζπλάξηεζεο; 

(ηξηο) ΢ηγά-ζηγά δελ είκαη θαη κεραλάθη, ζηγά-ζηγά. Σνλ νξηζκφ ηεο 

ζπλάξηεζεο, άιινο; 

(2) ΢ηξάηνο: Να πσ; Δίκαη θη εγψ εδψ.  

(3) Καζ: Έια, Δχε. 

(4) Δύε: Δίλαη ε δηαδηθαζία θαηά ηελ νπνία έλα ζηνηρείν ελφο ζπλφινπ 

αληηζηνηρεί ζε έλα κφλν ζηνηρείν ελφο άιινπ ζπλφινπ. 

(5) Έθηνξαο: ΢πγγλψκε, γηαηί θάζε θνξά πνπ θάλνπκε κάζεκα 

μαλαγξάθνπκε ηνλ νξηζκφ;  

(6) Καζ: Μήπσο επεηδή είλαη ζεκαληηθφο θαηαιάβακε;  

(7) Δηξήλε: … ελφο ζπλφινπ Α … 

(8) Καζ:  … αληηζηνηρίδεηαη ζε έλα κφλν ζηνηρείν ελφο ζπλφινπ Β. Δίλαη 

ζσζηφο, έηζη φπσο ηνλ έρσ γξάςεη; Λέγε … 

 (9) Μαζήηξηα: … θάζε 

(10) Καζ: Κάζε ζηνηρείν. Κάζε ζηνηρείν ελφο ζπλφινπ Α. 

(11) Διπίδα: Καη …αληηζηνηρεί 

(12) Μαζήηξηα: Σν ίδην είλαη. 

(13) Διπίδα: Γελ είλαη ην ίδην. 

(14) Μαζήηξηα: Σν ίδην δελ είλαη, θπξία; 

(15) Καζ: Απφ ηε κηθξή έξεπλα πνπ είρακε θάλεη θαη ζπκάκαη, ην 

αληηζηνηρίδεηαη πάεη κε ην κε; Καη ην αληηζηνηρεί κε ην ζε; ΋ρη θαη ην 

αληηζηνηρίδεηαη κε ην ζε. Γηαηί ηφρακε θνηηάμεη κε  θηινιφγνπο, ηφηε πνπ 

είπε ν ΢ηξάηνο γηα ηε ζχληαμε ησλ δπν ιέμεσλ ζηελ ειιεληθή γιψζζα. 

Σν αληηζηνηρίδεηαη επνκέλσο είλαη ζσζηφ, έηζη; απιά ην είρα γξάςεη ηηο 

πξνεγνχκελεο θνξέο, αληηζηνηρεί. Δίρακε πεη, ινηπφλ, κεηά φηη γη’ απηήλ 

ηε δηαδηθαζία ρξεζηκνπνηνχκε ζπλήζσο (δηο), ην γξάκκα f, ζπλήζσο ην 

γξάκκα f, ην ζχλνιν Α θαη ην ζχλνιν Β νλνκάδεηαη Π.Ο. θαη ζχλνιν 

αθίμεσο, αληίζηνηρα, ηα ζηνηρεία ηνπ ζπλφινπ αθίμεσο ζηα νπνία 

θαηαιήγεη βειάθη νλνκάδνληαη Π.Σ., είρακε πεη φηη νη αξηζκνί ζην ζχλνιν 

Α παξηζηάλνληαη κε ηε βνήζεηα κηαο κεηαβιεηήο, ε νπνία είλαη ζπλήζσο 

ην ρ θαη νλνκάδεηαη αλεμάξηεηε, νη αξηζκνί ζην ζχλνιν Β θαη 

ζπγθεθξηκέλα ζην Π.Σ. παξηζηάλνληαη κε ηε βνήζεηα κηαο κεηαβιεηήο, ε 

νπνία είλαη ζπλήζσο ην ς θαη είλαη εμαξηεκέλε, θαη είρακε πεη φηη ν 

ηξφπνο κε ηνλ νπνίν γίλεηαη απηή ε αληηζηνηρία, δει. ν θαλφλαο φπσο π.ρ. 

ην παξάδεηγκα πνπ είρακε αλαθέξεη φηη ζε θάζε αξηζκφ ηνπ ζπλφινπ Α 

αληηζηνηρίζηε ην ηεηξάγσλφ ηνπ, απηφο ν ηξφπνο είλαη ν ηχπνο ηεο 

ζπλάξηεζεο φηαλ ε ζπλάξηεζε έρεη ηχπν. Γει. φηαλ καο ιέλε φηη ζε θάζε 

αξηζκφ ηνπ ζπλφινπ Α αληηζηνηρεί ην ηεηξάγσλφ ηνπ, ηφηε 

θαηαιαβαίλνπκε φηη ηα ς απφ ην ζχλνιν Β είλαη απηά, ηα νπνία 

απνηεινχλ ην ηεηξάγσλν ησλ αληηζηνίρσλ ρ, ησλ ρ δει. πνπ μεθηλάλε απφ 

ην ζχλνιν Α. Χξαία; Δίρακε πεη φκσο, φηη ε ζπλάξηεζε (δηο) είλαη θαη 

 
 
 
 
 
 
Ζ θαζεγήηξηα γξάθεη ηνλ 

νξηζκφ ζηνλ πίλαθα. 

 

 

 

Ολνκάδεη ηα ζχλνια. 
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κηα αληηζηνηρία, ε νπνία γίλεηαη κε απηφλ εδψ πέξα ηνλ νξηζκφ, ε νπνία 

παηάεη πάλσ ζ’ απηφλ ηνλ νξηζκφ, κ’ απηφλ ηνλ ηξφπν πνπ πεξηγξάθεη ν 

νξηζκφο, αιιά κπνξεί λα κελ έρεη ηχπν, κπνξεί δει. ε ζπλάξηεζε, είρακε 

πεη,  λα είλαη κηα αληηζηνηρία θαηά ηελ νπνία έρνπκε θάπνηνπο αξηζκνχο, 

ην 1, ην 2 θαη ην 3 θαη απηνί νη αξηζκνί αληηζηνηρνχλ ζην 1 θαη ζην 2 σο 

εμήο: ην 1 ζην  1, ην 2 ζην 1 θαη ην 3 ζην 2, ρσξίο απηή ε αληηζηνηρία λα 

πεξηγξάθεηαη απφ έλα θαλφλα. Δληάμεη; Αλ φκσο ζ’ απηήλ ηελ 

αληηζηνηρία, θάζε ζηνηρείν ηνπ πξψηνπ ζπλφινπ, αληηζηνηρεί ζε έλα κφλν 

ζηνηρείν ηνπ δεπηέξνπ ζπλφινπ, ηφηε απηή ε αληηζηνηρία είλαη 

ζπλάξηεζε. 

 

05:00 

 

(16) Καζ: ΢ηηο πην πνιιέο ζπλαξηήζεηο, ππάξρεη απηφ πνπ έιεγε ν 

΢ηξάηνο ζηελ αξρή, ππάξρεη έλαο θαλφλαο κε ηνλ νπνίν γίλεηαη απηή ε 

αληηζηνηρία, ν νπνίνο εθθξάδεηαη κε ηε βνήζεηα κηαο ηζφηεηαο  αλάκεζα 

ζηελ εμαξηεκέλε θαη ζηελ αλεμάξηεηε κεηαβιεηή. Απηφο ν θαλφλαο κε 

ηνλ νπνίν γίλνληαη νη πην πνιιέο αληηζηνηρίεο, φρη φιεο νη πην πνιιέο 

αληηζηνηρίεο, πνπ απνηειεί κηα ζρέζε αλάκεζα ζηελ εμαξηεκέλε θαη ηελ 

αλεμάξηεηε κεηαβιεηή κε ηε κνξθή ελφο ηχπνπ, ιέγεηαη ηχπνο ηεο 

ζπλάξηεζεο. Δληάμεη; Δπεηδή, ηα ς ζηα νπνία θαηαιήγεη βειάθη ιέγνληαη 

ηηκέο ηεο ζπλάξηεζεο ζην ρ ή εηθφλα ή εηθφλεο ηνπ ρ απηφ ηνλ ηχπν πνπ 

έρνπλ νη πην πνιιέο ζπλαξηήζεηο ηνλ γξάθνπκε θαη κε ηε κνξθή  f(x) = 

x
2
, αθνχ ηα ς ηα ζπκβνιίδνπκε θαη ζαλ f(x), φπσο είρακε γξάςεη ηελ 

πξνεγνχκελε θνξά. Δληάμεη; Σφηε ηε δηαδηθαζία, … ιέσ πάιη δειαδή 

ηψξα ην ζπκβνιηζκφ, ηνλ νπνίν ηνλ είρακε μαλαπεί θαη ηηο 2 

πξνεγνχκελεο θνξέο, απιά ηελ πξνεγνχκελε θνξά είρακε πεη ιίγν 

βηαζηηθά ζην ηέινο, απηά πνπ είραηε λα δηαβάζεηε ζηηο 3 απηέο  

πεξίθεκεο ζειίδεο, ηηο νπνίεο έρνπκε εδψ θαη έλα κήλα, εληάμεη; Δίρακε, 

ινηπφλ, πεη, ην φηη ην έρεηε δηαβάζεη, ζέισ επίζεο λα ζεκαίλεη ηζνδχλακα 

θαη φηη ην μέξεηε. Πνπ δελ είλαη απαξαίηεην. 

(17) Δηξήλε: Σα ηεζη; 

(18) Καζ: Ξαλά ηα ίδηα. Λνηπφλ, έρσ κηα ηδέα, φπνηε κε ξσηάηε κηα 

εξψηεζε ηέηνηα, ζα ζαο ξσηάσ κηα άζθεζε απφ ηα πξνεγνχκελα …, 

κπνξψ; Σα ηεζη. Ναη, ηελ άζθεζε ηελ ηάδε … ζει….πνπ είρακε θάλεη 

πξηλ 2 κήλεο; Καιφ; Λνηπφλ, … ζε βιέπσ ην θαινθαίξη θάησ απφ ηελ 

ειηά λα αζρνιείζαη κε ηηο ζπλαξηήζεηο. 

(19) Διπίδα: Κάησ απφ ηελ ειηά;  

(20) Καζ: Άζην, μέξεη απηφο. 

(21) Διπίδα: Κάησ απφ ηελ νκπξέιια θαιχηεξα. 

(22) Καζ: Λνηπφλ, σξαία. Μέρξη εδψ πέξα κε ην ζπκβνιηζκφ ππάξρεη 

θάπνην πξφβιεκα;  

(23) Μαζεηέο: ΋ρη, θαλέλα πξφβιεκα. 

(24) Καζ: Με ην f(x), ππάξρεη θάπνην ζέκα. 

(25) Μαζεηέο: ΋ρη, θπξία. 

(26) Καζ: Χξαία, πψο ιέγεηαη ην f(x); 

(27) Μαζεηήο: Πεδίν νξηζκνχ. 

(28) Καζ: Σν f(x); Σψξα πξέπεη λα κηιάηε. Γε ζαο βιέπσ λα κηιάηε. Πψο 

ιέγεηαη ην f(x).  

(29) ΢ηξάηνο: Ολνκαζία ηεο ζπλάξηεζεο. 
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Νφξκα: βνεζά λα θαηαλνήζνπ- 

κε ηνλ ηξφπν πνπ αιιειεπη- 

δξνχλ νη άλζξσπνη θαη δεκη- 

νπξγνχλ απφ θνηλνχ κηα 

γλψζε ζε πνηθίια εθπαηδεπηηθά 

ή θαζεκεξηλά ζέκαηα (Σatsis) 

 

 

 

 

 

Δπηκέλεη κέρξη λα αθνχζεη 

ζσζηά καζεκαηηθά, ελψ ηα  

παηδηά θαηαλννχλ έρνπλ 

πξφβιεκα δηαηχπσζεο 

 

 

 

 

 

 



 

98 
 

(30) Καζ: Ση είλαη ην f(x); 

(31) Διπίδα: Ο ζπκβνιηζκφο ηεο. 

(32) Καζ: Πψο ην νλνκάδνπκε ην f(x); 

(33) Μαζήηξηα: ΢χλνιν αθεηεξίαο. 

(34) Άιιε καζήηξηα: ΋ρη. 

(35) Μαζεηήο: Γελ μέξνπκε. 

(36) ΢ηξάηνο: Σν ρ είλαη ζην πξψην ζχλνιν θαη ην f είλαη … 

(37) Έθηνξαο: … ην δεχηεξν ζχλνιν. 

(38) Μαζήηξηα: Ζ ηηκή ηεο f(x). 

(39) Μαζεηήο: Σν ς είλαη δει. ην πεδίν ηηκψλ; 

(40) Καζ: Σν ς είλαη ην πεδίν ηηκψλ; Μηζφ ιεπηφ, ην f(x) είλαη ην ς, ην ς 

είλαη ην πεδίν ηηκψλ; 

(41) ΢ηξάηνο: ΋ρη, ην ς είλαη ην ζχλνιν Β. Δθεί πέξα. 

(42) Καζ: Σν ς είλαη ην ζχλνιν Β; Βαζίιε; 

(43) Βαζίιεο: Ζ εμαξηεκέλε κεηαβιεηή. 

(44) Καζ: Σν ς είλαη ε εμαξηεκέλε κεηαβιεηή. Σα f(x), ην f(x) κηαο 

ζπλάξηεζεο, πψο νλνκάδνληαη ηα f(x) κηαο ζπλάξηεζεο; 

(45) Μαζεηήο: Σηκέο. 

(46) Καζ: Σηκέο κηαο ζπλάξηεζεο ή δηαθνξεηηθά … 

(47) Μαζήηξηα: Δηθφλα. 

(48) Καζ: Δηθφλα ηεο f ζην ρ. ΢ε απηφ εδψ πέξα ην παξάδεηγκα, 

ζχκθσλα κε ην ζπκβνιηζκφ πνπ ρξεζηκνπνηήζακε, έρνπκε φηη ην f(2) 

είλαη ίζν κε ηη; Ση ζεκαίλεη f(2); Ζ ζπλάξηεζε, δελ έρεη ηχπν ζην 

παξάδεηγκα, εληάμεη; Παξ’ φια απηά, βιέπνπκε κε ηα δηαγξάκκαηα Venn 

κηα αληηζηνηρία, ε νπνία είλαη ζπλάξηεζε γηαηί ζε θάζε ρ ηνπ πξψηνπ 

ζπλφινπ αληηζηνηρεί έλα κφλν ς ηνπ δεπηέξνπ ζπλφινπ. ΢χκθσλνη κέρξη 

εδψ; Χξαία. Καη ιέσ, απ’ απηήλ εδψ πέξα ηελ αληηζηνηρία, ε νπνία είλαη 

ζπλάξηεζε ζχκθσλα κε ηνλ νξηζκφ, ην f(2) είλαη ίζν κε ηη, κε πνηνλ 

αξηζκφ, θαη πψο νλνκάδεηαη ην f(2); Υξήζην. 

(49) Υξήζηνο: Με ην 1 ζην ηεηξάγσλν; 

(50) Καζ: Απηή εδψ πέξα ε ζπλάξηεζε δελ έρεη ζρέζε κε απηήλ εδψ 

πέξα ηε ζπλάξηεζε πνπ έρεη απηφλ ηνλ ηχπν. Δίλαη άιιν παξάδεηγκα. 

Απηή ε ζπλάξηεζε δελ έρεη ηχπν. ΢’ απηήλ ηε ζπλάξηεζε, Έθηνξα ην f(2) 

είλαη ίζν κε ηη; 

(51) Έθηνξαο: Ναη αιιά ζέισ λα δσ πνχ ζα αληηζηνηρίζσ …πνην 2. 

(52) Υξήζηνο: Ναη, αιιά δελ έρνπκε θάπνην ηέηνην… 

(53) Καζ: Έρεη ηχπν; Λέγε Δηξήλε. 

(54) Δηξήλε: Ννκίδσ κε 3; 

(55) Καζ: Σν f(2) = 3 πνχ ην βιέπεηο απηφ; 

(56) Δηξήλε: Δπεηδή αληηζηνηρεί ην 3 ζην 2. 

(57) Καζ: Σν f(2) είλαη ίζν Αξγπξψ κε; 

(58) Αξγπξώ: Με 1.  

(59) Καζ: Γηαηί φκσο απηφ πνπ ιέεη ε Δηξήλε ην f(2) γηαηί δελ είλαη 3; 

Γηαηί είλαη ιάζνο απηφ; Σν f(2) είλαη 3; 

 

10:00 

 

(60) Έθηνξαο: Σν αλάπνδν είλαη. 

(61) Δηξήλε: Α, λαη ζσζηά, γηαηί ην βειάθη θαηαιήγεη ζην 2.  

(62) Καζ: Χξαία, αθνχ ην θαηάιαβεο κφλε ζνπ. Καη είλαη ινγηθφ απηφ ην 
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Ζ Αξγπξψ κε ηε βνήζεηα ηνπ 
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ιάζνο. Δίλαη ιάζνο, αιιά είλαη ινγηθφ. Χξαία, άξα ην f(2) ινηπφλ είλαη 1 

γηαηί, ε εηθφλα ηνπ 2 κέζσ ηεο f, απηή είλαη ε  f, ε αληηζηνηρία, ε εηθφλα 

ηνπ 2 κέζσ ηεο f, είλαη ην 1, πνπ ζεκαίλεη φηη ην 2 αληηζηνηρεί ζην 1 δει. 

απηφ ζεκαίλεη φηη ην ρ=2 έρεη εηθφλα ην ς=1, πξάγκα ην νπνίν ην 

βιέπνπκε, γηαηί απφ ην 2 μεθηλάεη έλα βειάθη θαη πάεη ζην 1. Καηά ην ίδην 

ζθεπηηθφ πνηα …, πψο ζα γξάςνπκε κάιινλ ηελ ηηκή ηεο f ζην 1. Πψο ζα 

ζπκβνιίζνπκε ηελ ηηκή ηεο f ζην 1, ζ’ απηήλ ηελ αληηζηνηρία ηελ απιή. 

Έια, ΢ηξάην. 

(63) ΢ηξάηνο: f θαη κέζα ζε παξέλζεζε 1, … 

(64) Καζ: f ηνπ 1, είλαη ε ηηκή ηεο f ζην 1 θαη είλαη ίζε κε; 

(65) ΢ηξάηνο: 1 

(66) Καζ: Γηαηί ην βειάθη πνπ μεθηλάεη απφ ην 1, θαηαιήγεη ζην 1. 

Χξαία. Βξείηε κνπ ηψξα θαη ηελ ηηκή ηεο f ζην 3. Λέγε … είλαη; 

(67) Μαζήηξηα: 2 

(68) Καζ: Χξαία. Απφ δσ, απηφ εδψ ην 2 είλαη ρ ή ς; 

(69) Μαζήηξηα: ς 

(70) Δηξήλε: Αλεμάξηεηε. 

(71) Καζ: Σν ς είλαη αλεμάξηεηε; 

(72) Δηξήλε: ΋ρη ην ρ είλαη αλεμάξηεηε. 

(73) Καζ: Σν 3 ηη είλαη; ρ ή ς; 

(74) Μαζεηέο: ρ, ρ … 

(75) Καζ: Δίλαη δει. κηα ηηκή ηεο αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο ην 3. Σν 3 

είλαη κηα ηηκή ηνπ ρ θαη ην 2 είλαη ην αληίζηνηρν ς ζην νπνίν αληηζηνηρεί 

ην ρ=3. Δληάμεη; 

(76) Μαζεηήο: Μάιηζηα. 

(77) Καζ: Χξαία. Άιιν παξάδεηγκα. Αο πνχκε φηη δελ έρνπκε 

δηαγξάκκαηα Venn θαη αο πνχκε φηη έρνπκε κηα ζπλάξηεζε, f ηελ 

νλνκάδνπκε, ρσξίο λα έρνπκε πξφβιεκα πνχ αληηζηνηρνχκε θιπ. έζησ φηη 

έρνπκε κηα ζπλάξηεζε f, ηεο νπνίαο δίλεηαη κφλν ν ηχπνο θαη ν ηχπνο ηεο 

είλαη f(x)=3ρ+1. Σν Π.Ο. ηεο λα είλαη ην ζχλνιν Α, απφ ην 0, κέρξη ην 5. 

Α=[0,5]. Γε ξψηεζα ηίπνηα αθφκα. Λνηπφλ, μαλαιέσ ζην παξάδεηγκα 

δίλεηαη κηα ζπλάξηεζε f, ε νπνία έρεη έλαλ ηχπν πνπ πεξηγξάθεηαη απ’ 

απηήλ ηελ ηζφηεηα, f(x)=3ρ+1 θαη ην Π.Ο. ηεο είλαη ην δηάζηεκα 0, 5 

θιεηζηφ, σξαία; Απηή ε ζπλάξηεζε κε φια απηά ηα ζηνηρεία, απηφ είλαη 

ην φλνκα ηεο ζπλάξηεζεο, απηφο είλαη ν ηχπνο ηεο ζπλάξηεζεο θαη απηφ 

είλαη ην Π.Ο. ηεο. Απηή ε ζπλάξηεζε κε φια απηά ηα ζηνηρεία, ιέκε φηη 

είλαη θαιά νξηζκέλε (δηο), γηαηί έρνπκε φζα ζηνηρεία ρξεηαδφκαζηε γηα λα 

βξνχκε νπνηαδήπνηε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο, δει. νπνηαδήπνηε εηθφλα, 

νπνηνπδήπνηε ζηνηρείνπ ηνπ Π.Ο. ηεο. Ξέξνπκε γη’ απηήλ ηε ζπλάξηεζε 

φηη: εδψ κέζα ζην ζχλνιν Α πεξηγξάθνληαη φινη νη αξηζκνί, πεξηέρνληαη 

φινη νη αξηζκνί πνπ αλήθνπλ απφ ην 0 κέρξη ην 5 θιεηζηφ, φινη νη 

πξαγκαηηθνί αξηζκνί απφ ην 0 κέρξη ην 5 θιεηζηφ, μέξνπκε φρη πψο είλαη 

ην ζχλνιν Β, αιιά μέξνπκε ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν γηα θάζε ρ απφ ην Α 

κπνξνχκε λα βξίζθνπκε έλα ς απφ ην Β ζην νπνίν αληηζηνηρεί, ην 

κνλαδηθφ ς απφ ην Β ζην νπνίν αληηζηνηρεί, δει. κπνξνχκε λα βξνχκε 

φια ηα ς πνπ αλήθνπλ εδψ κέζα ζην Β θαη ζπγθεθξηκέλα φια ηα ς, φρη 

πνπ αλήθνπλ ζην Β ζην ζχλνιν αθίμεσο, αιιά πνπ αλήθνπλ ζην Π.Σ. ηεο 

ζπλάξηεζεο. Μπνξνχκε λα βξνχκε δει. φια ηα ς ζηα νπνία αληηζηνηρεί 

βειάθη. ΢σζηά; Χξαία. Γελ κπνξψ λα βξσ ηα ς, ζηα νπνία δελ 

αληηζηνηρεί βειάθη, δει. δελ κπνξψ λα βξσ ηα ς ηα νπνία κπνξεί λα 
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ππάξρνπλ ζην ζχλνιν αθίμεσο ηεο ζπλάξηεζεο αιιά δελ 

ελεξγνπνηνχληαη απφ ηελ αληηζηνηρία. ΢σζηά; 

(78) ΢ηξάηνο: Ναη 

(79) Καζ: Χξαία. Απηή ε ζπλάξηεζε θαη θάζε ηέηνηα ζπλάξηεζε, ε 

νπνία νξίδεηαη κε ηνλ ηχπν ηεο θαη ην Π.Ο. ηεο πεξηγξάθεηαη σο εμήο, 

γξάθεηαη σο εμήο: f πάλσ θάησ ηειεία απφ ην Α ζην Β κε ς= f(x), δει. 

φηη ηα ς πξνθχπηνπλ σο εηθφλεο ησλ ρ … 

 

15:00 

 

(80) Καζ: … ζηε γεληθή πεξίπησζε, απηφο είλαη ν γεληθφο ζπκβνιηζκφο, 

επίζεο πνπ είραηε λα δηαβάζεηε ηηο 3 ηειεπηαίεο θνξέο. ΋ηαλ γξάθνπκε 

απηφλ ην γεληθφ ζπκβνιηζκφ γη’ απηήλ θαη γηα θάζε ζπλάξηεζε, ελλννχκε 

φηη: έρνπκε κηα ζπλάξηεζε ηελ νπνία νλνκάδνπκε f, θνηηάμηε, έζησ ε 

ζπλάξηεζε f, εληάμεη; Αλ κηινχζαηε γηα άιιε ζπλάξηεζε πνπ ζέιαηε λα 

ηελ νλνκάζεηε, πείηε κνπ έλα κηθξφ ιίγν γξάκκα … 

(81) ΢ηξάηνο: h 

(82) Καζ: h, ζα γξάθαηε, έζησ ε ζπλάξηεζε h, εληάμεη; αλ ην Π.Ο. ηεο 

ζέιαηε λα ην νλνκάζεηε Ξ, ζα ην γξάθαηε απφ ην Ξ, αλ ην ζχλνιν 

αθίμεσο ζέιαηε λα ην νλνκάζεηε Φ, ζην Φ, κε ηχπν ς, είλαη ε 

εμαξηεκέλε κεηαβιεηή ζπλήζσο, ίζνλ h(x), φπνπ ρ είλαη ε αλεμάξηεηε 

κεηαβιεηή ζπλήζσο θαη κεηά ζα ζαο θάλσ θη άιιν παξάδεηγκα φπνπ, λα 

κελ αιιάδνπκε κφλν ηηο νλνκαζίεο ηεο ζπλάξηεζεο, ηνπ Π.Ο. θαη ηνπ 

ζπλφινπ αθίμεσο, αιιά λα αιιάδνπκε θαη ηηο νλνκαζίεο ηεο αλεμάξηεηεο 

θαη ηεο εμαξηεκέλεο κεηαβιεηήο, δει. κελ θνιιάηε ζηα γξάκκαηα ζέισ 

λα πσ, κε ιίγα ιφγηα, εληάμεη; Πάξηε απφ ην ζπκβνιηζκφ ηε δνκή ηνπ 

ζπκβνιηζκνχ, φρη ηα γξάκκαηα απηά θαζ’ απηά. ΋ηαλ ινηπφλ γξάθνπκε 

απηφλ ην ζπκβνιηζκφ πνπ έρνπκε δηαβάζεη ηηο 2 ηειεπηαίεο θνξέο, 

ελλννχκε φηη έηζη ιέγεηαη ε ζπλάξηεζε, απηφ είλαη ην Π.Ο., απηφ είλαη ην 

ζχλνιν αθίμεσο, φρη ην Π.Σ. Σν Π.Σ. κπνξνχκε λα ην βξνχκε εκείο πνχ 

θαηαιήγεη βειάθη, απφ ηνλ ηχπν. Δληάμεη; ΋ηαλ ινηπφλ …, θη απηφο εδψ 

είλαη ν ηχπνο πνπ δειψλεη ηελ εμαξηεκέλε κεηαβιεηή θαη ηελ 

αλεμάξηεηε κεηαβιεηή, θαη φηη ε εμαξηεκέλε κεηαβιεηή είλαη εηθφλα ηεο 

αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο κέζσ ηεο ζπλάξηεζεο. Απηφο, ινηπφλ ν 

ζπκβνιηζκφο, δειψλεη φια απηά ηα ζηνηρεία, ζε θάζε ζπλάξηεζε. Αο 

έξζνπκε ζην ζπγθεθξηκέλν παξάδεηγκα πνπ έρνπκε. Μηα ζπλάξηεζε f, κε 

ηχπνλ απηφ θαη κε Π.Ο. ην δηάζηεκα [0, 5]. Απηή ε ζπλάξηεζε είλαη θαιά 

νξηζκέλε γηαηί, κπνξνχκε λα βξνχκε φια ηα ς. Βξίζθνληαο φια ηα ς, 

κπνξνχκε λα βξνχκε ην Π.Σ. ηεο ζπλάξηεζεο πνπ είλαη ην ζχλνιφ ηνπο, 

φισλ ησλ ς. Έρνπκε ην Π.Ο., έρνπκε ηνλ ηχπν, έρνπκε ην φλνκα ηεο 

ζπλάξηεζεο, έρνπκε ην φλνκα ηεο αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο πνπ είλαη ην 

ρ, ηελ εμαξηεκέλε κεηαβιεηή κπνξνχκε λα ηελ νλνκάζνπκε εκείο κε έλα 

φλνκα αλ ρξεηαζηεί, κε ην ς ή κε νπνηνδήπνηε άιιν γξάκκα, αιιά επεηδή 

ην ς, ε εμαξηεκέλε κεηαβιεηή, είλαη ίζε κε ην f(x) ζην γεληθφ 

ζπκβνιηζκφ, ηελ εμαξηεκέλε κεηαβιεηή δελ ηξαβάκε θαη θαλέλα δφξη λα 

ηελ νλνκάζνπκε ληε θαη θαιά, εάλ δελ έρνπκε θαλέλα ζπγθεθξηκέλν 

ιφγν, κπνξνχκε λα ηελ πνχκε ηελ εμαξηεκέλε κεηαβιεηή, f(x), κηα ραξά.  

Γηαηί ην ρ είλαη ην ίδην. Δληάμεη; Λνηπφλ, κεηά απφ φια απηά ηα γεληθά, 

΢ηξάην, ζέισ λα ξσηήζσ αλ ζ’ απηφ εδψ ην παξάδεηγκα ζέινπκε λα 

βξνχκε ην f(3). Ση ζα θάλνπκε; 
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(83) ΢ηξάηνο: Σν f(3) είλαη 10. 

(84) Καζ: Σν f(3) είλαη 10, γηαηί; 

(85) ΢ηξάηνο: Αληηθαζηζηνχκε φπνπ ρ ην 3. 

(86) Καζ: Σν f(3) είλαη 10 γηαηί αληηθαζηζηνχκε φπνπ ρ ην 3. Γηαηί 

αληηθαζηζηνχκε φπνπ ρ ην 3; 

(87) ΢ηξάηνο: Γηαηί φπσο ιέεη f(x) = 3x+ 1. 

(88) Καζ: Δγψ φκσο ζέισ, … 

(89) ΢ηξάηνο: Γει. ς= 3ρ+1 

(90) Καζ: Καη γηαηί δε βάδνπκε … ΋ηαλ ιέκε f(3), ζεκαίλεη φηη βάδνπκε 

φπνπ ρ ην 3, ιέεη ν ΢ηξάηνο. Χξαία; Καη γηαηί δε βάδσ φπνπ f(x) ην 3; 

(91) Μαζήηξηα: Γηαηί ην ρ είλαη ην … 

(92) ΢ηξάηνο: Λέεη, ιέεη φπνπ ρ, … Χξαία, λ’ απαληήζσ; 

(93) Καζ: Μηζφ ιεπηφ. Δηξήλε γηα απάληεζε. 

(94) Δηξήλε: Δπεηδή … ην f(x)=3, … ην ρ είλαη ίζν κε 3. 

(95) Καζ: Καηάιαβεο, γηαηί ξσηάσ; Δπεηδή (ιεο) ην f(x) είλαη ίζν κε 3. 

Γηαηί κπεξδεχηεθεο θαη πξνεγνπκέλσο ζ’ απηφ. 

(96) Δηξήλε: Σν ρ είλαη 3. 

(97) Καζ: Δκείο ζέινπκε λα βξνχκε ην f(3). Χξαία; Λνηπφλ, ε εξψηεζε 

είλαη γηα λα βξσ ην f(3), πξέπεη λα ζεσξήζσ φηη ην 3 είλαη ην ρ ή ην 3 

είλαη ην ς; Πέζηε κνπ. 

(98) ΢ηξάηνο: Σν ρ ζηελ παξέλζεζε κε ην 3ρ+1, είλαη ην ίδην ρ, άξα … 

(99) Καζ: Μηζφ ιεπηφ. Σν ρ ζηελ παξέλζεζε κε ην 3ρ+1, είλαη ην ίδην ρ, 

δει. ελλνείο φηη αληηθαζίζηαηαη απφ ηηο ίδηεο ηηκέο. Μάιηζηα. 

 

20:00 

 

(100) ΢ηξάηνο: Ναη. Άξα αλ βάινπκε φπνπ f(x) ην 3, ηφηε ζα πξέπεη λα 

βάινπκε θαη φπνπ 3ρ+1=3…. ΢πγγλψκε θαη φπνπ ρ=3. 

(101) Καζ: Ναη, εγψ φκσο ξσηάσ ην εμήο: γηαηί λα κε βάισ απηφ πνπ 

ιέεη ε Δηξήλε, φπνπ f(x)=3 θαη λα πσ 3=3ρ+1 θαη λα βξσ ην ρ, ιχλνληαο 

κηα εμίζσζε. Λέγε. 

(102) Έθηνξαο: Γηαηί δε καο ιέεη φηη ην f(x)=3, καο ιέεη φηη ην ρ=3, f(x) 

είλαη ην ς. Άιιν ρ θαη άιιν ς. 

(103) Καζ: Σν f(x) είλαη ην ς. Σν f(3) δει. είλαη ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο ή 

είλαη ηηκή ηεο αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο;  

………………..  

(104) Καζ: Καιά ηα ίδηα ξσηάσ, απιά ηα ξσηάσ κε πνιιά ιφγηα γηα λα 

ζπλεζίζνπκε ηελ νξνινγία. Σα ίδηα ξσηάσ. Γηα λα ζπλεζίζνπκε ηελ 

νξνινγία. Γηαηί ε νξνινγία δε ζπλεζίδεηαη δηαβάδνληαο ηηο ζειίδεο ηνπ 

βηβιίνπ… νχηε θάλνληαο κεραληθά αληηθαηαζηάζεηο, βάδσ φπνπ ρ ην 3 

θιπ. Πεο κνπ. 

(105) Υξήζηνο: Αο πνχκε φηη έρνπκε ην f(x)=3ρ+1 έηζη; θαη καο δίλεη ηηο 

ηηκέο ηνπ Α, απφ ην 0 κέρξη ην 5, έηζη; Δδψ καο ιέεη φηη αλ ην f(x), αο 

πνχκε, πνπ ζηελ πξνθεηκέλε πεξίπησζε αληηθαζηζηνχκε ην ρ κε ην 3 … 

(106) Καζ: Πεξίκελε κέρξη εθεί πνπ είπεο. Μαο δίλεη ην f(x)=3x+1 θαη 

καο δίλεη ηηο ηηκέο ηνπ Α. Σν Α είλαη ζχλνιν. Γελ έρεη ηηκέο. 

(107) Υξήζηνο: Ναη. 

(108) Καζ: Σν Α είλαη ζχλνιν θαη έρεη ζηνηρεία, κέζα. Γελ είλαη ην ίδην. 

Χξαία. Μαο δίλεη ηνλ ηχπν ηεο ζπλάξηεζεο ην f(x)=3x+1 θαη καο δίλεη ην 

Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο, ην νπνίν έρεη θάπνηα ζηνηρεία απφ ην 0 κέρξη ην 5. 

 

Νφξκα: ε δηθαηνιφγεζε 

 

Κνηλσληθνκαζεκαηηθή λφξκα: 

αμηνπνίεζε ιάζνπο 

 

 

Κξίζηκν ζπκβάλ: 

Δπεηδή ε θαζεγήηξηα επηκέλεη 

πνιχ κέρξη νη καζεηέο λα  

βεβαησζνχλ θαη κέρξη λα 

δηαηππψζνπλ κε απζηεξφ 

ηξφπν. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

΢ησπή. 
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Δζχ, Δχε, ηη ιεο; 

(109) Έθηνξαο: Δχε; 

(110) Καζ: Ναη, Δχε. 

(111) Έθηνξαο: Αθνχ, απφ θεη είλαη ε Δχε. 

(112) Μαζήηξηα: Έρνπκε θαη άιιε Δχε. 

(113) Καζ: Καη ηη έγηλε, ξε παηδηά δελ θαηάιαβα. Πξέπεη θαη λα θνηηάσ 

θαη λα κηιάσ πξνο ηελ ίδηα κεξηά. 

(114) Έθηνξαο: Μφλν έλαο αιιήζσξνο κηιάεη θαη θνηηάεη αιινχ. 

(115) Καζ: Πεο, Υξήζην. 

(116) Υξήζηνο: Χξαία, αο πνχκε, κε ην f πνπ έρνπκε πάξεη φηη ην ρ είλαη 

ίζν κε ην 3, απηφ ην 10 πνπ βξήθακε είλαη ην ς θαη άκα θάλνπκε θαη 

θακηά άιιε … ηέηνηα (αληηζηνίρηζε, ίζσο ελλνεί)  ην 3 ζα ην ζπλδέζνπκε 

κε ην 10. 

(117) Καζ: Λνηπφλ απφ ην ζπκβνιηζκφ πνπ έρνπκε πεη, … ιέγε 

(118) ΢ηξάηνο: ΢χκθσλα κε ην Π.Ο. ην Α, δει. ζα πξέπεη λα πάξνπκε … 

ην ζχλνιν Α ηα εμήο ζηνηρεία, απφ ην 0 θαη ην 0, έσο θαη ην 5, κε ην 5 θαη 

λα αληηθαηαζηήζνπκε φπνπ ρ ην ζηνηρείν ην νπνίν αλήθεη ζην Α, γηα λα 

κπνξέζνπκε λα βξνχκε θαη ην ς. 

(119) Καζ: Απηφ πνπ έιεγεο πξνεγνπκέλσο, λαη. 

(120) ΢ηξάηνο: Καη ην μαλαιέσ, κε δηαθνξεηηθή νξνινγία. 

(121) Καζ: Λνηπφλ, νπζηαζηηθά ε αληηζηνηρία είλαη ε εμήο. Σν 3 είλαη ην 

ρ, ην f(3) είλαη ε ηηκή ηεο f ζην ρ θαη νη ηηκέο ηεο f ζην ρ πεξηιακβάλνληαη 

ζην Π.Σ. ηεο ζπλάξηεζεο, δει. είλαη εθεί πνπ θαηαιήγεη ην βειάθη. Απηέο 

ηηο βξίζθνπκε, βάδνληαο ζηνλ ηχπν ηεο ζπλάξηεζεο, είπαηε, φπνπ ρ ηελ 

αληίζηνηρε ηηκή. Αλ ζέισ ην f(3), βάδσ φπνπ ρ ην 3, αλ ζέισ ην f(5), 

βάδσ φπνπ ρ ην 5, αλ ζέισ ην f(25), βάδσ φπνπ ρ ην 25. Ναη, σξαία. 

Άιιν παξάδεηγκα. Έζησ, … 

(122) ΢ηξάηνο: Απηφ δε ζα ην θάλνπκε; 

(123) Μαζεηήο: Σν θάλακε. 

(124) ΢ηξάηνο: Γελ ην θάλακε. 

………………… 

(125) Μαζήηξηα: Μαο έρεηε κπεξδέςεη, θπξία  … 

(126) Καζ: ΢αο έρσ κπεξδέςεη ε;  

(127) Μαζήηξηα: Δ, πάλσ πνπ λνκίδνπκε φηη ηζρχεη θάηη, κεηά δελ 

ηζρχεη. 

(128) Καζ: Αλ δελ λνκίδεηε φηη ηζρχεη θάηη θαη δελ είζηε ζίγνπξνη γη’ 

απηφ, κπνξείηε λα κπεξδεπηείηε απφ ην νηηδήπνηε θη εγψ θξνληίδσ γη’ 

απηφ,  λα κπεξδεπηείηε, γηαηί δηαθνξεηηθά δε ζα μεκπεξδεπηείηε. Έρνπκε 

ηε ζπλάξηεζε … 

(129) Μαζεηήο: Μπνξεί λα κπεξδεπηνχκε θαη ρεηξφηεξα. 

(130) Καζ: Ναη κπνξεί θη απηφ. Απιά νη ζπλαξηήζεηο είλαη ιίγν 

ηδηαίηεξεο θαη δελ… θαη … Μηζφ ιεπηφ, κηζφ ιεπηφ ηψξα γηα λα κε ιέκε 

…, λα κελ θνξντδεπφκαζηε. Λνηπφλ, νη ζπλαξηήζεηο είλαη ιίγν ηδηαίηεξεο, 

ηηο έρεηε αθνχζεη, θαη ηηο έρεηε αθνχζεη κεραληθά (δηο). Καη ζηηο 

ζπλαξηήζεηο δε ρσξάεη κεραληθφ δηάβαζκα. Άξα ινηπφλ, (δηο),  γηα λα 

κπνξέζεηε λα θαηαιάβεηε φηη ην κεραληθφ δηάβαζκα πνπ θάλεηε …, δει. 

εζείο μέξεηε εδψ θαη έλα κήλα φηη ην f(x), ηψξα κελ θνξντδεπφκαζηε, 

παηδηά … 

 

25:00 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

O ΢ηξάηνο ρξεζηκνπνηεί ηε 

γιψζζα ηεο θαζεγήηξηαο.  

(δεο 104) 

 

 

 

 

 

Τπάξρεη αληηπαξάζεζε αλ έρεη 

νινθιεξσζεί ην πξνεγνχκελν 

ζέκα. 

 

Conflict. 

Βάδεη ακθηβνιίεο. Γεκηνπξγεί 

αβεβαηφηεηεο φρη κεραληζκνχο 

απνζηήζηζεο (κεηαπηπρηαθφ)  
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(131) Καζ: … φηη ην f(x)=3ρ+1, άκα ζέισ λα βξσ ην f(5), βάδσ φπνπ ρ 

ην 5. Απηφ ην μέξεηε εδψ θαη έλα κήλα. Αιιά δελ είλαη απηφ ε 

ζπλάξηεζε. Γηαηί ε ζπλάξηεζε κπνξεί λα κελ έρεη ηχπν, γηαηί ε 

ζπλάξηεζε κπνξεί λα έρεη δηάθνξεο κνξθέο, γηαηί ππάξρνπλ δηάθνξεο 

πεξηπηψζεηο ηηο νπνίεο πξέπεη λα ηηο βάιεηε νπσζδήπνηε κέζα ζην θεθάιη 

ζαο εάλ ζέιεηε λα ιέηε φηη εγψ μέξσ λα αζρνινχκαη κε ζπλαξηήζεηο. 

Δληάμεη; Καη φρη λα είζηε κεραλάθηα πνπ λα ιέηε βιέπσ ην f(5) άξα 

πξέπεη λα βάισ φπνπ ρ ην 5 θαη κεηά νπζηαζηηθά λα κελ μέξεηε ηη είλαη ε 

ζπλάξηεζε. Άξα, γηα λα θχγεη απηή ε εηθφλα απφ ην θεθάιη ζαο, πξέπεη 

λα έξζεηε νπσζδήπνηε λα κπεξδεπηείηε απφ ηελ ίδηα ηελ εηθφλα πνπ 

έρεηε. Γε θεχγεη δηαθνξεηηθά. Γηαηί θάπνηνο λα αιιάμεη ηελ εηθφλα πνπ 

έρεη ζην θεθάιη ηνπ, εάλ ηνλ βνιεχεη θαη ιεηηνπξγεί; Γηαηί λα ηελ 

αιιάμεη; Άξα, ινηπφλ ζίγνπξα, πξέπεη λα κπεξδεπηείηε. ΢ίγνπξα. Σν αλ  

ην θαηαθέξνπκε λα μεκπεξδεπηείηε, δελ είκαη ζίγνπξε, ζα ην 

πξνζπαζήζσ. Δληάμεη; Θα πξνζπαζήζσ θαη ζα ηα πσ θαη ζα ηα μαλαπψ. 

Γη’ απηφ δίλνπκε θαη ηφζν ρξφλν. Αιιά πάλησο γηα ην φηη πξέπεη λα 

κπεξδεπηείηε είκαη ζίγνπξε. Καη απηφ γίλεηαη γηαηί ηάρεηε μαλαθνχζεη. 

Γη’ απηφ.  Γελ είλαη ην θεθάιη ζαο ζθέην, εληάμεη; γηα λα κπνξνχκε λα 

πνχκε κε ηε ζεηξά 5 πξάγκαηα, αο πνχκε θαη λα ηα δνπιέςνπκε. Λνηπφλ, 

σξαία. Έζησ ή ζπλάξηεζε, ινηπφλ, f(x)=2x. Δδψ, δεηάκε, πάιη ην f(3). 

Αο δνχκε (δηο) θαη’ αξρήλ, … 

(132) Μαζήηξηα: 2 επί 3. 

(133) Καζ: Πξηλ (ηξηο) πξηλ πνχκε ην 2 επί 3, αο δνχκε θαη’ αξρήλ ηε 

δηαηχπσζε ηνπ παξαδείγκαηνο. Ζ δηαηχπσζε ηνπ παξαδείγκαηνο απηνχ 

δηαθέξεη απφ ηε δηαηχπσζε ηνπ πξνεγνχκελνπ παξαδείγκαηνο, σο πξνο 

ηε ζπληνκία, είλαη πην ζχληνκε. Γει. ελψ ζην πξνεγνχκελν παξάδεηγκα 

ιέγακε: έζησ ε ζπλάξηεζε f κε ηχπν f(x)= … ηάδε θαη Π.Ο. ηάδε, 

εληάμεη; ζ’ απηφ ην παξάδεηγκα αθήζακε ην φλνκα ηεο ζπλάξηεζεο, εκείο 

αληί λα πνχκε έζησ ε ζπλάξηεζε  f, κε ηχπν f(x)=2x, είπακε έζησ ε 

ζπλάξηεζε f(x)=2x, θαη’ επζείαλ, ζ’ απηφ ην παξάδεηγκα θαη δε δίλνπκε 

θαη Π.Ο. Ζ δηαδηθαζία πνπ θάλνπκε, ζηελ έθθξαζε κηαο ζπλάξηεζεο θαη 

ε νπνία κνηάδεη κε ηελ έθθξαζε πνπ ρξεζηκνπνηνχκε ζ’ απηφ ην 

παξάδεηγκα, ιέγεηαη ζπληνκνγξαθία ζπλάξηεζεο. Γει. πνιιέο θνξέο, 

αληί λα κηιήζνπκε αλαιπηηθά θαη ζσζηά, έηζη φπσο είλαη δηαηππσκέλν ην 

πξψην παξάδεηγκα, κηιάκε πην ζχληνκα δίλνληαο απνθιεηζηηθά ηα 

ζηνηρεία πνπ ρξεηάδνληαη γηα λα νξηζηεί κηα ζπλάξηεζε, γηαηί ηα 

ππφινηπα ζηνηρεία πνπ ρξεηάδνληαη γηα κηα ζπλάξηεζε κπνξνχκε λα ηα 

βξνχκε. Μηα ζπλάξηεζε κπνξεί λα νξηζηεί απφ ην Π.Ο. ηεο, είρακε πεη 

πξνεγνπκέλσο, ην φλνκά ηεο θαη ηνλ ηχπν ηεο. Απηφ είρακε πεη 

πξνεγνπκέλσο. Δίρακε δει. πεη φηη, είρακε πεη δει. φηη, φηαλ γηα κηα 

ζπλάξηεζε δίλεηαη ην φλνκα ηεο ζπλάξηεζεο, f, g, h, έηζη;, ν 

ζπκβνιηζκφο δει. ην γξάκκα κε ην νπνίν ηε ζπκβνιίδσ, φηαλ δίλεηαη ην 

Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο ην Α, ην Ξ, ην ζχλνιν ζην νπνίν παίξλεη ηηκέο ην ρ, 

εληάμεη; ε αλεμάξηεηε κεηαβιεηή θαη φηαλ δίλεηαη θαη ν ηχπνο ηεο 

ζπλάξηεζεο, φπνπ απηφο ππάξρεη, δει. ην f(x)= … θιπ., ίζνλ ς κε ιίγα 

ιφγηα, εληάμεη; φηαλ δίλνληαη απηά ηα 3 κηα ζπλάξηεζε είλαη θαιά 

νξηζκέλε,  είρακε πεη πξνεγνπκέλσο, γηαηί, απφ ηνλ ηχπν ηεο κπνξψ λα 

βξσ φια ηεο ηα ς, φιεο ηεο εηθφλεο δει. ησλ ζηνηρείσλ ηεο, βάδνληαο ζηε 

ζέζε ηνπ ρ, θάζε ζηνηρείν ηνπ Π.Ο. ηεο. Δληάμεη; Χξαία. Πνιιέο θνξέο 
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φκσο, αληί λα πνχκε έζησ ζπλάξηεζε f κε ηχπν f(ρ)=2ρ, ιέκε ζθέην, 

έζησ ζπλάξηεζε f(ρ)=2ρ, 

(134) Μαζήηξηα: Δίλαη ιάζνο. 

(135) Καζ: Αιιά ηε ρξεζηκνπνηνχκε φινη απηήλ ηελ έθθξαζε, γηα 

ζπληνκία, γλσξίδνληαο φηη ην f(ρ), δελ είλαη ε ζπλάξηεζε, ζπλάξηεζε 

είλαη ε f, ην f(ρ)=2ρ είλαη ν ηχπνο ηεο, εληάμεη; Αληί, ινηπφλ, λα ιέκε 10 

ψξεο ηελ ίδηα έθθξαζε: έζησ ζπλάξηεζε f, κε ηχπν f(ρ)=2ρ, ιέκε: έζησ 

ζπλάξηεζε f(ρ)=2ρ … 

 

30:00 

 

(136) Καζ: … θαη ελλννχκε: ζπλάξηεζε f, κε ηχπν  f(ρ)=2ρ, γηαηί ην 

φλνκα ηεο ζπλάξηεζεο ππάξρεη θαη ζηνλ ηχπν ηεο, γηα ζπληνκία. Χξαία. 

Δπίζεο, πνιιέο θνξέο, αληί λα δίλνπκε ην Π.Ο. ηεο, βξίζθνπκε εκείο ην 

Π.Ο. ηεο, σο ην ζχλνιν ζην νπνίν έρεη λφεκα ν ηχπνο ηεο ζπλάξηεζεο. 

Σν ζχλνιν δει. γηα ην νπνίν, ην ζχλνιν ησλ ρ, γηαηί ην Π.Ο. είλαη ην 

ζχλνιν ζην νπνίν παίξλεη ηηκέο ην ρ, ε αλεμάξηεηε κεηαβιεηή, ην Π.Ο. 

ινηπφλ είλαη ην ζχλνιν ησλ ρ, φηαλ δε καο ην δίλνπλ, γηα ην νπνίν ν ηχπνο 

ηεο ζπλάξηεζεο, έρεη λφεκα. Απηφ θξαηήζηε ην. Γελ έρσ γξάςεη ηίπνηα, 

ζηνλ αέξα ην είπακε. Κξαηήζηε εζείο κέρξη λα γξάςνπκε ηελ 

παξαηήξεζε, φηη πνιιέο θνξέο, ην ζχλνιν …, ην Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο 

δε καο ην δίλνπλ. Δληάμεη; Δδψ δε καο ην δίλνπλ. Μαο ιέλε φκσο εδψ, 

ζην παξάδεηγκα, δίλνληάο καο κφλν ηνλ ηχπν, … απφ ηνλ ηχπν ζα 

κπνξνχκε ζε ιίγν λα βξνχκε ην Π.Ο. κηαο ζπλάξηεζεο. Σν φλνκα ηεο 

ζπλάξηεζεο θαίλεηαη ζηνλ ηχπν. Άξα, φηαλ καο δίλνπλ ηνλ ηχπν, απηά 

εδψ πέξα ηα 3, είλαη ζα λα ελλννχληαη. Δίλαη ζα λα κπνξνχκε λα ηα 

βξνχκε. Σν φλνκα ελλνείηαη απφ ηνλ ηχπν, λα απηήλ ηε βιέπσ, ηε ιέλε f, 

εληάμεη; θαη ην Π.Ο. κπνξψ λα ην βξσ, σο ην ζχλνιν ησλ ρ, γηα ηα νπνία 

ν ηχπνο έρεη λφεκα. Δδψ ν ηχπνο f(x)=2x, έρεη λφεκα γηα φια ηα ρ. 

΢πκθσλείηε; 

(137) Μαζεηήο: Ναη. 

(138) Καζ: Ση ζεκαίλεη έρεη λφεκα; Να ζαο πσ κηα άιιε ζπλάξηεζε; 

h(x) πνπ αξέζεη ζην ΢ηξάην, ίζνλ 1/x-2. Μπνξείηε λα κνπ βξείηε ην f(2); 

Σν h(2); 

(139) Μαζεηήο: 1 είλαη 

(140) Καζ: Σν h(2); 

(141) Μαζήηξηα:  1 είλαη, λαη. 

(142) Καζ: Λέσ ζ’ απηήλ ηε ζπλάξηεζε, κπνξείηε λα κνπ βξείηε ην h(2) 

(143) ΢ηξάηνο: Έλα. 

(144) Έθηνξαο: Γε γίλεηαη. 

(145) Καζ: Γηα πνηα ρ έρεη λφεκα, απηφο εδψ ν ηχπνο, Γεκήηξε; 

(146) Γεκήηξεο: Γηα θάζε ρ δηάθνξν ηνπ 2. 

(147) Καζ: Γηα φια ηα ρ πνπ δελ είλαη 2. Άξα δελ έρεη λφεκα γηα φια ηα 

ρ, απηφο ν ηχπνο, ζσζηά; 

(148) Έθηνξαο: Καη λα είρε λφεκα, αλ βάδακε φπνπ ρ ην 2 …ζα ήηαλ 

ιάζνο γηαηί ζάβγαηλε κεδέλ. 

(149) Καζ: Απηφ ελλννχκε φηαλ ιέκε δελ έρεη λφεκα. Γελ έρεη λφεκα ε 

πξάμε, δελ έρεη λφεκα ε δηαίξεζε κε ην 0. Ση ελλνείο, εζχ ηη ελλνείο φηαλ 

ιεο δελ έρεη λφεκα; 

(150) Έθηνξαο: Να πνχκε  φηη κπνξεί λα πάξεη ηελ ηηκή 0. Δκείο είπακε 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Σα 3 είλαη: ην Π.Ο., ην φλνκα 

π.ρ. f, θαη ν ηχπνο f(x). 
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απφ ηνλ πεξηνξηζκφ φηη δελ κπνξεί λα πάξεη ηελ ηηκή 0. Αλ φκσο πάξεη 

ηελ ηηκή 2 … 

(151) Καζ: Δκείο είπακε φηη ζαλ Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο, πξνθνξηθά, 

είπακε φηη ζαλ Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο, αλ δε καο ην δίλνπλ, απφ ην 0 κέρξη 

ην 5, ελλννχκε φινπο εθείλνπο ηνπο αξηζκνχο, γηα ηνπο νπνίνπο ν ηχπνο 

έρεη λφεκα. Ο ηχπνο απηφο, ην h(x), δει. πνπ έγξαςα πξνεγνπκέλσο, ίζνλ 

1/ρ-2, έρεη λφεκα γηα ρ=2; Απηή ήηαλ ε εξψηεζε. 

(152) Μαζεηέο: ΋ρη. 

(153) Καζ: Άξα ην 2 είλαη εθηφο Π.Ο. ΢σζηά; Πείηε κνπ ηψξα γηα ηε 

ζπλάξηεζε θ(ρ)=  𝜒 − 1, έρεη λφεκα γηα φια ηα ρ απηή ε ζπλάξηεζε; 

Απηφο ν ηχπνο έρεη λφεκα γηα φια ηα ρ; Γει. βγάδσ έλα απνηέιεζκα ην 

νπνίν ζηέθεη αλ βάισ φπνπ ρ ην 0, αο πνχκε; Πεο, Βαζίιε. 

(154) Βαζίιεο: Δθηφο απφ ην ρ=1. 

(155) Καζ: Σψξα  θαηάιαβεο ηηο ζπλαξηήζεηο, αιιά έρεηο πξφβιεκα κε 

ηηο πξάμεηο. ΢ε παξαθαιψ δει. γηαηί είλαη κεγάιε ππφζεζε. Πεο … 

(156) Μαζήηξηα: Πξέπεη ην ρ λα είλαη κεγαιχηεξν απφ ην 1. 

(157) Καζ: Καη ίζν κπνξεί λάλαη, έηζη ψζηε λα κεδελίδεηαη ην ππφξηδν, 

εκείο δε ζέινπκε ην ππφξηδν  λάλαη αξλεηηθφ. Άξα, Έθηνξα, έρεη λφεκα 

γηα φια ηα ρ απηφο ν ηχπνο; Γηα φινπο ηνπο πξαγκαηηθνχο αξηζκνχο; 

(158) Έθηνξαο: ΋ρη, κφλν γηα ηνπο θπζηθνχο. 

(159) Καζ: Γει. αλ βάισ φπνπ ρ  ην 1,5, δελ έρεη λφεκα; 

(160)Έθηνξαο: Έρεη, γηαηί βγάδεη κηζφ. 

(161) Καζ: Ναη, άξα, δελ έρεη κφλν γηα ηνπο θπζηθνχο. 

(162) Έθηνξαο: ΋ρη θαη γηα ηνπο θπζηθνχο θαη γηα ηα θιάζκαηα ηα νπνία 

είλαη ζεηηθά. 

(163) Καζ: Χξαία, αλ βάισ ρ ην  2,  έρεη λφεκα; Ναη, γηαηί ην  2 − 1  
είλαη ζεηηθφο αξηζκφο θαη κπνξεί λα είλαη θάησ απφ άιιε ξίδα. Άξα κε 

ιεο θπζηθνχο θαη κε ιεο κφλν θιάζκαηα. 

(164) Μαζήηξηα: Με αξλεηηθνχο. 

(165) Έθηνξαο: Καιά εληάμεη, γηα φινπο ηνπο αξηζκνχο νη νπνίνη είλαη 

ζεηηθνί. 

(166) Καζ: Γει. έρεη λφεκα θαη γηα ην ½; Θεηηθφο είλαη θαη ην ½. 

 

35:00 

 

(167) Έθηνξαο: Σν ½ είλαη κηζφ, κηζφ πιελ 1; 

(168) Καζ: Γηαηί δελ είλαη ζεηηθφο; Άξα γηαηί … 

(169) Έθηνξαο: Χξαία γηα φινπο απηνχο πνπ καο βνιεχνπλε. 

(170) Καζ: Πέζηε φζν πην γξήγνξα γίλεηαη, γηα πνηνπο … κεγαιχηεξν ή 

ίζν ηνπ έλα. Γηα φινπο ηνπο πξαγκαηηθνχο αξηζκνχο πνπ είλαη απφ ην έλα 

θαη δεμηά. Χξαία. Άξα, ινηπφλ, εκείο ηη έρνπκε δεη κέρξη ζηηγκήο; ΋ηη νη 

ζπλαξηήζεηο έρνπλ θάπνηνπο ηχπνπο, νη πεξηζζφηεξεο απ’ απηέο 

ηνπιάρηζηνλ, νη νπνίνη ηχπνη, δίλνληαη απφ θάπνηα ηζφηεηα, πνπ ε 

ηζφηεηα απηή, αλάινγα κε ην ζχκβνιν πνπ πεξηέρεη κέζα θαη ηελ έλλνηα 

πνπ πεξηέρεη, δελ έρεη λφεκα γηα φινπο ηνπο αξηζκνχο, πάληα, γηα εθείλα 

ηα ρ πνπ έρεη λφεκα ν ηχπνο ηεο ζπλάξηεζεο, εθείλα ηα ρ, εθείλνη νη 

αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο έρεη λφεκα ν ηχπνο ηεο ζπλάξηεζεο, θηηάρλνπλ 

έλα ζχλνιν, απηφ ην ζχλνιν είλαη ην Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο, φηαλ δε καο 

δίλεηαη. ΋ηαλ καο δίλεηαη ην Π.Ο. ηεο ζπλάξηεζεο, παίξλνπκε απηφ πνπ 

καο δίλνπλε ζαλ Π.Ο. ρσξίο λα ξσηάκε. Δληάμεη; Λνηπφλ, λα ηα 
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γξάςνπκε φια απηά; Καη κεηά λ’ απαληήζνπκε ζην παξάδεηγκα. Αθήζηε 

ινηπφλ, εδψ ιίγν ρψξν γηα ην παξάδεηγκα, θαη ζα γξάςνπκε: 

ζπληνκνγξαθία ζπλάξηεζεο. ΢ηξάην!!! 

(171) ΢ηξάηνο: Αθνχσ ηη ιέηε. 

(172) Καζ: Κη εγψ αθνχσ, άληε κπξάβν. 

(173) Μαζήηξηα: Κπξία, ηη γξάθεηε; 

(174) Καζ: Πάιη κηθξά ηάθαλα; ΢πληνκνγξαθία ζπλάξηεζεο. Θα ηα 

θάλσ κεγαιχηεξα. 

(175) Μαζήηξηα: Πξέπεη λα βάισ θη άιινπο θαθνχο. 

(176) Καζ: Ζ έθθξαζε (δηο) ε ζπλάξηεζε f, κε ηχπν ς=f(x) θαη Π.Ο. Α, 

γηα ζπληνκία αληηθαζίζηαηαη κε ηελ έθθξαζε: ε ζπλάξηεζε ς=f(x). 

ς=f(x) ζεκαίλεη f(x) =3ρ+5, έηζη; 

(177) ΢ηξάηνο: Μάιηζηα. 

(178) Καζ: Ζ ζπλάξηεζε ς=f(x). Σφηε ην Α είλαη, ξε παηδηά, … 

(179) ΢ηξάηνο: ΢θάζηε επηηέινπο. 

(180) Καζ: Γε ζ’ απνξείηε αλ ζα πεξλάηε έλαο-έλαο έμσ θη νχηε ζέισ ηελ 

θιαζηθή απάληεζε ζηε δήισζε ¨βγεο έμσ¨, κα ηη έθαλα; Σφηε ην Α, 

ινηπφλ, είλαη ην ζχλνιν ησλ αξηζκψλ, θαη φπνπ ιέκε αξηζκνί, είπακε,  

ελλννχκε πξαγκαηηθψλ αξηζκψλ, ησλ αξηζκψλ γηα ηνπο νπνίνπο ν ηχπνο 

ηεο ζπλάξηεζεο έρεη λφεκα. Γειαδή, … Δηξήλε, θάηζε θαιά. 

(181) Δηξήλε: Γε κίιεζα εγψ, θπξία. 

(182) Καζ: Αθνχο ηη ζνπ ιέσ εγψ; 

(183) Δηξήλε: Ση έθαλα; 

(184) Έθηνξαο: Δγψ κίιεζα, θπξία 

(185) Δηξήλε: Ο Έθηνξαο γχξηζε πίζσ, θπξία … 

(186) Καζ: Λνηπφλ, σξαία. ΋ηαλ καο δίλνπλε, ινηπφλ, κηα ζπλάξηεζε κε 

ηε ζχληνκε έθθξαζή ηεο δει. έζησ ε ζπλάξηεζε f(x) ίζνλ θάηη κε ρ, 

εληάμεη; ζπκθσλείηε φηη γηα λα κπνξνχκε λα δνχκε αλ κπνξνχκε λα 

βάινπκε ζηε ζέζε ηνπ ρ νπνηνλδήπνηε αξηζκφ πξέπεη λα βξνχκε ην Π.Ο. 

ηεο ζπλάξηεζεο; Πξέπεη λα βξνχκε πνηνπο αξηζκνχο επηηξέπεηαη λα 

βάινπκε ζηε ζέζε ηνπ ρ. Γηα πνηνπο αξηζκνχο έρεη λφεκα ν ηχπνο. Σν 

Π.Ο. ινηπφλ, ηεο ζπλάξηεζεο, είπακε φηη είλαη ην ζχλνιν ζην νπνίν έρεη 

λφεκα ν ηχπνο. Γει. ην ζχλνιν πνπ πξνθχπηεη φηαλ πάξνπκε 

πεξηνξηζκνχο. Δζείο μέξεηε λα παίξλεηε πεξηνξηζκνχο. Γηαηί ρξεηάδνληαη 

πεξηνξηζκνί; Γηα πνηεο παξαζηάζεηο ρξεηάδνληαη πεξηνξηζκνί απ’ απηά 

πνπ έρνπκε δεη κέρξη ηψξα; 

(187) Μαζεηήο: Γηα φιεο. 

(188) Καζ: Σα θιάζκαηα θαη νη ξίδεο. Απηά μέξεηε εζείο. Δληάμεη; 

Χξαία. Πείηε κνπ εθεί πέξα πνην είλαη ην f(3); 

(189) Δηξήλε: Σν 2 επί 3. 

(190) Καζ: Σν 3 επί 2. Σν ίδην είλαη. Γει. ην f(3) είλαη … Αλ ζαο δίλνπλε 

φηη f(ρ)=2, πείηε κνπ ιίγν ην f(5) … Λνηπφλ, αζθήζεηο: Ζ κηα είλαη απηή, 

ε δεχηεξε άζθεζε είλαη … νη ππφινηπεο είλαη απφ ην βηβιίν. Θα θάλεηε 

ηεο Α νκάδαο ηελ 1, ηεο Α νκάδαο ηε 2, ζει. 102, ζει. 103, ηεο Α νκάδαο 

ηελ 4, ην πξψην εξψηεκα ηεο 4. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

λφξκα 

 

 

 

 

Υηππάεη θνπδνχλη. 

 

 

 

 



 

107 
 

΢πλέληεπμε κεηά ην 6
ν
 κάζεκα  (1-4-11) 

 

(Καζ: Καζεγήηξηα Δξεπλ: Δξεπλήηξηα) 

Δξεπλ: Έρνπκε πνιιά λα ζπδεηήζνπκε αιιά δε ζα πξνιάβνπκε ζήκεξα, γηαηί … 

Καζ: Απφ ηελ αξρή. 

Δξεπλ: Γηαηί … επεηδή έρσ ιίγν ρξφλν, λα θάηζνπκε  θάλα 20ιεπην θαη ηε Γεπηέξα 

ζπλερίδνπκε. ΢ήκεξα δελ πξνθχςαλε (ζέκαηα) εθηφο θη αλ κεηά ηελ απνκαγλεηνθψλεζε 

έρσ κεηά θάπνηεο απνξίεο. 

Καζ: Χξαία. 

Δξεπλ: Λνηπφλ, θαη’ αξρήλ απηφ πνπ ζπκάκαη απ’ έμσ κεηά απφ ηελ θνπβέληα πνπ 

είραηε κε ηε Λεκνληά, ζην ζέκα ηψξα ηεο δηαρείξηζεο, ελψ απφ ηελ αξρήλ 4 καζήκαηα 5 

ήηαλε έλα παηδί πνπ ζίγνπξα ζπκκεηείρε … κεηά ην ηεζη ζίγνπξα καδεχηεθε, ιεο θαη 

είλαη ηζαηηζκέλε θαη πεξηκέλεη θάηη λα θάλεηο γηα λα μεκπινθάξεη αο πνχκε. 

Καζ: Γελ είλαη φηη καδεχηεθε απιά, κεηά ην ηεζη ηελ επφκελε ψξα, φρη κεηά απφ ην 

ηεζη, κεηά απφ ηελ … κεηά απφ ηελ θνπβέληα απηή πνπ είρακε, πνπ έδσζε ην ηεζη, 

λαη,ηελ επφκελε ψξα αλ παξαηήξεζεο θάζεζε απφ κέζα ζηνλ ηνίρν …δελ άθνπζε ηίπνηα, 

… 

Δξεπλ: Δγψ δελ ήκνπλα … 

Καζ: Α, δελ ήζνπλα;  

Καζ: Σελ επφκελε ψξα, φρη. Ήκνπλα κέρξη ηελ ψξα … κηα ψξα είραηε ηελ Σεηάξηε, 

Γεσξγία. Σελ επφκελε ψξα, ελλνείο … ηε Γεπηέξα είρε γίλεη ην ηεζη;  

Καζ: Σελ Σεηάξηε θάζεζε απφ κέζα,  δελ άθνπζε ηίπνηα, αιιάμαλε ζέζε δει. κε ηε 

δηπιαλή ηεο θαη ηελ επφκελε θνξά πνπ είρακε πάιη καδί, πήξε άδεηα θη έθπγε απφ ην 

ζρνιείν. Σν νπνίν κπνξεί θαη λα κελ είλαη ηπραίν, κπνξεί λα είλαη θαη ηπραίν. Πάλησο 

έθπγε ζηε δηθή κνπ ηελ ψξα, ήηαλε εδψ θαη έθπγε ζηε δηθή κνπ ηελ ψξα. Δθείλε ηελ 

ψξα πνπ έθπγε, ινηπφλ ηνπο έδσζα ηα ηεζη κε ηηο ζπλαξηήζεηο, ζηα νπνία είραλε γξάςεη 

φινη θαιά. Γει. ν Βαζίιεο, ν νπνίνο θάζεηαη ζην πξψην ζξαλίν, κπξνζηά κπξνζηά …, ν 

νπνίνο έρεη 7 ζην ηεηξάκελν θαη ν νπνίνο έρεη γξάςεη φια ηα ηεζη 0 … 

Δξεπλ: Δπηά; 

Καζ: Ναη, επηά, επηά. Έγξαςε 18, ράξεθε πάξα πνιχ θαη απφ ηφηε κε θνηηάεη ζηα κάηηα. 

Ζ Ραθαέια, απηή πνπ ιέεη φρη θπξία γηαηί είλαη δχζθνια θ.η.ι., πνπ είλαη πξφεδξνο ηνπ 

ηκήκαηνο, έγξαςε 17 θη έβαιε ηα θιάκαηα θαη κνπ ιέεη: θπξία, εγψ δελ έρσ γξάςεη πνηέ 

Μαζεκαηηθά 17. Λνηπφλ, ε Λεκνληά έγξαςε 15. Σνπο έδσζα ινηπφλ εθείλε ηελ ψξα ηα 

ηεζη θαη ηνπο ιέσ γηαηί γθξηληάδεηε γηα ηε ζπλάξηεζε; Αθνχ … φινη έρεηε γξάςεη θαιά. 
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Κη έηζη αλαπηεξψζεθαλ. Ζ Δχε, ηεο Δχεο ηεο είπα, πεο ζηε Λεκνληά φηη έρεη πνιχ θαιά 

ζην ηεζη θαη κπξάβν θαη ζα ηα πνχκε θαη απφ θνληά φηαλ έξζεη. Έηζη, ινηπφλ, είπε ε Δχε 

ζηε Λεκνληά απηφ, ε Λεκνληά μαλαθάζεζε ζηε ζέζε ηεο ζήκεξα θαη θάπσο ζην βιέκκα 

ηεο είδα φηη δελ ηεο έρεη πεξάζεη εληειψο, αιιά εγψ δελ πξφθεηηαη δει. λα θάλσ ηίπνηε  

άιιν. Μφλε ηεο ην θαηάθεξε απηφ. Μφλε ηεο έγξαςε δει. απηφ θ.η.ι. δελ πξφθεηηαη λα 

θάλσ ηίπνηε άιιν, απιά ζαξζεί ιηγάθη θπζηνινγηθά ζηγά ζηγά ε ζχγθιηζε. ΢ηα κάηηα ηεο 

ζήκεξα είδα φηη έθαλε κηα πξνζπάζεηα κηα ζθέςε … λα κνπ ηελ πεη, λα κελ κνπ ηελ πεη 

θαη απνθάζηζε ηειηθά λα κελ κνπ ηελ πεη. Δλψ είλαη αληηδξαζηηθή πνιχ, ζε άιιεο 

πεξηζηάζεηο. Καη θάπσο έηζη απνθάζηζα λα ην ρεηξηζηψ ηίπνηε ηδηαίηεξν. 

Δξεπλ: Καη φηαλ ιέεη … φηη εμεηάδεηαη πξνθνξηθά; Δληάμεη ηνλ Ηνχλην, αο πνχκε, 

μέξνπκε πψο εμεηάδεηαη πξνθνξηθά. ΢ηα ηεζη, πψο απηφ ην πξνθνξηθά;  

Καζ:  ΢ηα ηεζη φρη, αιιά ζηα δηαγσλίζκαηα ηνπ ηεηξακήλνπ ηελ εμεηάδσ πξνθνξηθά, 

ακέζσο κεηά ην δηαγψληζκα. 

Δξεπλ: ΢ηα ηεζη φρη. 

Καζ: ΋ρη, γη’ απηφ θαη δελ ην έιαβα ππ’ φςηλ κνπ ην φηη έθαλε πεξηζζφηεξε ψξα λα 

παξαδψζεη ην ηεζη. ΢ηε βαζκνινγία κνπ δει. δελ ην έιαβα ππ’ φςηλ κνπ. Δγψ ηε 

βαζκνιφγεζα γη’ απηφ πνπ κνχδσζε. Απηφ. 

Δξεπλ: Λέεη, … Απηφ πνπ ιέγακε γηα ηα κε παξαδείγκαηα. 

Καζ: Να ζνπ πσ. Απηφ ην ζθέθηεθα θη εθείλε ηελ ψξα πνπ κνπ ην είπεο. Δπεηδή κφλνη 

ηνπο απφ ηελ πξψηε ζηηγκή είραλε απηφ κε ηελ αληηζηξνθή, δει. αλ ην αλάπνδν είλαη 

ζπλάξηεζε θαη αλαξσηηφληνπζαλ, ε αιήζεηα είλαη φηη αλ θαη ρξεζηκνπνηψ κε 

παξαδείγκαηα, απηή ηε θνξά δε κνπ πέξαζε θαλ απφ ην κπαιφ λα ρξεζηκνπνηήζσ θαη 

λνκίδσ φηη ήηαλ απηφ, δει. επεηδή ηφραλε θάλεη κφλνη ηνπο, είλαη δελ είλαη. 

Δξεπλ: Απηφ πνπ ιέσ εγψ, … ζαλ απηφλνκν κε παξάδεηγκα, φρη κέζα απφ ηελ 

αληίζηξνθε, δει. έηζη θαηάιαβα φηη …ηέζεθε ην εξψηεκα. 

Καζ: Έηζη (δηο) άξρηζε απφ ηελ αληηζηξνθή πνπ θάλαλε κφλνη ηνπο θαη δε κνπ πέξαζε 

θαζφινπ απφ ην κπαιφ λα ηνπο ην θάλσ. Βέβαηα λνκίδσ φηη ζε θάπνηα καζήκαηα, ηνπο 

δίλσ κε παξαδείγκαηα. Γειαδή απηή δελ είλαη ζπλάξηεζε γηαηί πεξηζζεχεη έλα απφ ην 

Π.Ο. 

Δξεπλ: ΋ρη, φπσο ηνπο δεηάο παξαδείγκαηα, γξάςηε  … 

Καζ: Να ηνπο δεηάσ κφλνη ηνπο,  λα γξάςνπλ … ΋ρη, δελ ην ζθέθηεθα γη’ απηφλ ην ιφγν 

λνκίδσ. 

Δξεπλ: Πάλησο, έρεη έλα ελδηαθέξνλ, λνκίδσ. 

Καζ: Φπζηθά, θπζηθά. 
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Δξεπλ: Μεηά ιέσ εδψ φηη γηα λα ρηηζηεί ε επηθνηλσλία δελ είλαη εχθνιν. Καη αλαθέξσ ην 

παξάδεηγκα, … 

Καζ: Ζ επηθνηλσλία κ’ απηνχο είλαη ηεξάζηην βνπλφ, εθεί κέζα. 

Δξεπλ: Καη αλαθέξσ ην παξάδεηγκα απηφ, πνπ έρνπκε δπν εηθφλεο, απηφ  πνπ είρακε 

κεηαμχ καο, πνπ ζπδεηήζακε γηα ηα κπηζθφηα πνπ κνπ ιεο λα ηα πάκε, φρη λα κελ ηα 

πάκε, λα ηα πάκε ζην ηέινο θαη ηειηθά δελ ηα πήγακε, έλα ην νπνίν δείρλεηο κηα ζηάζε 

απζηεξή απέλαληί ηνπο θαη γηα κέλα … εγψ ην κεηαθξάδσ  φηη … απηφ πνπ είπεο φηη ζα 

ζεσξήζνπλε πσο ηα θαινπηάλνπκε … εκέλα δε κνπ πέξαζε θαζφινπ απφ ην κπαιφ. Καη 

ζεσξψ φηη ε δηθή ζνπ ε ζηάζε, κε ηε δηθή κνπ ηε ζθέςε είλαη απζηεξή θαη φηη δείρλεη 

ίζσο κηα αλαζθάιεηα ζην λα κελ πάξνπλε ηα παηδηά έλα παξαπάλσ … έλα κήλπκα 

ιαλζαζκέλν, πνπ εκέλα δε κνπ πέξαζε απφ ην κπαιφ, απφ ηελ άιιε, ελψ εθεί έρεηο 

θάπνηα ζηεγαλά, απφ ηελ άιιε φηαλ ππήξρε ν δηάινγνο κε ηε Λεκνληά, ζ’ έλα ζεκείν πνπ 

πιένλ ηηο έιεγεο πξάγκαηα θη εθείλε αληαπαληνχζε,ην ζηακάηεζεο θη εζχ ηεο είπεο πάκε 

παξαθάησ. Πνπ ζεσξψ φηη πνιχ θαιά ην έθαλεο. Δθεί ππάξρεη έλα conflict, πνπ ιέεη θη ε 

Πφηαξε, δει. κηα ζχγθξνπζε. Δλψ απέμσ, ζηελ θνπβέληα πνπ θάλακε, ήζνπλα κε … 

ζηεγαλά, κέζα ήζνπλα πην αλνηρηή. 

Καζ: ΋ρη απιά, δελ ην βιέπσ ζαλ απζηεξφηεηα. Δγψ … 

Δξεπλ: Απηφ έρεη λα θάλεη κε ην φηη ηελ επηθνηλσλία ηε βιέπεη θαη σο έλα κέζν γηα ηελ 

θαηαλφεζε; Γει. γηαηί ελψ φηαλ είκαζηε… 

Καζ: Απηφ είλαη άιιν, πνπ κνπ είπεο. Απηφ είλαη πνιχ ζνβαξφ ζέκα. 

Δξεπλ: Σν ίδην. Σν ίδην είλαη θαη ην θέξλσ ζαλ παξάδεηγκα, απηφ. Γει. ε επηθνηλσλία 

κέζα ζηελ ηάμε θαη απηφ πνπ αληηπαξήιζεο ην … 

Καζ: Βέβαηα. Φπζηθά θαη ην βιέπσ ζα κέζν θαη γηα λα ηνπο θάλσ λα θαηαιάβνπλε απηφ 

πνπ ζέισ λα ηνπο πσ  … λαη, ζαλ ρηίζηκν γέθπξαο, βέβαηα, ηελ επηθνηλσλία. 

Δξεπλ: Ναη. 

Καζ: Απηφ κε ηα κπηζθφηα είλαη άζρεην. Απηφ κε ηα κπηζθφηα δελ είλαη πξνζσπηθή κνπ 

απζηεξφηεηα, απιά επεηδή λνκίδσ φηη ηα μέξσ, φζν κνπ πεξλάεη απφ ην κπαιφ θαη φζν 

θαηαιαβαίλσ αο πνχκε ηη θάλνπλε, απηφ κε ηα κπηζθφηα ήηαλε γηα λα πξνζηαηέςσ εζάο. 

Δπεηδή μέξσ πψο ζθέθηνληαη. Γει. απηά ζθέθηεθα εγψ ηφηε έηζη, ην νπνίν κπνξεί λάλαη 

εληειψο ιάζνο έηζη; Απηά ζα κεηαθξάδαλε ην εμήο: αα…, απηέο φρη εγψ, εκέλα κε 

μέξνπλε, ζεσξψ φηη πάλσ θάησ μέξνπλε ηη γίλεηαη. Καη πάιη, φηαλ ην ζπδεηνχζακε κφλνη 

καο ζηελ ηάμε, ηφηε, ιέεη … κνπ ην είπαλε, ην εθθξάζαλε, δει. ιέεη εκείο θπξία, κεηαμχ 

καο, θαη κηα θαθή κέξα λα έρνπκε, μέξνπκε (δηο) ηη γίλεηαη, αιιά φκσο νη θπξίεο απηέο 

πνπ έξρνληαη, γηαηί ε θπξία, μέξσ γσ,  … λα κνπ πεη ην έηζη θαη γηαηί … ε άιιε θπξία λα 

καο παξαθνινπζεί, δει. ζέκαηα. Απηφ κε ηα κπηζθφηα δελ ήηαλε δηθφ κνπ, δελ ήηαλε γηα 

κέλα, ήηαλε γηα λα ην … βαζηθά γηα λα πξνζηαηέςσ εζάο ην έθαλα. Γελ ήηαλε δει. ζέκα, 

θαηάιαβεο; Απηφ κνπ πέξαζε απφ ην κπαιφ ηφηε … 
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Δξεπλ: Ναη, απηφ κπήθε κπξνζηά … 

Καζ: ΋ρη, απηφ ήηαλε (δηο). Γει. εγψ κπνξεί λα δείμσ πνιχ κεγάιε απζηεξφηεηα ζε 

άιια πξάγκαηα ην νπνίν πεγάδεη απφ κέλα, γηαηί έηζη ην βιέπσ, μέξσ γσ, έηζη ηφρσ ζην 

θεθάιη κνπ, αο πνχκε. Αιιά απηφ κε ηα κπηζθφηα ήηαλε άζρεην. Άζρεην ήηαλε ακέζσο 

κεηά … δει. ην ζπλδχαζα έηζη, λα ηηο πξνζηαηεχζσ, λα κε ιείπνπλε θαη νη δπν, θάλνπκε 

κηα θνπβέληα θαη κεηά ηνπο πάκε θαη γιπθά θαη ζεσξνχλε φηη πάκε λα ηνπο 

θαινπηάζνπκε θ.η.ι. Ήζεια λα ηνπ πείζσ φηη ε παξνπζία ζαο εθεί είλαη λφκηκε, είλαη 

απφιπηα δηθαηνινγεκέλε, δελ απεηινχληαη απφ ηίπνηα απφ ζαο θαη είλαη φια θαλνληθά, 

δει. νχηε παξαπάλσ, νχηε παξαθάησ. Καη κεηά δει. αο πάκε θαη θάλνπκε θαη πάξηπ 

κέζα. Απιά επεηδή ήηαλε εθείλε ε απηή … Γη’ απηφ ζνπ είπα απφ ηφηε φηη απηφ κε ηα 

κπηζθφηα δελ είλαη …, απιά ζθέθηεθα γξήγνξα θαη δελ ην εμέθξαζα. Σψξα, ε 

επηθνηλσλία ζα γέθπξα γηα ηελ θαηαλφεζε, βέβαηα. 

Δξεπλ: Απηφ, ηφρεηο κάζεη θάπνπ ή απιά ηφρεηο ζην κπαιφ ζνπ, έηζη ζαλ κηα δηθή ζνπ 

ηαπηφηεηα, φηη ε επηθνηλσλία, γεληθά ή πήξεο θαη θάπνηα πξάγκαηα απφ ην πξφγξακκα 

πνπ παξαθνινχζεζεο, απφ δηαβάζκαηα, απφ αθνχζκαηα, … δει. έρεηο, … φπσο κνπ 

είπεο ζην πξνεγνχκελν φηη επεξεάζηεθεο ζην δηδαθηηθφ θνκκάηη, ζαλ εξγαιείν γηα ην 

γλσζηηθφ, αλ ην ζέκα απηφ ηεο επηθνηλσλίαο, πνπ ιεο φηη απνηειεί ηε γέθπξα γηα ηελ 

θαηαλφεζε, αλ απηφ ην έκαζεο θάπνπ. 

Καζ: Ναη. Κνίηα, απηφ λνκίδσ κε ραξαθηεξίδεη θαη ζαλ άηνκν, δελ κπνξψ …, θη εγψ δελ 

κπνξψ λα θαηαιάβσ αλ δελ κπνξψ λα επηθνηλσλήζσ κε ηνλ άιιν θαη έηζη ην κεηαθξάδσ 

θαη ζηα παηδηά. Αιιά … 

Δξεπλ: Γει. είλαη ζέκα ηαπηφηεηα δηθήο ζνπ, αλεμάξηεηα απφ … 

Καζ: Ννκίδσ φηη είλαη ζέκα ηαπηφηεηαο  

Δξεπλ: … θαη ραξαθηήξα. 

Καζ: Ναη, βέβαηα απηφ θαιιηεξγήζεθε, αιιά δελ λνκίδσ φκσο φηη θαιιηεξγήζεθε απφ ην 

κεηαπηπρηαθφ ζαλ course. Καιιηεξγήζεθε απφ άηνκα, αο πνχκε απφ ηελ Πφηαξε. Μ’ έρεη 

επεξεάζεη ζ’ απηφ ην ζέκα. Ή δει. παξαθνινπζνχζα άηνκα ζα …, έηζη ψζηε λα …, ηα 

νπνία ηαηξηάδαλε κε ην δηθφ κνπ ηξφπν ζθέςεο γηα λα δσ απηνί πψο θάλνπλε, πψο 

ρηίδνπλε ηελ επηθνηλσλία ηνπο θαη λα πξνζαξκφζσ θη εγψ ην δηθφ κνπ κνληέιν ζ’ απηνχο 

πνπ ζεσξνχζα φηη είλαη θαιχηεξν, απηφ. Άξα ινηπφλ, φρη απ’ φιν ην …, απφ ηνπο 

δηδάζθνληεο, απφ ην πψο ιεηηνπξγνχζαλ εθείλνη. 

Δξεπλ: Σν ζέκα ηεο δηαρείξηζεο ηεο ηάμεο είλαη απφ ηελ αξρή ίδην, ή έρεηο αιιάμεη ηνλ 

ηξφπν … 

Καζ: Α, έρσ αιιάμεη πνιχ. Ήκνπλα πνιχ απζηεξή. Δίρα επηθνηλσλία κε ηα παηδηά, 

πάληα,  αιιά ήκνπλα πνιχ απζηεξή, δελ αθνπγφηαλε ηίπνηα, δελ αθνπγφηαλε θηρ. Δίλαη 

επηινγή κνπ λα γίλεηαη ρακφο ζηελ ηάμε. 

Δξεπλ: Γεληθά ιεο ηψξα ή ζηε ζπγθεθξηκέλε ηάμε; 
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Καζ: Γεληθά. Καη ζηηο άιιεο ηάμεηο δελ είλαη άθξα ηνπ ηάθνπ ζησπή. Γει. κπνξεί λα 

πεηαρηεί ν θαζέλαο λα πεη ην καθξχ ηνπ θαη ην θνληφ ηνπ θ.η.ι. θαη λα γίλεη έλα … 

Δξεπλ: Γει. ζε φιεο ηηο ηάμεηο, είλαη εληαίνο ν ηξφπνο …, ελ πνιινίο δει., ελ πνιινίο, 

γηαηί, εληάμεη,  θάζε ηάμε έρεη ηα δηθά ηεο … 

Καζ: Δγψ λνκίδσ, λαη. Γηαηί θάζε ηάμε είλαη ηδηαίηεξε. Δηδηθά απηά εδψ, είλαη ιηγάθη 

πεξίεξγα. ΋πσο θη άιιν έλα ηκήκα πνπ έρσ ζηε Β΄ Λπθείνπ. Λέεη, ν ηξφπνο είλαη 

εληαίνο; Κη εκέλα έηζη κνπ θάλεθε. 

Δξεπλ: Μεηά, ιέσ, έρεηο δηαβάζεη θάηη, ηφρεηο δνπιέςεη; Έρεηο κάζεη απφ θάπνπ αιινχ; 

Σν απφ θάπνπ αιινχ κνπ ην είπεο. ΋ηη έρεηο ην κνληέιν απηφ θάπνησλ αλζξψπσλ, … 

Καζ: Έρσ δηαβάζεη βηβιία γηα ηε δηαρείξηζε ηεο ηάμεο θαη πξηλ, πξηλ απφ ην 

κεηαπηπρηαθφ. Μ’ ελδηέθεξε απηφ θαη κ’ ελδηέθεξε ζε πεξηφδνπο πνπ έβιεπα φηη εγψ 

ήζεια λα ρηίζσ κηα επηθνηλσλία, αιιά γηα λα ρηίζσ απηήλ ηελ επηθνηλσλία, 

αθνινπζνχζα έλα ζηπι ην νπνίν θάπνπ δε κε έβγαδε. Γει. ζηελ αξρή, ήκνπλα πάξα πνιχ 

απζηεξή, πάξα πνιχ απζηεξή. Γελ κπνξνχζε λα θνπλεζεί θαλέλαο, αο πνχκε. Μεηά 

έβιεπα φηη απηφ, φηαλ ν άιινο δελ εθθξάδεηαη, δελ … θαηεβάδεη θνπξηίλεο θαη απιά δε 

ζ’ αθνχεη. Έηζη; Μεηά απνθάζηζα λα γίλσ πην ειαζηηθή. Σν πήγα σο ηελ άιιε άθξε. 

Έγηλα πνιχ ειαζηηθή, γηα θάπνην θαηξφ. Γελ ήκνπλα φκσο απηφ. Οχηε ην έλα, νχηε ην 

άιιν. Καη εληάμεη θάπνπ εθεί δηάβαδα δηάθνξα … 

Δξεπλ: ΋πσο ζπκάζαη θάηη; 

Καζ: Μαζεκαηηθά ν αγαπεκέλνο κνπ θφβνο, έλα άιιν κε ηε δηαρείξηζε ηεο ηάμεο πνπ 

λνκίδσ είρε απηήλ ηελ επηθεθαιίδα, έβιεπα, ξσηνχζα … ηνπο πην παιηνχο, ηη θάλνπλε ηα 

παηδηά,  ηη γίλεηαη … απηά.  

Δξεπλ: Ναη, σξαία. Ζ επηθνηλσλία εθηφο απφ ην λα βνεζήζεη ηα παηδηά ζηελ θαηαλφεζε 

θαη ζηελ νηθνδφκεζε ηεο γλψζεο, πνχ αιινχ ρξεζηκεχεη;  

Καζ: ΢ε φια, ζηελ πξνζσπηθή κνπ αλάπηπμε. Σ’ αγαπάσ ηα παηδηά, κ’ αξέζεη, ην ζέισ 

δει. έηζη θη αιιηψο, θπζηθά ην θάλσ γηα ηε γλψζε, απηφ είλαη ην πξψην, αιιά ην θάλσ 

θαη ζην δηάιεηκκα. Σα βιέπσ ζπλπθαζκέλα απηά.  

Δξεπλ: Γει., ίζσο λα ρηίζεηο κηα ζρέζε εκπηζηνζχλεο. Καη κέζα απφ θεη λ’ αλέβεη ιίγν 

ην ζέκα ηεο επηθνηλσλίαο θαη κέζα απφ θεη λ’ αλέβεη ε θαηαλφεζε θαη λα γίλεη ε 

νηθνδφκεζε, δει. έηζη, βήκα βήκα. 

Καζ: Ναη, λαη. 

Δξεπλ: Απηφ ην ζέκα κε ηα ζξαλία, ζε ζρήκα Π, αο πνχκε.  Γηα, … εγψ άθνπζα ηε 

γλψκε ζνπ, αιιά ζέισ λα κνπ πεηο έηζη θάπνηα πξάγκαηα πεξηζζφηεξα. Γηαηί άθνπζα φηη  

εζχ, αλ δει. ζπκάκαη θαιά, δελ είζαη αληίζεηε ζ’ απηφ. 

Καζ: Ναη, δελ είκαη. Γελ έρσ πξφβιεκα. Γελ λνκίδσ φηη ην ζπζηαηηθφ ελφο καζήκαηνο 

είλαη ην ζρήκα ησλ ζξαλίσλ ή ην πψο θάζνληαη ηα παηδηά, εθηφο αλ … 
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Δξεπλ: Δζέλα ζα ζε βφιεπε; Ή ζνπ είλαη αδηάθνξν; 

Καζ: Μπνξεί λα κε βφιεπε θαη ιίγν πην πνιχ, ην ζρήκα Π. Γηαηί απηφ, δελ ππάξρεη ε 

ινγηθή ηνπ πίζσ ζξαλίνπ. Πνπ ζθχβεη ν άιινο θ.η.ι. δει. λα κε βφιεπε γηαηί δε ζάρα ηελ 

πξνζνρή κνπ ηεηακέλε λα δσ ηνλ θάζε έλα απφ πίζσ, αλ αθνχεη, ή δελ αθνχεη, πψο 

αθνχεη, είλαη επραξηζηεκέλνο, πψο είλαη ην κνχηξν ηνπ αο πνχκε, ηη γίλεηαη, λα κε 

θαηαιαβαίλεη, λα ηνλ θνηηάσ ζηα κάηηα. Θα κε βφιεπε, απηφ. Υσξνηαμηθά ζα κνπ ήηαλ 

ηα πξνζσπάθηα ησλ παηδηψλ πην … 

Δξεπλ: Κνληά. 

Καζ: Πην κπξνζηά, αο πνχκε, φια. 

Δξεπλ: ΢ην ίδην, πεξίπνπ. Σψξα κε ην ζέκα ησλ παηδηψλ κε ην ραξηάθη, ηη έγηλε ηειηθά. 

Μνπ είπεο φηη ζα πήγαηλεο ζην δηεπζπληή. ΢ε πνην ζεκείν βξίζθεηαη; 

Καζ: Δίλαη έλα πνιχ κεγάιν ζέκα. Σν νπνίν …, ηα παηδηά δελ νκνιφγεζαλ, είπακε φηη 

ζα πάξνπλ απνβνιή 4 … 

Δξεπλ: Α, 4 εγψ λφκηδα 3 ηειηθά. Οη 4 απηνί πψο επειέγεζαλ; 

Καζ: Απηφ είλαη κεγάιν ζέκα ην ραξηάθη. Πψο επειέγεζαλ … Καη’ αξρήλ, ηη λα θάλσ 

λα πσ … φιε ηελ ηζηνξία απφ ηελ αξρή; 

Δξεπλ: Πεο ηελ. 

Καζ: Δπειέγεζαλ γηαηί ε θαηεχζπλζε ηνπ δηαλχζκαηνο ήηαλ ζπγθεθξηκέλε. Δθεί πνπ 

θαζφληνπζαλ ινηπφλ, είλαη απφ εθεί πνπ ήξζε ην ραξηάθη. Έρνπλε πξντζηνξία, … 

Δξεπλ: Ναη, κνπ είπεο πνπ …, αιιά δε κνπ είπεο πφηε. 

Καζ: Δίλαη ε ηξίηε θνξά δειαδή. Καη λνκίδσ φηη έρεη θαιιηεξγεζεί έλα θιίκα, Δηξήλε 

δελ μέξσ θη εζχ ηη ιεο, Δγψ έρσ ηελ αίζζεζε, πνπ είκαη πνιχ απζηεξή κε ην θιίκα πνπ 

δεκηνπξγείηαη κεο ζηελ ηάμε, δει. αλ είλαη ζεηηθφ ή αξλεηηθφ θ.η.ι., ζπλήζσο αξλεηηθφ 

ην ζεσξψ αο πνχκε, έρσ ηελ αίζζεζε φηη … 

Δξεπλ: Πνην, πφηε ην ζεσξείο αξλεηηθφ; 

Καζ: Γει. ην ζθέθηνκαη πάξα πνιχ ην θιίκα πνπ δεκηνπξγείηαη κεο ζηελ ηάμε, αο πνχκε 

θαη ην ζεσξψ ζπλήζσο αξλεηηθφ θαη ζθέθηνκαη, μέξεηο, θάλσ κεηά ηνλ απνινγηζκφ κνπ 

θαη ιέσ λα απηφ έπξεπε λα ην θάλσ έηζη … 

Δξεπλ: Ααα, αξλεηηθφ γηα ζέλα, απνκνλψλεηο ηα αξλεηηθά ζεκεία ζνπ. 

Καζ: Ναη, κεηά γηα λα ηα δνπιέςσ. Θεσξψ φκσο φηη ζ’ απηήλ ηελ πεξίπησζε, γεληθά 

έρσ ηελ αίζζεζε φηη νη ππφινηπνη, φιν απηφ πνπ γίλεηαη, γη’ απηφ θαη ην πάσ ζηγά ζηγά, 

φιν απηφ πνπ γίλεηαη ην ζεσξνχλ δίθαην.  

Δξεπλ: Ναη, φηη δίλεηο ρξφλν. Πνιχ ζσζηά. 
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Καζ: ΋ηη δίλσ ρξφλν, φηη έρσ δψζεη επθαηξίεο πξηλ … 

Δξεπλ: Ναη, λάξζεη λα θάηζεη ιίγν. 

Καζ: Ναη θαη φηη είλαη ην φξην απηφ, δει. φηη απφ εθεί κέζα πξέπεη λα κάζνπλε πψο λα 

ζηέθνληαη θαη ζε κηα ηάμε θαη ζε κηα θαηάζηαζε πνπ δεκηνπξγείηαη κέζα ζηελ ηάμε. Καη 

απηφο πνπ ηφθαλε θαη νη άκεζα εκπιεθφκελνη, πνπ είλαη ν δηπιαλφο ηνπ θη ν κπξνζηηλφο 

ηνπ θαη νη ππφινηπνη. 

Καζ: Γει. απηφ εληάζζεηαη ζηηο λφξκεο ηεο ηάμεο. 

Δξεπλ: ΢ηηο λφξκεο ηεο ηάμεο θαη ην ζεσξψ πνιχ ζεκαληηθφ, γη’ απηφ θαη ην ηξαβάσ, 

έηζη; Γηαθνξεηηθά δε ζα ην … Γει. δελ ην θάλσ γηα λα εθδηθεζψ ην παηδί. 

Δξεπλ: Δλλνείηαη.  

Καζ: Έηζη; Καη ηνπο ηφρσ πεη θαη ηφρνπλε θαηαιάβεη φηη θαη πάιη θαη πνπ δελ ην είπε θαη 

πνπ καο έρεη βάιεη φινπο ζε ηαιαηπσξία, εγψ δελ έρσ θάηη κε ην παηδί, έρσ κε ηελ πξάμε 

ηνπ. 

Δξεπλ: Σνπ είπεο, είπεο ζηελ ηάμε, λα έξζεη πξνζσπηθά εθείλνο λα ζνπ κηιήζεη, εθηφο 

καζήκαηνο, ζθέθηεθα εγψ έλαλ άιιν ηξφπν, γηα λα αλαιάβεη … 

Καζ: ΋ρη 

Δξεπλ: Ααα, ήζειεο λα είλαη ππφζεζε φισλ. ΋ρη λα ζνπ ην πεη εζέλα θαη λα 

απνζησπηεζεί. 

Καζ: Ναη, λα είλαη ππφζεζε φισλ. Γηαηί είρε μαλαγίλεη απηφ θαη ήηαλε ίδηνο πάιη ν 

δξάζηεο. Πέηαγε θηκσιίεο θαη κε πήξε κηα ζην πφδη, αο πνχκε. Καη είπα φηη απηφο πνπ ην 

έθαλε, ζηακάηεζα ην κάζεκα, ην ζπλέρηζα κεηά θαλνληθά θαη είπα φηη απηφο πνπ ην 

έθαλε, ζα ξζεη ζην δηάιεηκκα, ρσξίο θαλέλαλ κπξνζηά, ζα ην πεη φκσο, ζα κνπ ην πεη, ζα 

πεη φηη ήκνπλα εγψ θαη δελ ζα ηνλ ηηκσξήζσ, απιά ζα ην θαηαγξάςσ. Να μέξεη, φηη ηελ 

επφκελε θνξά πνπ ζα θάλεη θάηη δε ζάκαη ίδηα.  

Δξεπλ: Σψξα φκσο δελ ρξεζηκνπνίεζεο απηφ. 

Καζ:  Ήξζαλε 2 άηνκα, κνπ είπαλε ηα 2 άηνκα απηά φηη ηφθαλε θη άιινο έλαο ηξίηνο, φια 

απηά ηα 3 άηνκα, ηα 2 πνπ ην νκνιφγεζαλ θαη ν ηξίηνο είλαη κέζα ζηελ ηεηξάδα, θαη ηνπο 

είπα εληάμεη θαη δελ ηνπο ηηκψξεζα. Σνπο είπα φηη είλαη πάξα πνιχ σξαίν πνπ ην 

νκνινγήζαηε έηζη, δει. πνπ ζπκκεηείραηε ζηε δηαδηθαζία, θαη δελ ηνπο ηηκψξεζα. Έγηλε 

άιιε κηα δεχηεξε θνξά, θάηη πνπ ζπκκεηείραλ πάιη νη ίδηνη θαη ν ίδηνο ήηαλ ν 

πξσηνκάζηνξαο, ζ’ απηφ ην θάηη, πνπ ξίμαλε κηα βηβιηνζήθε, παιεχαλε εθεί πέξα  θ.η.ι. 

κφιηο πνπ κπήθα κέζα ζηελ ηάμε, ππήξραλ δηακαξηπξίεο απφ άιιν ηκήκα πνπ άθελε ηηο 

ηζάληεο ηνπ κέζα ζ’ απηήλ ηελ ηάμε, δει. είλαη γεληθά έρνπλ δεκηνπξγήζεη κηα άζρεκε 

ηζηνξία θαη έθεξα ην δηεπζπληή λα ηνπο θάλεη ζχζηαζε. Απιψο είρακε ζπλελλνεζεί, 

απιά ζχζηαζε θαη ηνπο είπε φηη δε ζέισ λα μαλαδψ έηζη ηελ ηάμε, φηη δε θηαίλε ηίπνηα 

ηα παηδηά πνπ αθήλνπλε ηα πξάγκαηά ηνπο θαη ηα βξίζθνπλε θάησ θ.η.ι. ε θαη φηη ηελ 
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επφκελε θνξά …, θαη ηνπο είρα πξνεηδνπνηήζεη απφ ηφηε φηη παηδηά έγηλε κηα θνξά, έγηλε 

δεχηεξε θνξά,  ηελ ηξίηε θνξά … απφ ηφηε πξηλ γίλεη νηηδήπνηε, ηελ ηξίηε θνξά, δε ζέισ 

κα θαη κνπ θ.η.ι., ηελ  ηξίηε θνξά ζα ην ηξαβήμσ. Γελ ππάξρεη … δει. απηφ ήηαλε έλα 

ηκήκα  πάιη θη απηφ ηεο θαηεχζπλζεο ην ΒΣ1, ήηαλ έλα ηκήκα πνιχ ηδηαίηεξν ζηελ αξρή, 

πάξα πνιχ, πάξα πνιχ δσεξά παηδηά. ΋ρη αληηδξαζηηθά φπσο απηά. Πνιχ δσεξά. 

Αληηδξαζηηθά θαη δσεξά πνιχ. 

Δξεπλ: Σψξα, κεηά. Σν θιίκα ηνπ ζρνιείνπ, αο πνχκε, ζπκάκαη εγψ πνπ ήκαζηαλ έμσ, 

ζην πξναχιην, πνπ πέξαζε ν ΢ηξάηνο κε σξηαία απνβνιή, γηαηί … άξγεζε λα θάηζεη, λα 

βγάιεη ην ζθνπθί ηνπ, έβαδε ην ζθνπθί ηνπ … θάηη πνπ έηζη φπσο αθνχζηεθε, καο ην 

είπε θαη ε ζπλάδειθνο, φηη ήηαλε κηα αζήκαληε αθνξκή, αο πνχκε. Τπάξρεη ζην ζρνιείν, 

έλα ηέηνην θιίκα; Γηαηί ζεσξψ πσο αλ ην θιίκα βνεζάεη ζην λα είκαζηε απζηεξνί, 

έρνπκε θη εκείο έλα άιινζη λα είκαζηε θη εκείο πην απζηεξνί, ελψ … 

Καζ: Ίζα ίζα πνπ λνκίδσ φηη ππάξρεη … 

Δξεπλ: Καη πψο βγάδνπλε έηζη έμσ, ξε ζπ Γεσξγία; 

Καζ: Γελ μέξσ, δελ ήκνπλα κπξνζηά θαη δελ μέξσ θαη δελ κπνξψ λα πσ, νχηε ζπκάκαη 

ηη είπε, κπνξψ λα θαηαιάβσ ην ΢ηξάην φηη θάλεη δηάθνξα δει. ζηα θαιά θαζνχκελα 

κπνξεί λα πεηαρηεί, αο πνχκε, λ’ αξρίζεη λα καζάεη ηζίρια, λα πάεη λα ξίμεη ηελ ηπξφπηηα  

ζην θαιάζη … δε … δε …έρεη έλα ζέκα, αο πνχκε, κε ην θαζηζηφ, έηζη; 

Δξεπλ: Σν ζπγθεθξηκέλν παηδί, λαη. Έρεη φκσο θαη έλα πξφβιεκα … πνιχ ζνβαξφ. 

Καζ: Έρεη έλα πξφβιεκα αιιά παξ’ φια απηά  είλαη πάξα πνιχ ζπλεξγάζηκν …θαη 

ζεσξψ φηη κ’ αγαπάεη απηφ ην παηδάθη δει. βιέπεηο εκέλα κνπ ηφρεη πεη θηφιαο, έηζη; 

Γει. κ’ έρεη πηάζεη θαη κνπ ηφρεη πεη. Αιιά ζη’ άιια καζήκαηα …, θαληάζνπ ζηα 

καζεκαηηθά πνχρνπκε  απηή ηε ζρέζε, είλαη έηζη. ΢η’ άιια καζήκαηα, κπνξεί λα είλαη 

πάξα πνιχ αληηδξαζηηθφο, κπνξεί λα γίλεη δει. πνιχ … 

Δξεπλ: Δλνριεηηθφο. 

Καζ: Δλνριεηηθφο πνιχ θαη ζπλερφκελα. 

Δξεπλ: Έηζη, ζην ζχιινγν κε πνηνπο ζπλαδέιθνπο ληψζεηο φηη ππάξρεη κηα θνηλή καηηά, 

ππάξρεη κηα νηθεηφηεηα; 

Καζ: Με ηνπο θπζηθνχο. 

Δξεπλ: Με ηνπο θπζηθνχο. Με ηνπο καζεκαηηθνχο; Γηαηί είδα φηη ν ζπλάδειθνο κε ην Π, 

αο πνχκε, είρε αληηδξάζεη θαη κνχθαλε θαη κέλα εληχπσζε. 

Καζ: Με ηνπο καζεκαηηθνχο, … 

Δξεπλ: Έηζη θη έηζη, λαη. 

Καζ: ΋ρη, φρη. 
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Δξεπλ: Σν ζέκα ηψξα …, ηεο χιεο θη εδψ ζα ζηακαηήζνπκε γηαηί πξέπεη λα θχγσ. Δίπεο 

φηη ζα θάλεηο ηηο ζπλαξηήζεηο γηα λα βνεζήζεηο θη απηή ηε κηθξή έξεπλα πνπ γίλεηαη θαη 

κεηά, ηειεηψλνληαο, ζα θάλεηο ηα ζπζηήκαηα; Δίρεο ζθνπφ λα θάλεηο πξηλ ηα ζπζηήκαηα; 

Καζ: ΋ρη, φρη, 1 ψξα είλαη ηα ζπζηήκαηα. Σα ζπζηήκαηα έηζη θη αιιηψο είλαη κεηά ηηο 

ζπλαξηήζεηο, απιά … δελ γίλεηαη δει. θάηη ηδηαίηεξν γηα ηελ έξεπλα, ηα ζπζηήκαηα είλαη 

1 ψξα θαη ζα ηα θάλσ κεηά ην Πάζρα. 

Δξεπλ: Γει. δελ έρεηο αλαηξέςεη ην ζρεδηαζκφ ηνπ καζήκαηνο … 

Καζ: Γηα ηελ έξεπλα; 

Δξεπλ: Δίρεο πεη φηη κπνξεί λα κελ αθηέξσλεο ηφζν ρξφλν γηα ηηο ζπλαξηήζεηο. 

Καζ: Γελ μέξσ, κπνξεί … ν ζρεδηαζκφο ηνπ καζήκαηνο είλαη ίδηνο, κπνξεί φκσο απφ ηε 

ζηηγκή πνπ ήξζαλε ηα ρηφληα, 25
ε
 Μαξηίνπ θ.η.ι., κπνξεί λα έθαλα κηα ψξα αξρχηεξα 

απηφ πνπ πηζαλφλ λα θάλσ ηψξα δει. ηελ επφκελε θνξά κπνξεί λα πάξσ ηελ θηκσιία θαη 

λ’ αξρίζσ λα ιέσ. Γηαηί δε γίλεηαη αιιηψο, έηζη; Βέβαηα απηφ ζα πξνζπαζήζσ λα ην 

απνζβέζσ κεηά. Βέβαηα απηφ ζα είλαη κηα … κεησπηθή δηδαζθαιία κε ηα φια ηεο, αο 

πνχκε, έηζη; Μπνξεί αλ δελ ήηαλ ε έξεπλα, πνπ θη εκέλα κ’ ελδηαθέξεη λα δσ θαη κ’ 

ελδηαθέξεη λα εηζαρζνχλ ηα παηδηά ζηελ έλλνηα ηεο ζπλάξηεζεο πάξα πνιχ … πάξα πνιχ 

νκαιά, αλ δελ ήηαλ ε έξεπλα λα ηφθαλα κηα ψξα αξρχηεξα απηφ. Γει. αληί λα ηφθαλα 

ηελ 6
ε
 ψξα, λα ηφθαλα ηελ 5

ε
 ή ηελ 4

ε
. 

Δξεπλ: Σψξα είλαη ε 7
ε
 ψξα, έηζη;  

Καζ: Αληί λα ην θάλσ, ινηπφλ, ηελ 7
ε
 λα ην θάλσ ηελ 5

ε
 αο πνχκε, έηζη; Σψξα βέβαηα, 

ζα ην θάλσ γηαηί φια απηά ηα κα, κνπ, ζνπ θαη ηέηνηα, φηαλ ζα κπνπλ ζ’ έλα θαλνληθφ 

ξπζκφ ιχζηε αζθήζεηο, θάληε θ.η.ι. φια απηά ζα εμαθαληζηνχλ. Γηαηί ηψξα ζεσξνχλ φηη 

θάπσο ηα πξνζβάισ. Γει. κεηά απ’ απηήλ ηε ζχγθξνπζε, αο πνχκε, ηε γλσζηηθή, 

ζεσξνχλ φηη θάπσο, ζαλ λα ηνπο ηε ιέσ, θάπσο ζαλ λα ηνπο ιέσ φηη δελ μέξεηε ηίπνηα, 

θάπσο ζαλ … 

Δξεπλ: ΢νπ ην είπαλε θηφιαο. 

Καζ: Μνπ ην είπαλε θηφιαο θαη λνκίδσ φηη απηφ είλαη. Απηφ είλαη δει. πνπ ηα ηζηηψλεη, 

έηζη; Δπίζεο λνκίδσ φηη απηφ είλαη αιήζεηα ζηελ πξνθεηκέλε πεξίπησζε. Δγψ δει. ηελ 

αιήζεηα ηνπο ιέσ. Απηφ λνκίδσ φηη γίλεηαη φηη δελ μέξνπλ. 

Δξεπλ: Αιιά έηζη φπσο ηνπο ην ιεο …, αθνχγεηαη ιίγν… ζαλ λα ηα ππνηηκάο. Έηζη 

λνκίδσ φηη ην εηζπξάηηνπλε. Δζέλα ε πξφζεζή ζνπ δελ είλαη ηέηνηα, αιιά επεηδή 

επαλαιακβάλεηο φηη δελ έρεηε θαηαιάβεη, γηα λα ηνπο θηλήζεηο ην ελδηαθέξνλ … 

Καζ: ΋ρη, δελ είλαη γηα λα ηνπο θηλήζσ ην ελδηαθέξνλ … ην επαλαιακβάλσ επεηδή κνπ 

δίλνπλε θάπνηα αθνξκή. 

Δξεπλ: Δπεηδή αδηαθνξνχλε γη’ απηφ ιέσ λα ηνπ θηλήζεηο ην ελδηαθέξνλ. Δπεηδή ηα 

βιέπεηο φηη είλαη ζα λα ζνπ ιέλε άληε ηψξα ηέιεησλε ην παξακχζη … 
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Καζ: Σέιεησλε ηψξα λα καο πεηο ηελ άζθεζε. 

Δξεπλ: Μαο ην ιεο ζπλέρεηα απηφ, ελψ εκείο ηειηθά ην μέξνπκε. 

Καζ: Χξαία, είλαη αλαπφθεπθην απηφ. Δγψ είλαη αλαπφθεπθην … 

Δξεπλ: Γελ ηνπο πείζεηο κε ιίγα ιφγηα.  

Καζ: ΋ρη, δελ ηνπο πείζσ, δελ ηνπο πείζσ. Δίλαη νινθάλεξν φηη δελ ηνπο πείζσ. Απηφ 

φκσο δε ζεκαίλεη φηη εγψ πξέπεη λα ζπκπιεχζσ κε ηα δηθά ηνπο ηα ρνχγηα, θη απηνί κε ηα 

δηθά κνπ. Δγψ βιέπσ φηη ην κάζεκα πξέπεη λα γίλεη έηζη, κε ιίγα ιφγηα θνηκάκαη ήζπρε 

ην βξάδπ, έηζη; Θάζεια λάλαη καδί  κνπ ηα παηδηά θαη λα κπνξέζνπκε κε φια απηά πνπ 

μέξνπκε λα ηα ζπληαηξηάζνπκε κ’ απηά πνπ ηνπο ιέσ εγψ λα ηα βνεζήζσ  θη απηά… 

ζεσξψ φηη κε φιε απηή ηε δηαδηθαζία θάπνηα παηδηά ζα ηα πάξσ, αιιά δπζηπρψο είλαη ε 

πηθξή αιήζεηα απηή. ΋ηαλ απεπζπλφκαζηε ζε 25 άηνκα, δελ κπνξνχκε λα αξέζνπκε θαη 

ζηνπο 25, έηζη; Δγψ θάλσ απηφ πνπ ζεσξψ ζσζηφ. Δληάμεη ζε θάπνηεο ζηηγκέο κπνξεί λα 

βγάδσ κηα θνξψλα θαη λάλαη πην απηή θαη δελ μέξεηε θαη δελ θάλεηε θ.η.ι. θαη λα κελ 

είλαη ηφζν δηθαηνινγεκέλε θη απηά. Ννκίδσ φηη  φια είλαη αλζξψπηλα απηά. Γει. δελ 

είλαη … ΋πνπ ληψζσ δει. φηη … ζπκάζαη ζ’ εθείλν ην ηκήκα πνπ ζνχρα πεη; ΋πνπ 

ληψζσ φηη είλαη κπνξεί λα δεηήζσ θαη ζπγγλψκε. Θπκάζαη πνπ ζνχρα πεη ζ’ έλα ηκήκα; 

Σνπο θψλαμα θαη δελ ήκνπλα εγψ φηαλ ηνπο θψλαμα. Μπνξεί λα γθαξίμσ λα νπξιηάμσ 

θαη λάκαη ήζπρε κεηά. Αιιά κπνξεί θαη λα θσλάμσ, αθφκα δελ ηφρσ ληψζεη ζ’ απηφ ην 

ηκήκα, βιέπσ φηη ράλσ ηνλ έιεγρν γηαηί κ’ έρνπλε γξακκέλε, έηζη; 

Δξεπλ: Τπεξβνιή, ππεξβνιή, νχηε ράλεηο ηνλ έιεγρν, νχηε ζ’ έρνπλε γξακκέλε. 

Καζ: Υάλσ ηνλ έιεγρν γηαηί ζα κπνξνχζα λα ηνπο έρσ … δει. γηα κέλα … λα απηφ 

ήηαλε έλα δίιεκκα. Ήμεξα φηη απφ κέλα δεηάλε απηφ ην πξάγκα. Γει. λαη κελ ιίγα 

πξάκαηα ζηελ αξρή, 3 ψξεο θαη κεηά λα ηνπο καδέςσ. Άζθεζε πεο κνπ ηη θάλνπκε εδψ, 

εθηφο βηβιίνπ, απηφ … 

Δξεπλ: Μεζνδνινγία. 

Καζ: Απηφ. Απηφ δεηάλε απφ κέλα. Απηφ έρνπλε ζπλεζίζεη. Γελ κε πεηξάδεη, έζησ θη 

έλαο, (δηο) κεηά απφ 2-3 ρξφληα λα πεη α, ξε γακψην άθνπζα θη απηφ, γηα κέλα είλαη 

θέξδνο. Ξέξσ ’γσ. Σέινο πάλησλ. 

 

 

 

 

 

 


